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DOM  VI 

AVSTRIACAE 

SEMPER  AVGVSTiE. 

A te  veniam,  Augufti  Principes,  fi  ad 
Voluminum  meorum  frontem  Veftras 
columnas  transferre , & meis  lucubra- 
tionibus VeftrumPLVS  VLTR.A 
adferibere  aufus  fum.  Non  tam  fum 
arrogans  vt  arbitrer  ad  Mathefeos  apicem  ita  me  per- 
uenille , quemadmodum  Vos  ftatucas  Herculi  metas 
praetergrefsi,  extremos  gloriae  mundique  terminos  atti- 
giftis.  Veriim  cuma  benignitate  Veftra  tutelam, a no- 
minis fplcndore  lucem  peteran , confilium  fuit  ijs  co- 
lumnis, quae  magnam  mundi  partem  fuftentant,operis 
mei  limen  fulcire , & feriptoribus  ftimulo  efle,  vt  in  (a- 
pientiae  regno  nullas  fibi  metas  pofitas  rati , feientia- 
rum  quam  latifsime  fines  propagenti  quiq-,  Mathema- 
ticas colunt  difciplinas,  vt  vitra  quam  meis  ego  vigilijs 
eniti  potui , fuis  ipfi  laboribus  contendant.  Quod  fi 
cui  aliquoufque  progrefius  videbor,  & in  repetienda  cir- 
culi quadratura  ceteris  ante  me  felicior  fuifle  * noii  tahi 
mihi  gratulabor  quia  repererim , quod  alius  nerfto; 
quam  opto , vt,  dum  Vobis  offero,  quod  alius  nemini, 
angularis  id  obferuantiae  argumentum  permittatis  ef- 
« ; a 5 fe 
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fc.  Sunt  ea  Auftriacorum  Principum  in  familiam  no- 
ftram  merita , vt  ijs  agnofcendis  nulla  gratia  par , te- 
ftandis  omnis  conatus  fuperuacaneus  fit  : Neque 
aliam  beneficentia  Veftra^  quam  fit  ipfamet  fibi,  repo- 
feit  mercedem  Quemadmodum  tamen  flumina  in  ma- 
re, vndp  ortum  habent,  redire  non  ideo  definunt,qu6d 
illius  immehfitatem  fuo  non  augeant  affluxu , ita  ta- 
metfi  magnitudini  Veftrae  noftris  nihil  ftudijs  pofsit 
accedere , adeo  tamen  effufam  benignitatem  qua  pof- 
fumus  animi  teltificatione  non  profequi  nefas  fit.  Quo 
fi  faciant  tot  ingeniorum,  quxperVos  Societasalit, 
cpnfe.crata  nomini  Veftro  monumenta*  quod  eidem 
ego  L.  M.Q.  dedico,  vtinam  & inter  ea  locum,&  apud 
Vos  fauoris  aliquid  atque  approbationis  reperiati  Re- 
gi quidem  Hieroni  fcio  nihil  dicaturum  fuifle  liben- 
tius Archimedem,quam  dimetiendi  quadrandique  cir- 
culi rationem  , neque  impotentiore  vnquam  laetitia 
fuum  tvftiKtt,  quam  hac  reperta  ingeminaturum  fiiiflej 
veriim  quod  tanto  auguftiore  nomine  infigniatur  j &, 
tanquam  vobis  non  indignum  , Auftriacum  vocetur, 
quanto  interuallo  illius  vota  vt  fuperet , necefle  eft? 
Nominis  V eftri  menfuram  nemo  expleat  pjraeter  V os. 
Sedftudij  &obferuantiae,  non  ambitionis  fuit,  dige- 
ftum  a me  problema  Auftriacum  vocare.  Et  domino- 
rum liberti,  & patronorum  clientes  fibi  induunt  no- 
mina. Nec  quidquam  tutius  quam  quod  Regio  nomi- 
ne fignoue  munitur.  In  arduo  pofita  atque  inaccefla 
eft  Veftra  gloria.  Sed  facilis  ad  benignitatem  patet  adi- 
tus 
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tus.  Proptcrea  potentes  eftis,  vt  bchcficiiitii  Prbpceita 
latifsime  regnatis , vt  complcdamini  quamplurimoi 
Non  ad  pauciores  patrocinium, quJim  imperium  exten- 
ditis. Quid  quod  Catholicum  nomen  Veftris  quo- 
que columnis  impofitum  fit , nec  nifi  ex  his  deiedis 
illius  cafum , qui Ecclefiam  in  vobis  oppugnant,  hae- 
retici fperent  ? At  fi  familiarum  firmamentum  religio 
cft  , mucuamque  fuis  defenforibus  praeftat  tutelam; 
dum  prima  illius  cura  erit , quidni  fitis  aeternitatis  fe- 
curi  ? Nihil  in  humanis  ftabile  , nec  raro  Dominos 
mutauit  orbis.  Vt  traicdos  per  quadrum  radios  in  or- 
bem deducens  rotundis  mutut  Sol , ita  profpera 

aduerfis , ima  fummis  inuertere  gaudet  interdum , per 
quam  Reges  regnant,  prouidentia;  f^d  & quomodo 
fi  vicc^versa  rotunda  quadratis  mutes , globumque  in 
cubum  formes , fuam  ci  mobilitatem  adimas;  ita  infta- 
bilem  regnorum  potentiam  pietatis  ac  religionis  ftu- 
diiim  firmat  Chriftiani  conditor  Imperij.Conftan- 
ftinus  quadratae  arae  mundi  globum  impofiiit , pro- 
fefliis  orbis  Imperium  non  tam  viribus,  quam  facto- 
rum cultu  niti;  neque  tam  ab  armis,  quam  ab  aris  re- 
gnorum petendam  tranquillitatem..  Redadus  ad  qua- 
drum globus  operis  jmei  argumentum  eftj  fit  & Ve- 
Rrae  felicitatis  oitbn  : qua  modo  caret  ac  termino 
Vjcftram  magnitudinem  exhibet , qua  ftellis  inocci- 
duis cum  infigniui  > gloriam  motus  inter  ac  turbas 
non  occubituram  reprxfentet : vtque  rotunda  qua^ 
drando  illi  volubilitatem  ademi  > ita  fortunae 


inconflantiam  Veftra  virtus  & religio  coerceat,  (a- 
lutemcjue  ac  pacem  populorum  in  laudem  fuam  ver- 
tat. Itavouet 


NOMINI  VESTRO 


aeternum  deuou 

SOCIETAS  lESV  FLANDRO-BELGICA: 
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SERENISSIMO 


LEOPOLDO 

VVILHELMO 

ARCHIDVCi  AVSTRIiE, 

. DVCI  BVRGVNDI/E,&c. 

BELGII  ET  BVRGVNDI^  PRO  REGE  CATHOLICO 

GVBERNATORI,  &c. 

ORDINIS  TEVTO^IICI 

SVPREMO  PRAEFECTO,  &c;  ' 

V flriaco  nomini  conlecratum  opus  ad 
TcjSerenissLeopolde  defero, qui 
Auguftas  Domus  pars  magna  cum  fis,to- 
tam  nobis  repraefentas-Duabus  ea  ftirpi- 
bus  caelo  fe  attollens,  Ferdinandum  III. 
& Philippum  I V.  capita  habet.  Illo  Germania  poti- 
tur, hoc  Hifpania  : vtrumque  in  Te  agnofcit  Belgi- 
ca. Alterius  in  Fratre  genium , alterius  in  Vicario  po- 
teflatem. veneratur  : dubium  vm  plus  obftriiSfa , il- 
linc qiK^  carere  Te  fuftineat,  an  huic  quod  habere 
contendat.  Rrat  aliquot  abhinc  annis  quod  gaude- 


ret  vnico  Regis  fui  Fratre  dignam  fe  aftimari.  Quod 
nunc  Czefari  tam  cara  fit  , vt  & vnicum  fuum  ipfe 
concedat, quomodo ;vel  inter  miferias  fiias  non  bea- 
tam fe  putet  ? hoc  magis , quod  reparandis  Imperij 
rebus  admotus , & fraternis  exercitibus  prxfc^lus  Bel- 
gis dari  non  potueris,  quin  Germanis  eripereris.  At, 
fi  regionem  , non  virtutis  campum  mutafti.  In  Bel- 
gio Germaniam  reperturus  es , hoc  efl , Prouinciam 
prudentije  , magnanimitati , vigilantiae  Tuae  parem. 
Duris  exercitus  ad  nihilo  molliora  venifti.  Sed  ad  haec 
& natura  Tc  ^iptauit,  & virtus  inftruxit.  Suae  fint  ali js 
delicijE.  Tibi  pro  quiete  labor  eft  , pro  aulae  commo- 
dis puluis  & campus , pro  oblectamento  equus  & ar- 
ma. Quid  quod  , quantum  Tibi , quantum  iis , per 
quos  Te  habemus , debeamus  , miniis  conftaret , fi 
ad  feliciores  venifles  ? Non  peritiam  modo  medici, 
fed  & beneficium  morbi  commendant.  Tibi  quoque 
optabilius  Belgas  beatos  facere,  quam  reperire.  Vti 
fofpitatem  nobis  dulciorem  .antecedens  calamitas , 
ita  illuftriorcs  triumphos  Tuos  praeteritae  clades  fa- 
cient. Quis  eum  cito  diem  det , quo,  quos  defide- 
rio  Tui  veniens  compleuifti,  pleno  Ixtitiae  fruCtuvi- 
Ctor  exfatiesi  quo,'conucrfis  alio  belli  calamitatibus, 
priftinus  Prouinciarum  decor  , vbi  pace  non  licet, 
ibi  viCitorijs  rdfloreicat  i capit  a Serenitate  Tua  ea  Bel- 
gis, lux  affulgere  rneque  fuas  tantum  in  Tecollocanf, 
fed  &HifpaniaeGermaniaeq}  fpes  Tibi  credunt  com- 
miflas.  Experire  vicifam  Tu  quales  gubernandos^fuf- 
: d ceperis. 
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ceperis : Dcoque , cuius  TIMORE  gloriaris , pro- 
pitio in  curanda  Belgij  lalute  regionum  multarum  re- 
gnorumque rem  gere. 
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O^t  tanti  mibt  perfere  quid  caujjae^et,  quod  retro  tot  aUU  ficulis , problematis  de 
q^drando  cifculoy  quamdunc  fnueShgamus,/olutioy  atot  magnit praclarijquevi- 
ris  nequidquamtentatU)  necdum  expedita  Jityfdcernqucipfo  praferente  Archimede ^ 
nihilominus  fiiis  adhuc  tenebris  inuolutapermanjerit  i illud pracipue  occumt  ^ lu- 
men quod  ab  antiquis  nobis, tradit  a Geometria  exhibebat,  nimis  debile  ejfe , quam  <-uttqm  in- 
tricata  rei peruefliganda  jufficeret.ld fine praterquam  quod  aflruerent  tantorum  utrorum, quot 
haUenus  Geometria  eduxit,  indefatigabiles  quidem,  uant  tamen  labores , tArchimedaa  certe 
Spiralis,^  Pappi  .^adratrix  idipfum  emncere  miht  utfa  funt.  P t quid  enim  defirtd  Geome-. 
tria  trhd  femitd , abam  ipfi plan^  uiam  irt^ederentur  uirl  iru  Geometricis  acutifjmi , fi  hac 
qua  omnibus  patet , quaque  omnium  uefiigiis  teritur , ad optdtum  finem  duci  fi  poffe  exfiimafi 
.Jent?  Adde  quod  a praclaris  hocauo  uiris  fa^um  uideo , ut , dum  ad  idem  problema  filuen- 
dum fi  accingunt,  ueteri  reliSld,  nouam  (ibi  Geometria  formam  effinxerint,  O*  per  proruptos 
calles  quos  fuo  ftbi  marte  aperuerunt,  eniti  eo  conati  fint,  qui  alios  tendere  quidem  Jemper,  num^ 
, quam  tamen  peruenturos  uidebant.  Hac  mihifirib  confideranti,  idem  profeSlbin  mentem  ue- 
nit  ag^edt,  quod  ab  aliis  fummd  cum  laude  uidebam  attentatum : tUudque  'Poeta  prafertim 
anirnos  dabat:  , 

Lflc  aliquo  prodire  tcnusj  fi  non  datur  vitra. 

Adnouas  Itaque  artes,  nouaque inuenta animos fiudiaque conuerti,  nihilquenon  tentatumre- 
liqui,  donec  non  proditffe  tantum penetraffeque  hunc  montem  ahquoujque,  fid  metasjpfiu  (abfit 
Verbo  inuidia)  attigi ffe  nobis  vifi fumus,  * 

Atque  vt  aliquam  hic  itinerum  meorum  rationem,  ambagefque  quas,  dum  in  incertum  erro, 
percurri  aperiam,  primo  Archimedis  exemplo  induSlus^ifiicultatem  hanc  in  aliam  haud paullo 
difficilior  em, Spiralis  inquam  contingente,  conieci.  qum  dum  ago,impenfiufque  diu  Spiram  con- 
templationi in fifio, admiror  que  qua  contingentem  Spiralis  inter  0*  Circuli  quadraturam fit  con-^ 
nexio,  ecce  tibi  aliud  plene  in  mentem  incidit^  mirafiiluet  fimbolis^atio  concordtaque  Spirali 
cum  ParaboU . quam  dumprofiquor,  osiendo  Spiralem  inuolutam  ejje  Parabolam,  0*  uiciffim 
Tarabolam  non  nifi Spiralem  effeeuolutam.  Romam , vt  mox  aperiam , pofimodum  euocatus,’ 
rem  hanc  cum  P.Chrifiophoro  Grienbergero,acutiffimoifanem  Mathematicis  viro, tot affuefum 
ftalid  celeberrimo  , aUifque  contuli : d quibus  citm  forte  rogarem  , nuh  fimbolt^atio  hac  Ar- 
chimedi jortaffis  nata  occafionem  fu^effiffet  Spiralem  ad  Circuli  quadraturam  tam  admirabili 
artificio appbcandi,  noneiufmodi  effeinuentum  affirmabant  ilh,quodab  Archimede,  fi ei irino- 
tuifiet,  ullo  modo  celandum  fuiffe  crederent.  J£quus  J^eHor flatuet  quid  fit  de  re,  cum  ea  qua  li- 
^ br ode  f/yperbola fubiunxi, peruolue^it,  Hdc tamen cdm abfilm vm problema pofie  diffiderem, 
d Spirali  ad  ,^adratricem  animum  Hudiumipie  conuerti:  quam  dum  nouts  effbrmo  producoque 
modis, plurimafque  eius  exhibeo  proprietates,  qua foU  lufium  librum  confiitUfre  potuiffent  {con- 
fiitmffentque,  nifi  ts  qm  ceteros  fere  omnes  labores  meos,  etiam  hos  abflubffet  cafits)  ne  hic  qui- 
dem adiumentijdtis  reperio,  quo  tam  arduum  problema  poffim  abfiluere.  Inde  igitur  rurfits  ad 
nouaconfiliaconuerfiu  , reperi  tandem  materiam  eam  qua  de  corporibus  agit , ^antiquis  iti- 
choatam, plane  imperfe^am  in  ipfis  adhuc  harere  incunabilit:nefiio  tamen  qua  mea  hac  inpar- 
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te  lux  menti  ohiiceretur^ts*  ad  nottarurjusfludia  animos  daret.  Totum  igitur  me  in  corporum 
cotitemplationem , ejformationem , comparationem , peruigiti  multotum  annorum  cura  contuU, 
yt  tandem  oLquam  miht  viam  complanaremj  qua  ad  montem  hunCyimperUium  haclenuspoffem 
eniti.  Kes  ex pnientig  tandem  JiiccejJity  compldnaui  quoad potui  Omnia  j an  autem  apicem  ipjum 
attigerim  ydocebit  res.  ■ . 

'Trima  tuitur  cura  fuit  noua  omnu  qeneris  corpordynoHo^  Geometrico  morcefformarCy  qua; 
Lbro  huius  operis  feptimo  coUtinenturi  ijr  quia  corporibus  tis  indigebam  qua  cum  S^hartcu  com- 
parari poffentylibrtim  de  circulis ^qui  tertium  hic  locum  obtinet ^ tres  pratered  conicorum pramifi, 
qui  exinde Jii  i ordine  quartum y quintum yfextumepue  conficiunt\  quartum  quidem  de  ElJtpfiyqma 
maiorem  cum  citculo  cognat  loif em  habet  yilli fubiunxiy  quintum  de  Parabola , jextum  de.mque  de 
HyperbolaiCopioJiJuntfinguUy  qmppe  quibus  naturam  abArufamba^enusfeSlionum  illarumy 
ab  AppoUonio  fortajfefiudio  inuolutam  ita  euoluoy  vt  d communis  Geometria  perito , nullo  Ap' 
poUonvf  adminiculo  y mtelligipojsit.  Horum  <^erb  demonjlrationes  y ciimd  linearum  proprietati- 
bus dependerent  y alterum  de  lineis  pramittere  neceffe  fuit , quo  earum  affcclidnes  qua  yfiu  nobis 
futura  erant,  lemmatum  infiar  explanarem  j hicque  totius  operis  primus  efi,eiujque  qua/i bafis. 
Tam  njero  cum  tam  in  Conicis  quam  in  corporum  comparatione  infcriptionibusy  exhauSlionibuf 
que  indigerem  y librum  deProgrejjiombus  Geometricis  placuit  confinbercy  tum  quod  non  parum 
viderem  fubleUandum  Lectoris  meumque  tadtum  longis  iliis , Archimedi  tamen  njfitatisy  ratio- 
cinatiombuSyquibusf-vtitiir. quoties  exhaufiiones  demonfiratipnibus  adhibet,  tum  quod  pluri- 
ma noud,  <isr  non  inikcunda  exhibeat,  qua  non  mediocrem  fortaffe  legenti  afferent , veladmird^ 
tionenty  •■vel  'z^oluptatem,  hicque  fecundus  liber  eft.  Tftr/iu  quia  corpora  diuerfarum  in  quan^ 
titate ffecterum  comparare  inter  je  non  poteram  nifi  tn  exhauftontbus  o£lo  plane  vterer  termi- 
nis y itf^ke /ape  dif similium  rationumy  quarum  tamen  in  Geometria  hdSenus  non  fuit  <-vjiuy  Um- 
brum de  Troportionahtatibus,  quas  otlauus  exhibet  y nouamquafi  (feomemam  concinnare  me 
oportuit. Ecquando  enim  haCienus  Geometria  proportionibus  vfdniji  quainfimilitudine  ratio-  < 
num  confifetentlmibi^verb  etiam  difsmiUisusxatiombus  ^vtendumfuit.  Hifce  itaque  rite  ex- 
pofitUy  tum  demum  ad  ^adratur/u  varias,  dc  demum  Circuli,  quas  reliquis  libris  abfiluo,hoc 
feretenoreme  accingo  In  libro  de  Parabola  con/criptofecliones  produco  ParabohcaSyprater  alias, 
lUas quoque qu-ts  circulus  miht  offerebat,  dein  ex  illis  duas  femiparabolas.aquales  djfumo , altt- 
tudmem  vero  habentes  eam  quam  latus  rectum  ipfius  axis  exhibet,  qua  in  fitnuicem  fubalterno 
dubia,  corpus  producunt  aquale  femicybndro,  cuius  bafis  fimicir culus  efi , ex  quo  Tarabola  illa 
oriuntur , ^ altitudo  Parabolis  communis , vti  in  libro  de  planorum  duSlibus , fiptimo  nempe, 
demonfro.Tdndem  partes  corporis  orti  ex  Parabolis  propofito  modo  dubiis , per  Proportionalita- 
tes  confero  cum  partibus  cylindri  ctii  corpus  illud  aquale  ell.  notia  autem  ratione  partium  corpo- 
ris. Parabohciy  iUnote/cit  ratio  partium  cylindri  qua  lUis  aquales  fisnt.  ^uare,  cum  partium  cy.- 
lindriearum  bafis,  qua fimt  circuli  /egmcntaiparallelis  Itrhis  intercepta,  tandem  inter fi  propor- 
tionem habeant  quam  partes  ipfa  cylindrica,  nota  etiam fit  proportio figmentorum  circularium, 
qua  inter  parallelas  lineas  funt  pofica.  T um  denique  ex  figmentorum  iliorum  ed  nota  proportio- 
ne, nudo  negocio  circuli  ad rebtdineum  proportionem  exhibeo.  Eadem  pene  ratione  Hyperbola 
quadraturam  exhibeo,  per  Parabolas patddelas  in fi  dubiaSyqua  cylindro  aqudhtur  hyperbolico. 

Atque  hac  ebi  operis  totius  adumbratio,  obfiura  adhuc  tenuis,  fed quam  operis  ipfius  de- 

dublio  faciet  mamfeflam  ; prafirtim  aquis  rerum  Geometricarurn  , quibus  hoc  opus  confiribo,  . 
afimiatoribusy  quibus ffero  velob  materiarum  nouitatem,  vel  ob  Problematis , quodfiluendum 
Jufiepiy  non  infelicem,  vt  quidem  reor,  acceffum,  non  omnino  dijphciturum. 

Verum  non  iniucundum  fortajfi  fuerit , intelligere  qui  cafus  quafi  concatenati  fimper  fiu- 
diorum  meorum  curfum  inten  upermt  partamque  hunc  meum , quemd  <vugintiquwque  annis 
v*v.  ' • b J , conceperam 
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cenceferamUmdiuretcirdarmtjtjMo  minis  lucem  hancin  quam  modo  prodeunt,  cutus*J^ue- 
rent,  muat  enim pneieritomm  memtnijje  nonnumquitm , neque fne  pruta  recordatione  eotjim 
mintiofit , prajernmji  cum  amicUyheneuotii  inquam  Ledoribia,  defacato  nunc  demum  , njt 
cum  Comico  loquar,  animo  communicentur,  dnno  itaque  huiuj  /acui  'mgejimo  quinto , cum 
omnia  qua  hoc  opere  continentur,  fi  Lbrum  de  Vroportumalitatihuj  excipiat , parata  haberem, 
licet  non  Ita  concinnata, 'vtpralojubiici  liatim  poffent,fid  /ummataiitum  capita , propqfiiio- 
lies  inquam  cum  demonfirationibut  Jummatim  memoria  (aiitum  caujja/criptat , Komam  ab 
tAdmodum  R.P.GeneraLNofiroeuocattualnj , lucubrationes  meas  Jolutioncm^ue  problema- 
tit  de  quadrando  Circulo  cum  P.Grienbergero  , eo  quem  dixi  fummo  h lathematKO  coUaturmi 
cumque  per plures  menjes  longo  fiudto  mea  expiscare  ejjem  argrejjks,  (y  ille  ad  calculos  wdefejjo . 
labore  fingula  reuocaret, dimidium  opera  abfiluere  numquam  potuimus , tum  quod  ea  qua  Pro- 
portionalitates  concernunt , necdum  plane  perfecijjem  , quamquam  in  lU  nulla  ejjet  iLfiscultae-, 
tum  uel  maxime  quod ipfi^aut  iy  eltuturno,fapiiaque  interrupto  implicitus  morbo , maiorem 
moram  requireret,  quam  maxipnorum  Principum,  quorum  nutus  imperia  fiupt, preces  luter aq  ut 
permittebant. 

In eaitaquedum^^ma  incumbimus, eccetibi  bina  eloca  littera  ac(  Admod.  R.  P.  ^enerst- 
lem  perferuntur, qmbiu  Roml  ad  Mathefin  docendum  euocoVi  CathoUci  'Phihppt  Tma, 

quibia  JHadritum  mitti  poslulat  I ab  Augifiijfimo  Imperatore  Terdinando  altera,  qmbusme 
Pragam defiinarivult.  Vtrtque  f ert e Impertoobfiqui cum  non po fiet  admodum  R.P.^enerald, 
hmcmeaffignat,  tUtcoquecum  res  moram  non  ferret,  ea  meproficifci  lubet.  Pragam  Tixattige- 
, ram.rurfitm ficundu  littera  m Htifiamam  euocor,iamqi  aditer  accingebam  me,  cum  eccepara- 
lyfi fiibito  correptus  morem  gerere  tam  lufiirRega  mei  defiderio  non  potui:  iy  quamquam  >vtm 
fiihai  mali  infregerim  ahquoufquc,  non  tam  feUciter  tamen  cluQaripotm,  quin  inteffvm  quin- 
quennium me  ifihic  morbi  'vd  ingens  detinuerit.  Vix' hoc  malum  euafiram  , non  ita  tamen 
quin  cum  morbi  reliqmd  toto  deinceps  vita  tempore  mihi  fuerit  decertandum  i euafiram  tamn 
ahquoiiJque,paulatimque  amorborefitraretamceeperam  ,cum  alius  haud  pauUo  trifiior  csfia 
firiptamea  laborefque  excepit.  SaxonisoenimDuxpofi  funefiam  illam  cladem  nofird  ad  Lipfia 
muros  illatam,  deditione  Pragam  tumforte/iperat ; vilior  Itaque  miles  , gy  hareticut , quod 
vnum  fatu. er  at  ne  nobis  parceretur,  in  Collegium  nofirum  irrumpit , diripit  que  mijerrimum  in 
modum  omnia  : qmdqutd  itaque  bremfiimo  ante  tempore  aliquorum  eiiligentia  militum  ma- 
nus non  euafit,  cefiit  eorum  hbidtni,  aut  certe  flamma,  iy  quod  incommodo  mihi  tum  non  exi- 
guo, imo  commodo  fut  mastimo,edhordrehquia  incendio  ficuturo  fibducebantur,  qui  ego  ad 
aram  fiaaificfturus  flabam : incommodo,  quod plero/que  tngenq  foetus  amifirim,  commodo  ctr- 
te  quod  eum /altem  pra  manibus  haberem  tunc , quem  qui  habet,  habet  omnia.RefiiuitidR.P. 
Rodencus  de  Arriagaeeleberrtmia  hoc  tempore , multis  etiam  exinde  torna  cLtrsu  Theologia: 
fffimus  Itaque  ad  cubiculum  meum  aduolat,/cripta  qua  m menfa  expojueram  expolienda  ad- 
huc, vni  cum  Jius  tn  currum  conticie,  taque  eum /olertia  fummei  hoflmm  manibus  fitbduxiffet', 
Vtennam  defert,  ceteraomniaqua  aflam  mtjff amimplebant , eaquef ere  erant , qua,  cum  ia 
vltima  adbibaa  lanreffet  manus , pralo  parabantur , prada  aut  flamma  rthOa , cum  tempori 
/ubducinonpojjtnt.  Interplurimaquaiflhic  deperdita,  liber  erat  quo  totam  Statteam  Geo- 
metrae ex  Archimedaa  deduUamprtnciptie  comprehenderam , lufla  fjnfiaudinu  tomo.  Inerant 
praterea  Cjeometrica plurima  qu*  tomos  dtioshifie  non  abfimilesmagnaudineexpleuijjeut.  At- 
que ita  labores  plurium  annorum,  Deo  ita  yolente,fliauiterq-,  ad  maius  yirtutis  exercitium  diri- 
gente omma,ynao  hora  quadrante  deperdidi.Perdidiil/a,  non  tamen  animos, quos  exinde  ma- 
iores emhifi^eeit  Deus.^pobato  staqueCollegu,  Viennam  cum  ceteris  remiflus/um. inde  odBel- 
gai  meos,  cum  italsa  rurfitt  deflsnarer,retU^,non  ei  tomi  yalethdme  qua  ab  sis  diJceJfera.Scrspta 
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me»qH4t  cUdt fuperfuertntrtumtntcumdtferreHon  folftm,Cuch  Otmpoaitm  TyroUi  amitn- 
diua  funt,pcundo  demum  Rheno  m 'Belfium  dejerenda,/ed  cum  impediu fimpcr  ejfent  <^ix, 
'varif^ue  beUorum  tafSu  omnem  Rhem  frudum  cjuot annis  exciperent,  neque  manijepo  pencuh) 
exponenda  iudicarcntur,decennium  totum  ea  expeSlare  necejSe  fuit : donec  tandem  non pne  ma- 
gnis impenps,  magna^  amicorum  curd,fimmo  meo  gaudio, decimum  popannum,^andauum 
delata  piHt,eequepriptorum  meorum pHt  reliquia,  qua  mihi  materiam  huius  operis  prahue- 
runt.J^o  nomine  quantum  quidem  debeam,  imo  omnes  qui  hipe  rebus  delcdabuntur,  R.T. 
Roderico  de  Amaga,  qui  tantum  mihi  benepdum  inopinato  prailitit,  ego  pio ; omnia  enim fere 
exciderant  qua  illts  chartis  pieramcpmplexusi  quis  tmmomnmm  iam  pnex  recordetur  qua  a 
triginta  (P  quod  excedit  annis , fuertt  commentatus?  praprtim  cum  breuifpmepn^da  tP  quap 
per  compendium di^eflipem.  Gratias staque ago  maximas bonoTasri  amicifimo  meo  \ CT  hoc 
f litem  ahcHiiis gratia  loco  rependo , extare  me  meile  publice  aliquod  debiti  mei  monumentum, 
pubhcamquet^iipcationem  benepcijpriuatim  quidem  impenp pd  ex  quo, publico  etiam  Geome- 
tria bono,  mp mea  me fallat pntentia,  mtiLtas  emanabit.  ’ 

Atque  hac  funt  qua  tecum,  lacior  heneuolt , more  meo,  id ef  candidi  communicanda  duce- 
bam. Interimpquidm  operit  decurfuminusexpolttumoccurrerit,tdpnefepin4tiommmiaad- 
fcrihat  "veLm;  cumemmrwrpis  morbi  met  "Rraga  contrabfi  yirts  recrudepmnt  ,pnenUpue  tam 
depHu  yinbus  opprejfura  nonnumquam  vulerentur , Superiorum  tuffu , quorum  nutus  etiam, 
nonimpenatantumobjeruo , tonqutptis  mneliqutauxtliii , hoc  quale  nunc  midcs  oput  effudi 
dicam,  an  concinnamiantequam  mors pbita,cxpc(lata  tamenpmpcr,foetum  hunc  oppnmcroe. 
dMihifani  rebufque  meis  parum  effe  laborandum  cenpbam  ego ; pd  cum  m eorum  mambu  ego 
pm,qmcogere  popne,  malui  qualecunque  hoc  opus  pubbenurit  facere,  qudmrefagart  minimo 
etiam  eorum  nutui.  1'tienim  nos  nofln  minimi  fimnt,  ita fetus  etiam  tngenij  nonnofri , mi- 
nimi nobis  arrogandi  pttt , quos  Reltgiotu  obnoxios  fecit  profepio.  Si  qtud  tamen  laude  dtjpum 
fortaffe  duxeris,  totum  td  Deo  adpriptum  cupio , cuius  honori  gyglona  laboram  toto  'vua  mea 
' tempore ; neque  fini pnemgenti  admiratione,  aterni,  etiam  inmimmis,  artipeq:  non  enim 
' tum  ordinem  ,/ymmetriam , proportionem,quam  in pnguUt ptperpciebtu  corponbujque  demanr 
Pramus,nos  tpp  mdupna  nofira  aut  arte  ejpngimiu,pd  fa^a  iam,  &•  atemis  legibus  ita  dijfo- 
pta,  felicitate  abqui  ingemj,  aut,  quod mibi  contigiffi propteor , eius  fauore  qui  omnia  tam  con- 
cinni in  partes fias  dipnbuit,  inuenimus,  gr  mutata  dtmonfhamus. 


Summa 


SumMaT^rimieg^Cdp^tiSocieMt  1 e SV  comi^. 

CVtnlexm»ndatoratr*Ci(are*  Maiertatis  omnibus  & Cnguli»  Typographisi  bibliopolis, 
atqnealijsquiburcumque  librariam  negoliatinnem  exercentibus  leno , llridcquc  inhi- 
beatur nc  quis  libros  illos  a Societatis  nodrz  Patribus  haSenuS  editos , aut  edendos  impode- 
rum  intra  S.K.I.RegnorutDque  EcDominiorum SacrzCzraretcMaiedath  hereditariorum  fi- 
nes, fimiii  aliouc  charaAcre  aut  forma,  Gueitiroto,fiuein  parte  excudete  , vclrecudere,vcl 
alio  recudendos  mittere  aut  alibi  etiam  impreflbs  inuehere,  vendere,  (eu  didrahere,  clam  (eu 
palam  , citra  fupradidforum  Patrum  confenGim  ac  redimonium  audeat , velprzfumar.  Ego 
loanncs  Bapeida  Engcigraue  per  Prouinciam  Flandro-BcIgicam,Pi^poGcus  Prouincia||s  con- 
cedo loANNi  ic  Iacobo  Mevrsiis  , facultatem  excudcn di  OpMi  (jftmttriaiiTi  Cir~ 

(i$6,  AuilorcPatre  Gaegoiuo  a Sancto  VincenTio  Societatis  Iesv,  in  cuius  fidem  lit- 
teras manu  me^  fublcriptas  & figillo  offici)  mei  munitas  dedi  Gandaui  ji.Marrij  i6^j. 

lodhtitsBiptijSa  Engtlgraue. 

EGtittfrafiriptMSecictatu  Iesv  in  ProuincidFUnilro-Belgica  Vroumdala mxtaVriuiU- 
gmm  d SeremlJimu  Prineipihu/ csdem  Sociitati  nefirx  conccjfum , tjua  btblupolu  ommbtu 
prohibitae  bbros  ab  einfdem  Societatu  bominibne  cimpofitos  abjqiie  Superiorum permiffone  im- 
primant-.Facultatem  do  loANNi  &Iacobo  Mevesus  Tjpographa  'vt  bbrum cu! titulfii 
efl  Opus  Geometricum  Quadraturae  Citculi,  Audforc  P.Gregorio  aS‘“.  Vin- 
CENTio  Societati  li%’V,i>”p’^‘>'>f’'e,(y  Lberi diSraherepoJpnt. Datum  Cand.-^\.Mm!j  i(547- 

loanncs  Baptifta  Engelgraue. 
APt>ROBATlO. 

Im  Ibrum  hunc  coinj>ofitumiR.P.GREGORio  a SanctoVincentio  Societatis 
.«lEsvtaoquam  nihil  cbntincntem  Religioni  noftrae  orthodoxae  contrarium, 
aut  moribus ) fcd  vt  vtilcm  feientiz illius , iquam  tradlat , amatoribus  approbo, 
ic  prxlo  digniilimum  ccnlco.  Datum Antuerpiz  ly.Fcbr.  1647. 

Chnllianut  Voochtt  tArchiprefb.Antuerp.Lib.CenJSr, 

SVMMA  PRIVILEGII, 

PHitiPPvs  Dei  Gratii  Hifpaniamm,Indiarum,&c.  Rex  Catholicus , Archi- 
dux  Aullriae,  OuxBurgunrliz,Brabantiz,&c.  Sereniflimus Belgarum  Prin- 
ceps, diplomate  fuo  fanxit,  ne  quis  librum,  cui  titulus  cft,  R P.Gregorii  a San- 
cto Vincentio  Societatis  Iesv  Oput  Geometricum  .Quadratura  Circuli,  citraloANNis 
Ic  Iacobi  Mevrsiorvm  voluntatem,  vllo  modo  imprimat,  aut  alibi  terrarum 
imprefliim , in  inferioris  Germaniz  ditiones  importet , vcnalimve  habeat.  Qui 
fecus  faxit,  conhrcatione  librorum , & alii  graui  poeni  mulcabitur,  vti  latius  pa- 
tet in  litteris  datis  Bruxellz  XXVIII.  Febr.  M.nc.  xtvii. 
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ELENCHVS  MATERIARVM 

qu3E  toto  hoc  Opere  coritinentur. 

L I B E R P R I M V S.  . 

linearum  pottntijs. 

PARS  R I M A.  ...  . 

^ varia  linearum  inter  fi  proportione* 

• ^ 

tne£  dmjio  extrema  ^ medii  ratione  proportionali  j aliique  propojitio- 
nes  ex  hac  diuijione  eruuntur.  pag.i.pr.iy/\.y6.7.%.^.  i o.  1 1 . 1 2. 1 

In  eadem  haji  conflitutis  duobue  triangulis  inaquatis  magnitudinis,  dua^ 
tur  linea  parallela  hajt,  njt  partes  linea  inter  latera  triangulorum  intercepta  datam 
habeant  rationem.  - . • ^.prop.\6. 

*Vatis  duabus  reSlis , reEia  adduntur  'vel  detrahuntur  in  data  ratione , W compojita 
*uel  reliqua  datam  habeant  rationem.  S. 

PARSSECVNDA. 

De  triangulis  eorumq^  proprietatibus. 

T ^anguli  ifofcelis  proprietates.  ti.pr.i^.ig.it.' 

T)e  triangulis  i/operimetris.  ti.pr.u.zi. 

'Proprietates trianguli reSlanguU.  ' -zz.pr.i^.z/^. 

yariaproblemata^filuunturdato  angulo  intra  <vel  extra  eum  punHo  , circa  Ii- 

neam  per  datum  punSlum  in  dataratione  diuidendam*  2 
Item  ijfdem  datis  exhibetur  linea  pc  diuija , cuius  fignenta  minimum  exhibeant  re- 
Slangulum,  quod  figmentis  cuiufiir  linea  per  idem, pmsbimdmfiedntiheripotefi, 
imbo*  dato  aquale  exhibetur.  • ; 

Proprietates  reSlangulorum  ortorum  ex  niaria  infiriptione parallelarum  'm  trian^M, 

' rp.pr.ifi.yg.Tfi.  • 

Proprietates  quadratorum  qua  oriuntur  ex  lateribus  trianguli,  coliatormcumqiUt- 
'dratis  Irnea  ex  <vno  angulo  adbafimduUa.  28.yw*.j9.4o.4i.42. 

Pythagorica  aliter  demonftrata.ltemProp.  1 \ l.lzXucidemonfiratureddeshdtfi 

curfit  ^ conjlritSlionequa  Pythagoras  nifiu prop.j^7>Bucl.  ^o.pr.^ .44.4I. 
Jn  dati  parallelogrammt  diametro  tres  continue  proportionales  affignantur.  j ^.pr.^S. 
Inparallelogrammo  , diametrorum  quadrata  aqualia  Junt  quadratis  laterum  fimU 
• fumptorurn.  46.pr.47- 

Dato  triangulo  obtufangulo,  latus  obtufidngulooppofitum  ita  diuiditur,yt  quadrata 
figmentorum  aqualia fint  quadratis  reliquorum  laterum.  ' - ^4.pr.i{^. 

Varia  problemata  circa  trtdngulorum  diuifionem  per  lineam  reUam.  ' 44  pr.goy  \. 
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PARS  TERTIA. 

DereSangulorum  interfiprdportione.  ^ 

DEpgnMturrumt  eqtuuitnesred/mgulorum  &•  qiMJrtUtrum  qtu  onuntur  e* 
figmenti  LnetreBedtmJtMtm  tqualcSytuain  fmesmtquales.  pag.^y. 
. pr.fj  j6.j7  fi  j9-6o.6i.6i. 

/EqiuuionesreSinngillarumfroblemtticemuenmntiir.  qo.pr  6'^.6^.6j.66. 

l^arue  tquMiones,  (?•  cempitrathnes  redangitlarmn  quadratorum  qiue  fiunt  Juper 

lineis  proportionalthus.  rji.pr.67.6i,pag.ijypr.67.6'i.69. 

Vrohlemata  'varta,de  linea  diuidendaaut  augenda , fie  rut  re^angula  aut  quadrata 
nata  ex  figmentis  linea  dimfie  tnter fi  certam  habeant  rationem.  44.pr.70.71 .71. 
7J.747J-7<5-77*78.79-8o.8i.8}.84.  . . 

Databafi,aggregatolaterum,0‘ altitudine  trianguli, exhibere  triangulum.  49.^.8i. 

LIBER  SECVNDVS. 


Deproffvfsionihui  (jeomctricu. 

Rgumentum  fioput  huius  libri, 
i Definitiones progrejjionum  earumque  explicationes. 
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PARS  PRIMA 

ProffrepionesnonterminatMconficUrat. 

COntinui  proportionalium  mira  proprietates.  J9.  pr.i.l.^.4.'pag.6o.pr.i.^,io. 
Il.11.13.14.1y. 

Proprietates  duarum  firierum  trium  aut  quatuor  continue  proportionalium.  jS.pr.j.^. 

Si  fit  primaadficundam,  iit  tertia  ad  quartam, erit  vt  prima  cum ficuuda  ad  tertiam, 

- ua  omnes  quatuer  ad  primam  cum  quarta,'vel  'vt  pnma  cum  ficunda  adficunda , 
• itaomnes  quatuoradficundamcumquartd.  6j.pr.i6. 

Pappiprop.i  S.lyproponitur  amiuerjaluer.  66.pr.  17. 

sl^gnaturfiries  proportionalium  in  proportione  Arithmetica.  67  pr.iZ.i^. 

Pioprietatetquatuorproportionaltum  etiam  noncontinuarum.  6i  pr.io.zi.iz. 
DecontinuatoproportionaliumproceJJuvarueifiucunda  proprietates.  69.^^13.14. 

cu^fP‘^-7A:P’--io.il...^ 

Proprietates  duarum  firierum  contmul  proportionalium  eandem  habentium  primam. 
7i.^r.i6.i7.i8.i9. 

Datarum  reOanmalteraitaficaturDt partes Itneaficlacum  inficQafint  incontinstd 
analogii.  76.pr.'^6. 

,Dafarumduarismrt^arumalteraitaficatur,’VtreBangulumfuhmfi^(S’  parteld- 

. nea  fiSa,ad refidua  Irnea  quadratumjbttam  habeat  rationem.  7i-pr.  3 7. 

Data  media  tnum  continue proportunaltum , iy  aggregato  linearum,  prima  (fi  terna;, 
exhibetur  prima  (fi  tertia.  78.pr.j8. 

Dati  maximi  trium  contmuarum,(y  exceffu  quo  media  fuperat  minimam , exhibet ur 


. media(fi 'vltima. 
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Datu  duobu/  excejjihu4  trium  magmtudiaum  continue  proportionalium  exhibentur  trts 
continua.  pag-T^.pr.^o. 

Aquationes  refiangulorum  aut  quadratorum  ortorum  ex figmentis  Irnea  in  proportio- 
nales quotuis continuas  diuifa.  8i  />r.4l.4J.44.4j.46.^i<^  89.^.6j.64.6j.66. 
Aquahtas  reSlangiilarum  ortorum  ex  figmentis  duarum  linearum, quarum  fingula  in 
quotuis  continue  proportionales fint  dtmfie.  8l  pr.t^  48.48.  JO. 

Continuatio  retlangulorum  aut  quadratorum  in  eadem  proportione, ortorum  ex  njarii 
dtjjiofitione  autdiui/ione  Lnearumtn  partes  proportionales  continuas, aut  difiretas. 
84/>r.ji.yi.j}.HJJJ<^J7.j8.J9. 

Proportionalia  retiangula  orta  ex  lineit proportionalibus.  96.pr.g7- 

De  dupUcatis,&‘  triplicatis  ratiombus,quas  habent  reffangula  ex  variA  dtuifione  li- 
nearum m partes  proportionales.  87.^.60.61.61. 

Plana  quauis  proportionaha,fuper  duabus  reSlis  eadem  ratione  dsmfis^ta  conjlituta  vt 
plana  interfi  fintfimilia.  ^i.pr.6^. 

Triangula  &trapeotiaquotcumq;fimper proportionalia  continue.  91.^.71.71. 
Tnangula  tria  ad  circulum  confiituta  qua  eandem  rationem  continuent.  ^4.pr.7j. 
Triangula  ad  duos  circulos  confiituta  qua  reciprocam  habeant  rationem,  ^t^.pr.pn- 

PARS  SECVNDA 

T" trminum  progrefsienis  in  infinitum  continuati  af signat. 

PTlpportiones  fpeBantes  adterminum  progreffionis  inueniendum.  ^g.pr.7g.76.77- 
Prima  \o.€ucl.'vniuerfiditerpropofita& demonftrata.  tp6.pr.79. 

Ofienditur  magnitudinem  affignaripoffe,  qua  aqualis  fit  toti firiei  proportionalium  m 
infinitum  continuata : tmo  (fi magnitudo  eaafpgnatur.  97-pr.7p.' 

Terminus  cmufque progrefiionit  in  infinitum  continuata  diuerpmode  ajpgnatur.  98. 
^r.  80. 8 1 .^45. 1 oo./>r  8y.  86. 87. 

Rejf  ondetur  ad  argumentum  Zenonit  quod  ipfi  in  materia  de  continuo  tAcbyOem  vo- 
cat. \o\.pr.97.mSchol. 

'Proprietates  lucunda firieicontinue proportionalium  in  infinitum produHa.pp.pr.%1, 
8 j . 84  ./>45. 1 o j .^r.  8 8 . 89. 

Problematacircadtuifionem  datamagnitudinit , aut  magnitudinum  incerta  ratione, 
ficvt  certus  habeatur  terminus  data  rationis.  10i.pr.p0.p1.pj.p4.pg.p6. 

'Duafiriesinfinitarumptoportionahumfimt  interfivtduo primitermini.io6.pr.^7. 
(omparationes  'variarum firierum  infinitarum  proportionalium  inter  fi.  1 07pr.pS. 

99.ioo.ioi.ioi.io3.p4g.ii9.^r.i  16. 117. 118. 

Comparationes  'variarum  firierum  ortarum  ex  rationibus  fimtlibus  qua  fimt  inter  al- 
tematim  pofitos  terminos.  1 1 1 .|>r.  1 06. 1 07. 1 08. 1 09. 1 1 o.  1 1 1 . 1 1 1. 1 1 j.  1 1 4. 1 1 
Diuerfie  continuationes  rationum  qua  fimt  mter  quantitates,  per  quasadma^itudi- 
nem  data  minorem, aut  data  maiorem  deueniatur.  1 1 1 .^.  1 1 9 . 1 10. 1 1 ■ . 1 11. 

PARS  TERTIA 

Pro^ejsiones  terminatas  planis  applicat, pri^rlimJimilibHS. 

QVa  de  rationibus  magnitudinum  in  infinitum  continuatu  di£la, peculiariter  ra- 
tionibus Juperfiaerii fic  continuatis  applicatur.  1 ig.pr.izj.  1 14. 1 ig.  1 16. 1 17. 

* 1 Toti 
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Ttuqiudritorum  fenei  datur  re^angulum  aquale.  pag.  l Jo.^r.  1 18  1 

hem ferm  quarumcumque fuperf citrum  , unafimiUs  frptrflcies  aquatis  exhibetur. 

Ofleaditur  lineam  eandem  tranjtre  per  omnes  omnium  reUilinearum  Jimthum,  (imilt- 
terque pofitarum  angulos , modi  bafis  mdireClum  fint  pofita , 0-  fines  datorum 
eiuflnodi  reblihneorum determinatur.  i ji.i  jl. 

Idem  circulis  accommodatur.  \'^^.pr.l^.l^i^t 

Inarta  triangula  'varijs  quadratorum,  trapeziorum,  is-c.  feriehuj  in  infinitum  conti- 
nuatis aqualia  defignantur.  1^8  ^^.1^8.139.140.141. 

Senes  dtuerfarum  (uperficierum  m infinitum  continuatarum,  inter  fi  comparantur. 
I4i./>r.i4i,i45.i44.i4j  146. 

Dato  plano,  exhibetur fines  planorum  fimibum  incipiens  a data  ratione , qua  aqualis 
fit  datoplano.  ‘ - 144.^^147,148. 

Exhibeturfiries  incipiens  d dato  plano,  aqualis firiei  data  planorum fimibum,  aut  qua 
habeat  ad  finem  datam,  rationem  datam.  i46.pr.iq^.\jo.tyi.iji. 

Series  planorum fimibum  quorum  bafis  in  eadem  fint  bne&,  comparatur  cum  plano  fi- 
mih  confhtuto fuper  bned  m qui  tota firies  planorum  fimibum  terminatur.  1 49. 

Series  complementorum  ad  mnam  partem  diametri  mparalleb^ammo  confiituto- 
rum  comparatur  cum  firie  quadratorum  ad aham  partem  diametri  confiitutorum, 
' totiquefiriei  aquale  reblangulumdetermmatur.  t jo  pr.  1 jy.  1 j6. 1 j/. 

In fine  quadratorum  quorum  bafis  tndirebium fimt  confhtuta,  confiderantur  quadra- 
ta impares  bafis  obtinentia,  hoc  efl primam,tertiam, quintam, &c.  1 ^i.pr.  1 j8. 

(omparantur partes  firierum  tnterfi.  1 y t ^9. 1 60. 161 . 161. 

PARS  QVARTA, 

Hac  t^uA  in  f lanis  demonftrata,  corporibus  applicat. 

SEriei  cuborum  in  infinitum  continuatorum  in  eadem  ratione , terminus  inueni- 
tur.  iyy.^r.163. 

V artes  firiei  cubica  cum  partibus  firiei  bnearis  comparantur.  i yy.^r.  164. 

Seriei  cubica  aquale partdlebpipedum  exhibetur.  1 p6.pr.  1 6y. 

Senes  cubica  bma comparantur mter fi.  \^7.pr.\66.pag  \6\  pr.iyx, 

SeriH  cubica  aqualis  fines parallelepipedorum  datur.  1 Jj.pr.  1 67. 

Pyramidi  quadratam  bafim  habenti  infiribiturfiries  cubica,  & includentis  (y  inclufi 
differentia  affignatur.  1 y8  1 68. 1 69. 

Data  firiei  cubica,  pyramis  fuper  dato  quadrato  aqualis  affignatur.  i6o.pr.\  70. 

Series  cuborum  quorum  bafis  omnes  ad  eandem  lineam  terminatam  confiituta,  com- 
paratur cum  paralkbpipedo  quod  fit  fiperdi^abnea  terminata  gy  latere  quadrati 
inprimocubo.  16t.pr.171. 

Superficiebus  omnibus  totius  firiei  cubica  ama  aqualis  datur , a/aria  pratered  circa 
hasfuperficies,  gy  Juperfiaes  parallelepipedorum  (y  pyramidum  certarum  deter- 
minantur. i6i.pr.i7^.i74.i7q,i76.i77. 

LIBER 
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MATERIARVM. 

LIBER  TERTIVS. 


De  Circulis. 


PARS  PRIMA. 

De  linearum  in  circulis  proportione. 


B'  Tatuuntur  tres  circuli  quorum  communes  interfiSioaes  in  eidem  fmt  li- 
I «<■'*•  pagi6r.pr.i. 

Item  Irnea  duHa  per  <ziarias  circulorum  interfi^iones  hiftriam  Jecatur. 

Ver  triangulum  aquilaterum  circulo  mfcnptum  linea  quada  trifariam  fiSla . i6q.pr.^. 
j€qualitat  linearum  ex  determinatione  circulorum  fi  interficantmm  aut  tangen- 
tium. ■ i6<).pr.i\.pag.\7o.pr.6.pag.\7\.pr.%.^. 

Super  bafis  trianguli  defiripto  quouts  figmento  circuU,  Juper  alus  lateribus  fimiba  fi- 
gmenta de/cribuntur.  I7J  pr.il. 

Diuifio  linea  in  part  es  aquales  per  dejcriptionem  figmentorum  fimilmm fuper  trianguli 
lateribus,  dum  bnea  per  ^verticem  tnanguls  tranft.  17I  pr.i  4. 

Inueniuntur  item  diuerja  bnea  aquales  in  diUis figmentis.  177.pr.1j.16. 

Jnuemuntur  multis  modis  continue  proportionales  ex  yaria  circulorum,t^  in  ijs  linea- 
rum conslruShone.  i So.pr.  1 7. 1 8.  pag.  1 8 1 . 1 9.10. 1 1 .zi.  pag.  1 88.  pr. 34. 

pag  190./»-.  39.  . 

Item  quatuor  proportionales  beet  non  continui.  1 8z.  prop.  1’^.T.q.pag.  1 iq.prop.i6. 

. pag.\'&'i.pr.'^j.pag.\%<).pr.y7. 

Item  dua  bnea  qua  triplicatam  habeant  rationem  aliarum  duarum.  1 iq.prop.ij. 
pag.iq6.pr.ii. 

Vroprietates  'z/aria  continue  aut  dficreum  proportionalium , extrema  mediaratie. 
ne  filiarum,  isrc.  qua  competunt  circuli  contingenti , quando  ex  eius  abquopunSlo 
quodnonfitpunolumconta(lus,perctrcub4mducuneurbnea.  lij.pr.ig.zi.i^. 
lo.-^x  pag.iiq.pr  36  i7.pagyi.pr.4o. 

tMtra proprietas  duorum  puniloru  qua  in  diametro  ctrcult  ajjignantur,  quorum  vnum 
intra  circubim  alterum  extra  cadit,  a quibus  fi  ad  circumferentiam  ctrcult  dua  tn- 
fleSlantur  angulum  quemcumque  continentes,  angubis  isfimper  diutdetur  bifariam 
per  bneam,  qna  ab  angulo  qui  m circumferentia  efi  ducitur  ad punSlum  m quo  dia- 
meter ficat  circulum.  187.^.31. 

Problemata  njaria  de  ducendis  lineis  a punSlo  extra  n el intra  circulum  datOj^zn  linea 
a arculo  diuidatur  in  ratione  datas  aut  vt  diuija  aqualis  fit  data  s aut  yt  in  circu- 
lomflexa  datamhabeant  rationem,  ?fc.  191.pr.41.4z.43.44.4j.46.47.48.49. 


PARS  SECVNDA. 

De  angulorum  (f  arcuum  comparatione. 

A Hgfdi  inter  fi  comparantur  mfifientes  certis  arcubus  circub  , (f  expunSiodato 
dua  bnea  dimittuntur  intercipientes  duos  arcus  datis  aquales.  19j.pr.j0.j1. 
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PARS  TERTIA. 


. Dt  mutua  circulorum  interJeHione  0*  conta£lu. 

IN  circulos  fi  contingentes  immittuntur  linee  i certo  funSio , fic  njt  intercepte  a ctr- 
culis  jint  equales  inter  fi,  eut  certe  certis.  peg.  1 99.^.  j6 . j/. 

t/lnnulo  qui  intercipitur  d duobiu  circulis  eoncentricu  detur  circuitu  equalts.  lexo, 

prop.ji. 

De  circuli  figmentis  fimiltbusfuper  leteribtu  trianguli  defiriptu,  circumjeripio  circulo, 
ea  aut  contingente  aut  ficonte  'varte  proprietates.  zoo.^.J9.6o.6i  Az.6j.64. 

Datis  duobus  circulis, pundum  inuenitur,  per  quod  ada  linea  diuidat  circulos  in  fimi- 
Us  partes,  lon.pr.67. 

PARS  QVARTA. 

linearum  incirculopotentia. 

VtArijs  modis  ducuntur  linee  in  circulo, fic  'Vt  redangula  fuper  linearum  figmen- 
tis fintequalia.  loy. pr  6S.70.71.7y7H-pug.11  i.pr.Sp. 

Item  quadrata  equoLaredanguUs, aut  quadrata  quadratis  aqualia.  107.pr.7H.7p. 

pag.ioS.pr. 77pag  loq. pr. 80 .peg. iiypr.S6. 
hem  redangdaequaiia  certe  figura.  lop.pr.6q.pag.10S.pr.76. 

Item  fic  ducuntur  bnte  ut  circuli  Juper  eis  ut  diametrit  defiripti  equales  fint  uni 
certo.  10q.pr.7S. 

Confideranturrationes  quas  habent  certa  redangula  quadrata  inter fi,  aut  deter- 
minatur quantumunum  excedat  alterum.  ioq.pr.7q.pag.i\o.pr.Si.Si.SySH. 
pagiiypr.S7. 

Polygona  mfiripta  circulo  conferuntur  cum  quadrato fimidiametri.  114  ^r.88.89. 

"Redangula  defignanturque  triplicatam  habeant  rationem  eius  quam  certe  linee  in- 
terfi.  1 1 p pr.qo.qi  .qiqy 

In  diametro  circuli  linea  perpunda  defignatur,fuper  quavt  bafijlad  peripheriamcon- 
Slituantur  queuis  triangula,  fimper  quadrata  laterum  que  non  fimt  bafis  fimul 
Jumpta  aqualia fiint futura  inter  fi.  ii6.pr.qH. 

ProUgomenaadfiUioTtesconi. 

DEfittitio  coniettdque  expofitto,  &•  quotuplex fit.  ilo. 

fpnfiderantur  latera  triangulorum  fialenorum , que  fiunt  ex  uaria fidione  co- 
ni fiaUmper  uerticem  centrum  bafis.  iii.pr.i  .pag.  iiypr.y 

Varie  (r  lucunde  confideratunes  circa  Irneam  e uertice  coni  fcaleni  perpendiculari- 
ter  dimijfam  ad  bafim  trianguli  per  axem , cuius  punda  incidentia  ctrcellos  in  baje 
coni  dejcribereofienduntur.  iii.pr.i.pag.iiHpr.H.p.6. 

In  dato  cono  fialeno  exhibetur  minimum  gs"  maximum  triangulorum  que  fidione  per 
axem  foda  exfiirgerepedunt.  iiS.pr.7.S. 

Item  triangulum  qt^  cum  minimo  triangulorum  per  axem,  datam  habeat  rationem, 
que  tamen  maior  non  ft  quam  ea  que  efi  inter  maximum  & mmmum  triangu- 
lum peraxem.  ijo.pr.q. 

Proprie- 
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MATfiRIARVM. 

^Proprietates  coni fiMeni,  item  coni redireSaagult  acutanguL  pag.  ij  i . propAo, 


II. II. 


I 1. 1 ir* 

T>ato  triangulo  ortoexfiSiane  comreHi  fiChper  axent,almd  triangulum  non  per  axem 
exhibetur,  quod adtriangulum peraxemhabeatrattonemdatam.  J. 

InconoreSlo  trtangula  non  per  axem  duiia,  quorum  bafis  in  eodem  punSlofi  mterfi- 
cant,  habent  perpendiculares  ad  bojis  e 'vertice  duSiae,  in  peripheria  ctrcult , cuius 
diameter  eSl  reSainter  centrum  bajis  conica , (y  punOum  tnterfiStonu  mterieda. 
xjj.^r.14. 

hs  cono  rtHo  exhibetur  triangulum  qstod  Per  apicem  coni  & punOum  datum  pue  ex- 
tra fiueiutracombafimtranfiat , babeatyeri adtrtangsdumptraxemdatamra- 
tiontm. 

In  cono  quocumque  JeSto  haji parallela  ctrculut  efi. 

h cono  paleno  exhsbeturctrculut  bafi  non  aqmdifia/ts. 

OjknditurmcoHoJcaltno  duos  axes  effe. 

LIBER  QVARTVS. 

T)eEllipfs. 

PARS  PRIMA 

SeS tonem  e cono  educit  primaftjj  ac  ejJentiaUseiui  exhibet  proprietates. 

Efimttones.  ... 

l Ex  ipfi  cono  educitur  elltfjts , & prima  eius  proprietat  demonfiratur  ex^ 


z^6.pr.iy 

i^i.pr.i6 

^l9r.l7■ 

iqo.pr.ii 


cono  , ncmfoq$i0diiiutdntta  ordmmm  , fpt 

^ reclangula foper figmentu  dsametri Jeffa per  ordmattnt  epistatae.  244. 
^.i.2.3.4. 

Opeuslitur  differentia iuteriS^m& circulum.  ' . • v ii..x  tqrditScbaf. 

E&pfiosdtasnettr afficiatur.  1 m .Pi-.  t^pr.^. 

Itemellipfios  centrum.  248.^.  6. 

bemdiatnetritonuegat*.  '•  ^ •..-.i'  24^p:.8.9. 

-ConfideraaturordtMtm  applicau.  rjQfr.tOfag.t^ipr.  1 J. 

Latutredum  exhibetur  dato  axe  aut  quotas  diametro.  -...y  - xjopr.n.xi. 

DttontmgentAuieHspffii.^  i 

•Deiuieududuexextremitatibut  linet  orSnatim  sqflscata  ctnturrtntmtttMt  .idem 
pundum  dsametri  ad  quam  Isueaordutatm  era  apicata.  \.:iJ7-pr-td-*yi6. 

Varia  proprietates  orta  ex  contingente  eUip(!n,  alijfque  Imeit  certa  ratme  du3u.2j<). 

^.29.}o.32.j3.}4-?y.i<i- j7-3*-l9-  ;■  »:•  • • ■ j t ■ 

■Circnlm  fifcraxe  maiore  'vt  diametro 

tantumpundis  occurrit. 

EtesreselsuceatroelUpffidipxiptuifitUipfiBffcatmtjitaMorpmtaMjkMt.-tPf^.^. 


L5.>»  <.  .vi.iXv  .Wj  ji  i.iw.'./  ■ ws5kr.\» 
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Depitoribus  (^(e^mentu  ellfpjeos. 

T%i<tnguU  tfiaximdfi^mento  tUipfis.taftribimtmr , torumque frofruttues  exf ert- 
duntur."  ■ ' j>ag.^^.pr.4^.q^./^^. 

Diametri  comugati  Quacumque  eUipfin  quadrifariam  Jemper  dtmdunt  ffiuem fetiores 
quatuor  aquales.  l68.^.4j.46. 

Secioresaduerticemoppofitifimpif/unt  aquales.  169.^^47. 

Setidr 'z/arte bifoTidm diuidituT:'-  - l6^.pr.4S.p0g.l7o.pr.jo, 

Segmenta  aqualia  diuerjtmode  inueniuntur.  lyoprop.^tppag.  17 1 prop.j 

pag.irypr.p. 

Segmentorum  O*  fetiorum  circa  diametros  comugOtdt  confiitutarum , &*  comugMd-i 
'rumdiametrorumperfegnentatp-fitioresdefcriptarummsra  proprietates.  17». 
pr.S4SS-p<tgmr^^og-;i-79.pr.^7. 

Elitpfi  hexagonum  regulare  tnfiribitur.  lyq.pr.qp. 

Proprietates  alia fegmemtorum,  item fitiorum  aquabum  inaquaLum.  t^q.pr. 60, 
6i.6i.6j.64.6q.66.pag.i7S.pr.6S,6^. 

\ • 
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/n  elitpfi confiderat  axium  0*  diametrorum  coniugatarum  aqualium 
"7-  ^ ac  inaqualiumproprietates. 

DijUtpftdiemitronmmaximaey  minima  funt  axes.  zio.pr.yil 

'fiA  dimidiis  axibus  aquale  fimpef  efl  parallelogrammo  quod  fit  i 
qmbufitisfemidtamctriicomHgatis.  lix.pr.jl. 

ParalMoffOmmum  quodfit  a Itneis  extremaaxium  coniungenribiee  aquale  fimper  eft 
■'ptMleloffammo  contento  lined  quarumuu  comugatanm  extrema  comungentibue. 

P^ria-^adratorum  (sr  retlangulorum  aqueditates  & comparationes  ex  'Varid  fi- 
c ' titone dtatoetrOOimconiugatarum.  ilit pr.74.7j.7fi  pag.i^j.pr.^.pag.i^. 

pi.fbf.pag.l^7.pr.ioi.pag.t^^.pr.xoq.iv6:  ■ t 

tAxiUmquadr^fiiiiulfumpMltpialiafimper  funt  quadratu  cuiufiumque  coniuga- 
■ ttenU  diamemritm fimulfmptie-  zi4.pr.77. 

■*A.'<esilhpfiolfitnulfutitpn,mimmafimtomtttumdsametrorutn  coniugatarum  fimul 
■''■■famptaru».^^>'*e'.\y..-..\  184.^.78. 

^Mdtata  Imeeerum  extrema  axium  iungentium  fimul fitmpta  aqualia  funt  qua- 
dratu bnedntidqua  extrema  diametrorum  cumfuis  comugatumit  coniungunt.  x8f . 
^.80.- 

^fadeun  edba  propriet atet  bnearam  eomduffnttum  extrema  diametrorum  coniuga- 
tarum. ■ 28j.^  81.8z.83. 

tAxmm  extrema  coniungentes  fmul fumpta  maxima  funt  ommum  qua  quarumuu 
diametrorum  coniugatarum  extrema  coniungunt^  zi6.pr.  84. 

V%>4  circa  angulos  tAnthmetice proportsonales proprietas.  288.^.87^ 

^ataquduu  diametrorum  coniugatione  elUpfios  axei  rtperiuatur,  tr  fuppletur  defe- 

{lue 
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M A t E k t 'A  k*  Nt. 

Bm  qui  in  demonjlratione  huius  fropojitionu  apud  Tappum  ohrepfit.  /.8.  pr.  1 4. 
pag.i^^.pr.^o.0*  Schol. 

Datu  dxihus  tn  edip/i,  du£  aqudles  diametri  caniugata  i^epenuntur , quales  iri  omni 
ellipfi  tantum  duajunt.  ' 191  pr. 

sEquales' diametri  coniugatafimul  Jumpta  maxima Junt  omnium  diametrorum  con^ 
iugatarumfimuljumptanm.  i^i.pr.^j. 

"Proprietati  linearum  extrema  diametrorum  comugataru  coniungentium.  v^i.pr.i)^, 
9J.96.  , , . 

Linea  coniungentes  extrema  coniugatarum  aqualium  fmul fumpta^  minima  junt  om- 
nium qua  quafiumque  diametros  coniugatae  iungunt.  . j.  ^94  97* 

^adrata dimidiorum  axium  jimulfumpta^duplafunt quadrati Jemidiametri  'iinius 

coniugatarum  aquahum,  ..  I94.pr.98. 

tn  elhpji  diametri  caniugata  exhibentur  qua  inter  fi  datam  rationem  habeant.  300. 
. pr.108.  ><  ' ^ • 

Vana  proprietates  circa  contingentes  diametrorum  coniugatarum  ^ axium , qua  fi^ 
■ cdntur  'per  diametros  coniugatat produSlat.  3 o o .pr.  1 09, 1 1 o,  u 1 . n 1. 1 1 1 14* 
I 115-.M6.117.118. 119.  ‘ V- 

V'  • 7' P A R S C^V  A R T A 


SeBionts  fotos » ^ lineam  d pitnBo  in  axe  dato  ‘adperiphi^  * 

‘ riam^bremfsimamdejignat, 

' i 

ELlipfios  poli  affignantur.  . 3 06  pr.  i i6.p<ig,  3 08  pr.  114. 

Pobrum  proprietas  pracipua  y quod  d polis  inflexa  quauis  ad  peripbena  quoduie 
' ■ punSlum fimul fumpta  aquabs flnt  axi,  ^ ac proptered  aquabs  inter fi flmul jumpta. 

307  pr.  111  p4g.3i  i.pr.  119.  . . 

Proprietates  duarum  tangentium  eUtpfin  in  duobus  punBts  *,  in  quibas  axis  ellipfin  fi- 
catjfeSlarum per  alteram  tangentem.  ' ^07. pr.  1 2 1. 1 1 3 1 24. 1 25-.  1 16. 1 27. 1 28. 
E polis  axis  dua  reSla  inclinantur  ad  idem  punSlum  peripheria  qua  datam  rationem 
contineant, determinaturque  quanam  ratio  dan  pofit.  3 1 2 pr.  1 3 1 . 

Breuiffima  bnea  ajjignatur  qua  d dato  punSlo  ad  ellipfin  duci  pdvetl.  3 1 3 pr.  i’3  2 133. 
Proprietates  circubru juper  aliquo  puBo  axis  elltpfios  defiriptoru,  3 1 ^.pr»  1 3 4. 1 3 j.  1 36, 
^Proprietates  quadam  linearum  ex  polo  ad  periphetiam  duBarum  fimtdcum  quadam 
tangentes  inueniunturque  mira  aquaLtates  quadratorum jteBagtdonm,  linearum, 
Cr  per  eas  hyperbola  defcribuntur  3 1 6.pr.  1 37, 1 38, 1 39.  i4o.p4g.  3 1 8 pr.  142. 1 43, 
"Data  hafi  aggregato  laterum  altitudine, exhibetur  triangulum.  3 1 ^.pr.  1 44. 

Data  fubtenjdcuiujuis  arcus  circuli  per  alteram  lineam ficaturfic  njt  figmenta  linea 
fecantis  datam  hahecint  rationem.  3 20  pr.  1 4j, 

Data  reBa  <!sr  altitudine , dejeribitut  ellipjis  cuius  poli  (int  extrema  linea  data  y item 
elUpfis  Juper  data  reBd  dsfiribitur.  3 lo.pr.  1 46. 1 47. 


PARS  Q^V  I N T A 


Varias  exhibet  ellipjis genifis. 


E L E N C H V S. 

Cctttfis  extrmgulu.  'pag.^ti.pr.  1 4.^png. 3 14  /ir. i y i . 

Genejes  ex  paraUelogrammo . 3 1 3 ./ir.  1 yo. 

Cenefet ex  circulo,Jemuir($$l», figmentu  circuli.  3 14 .pr.i^i.  i y 3 . 1 y4 . i yy.  1 y6. iy7. 
1y8.1y9.160. 

Datur  eliip/ts [ecans  circulum  in  puaSo,  ex  quo  eduSIa  tangens  circulum , etiam  nihi- 
lominus tangat  eUtpfin.  ^i&.pr.i^^. 

^enefis  elUpps  exeUtpfi.  319.31r.161 . loi.  163. 

PARS  .SEXTA 

Circulum  cum  ellipfi comparat. 


Proprietates  linearum  dtuerfarum  in  circulo  <s‘  tUtpfi fufur  eodem  axe  defiriptu. 

5 3 i./ir.  1 68. 1 69. 1 70. 1 7 1 . 1 7i.  1 r 3- 1 74- 1 7y  Z»-»!  wpr.  1 79. 

.Quadrata  ordinatim  appluatarum  ad  vnam  coniugatarum  aqualium  , aqualia 
oRendunturreSiangulis  /uperfigmentu  diametri  coniugatafiSla  per  ordinatim  ap- 
plicatas, prout  efitn  circulo.  336.^r.^76. 177.178. 

Segmenta  elhpps  aqualta figmentis  circuli.  338.^.  180. 1 8 1 . 

SUtpfis  adcirculumfiiper  eodem  axe  dtfiriptum  , eH  'Vt  ordinatim  applicata  in  ellipfi 
ad ordinatim  applicatam  in  circulo.  . 339.^r.i82. 

Sementa  iy  Jedores  elhpfis  (P  circuh  luper  eodem  axe  delcriptorum  comparantur  inter 
fi'.  339.31r.183.184.18y. 

(omparantur  figmenta  & fiilores  ellipfis  iy  circuli  non  defiriptorum  fuper  eodem  axe. 
341.31r.186.187.188. 

Comparantur  triangula  maxima  elhpfis  figmento  mfinpta , tum  triangulis  maximi 
infinptu figmento  circuh,  is"  ex  comparatione  horum  triangulorum  lontparatur  eU 
lipfis cum  circulo.  344.317.  i89'l90. 

Dato  ctrculo'velellipfi exhibetur  elhpfis  aqualis,  Cy  contra.  34y.^.l9l. 

n>atur  quadam  elhpfis, ducAuj  certis  aqualis.  346.^.194. 

Dato  circulo  diuifi  m duo figmenta,  in  fimiha  diuiditur  elhpfis,  iy  aquale figmentmm 
ellipticum  daturfigmento  circulari.  id^.pr.  1 9y.  1 96. 1 97. 

£ Ihpfis  d dato  in  peripheria  punSlo,  in  datos  numero  fiClores  aquales  dtuichtur.  348. 

^.198. 

Tolygonaregulariaellipfiinfirtbuntur,  qualia  infiripta  dato  circulo.  349.^7.199. 
pag.^^o.pr.ioi. 

Segmentum  circulare  ah  aliquo  laterum  polygoni  ablatum , efl  ad  figmentum  ellipti- 
cum ab  aliquo  later wn  etujdem  polygoni  ellipfi infiripti  ablatum , a/t  circulus  ad el- 
hpfin.  • ijopr.ioo. 

Omma  quadrata  polygoni  infiripti  in  ellipfi,  aqualta  funt  quadratis  polygolii  eiujdem 
infiriptt  circulo,cuius  diameter  aqualis  eff  nsmexduinetris  coniugatis  aqualtbue 
eUtpfios.  3y1.31r.102.103. 

Ofiendunturdua  linea  inellipfi,qua  eandem  habeant  inter  fi  rationem,  quam  omni* 
quadrata  polygoni  edipfiinfirqiti,  habent  ad  fieperficiemtpfius  polygoni.  jy4. 
, 317.204. 
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MATERIA  RVM. 

LIBER  QVINTVS. 

De  Parthia. 

PARS  PRIMA. 

Parabola  e cono  edutitar,  papionej^  iliiut  fundamentales  exhibentur. 

t Efirntiones  pataboUm  ffeSlantes.  p*g.  j j?. 

! Prima  paraktU  proprietas  e cono  demontlratur , quodordinatim  applica- 
tarum quadratd/iM>vt partes  diametri  inter  paraiolame^ordmatmt 
duSlam  applicata.  jJ9/ir.i. 

Problemata  'vana  quibus  mueniuntur  diametri, ordmatim  applicata  Cs'  latus  reUum. 
^6\.pr.a.j.6.7.i>pag.i7\.pr.n. 

Latus  reElum  d nobis  muentum  oSlenditur  idem  cum  eo  quod  inuenit  Apollonius.  J64. 

tn  Schol.  « 

yaria proprietates latefii redi.  j6y.fr.9  lO.n.iz.i j.14. 

t)e contingente parabolam,eiufqueinuentione.  367 pr.1j.16.17.ii.pag.  yso.pr.ro. 
}99./>r.8i. 

Ex  cono  demonSlratur  quod  diameter  intercepta  inter  ordmatim  applicatam  jiypun- 
blum  in  quo  contingens  cum  diametro  concurrit , d parabola  bijanam  dtuidatur. 
pag  }68  pr.  17. 

Jn  paraboldomnes  diametri  aquididant  axi.  370.^.19. 

Parabola  axis  inuenitur.  371.^.13. 

VariaciTcaocetsrfrm  Unearum  cumparabola.  371.^.14.1^.16.27.18.19.33. 

PARS  SECVNDA 
L tneamm  in  parabola  tam  continuam  qudmdifcrt- 
tam proportionem  contemplatur. . 

VAriis  modis  mueniuntur  in  parabola  tres  continui  proportionales  pradpue  ex  U- 
tererello.  377./W.31.35.34-5I- 

Imo  O"  quinque  continua.  379'.^.  36. 

Jtem  Imea  qua  ad /e  inuicem  in  duplicata,  tripbcata  fint  ratione.  ^7p.pr.  37. 3 8 . 39.40. 
Tres  proportionales  inueniuntur,per  lineam  eoniungentem  puntla,  in  quibus  dua  dia- 
metri parabolam Jecant.  item  aba  aquationes  reUangulorum.  3 8 3 ,|>r.  41. 4 3 . 44.4;. 
fpmparationes  td  aquationes  reUangulorum,  ortorum  ex  figmentis  duarumporallela- 
rumquomodocumquepofitarum  , qua fiSa  fint  per  duas  diametros.  ^ij.pr.qS. 
47-48- 

Comparationes  td aquationes  reUangulorum  ortorum  tx figmentis parallelarumin  pa- 
rabolafiSiarum  per 'imam  aut  duas  bneas.  386.^.49.50.51. 

Itemcomparationesreblangulortm  fiper  figmentis  parallelarum  filiarum  per  diame- 
trum & aliam  quandam  lineam.  387  /ir.51.53 .54. 

Tandem  comparationes  paraOelogrammerum  ortorum  ex  trtbus  diametris  qudmfdam, 
& ex  contingente  d amHrum  cadentem  tntraparedsolam, reliquit  extra  eam  caden- 
tibus.  ' 389.^^56.57.58. 

Parabola  diametrum  ficet  quauu , occurrens  parabola  in  duobus  punUu , ex  quibus 
. **  1 dua 
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tlut  orJittatim  dacMtmr  additmttrimh,  oflmditur  m diautur  m tres  frofmum*~ 
Usdimfs,  pag  y)o.pr.6o4 

T riaugutum  iit  ptsrdboU  defiribititr,  cithu  bafis  ttoafiM per pMt  ^um  certum  dttanetri, 
quod babeiU  angulum reSlum  t» petipheria.  pr.6f. 

Idem  Jit  longe 'vnuurfaUbtu,  quando  per  puttdum  in  axe  de/ignatum  tranjeunt  ba/es 
triangulorum,  omnia  enim  oflenduntur  habitura  anguluM  reCiumadpenphenam, 
39x;r.64,-  , 

Conjiderantur  huiut  trianguli  quadam  proprietates.  } 9‘>"pt- 

Tres  proportionales  inuemuntur  ex  contingente  etque  parallela  , fi  ex  Imeiiuugente 
punSiam  quibus  fe  parabola  (y  tinea  parallela  inter/ecant.  Item  alta  circa  hac  pro- 
prietates. 39j  p.67.68  69, 

Tres  imo  (i-  plures  continue  proportionales  ittueniuntur  per  interJeSltonem  diametro- 
rum, (s‘yniut  Lnea  eae  ficantu,  ttem  aha  proprietates,  j94p.71.7x.7j.74.7y. 

Vana  in  parabola  linea  per^variae  interJeHiones  proportionahterdiuija.  ^^.pr.76, 
77-7B.79.80.  ' 

Ex quouispunSlo  contingentis  parabolam  demittatur  reUa , qua  parabolam  fecet  in 
duobus  punSlki;  ex  punSlo  conta^us  dtmijja  diameter  eam  hneam  JicJecabtt , 'z/t 
tota  ip'  pars  inter  diametrum  O"  tangentem  interiacens , item  inter  parabolam,  (34 
tangentem Jtnt  tres  proportionales.  J98  p.  8 1 . 

Varia  ctrca hneam itaduElamconliderationes.  J99.P.8J.84  8j. 

'Duoru  tangentium  punSa  contadus  iungantur,tum  ex  punClo  quocumque  mius  tan- 
get ti  ducatur  aheri  t agenti  parallela,  erit  eadnuja  in  tres  proportionales.  4 00  p.  86. 

Hinc  duafiquuntur  proprietates.  400  pr.%7.(yCoroll. 

Aha  reUangulorumaquahtates, trium  continuarum , fiquatuor  proportionahum  in- 
uentiones,  ahaque  determinationes,  qua  pertontingentem  determinantur.  40 1 .i 
pr.^i.rvjquead  ill. 

J^^dam  hnea  in  parabold  esctremd  fi  media  ratione  fecatur.  408  p,  1 07. 

Item  quadam  extrema  fi  medtirationeproporttonah.  qo%.pr.\oi.pag.n\o.pr.uz. 

PARS  TERTIA 

SeSionufoctsm,(^mutUM  parahoitrum  <vel  circulorum 
mterfiSionesljtomttricedeJigrmt. 

Dimidia  (?‘quartapars  lateri  reUi  theorematiee  afft^atur,  abaque  proprietates 
ex  data  quarta  parte  lateri  re£li  deducuntur.qi  i.dpr.iiq.  'vjque  ad  1 xj. 
Data  parabola  focus  problematice  exhibetur , exphcaturqueritio  combujlioni  in  eo 
pundoinfptculo  parabohco.  4X4.P.1X4. 

■ Determinatur  arcuhu  qui  parabolam  in  njuo  tantum  punilo  interius  contingat,  4 1 ^ 
p.ix6. 

Item  qui  parabolam  pratercontahlumiaterfecet  ia  duobus  punUi.  416.pr.t17. 

CompuranturreOangulainterJe  qua  fiunt  exjegmeutiordinatimapphcatarum  /eUi 
per  parabolam  fi  circulum  lam  diUum,  4i6.p.  1 x8. 

Item  per  eum  circulum  determinatur  latus  redum.  417.pr.11q. 

'Proprietates  circuU  contingenti  parabolam  intus  in  duobus  puudi,  ij^ne  circulus  de- 
terminatur. 4i7.pr.f^o.'vJquead  1 jy. 

Determi- 
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Bet eminatur  circuhu  maximm  qui paraiolam  tnttu  in  tantim  fnn^lo  contin- 
gat. f ag.410.fr. 

Ex  dato  in  axe  faraboU  punUo  bnea  l/reni^a  dntitnr  earum  qua  ex  lUo punUo  ad 
. peripheriam  dua  poffunti  4io.^r.iJ7* 

De  areuio  ficante  parabolam  in  quatuor punUu , eit^ue  proprietatibm.  41 1 -pr- 
i38ij5M4o- 

'Punlla  circulorum , item  linearum  ficantium  parabolam  Geometrice  dejifftemtnr. 
411  apr.\4\.'vjque\4y 

•Detemmantur  parabola  ad  eundem  axem  confiituta  numquam  concurrentes , fiue 
partUelatnterJe.  4x4.  fr. 146. 

n>eteminantur parabola fibt  inuicem  occurreutes,  iuterfibiionumque  funS*.  4^ 
pT.  i47.'vjquead  1 yi. 

PARS  Q^VARTA 

Proprietates  parabolarum^  inuicem,  aut  circulos 
contingenttum^nterfecanttum. 

PRoprietates  duarum  parabolarum  ad  eundem 'verticmir  axem  confhtutarum, 
fic  'tit  yna  intra  aliam  contineatur.  419  ,pr.  1 y } . 1 J4  1 yy . i j6. 

In  ijs pptem  continue  proport  ionales  mueniuntur.  414-pr.  1 1 4. 

'Proprietates  parabolarum  ad  eundem  njerticem  (y  axem , aut  adfilum  axem  conjii- 
tutarum,fic  a>t  parabola  parabola  opponatur.  43 1 .^r.  1 y/.  1 y8.  i 

•Proprietates  parabolarum  muerje  ad  eundem  axem  eonltitutarum,  fic  •vt  apex  yniue 
intraalteram  parabolamfit.  431. pr.  160.  -vjque  164.pag.44y  pr.iiS.  189. 
pag.441  pr.i^l. 

Proprietates  parabolarum  ad  eundem  apicem  confiitutarum , fic  >vt  axis  aut  diameter 
vniuj tangens fit aiteriue.  4i4pr.l6l.l66.l67.pag.il6.  dpr.17t.  yfiuei74. 
pag.i40.dpr.iii.<y/quelil. 

Jtt  lilii  parabolu  fic  conPlu  utis  Imea  defignantur , qua  abamm  bneamm  duplicatam, 
triplicatam,  quadruplicatam,  imo  oBupUcatam  habeant  rationem  ■ 4^7dpr.  > 7J. 
rv/^iio,pag44i.pr.ii6. 

'Proprietates  parabolarum  fic  ad  eandem  tangentem  confiitutarum  ^'tudiometriper 
punOa  contoQuum  dimiJfa , paralJeU fiat.  4]y . ^r4,68,  a 69. .» 7q.p/ig.t^ 

fr.190.191. 

Proprietates  parabola fiSa  bu  per  circulum. , 44y.fr.  193. 194pag-41\..pr.  lo6.  U07. 
Proprietates  parabola  quam  interm  tangit  circulue.  446.  d^.l^y-v/que  toy 

Proprietates  parabola  quam  tangit  circii  & induobutpHnUupratered  Jecat.  4J0. 

,pr.io4.ioi.pag.4iipr.iu.i\ipag.4j4pr.uy 
Proprietates  parabolarumfiibalternepofitarum  ad  eundem  axem , quot  in'verticibut 
tangit  cnculue.  4y1.fr.zo8.ao9.no. 

Problematactrcadiuifionem  linea  in  certa  ratione  filuta  per  interfiOiones parabola, 
4^4.prcLiyiv6.i\7. 


lE  L fi  N C H V S» 

PARS  Q.V  I N T A. 

QuaJratitrd  paraioU. 

PTifpofitimts  frttmbuU  *d  qutdr/umrta.  fd^.  pr.ttS.  'vjqiu  ii6> 

TrtaaguU  maxima  Jegmentis  mjcnhuntur , larumque  frogrietattf  explicata. 
q60.apr.u7, 'vjqne  f^o. 

.Quadratura  parabola  cofmext.  q6t.pr.ip.lll. 

Triangula  maxima  parabola  concdua  injcripta.  463.pr.13j.1j4 

Quadratura  parabola cottcaud.  464  pr.ljf.lj6 

Cottuexa  parabola  dupla  ejl  parabola  eodcdua.  46f.pr.1j7.1j8 

Segmentum  parabobcum  datum  quadratura.  466.pr.lj9 

Parabo/a  conuexa  inter ji,  item  parabolarum pgmtntd  tdm  toncaua  quam  conuexaiH 
ter  Je'Tiaria  comparantur,  q66.dpr,iqo.'TrJquei4!i 

Inter duar  datat  duamedta  proportiofialei  organice  exhibentur.  470.pr.ifo.if  1 .if  i 

PARS  SEXTA 

Sementa  primum  €5* parabolas  inter fiednfert,  dtin  figurat 
maximas  fiUioni  in/cribtt. 

Linea  qua  extremitates  parallelarum  duarum  in  parabola  cpnnellunt  ,figmentd 
auferunt  aqualia.  471.pr.lfJ. 

Dato  in parabold  figmento,  aOjJque  datu,  aufirunturfigmenta  dato  aqualia , aut  qua 
fintindataratione.  471.4  pr.if4.  vjque  If7. 

yaneofiignanturfigmentafigmentisaquaBa.  47J.  pr.1ji.pag.q77.  pr.i66.pag, 

478.pr.168. 

Confir^u  facillima,  qui  quotcumque  figmenta  aqualia  aparabolaauferantur.q7S. 
pr.167.pag  479.pr.169. 

Linearum  figmentorum  tam  eonutxorum  quam  concauorum  admiranda  progreffio 
tAhthmettca.  ^i.inSchoL 

Varia  conHrudiones  hnearum  in  paraboli,  qua  auferunt  figmenta  qua  in  duplicati 
triphcatafint  latione  certarum  hnearum,  aut  compofitamnabeant  rationem  Unea- 
rum qua ifihic determinantur.  474.  dpr.160.  yfquei6y  pag.  480.  pr.iii: 
183.184. 

Aqualium  figmentorum  pulchra  proprietati  q76.pr.16iq. 

Segmenta  quotcumque incontinuaanalogiaallignantur.  479  pr.i8o.i8i. 

Omnit  parabola  parabola fimilii  efl.  48j.pr.176. 

Parabolacum fiui figmentis  comparatur.  484 pr.177. 178.179. 

Parabola  cum  paraboli  confertur,  4^f pr.i88.  <v/que  184. 

Parabola  maximum  infiribitur  paraOelogrammum.  488.pT.  i8f.  186. 

Polygonum  regulare  dato  numero  laterum  confiant,  parabola  infiribitur.  489.pr.187. 
Quadrilaterum  maximum  eorum  qua  parabola  terminata  infcnbi pojfunt, determina- 
tur. 489.pT.  188. 

Polygonum  maximum  infiribitur  eorum  qua  dato  numero  laterum  parabola  tnfirihi 
pofiunt.  490.pr.1891 

PARS 
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M A T 'E  R.  I A R V M. 
PARS  SEPTIMA 


Varias parahoUgeneJes  exhibet. 

GB»eJTs faraioU,item determinatio Uteru  reBlt,  ex-vndhnti  ‘zitcumquediui- 
fd.  fag.^<)\.fr.i<)0. 

(jenefis  parabole,  item  determinatio  Uteris  reUi^x  ditahia  lineis  angulum  querneum- 
que  confiituentibus.  491.^^191.191.^4^.491.^^295.154. 

^enefis  ex  triangulo.  49i.^r.i9J  mjqueiqi. 

Genejesexfimictrculo.  49J.^.  199.^1*^.496.^.501. 504.^45.  joo./w.  509. 
Cenefis  ex  figmento  circuli.  . 495  ./»r.  500. 

Cenefit  ex  ctrculis  pluribue  fi  mterficantibus  aut  tangentibus.  498.1»  505'  .vfque 
508. 

Qenefisexparallelogrammoquodcirculomjcribitur.  ^o\ .pr. ‘^10 'vfque'^\'^.  . 

(qenefietexelltpfi.  ^oi.d pr.liyvfque 

^enefis ex paraboU.  ' ^oq.dpr.nq.vJque^t.pag.jM.apr.^^.yfque 

Cenefit  parabolarum  parallelarum  fiue  afipmptoticarum.  ^09  ./>r.  551.555. 554. 

PARS  OCTAVA  * 


Miram  exhibet  parabolarum  parallelarum , cum  hyperbola  inter  afym- 
ptotos  confhtutajymboUzationem. 

PiArahoU  in  infinitum  produHe,magis  fimper  ad  fi  inuicem  accedentes ,numquam 
tamen  occurrentes  ajfignantur,  . 514.^.545. 544.54^. 

Omnia  redanguU  faSa /uperfigmentu  lineaparaboluparaUelit  fiUa  inter fi' aqualia 
fimt.  ...  . * 

'Et  aqualia  dimidia  contingentis  euiifiUm  paraholit  peBraUelis  intercepta.  5 1 7.^.  5 5 1 . 
TrianguU  qua  fiunt  d contingentibus  pi^aboldparalleU  interceptis , tfi  diametritper 
eontaSluum  pundaduSit,  interfi  aqualia fimt.  j 1 6.pr.  549. 

Altu  modis paraUeU  parabola  defignantur.  5 1 6.pr.  ■^jo.pag.  5 1 7.pr.  5^5» 

Applicantur  materia  pracedentesparabolaium parallelarum,  hyperboU  inter  afimpto-  , 

tos  confiituta.  ^ii.dpr.'^f^^Jque^oo. 

DeparaboU  ittclinatd:  pzo.pr.  561 . 561. 

In  paraboU  diameter  aJ^natuTjCui  data  lineafiruiat  pro  latere  redo,  modo  minor  ea 
fit  latere  redo  axit  data  parabola.  jli  .pr.  565. 

Data  tmea  appbcatur  ad  parabolam,  quafigmentum  auferat  dato_  aquale,  oportet  au- 
tem lineam  datam  non  minorem  ejje  linea  jubtendente  figmentum  datum.  511. 

^.564. 
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■ t i:  E*  N'  cr-tifv  s?' 
LIBER  SEXtVS. 
. De  Hyberhola. 

hyferbolam  concernentes  explicat £. 

P’A  k S "'p  R 1 M A 


HyperboUm  fe^hnef^^oppojitas  y deniejue  afymptotos  e cono  educit »• 

primaj^  ac fun^mentaUs  hyperboU  paj^tones  demonflrau 

PKimA  hyperboU  propriet/u,  quam  fciluet  habeant  inter fe  rationem , quadrata  or- 
dinattm  appltcatarumy  e cono  ipfo  demonfiratdr.  pag.  j 30  i . 

. JHfyperboU  oppofiu^earumque  aliqua  proprietates.  -pr. 

HyperboU fimiles.  y^i.pr.^. 

HyperboU  coniugata.  . ■ * y^^.pr.6^ 

Explicatur  dflucule  natura  hyperboles.  y)y.inSchol.pr.ir^ 

De  a^mptotu.  y^().pr.^.  i o.  n . 

A^'mptott  ex  cono  eruuntur y eorumque proprietates  expofita.  y 4® > 2..  'Z/f^ue  1 8. 
Fropojitiones  rvarU  fundamentales  arca  inuentionem  i5T  determinationem  dia~ 
metrorumyoxisycentriyordinatim  applicatarum, contingentium,  UterUreSii hyper-^ 
boles.  y^$Jpr.i^.'vfque^i, 


PARS  SECVNDA  * 

. *•  ** 

SeB  tonum  oppofitarjpm  ac  comUgatamm  ajfeB tones  conjiderat, 

SEbliones  oppofita  communes  habent  diametros,  item  Utera  reSla  habent  aqualia 
que  communi infiruiunt diametro.  ’ yyi.pr.^i.^* 

In JeSiidnibus  oppojitu  ojarta  rebianguU  comparantur  inter fi.  ■'  > yyj.pr.  3 4. 3 5^ . 36. 
Diametri  comugata  determinantur.  lyy.pr./^o.y/que 

Omnia  reUanguU  ajymptotu  O*  hyperbola  terminata quorum  latera  ajymptotu  pa^ 
ralleU fimt,  aquaba/unt  inter  fi.  yy'i.pr.i^6. 

Omnes  contingentes  hyperboUm  terminat  a ad  ajymptotos  , cum  iis  faciunt  triangula 
fimper  inter  fi  aquaba.  ^ • • • . yy^.pr,/^7. 

Axes  minimafiint  omnium  diametrorum  coniugatarum.  ’ yy^.pr.48. 

In  binis  hyperbobtrun*  coniugationibuSy  paradelogramma  qua fiunt  fub  lineis  qua  equi- 
di  fiant  diametris  coniugatisy  fifliones  contingunt , omnia  aquaba  fimt  inter  fi. 
i6o/»r.49. 

Reclangulum  quod  fit  d bneis  extrema  axium  coniugatorum  conneSlentibus , aquale 
ejl  Uli parallelogrammo,  quod fit  d lineis  extrema  diametrorum  cuiufiiis  coniugatio.. 
nis  conneSlentibus.  \6o.pr.yo. 

J^adrata  linearum  extrema  axium  iungentium  fimul  fumpta , minora fimt  quadratis 
bnearum^qua  extrema  diametrorum  cuiufiM  alterius  coniugationis  conneUant.  At- 
que hi  tres  proprietates  communes Junt  hyperbola  cum  ellipfi^vt  fuprd  ofienjum. 
\6opr.y\. 

Varia 


.-1  - 


MAtbRlARVM; 

Jt^H4itt4ttS  iittC/tfUtH  f ^9*  TcSiiif3^l$loTUn  CUIft 
quadratu,  uem  trianguloriim  tripe^rum  mterfi,  tUmquereUangiilorum, 
quadratorum  comparatioaes m fi£homhu{omugatit.pag.^6i.* pr.^i.T/Jque 6p. 
pagj6q.pr.?o.7t. 

h omui  hyptrtroU  diameter  trdafuerfl,  eiujque  coumgatd,  (y  reSumfigurd  latut fune 
mcontmudauakgia.  j67pr66. 

Ex  quouupunSloa/ymptotfTmmsordiaatm pofitarum  quadrata, funt  mter  feuyt  Id- 
uu  reptum  ad tranfuerfam  diametrorum  comugatarum.  j6i.fr  67. 

Ordiuattm  quadam  pofitaiahyperhold,Jkante  diametrum,  ent  quadratum  diametri 
ad retlangulumfiperiota diametro  , (/ parte mteridceute inter jeshoitem  ordi- 

natimduPlamr^t  latut  rtEIum  ad  tranjuerfrm.  j6ipr.6i. 

Omnes  diametn  camugatafrntaxibut proportionalis  in  quihufrit  hyperholis  conia- 

j6i.pr.6q. 

PARSTERTIA 

ii^mptotospf  cometuam  contemplatur  fyperholam  ^ aclinearumprth 
JertimaJymptotisaquidiUantium  exhibet  proportionem. 

tiiria proprietates  hiiearum  parallelarum  adajymptotos , continui  iydifiretim 

V proportionalium.  J7\^pr.7y'vfyueio.pag.jio.pr.q6 

Jtem  quatuoriyquinque  continuiproeortionalium.  J7Jpr.i6.pag.  j76.pt. ii. 

Imo  iyjeptem  continui  proportionales  linea  defigndntur.  pag.  j7/y.  propofl  81.- 
81.8^«  . 

Item  linea  qua  tnduplicatdiy  triplicata  ratianejunt  aliarum.  p7jpr.S4.ij  pag. 

J76.pr.i7.  ^ 

Squalitates  & eomparattones  rePlangulorum  iy  quadratorum , qua  e»  ftOunt pa- 
rallelarum adajymptotosexjurgunt.  J76.dpr.Sq.ro^ueqj. 

fatuor  proportionatium,quarum  dua  •nm  afymptoto,alu  alteri  paraUeU(int,extre- 
mitates  iungunturpc  ait  duai figura*  confinuant  aquales.  j7q.pr.q4. 

SquaLtates  triangulorum  (y  trapeziorum  diliss parallelu  determinatarum,  jio. 
pr,q6pag.jii.pr.qq.ioo.l0l. 

PAR-SQVARTA, 

l)e figmenti*  hyperboltcu  cormexu  (fi'  concauu. 

De  triangulu figmento  hyperboLeotnfiriptu.  jSy pr.xoi.ojjqut  10/. 

Segmtnt a hyperbohea  cenuexa  aquidia  'varijs  moJu  determinantur,  ji j. pro- 
pofii  o6.pag.jSiipr.  1 1 4.pag.jiq.pr.  uj. 

Segmento  eonuexobyperbotico figmentum  aquale  problematici  aifiertur  ah  hyperboU. 

jiqpr.117.  ^ 

Jmo  (fi  qualia  in  infinitum fi^enta  continuantur  incipiendo  d data pUn3o.  ibU.  in 

Jtem figmenta concauavarijs  modu aqualia defignanturetiam quatuor  amica  c9n- 
fJruSlione.  "jSj.pr.io/.aifiueiu. 

* * * Concauo 


ELENCHVS 

CorUAua  figminto  kyptflftitct  mter  du<u  a^mptotot  ptritUelas  intercepto,  atiud  ceqtude 
MtfertwrabhyperboU,addatimlmeMHpitrdUelam  af/mptatoconjiautii  pagyi?. 
pr.ui. 

JSquatwnes  complorationes  ntariajc^aentomm  duarum  hyperbolarnm  comugata- 
rum-  ^^x.pr.ui.ujijueixq. 

'Proprietates  admiranda  defiperficiebut  inter  hyperbolam,afymptotvn'vnam,t^  duae 
papaUelae  altert  afymptoto  intenacensibiu, totus (eji  continentibus, quotus  certe  ra- 
tiones Lnearum  aut frperficierum per  paralleLu  itlas  abjcijfarum , continent  ratio- 
tus  altarum  emfiiodiLnearum  aut faperficierum.  J94.^r.iij.  119. 

Linea  parallela  'vnia^mptotorum  , inter  alterum  afymptoton  isr  hyperbolam  inter- 
cepta, qua  auferunt  figmenta  aquaba  fimt  omnes  in  continua  analogi. i.  .^m 
terminus  progrejfionis  harum  proportionabum  i^Jignatur.  j<)7- pr.  i'^o. 

T ermintu  pro^Jfionu  exhibetur  Irnearum  quaadje  inuicem  fint  in  dupbcata  ratione, 
y^i.pr.xii. 

Imo  mmtma  exhibetur  finea  amnium  qua  in  tab  progrefftane  dari  pojfunt.  J99. 

/”■•‘55-  , , , 

T ermmus  progreffionii  exhibetur  bnearum  qua  ad fi  inuicem fint  in  triplicata  ratione. 
6cx).pr.  1 54. 

Mra  pioprietaeprogrefftooulinearumquaadfiinuuemfintm  quadruplicati  ratio- 
ne,fi terminus  hmsu  progrejfionis  detur,  admuenundsu  duat  medias  proportiona- 
les. 6oo.pr,  1 5 j.in  Schol. 

Vna  e duabus  medtuproportionabbsu  inter  duat  datas  ajfignatur  in  hyperbola.  6oi. 
pr.x^S. 

Imo  dua  affignanturcomci.  6ol.pr.  i J7. 1 j8. 

Tarallelogrammum  afiignatur  aquale  {patio  comprehenfi  mter  duas  hyperboLts  num- 
quam  concurrentes  tn  infinitum , fimper  magie  ad  fi  inuicem  accedentes,  doj. 

pr.\^. 

PARS  Q.V  I N T A 
Hyperbolam  expendit  dparabola  interfeiiam. 


Linea  'vm  aj^mptoto  parallela  expenduntur  qua  in  duplicaia , inplicata  fint  ra- 
tione aJbarum  determinatarum.  604. pf.  140. 141.  mi.pag.6oi.pr.mq, 
pag.6\]  pr.\6\.\6i. 

Segmenta  per  emfmodi  paralleLu  ablata  i concoua  hyperbola  aqualia  defignantur. 
6oy />r.  145. 1 44. 1 4j./>4g.(So7./>r.  147. 

Itemfigmentafigmentorum  dupla,  quadrupla.  6o6.pr.  146.  pag.607  pr.l.^i.pag. 
6oi.pr.t;o.pag.6i  o.pr.xyy. 

Item mixtibnea mixtilineorum  dupla.  6oq.pr.ifi.ijl. 

Spatium  mter parabobtm  Cr  hyperbolam,  (jr  quaudam  paraHelam  afimptoto  interia- 
cens,  cum  aha  quadam  fiiperficie comparatur.  610  pr.ijyij^. 

SegmentaperparallelasquafiUmaJymptotoablataab  hyperbola  conuexa comparantur 
mterfi.  6iopr.tj6. 

Si  Lnea  tres  fint  paraBela  afymptoto,  quarum  prima  (fi  proxima  ajymptotc  cus  efi 
parallela,  duUa fit  per  interfiRionem  parabole  & hyperboles, oftendttur  quod  ratio 

fieunda 
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M A T E R I A R V M. 
ficmitd*  *i  tertiam  toties  mttlttplicet  ratumem prime  ad  fiamdam,  quoties frplrfi- 
cies  connexa  hyperhoitca  mteriacens  inter  fecundam  Cr  tertiam  paraUelam  multi- 
plex eji  fuperficiei  eoncaua  mtenacentit  inter  premam  fecundam,  pag.  <S  1 1 . 
pr.xp. 

tteduabue  hypertolu  mtereofdem  afjmptotos  pHit  per  parabolam.  ^ 1 1 . pr.i  j8. 

IJ9  i6o. 

Duat  fraterea , que  ad  hanc  matenam  (feEiant,fed  locis  frit  excidere , fvide  6 j i . 
pr.  1 89.T90. 

Oflendttur  quod bee  materia  'vergat  ad  'muentiontm  duarum  mediarum  proportiona- 
lium. otq.inSchol. 

Hie  hyperbola  inter  afymptotos  conlhtuta,  Cr  feSla  per  duat  parabolae , quarum  axes 
pnt  afympton,i3‘  'vertexfitpunllum  Toncurfia  afymptotorum^inprimuwue- 
niuntur  tres  i^quatuor  continue  proportionales.  6in.pr.i6^  164. 

ExpunSa  concurftu  eiu/modi  parabolarum , adaj^mptotot  dimittantur  dua  pafallela, 
habebuntur  tres fiperficies  aquales, due  quatntervnam  parallelam,  vnam  parabo- 
lam hyperbolam  intenacent,alia  qua  duabus  parabolis  fi  byperbola  continetur. 
<$i6.^r.i6d. 

Item  aha {uperfests  refidua  ad  paralielo^ammum  quod  ex  paralleUs  didit , (y  afym- 
ptoto fit, aquantur  inter Je.aUa  pratered  comparationes  figurarum  ajfignantur.^x  6. 
pr.i67.i68.\6q.pag.6ii.pr.i7i.iyi.iyy 

‘pars  SEXTA.  ' 


Solutio^  variorum  problematum , alia^theoremataadpleniorem 
lyperboUcognitionem  Sperantia. 

DAtarum  conuexarum  hyperbolarum  exhibetur  ratio.  - 6io.pr.  1 yq, 

f/yperbola  ad  eandeks  applicata  diametrum,  communem  habentes  dsarnetru 
tranjuerfam,  eandem  habent  inter /e  rationem  , quam  ordinatim  pofita  ex  eodem 
pundo  diametri.  _ _ 6i\.pr.\7^. 

Datarum  hyperbolarum  concauarumexhibeturratio.  6u.pr.176. 

■ Hyperbola  cdmmunem  habentes  diametrum  tranfiurfam  , habent  ordinatim  pofitat  ex 
eodem  pundo  proportionales.  ’ • 6xi.pr.\77. 

Explicatur  m que  confidat fimiLtusio  hyperbolarum.  hiyinScbol. 

Data  hyperbole  fimilii  exhibetur.  'il^.pr.tyi.iyg. 

Dua  hyperbola,diuerfamagnitudinil  axem  habentes  reducuntur  ad  duat fimiles , ean- 
dem diametrum  habentes.  6iypr.  180. 

Datis  afymptotis  exhibetur  hyperbola,qua  per  datum  intra  afimptotot pundum  tran- 
fiat.  > 6iy.pr.i8\. 

Tiat a hyperhola  alia  aqualis  datmr,  cuius  afimptoti  datum  contineant  anguium.6ifi 
pr.\8l.  ’ > ■ . 

■ Problematactrcaibuifionemlintareda,  quaper hyperbolamabfiluuntur.617.pr.18). 

i«4.i8y. 

In  omni  cono  fidiones  hyptrbobea parallela  fimibs  hyperbolat  exhibent.  pag.618, 

pr.i86. 

, Ia  parabola  pars  diametri  d 'vertice  eiujdem  & contingente  intercepta,  aquali  ed  lUi 

***  1 bneA 
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knetqtu  ib  emflm 'vertitt  &•  liaeA (0Hta£liu  (tmmtgmte  intercifiiur’,  miBipfi 
tHtem maior efijinbyferboUivtrimiHorjtdji  extfjicoat  dcmoHflratur.fag.6i^^ 

fr.xi?.  I ' 

Line*  aliquainhyperboU  in  continui froportiorudes  itmf*.  6;o.pr.t88« 

Uemjtcdtuifa  rvtreCIanguU exhibeat  proportMnabafaaafuperfigmeneu  Irnea.  631! 

pr.191. 

PARS  SEPTIMA.  ' 

Cencfes  varia  hyperbola,(^  ex  hyperiolareUquaftSioneseduSa. 

GEmftsixreSlanguh). 

Geneps  tx  mbiubneujidecuffantibiu.  634.z1r.193. 194- 

Genefii  ex  iu/dnu  Itneu  angulum  quemcumque  conLluuentibut  iy  c^fumpto  intra  eum 

punElo.  <^jyr-«9y- 

Cenefu  hyperbolarum  oppofitarum  ex  duabue  hneu Je  ad  re3ot  interjecantibue.  6 3 y. 
pr,i^6. 

Item  hyperbolarum  coniugatarum.  6^6.pr.  1 97. 

Genefis  aha  ex  duabue  Imeit  quemcumque  angulum  continentibm.  6^6.pr.  198. 1 99. 

' '100.  • 

Genefis  ex  triangulo.  S46  pr.  iio. 

genefis  ex  ctrculo,  quarum  aliqua  etiam  oppofita  aliqua  etiam  epnmgata.6^7.pr.iot . 
<ziJqueioj.pag6^i.pr.iu. 

Genefis  ex  plumae  cireutuje  teoigeiuibuejeeaotibiie,coutentrici*.  640.fr.  io6.>vfi 

quello.pag.6q^.pr^n.^\y^^4■ 

Genefis  ex  tarabola.  6qa  pr.l\f.'o/queil^  pag.6q6.pr.iii.y/que  zif. 

Genefis  ex  hyperbola.  6a<)pr.zi6.'vfifueii^ 

Geeefiiex  etlipfi.  6sipr.ziy'vjqueii9.pug.6}i  fr.143.244. 

Omnes treteonifiUiottes  ex  duabue paraieUi  'vuirelU  dea^Jatit , 'imieademque 
praxi  educuntur.  ‘ 6j7.fr.140. 

£xparabola<r  hyperbola  generatur  hyperbola.  6fSpr  142, 

In  edspfiex punSo  axu  intenacente mter  centrum  fi focum,  tluCUadfertphenam  Iu 
nea  producunt  hyperbolae  oppofitae.  6j9.fr.14j. 

E*  punHo'vero  inter  'verticem  eSip/ii  (fi  focum  intmacentetduSla  ad  penphenam, 
generant  hyperbolam  tangentem  elhpfim  in  'vertite.  660  .f  r.  246. 

Bx  fico  'veriipfi  eUipfitduSaadperiphertam  producunt  lineam  reSam.  3 1 y.pr.  1 39. 
Hyperbola  cuiue  axu  communieefi  parabola  ex  qua  orta^,  reducitur  ad  paraboli. 

66i.fr  147. 

Hyperbola  communem  habent  axem  cum  eUipfi  ex  qua  ortaefi  , reducitur  ad  eUipfin. 

66t.fr.148. 

eparabolaadparabolamaut  circulum  equibsuortaefireducitur.  66i.inSthoL 

Hyperbolaquacumque reduaturadhyperbolofu,  cmtu qjymptoti  reClum  continent 
angulum.  663^.149. 
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Spiralis  ^parahoUJymboli:^atio.  • . 

AKgumentum,  , . . pag.664. 

Genejis jpitalu  Archimedea  applicatur  geaefi  pldne  fimih  pardkoU.  66 j pr.  1 . 
Parabola  et^m  continuatur  eodem  modo  njti  fpiralem  ^Archimedes  continUat.66y. 
pr.t, 

lanea  ex 'vertice  poraboU.duSla  ad  (juandamreiiam  eodem  modo  Jecanturytlsnea  a 
principio  ipiraluduSlaficanturdfpirali.  ' 66().pr.'^j{. 

Pappi prop.  1 9.  /.4  de  jjnrali applicatur  parabola.  6j%.pr.j. 

'Archimedis  xz.dejpiraliapplscata  parabolas  nempe  quod  linea  ex  principio  jpiralis 
ad primam  circumuolutionem  duola  qtia  contineant  angulos  aquales  ,Je  aquali  ex- 
cefu  excedant.  67i.jtr.6. 

Applicatur  parabola  Archim.  />r.  14.  in  qua  comparatur  ratio  linearum  diSarum,d 
principio  fpiraliSy  qua  interiacent  inter  circulum  is*  Spiralem. 

Applicatur  parabola  Archim.iy.in  qua  comparatur  ratio  reilarum  d principio  reuo- 
lutionis  duSiarum adreuolutionem Jeciindam,  6jypr,'i. 

Appbcatur  parabola  admiranda  lUapropoJitio  ArchirH.\%.  qua  ex  conticente  fpira- 
lis  ad  terminum  fecunda  reuolutionisy  quadratur  theorematicecircpliss.  676. pr.^. 
Applicatur  parabola  prop.  Archim. i^.cum  manifeflpS.^uaper  tangentem  intermino 
fecunda  circumuolutionis  inuenit  duplam  fecundi  circuli.  678  pr.  i o. 

Applicatur  parabola  prop.  Archim.  lo.  in  qua  profequitttr  hanc  materiam . de  tan^nti- 
■ bus  qua  non  Junt  in  terminis  circumuolutionis.  . 6So.pr.i  u 

Applicatur  parabola  prop.  Archim. 14  m qua  oSfen^  quod  comprebeijtjum  feattum  d 
feirati  ex  prima  reuolutione  nata  prima  linea,  qua^rinapium  efe  reuolutionis, 
- tertia  pars  fet  circuli  primi.  . , , • • r 6Si.pr.il. 

Applicatur  parabola  'PappipAi1.L4.quq  <vniuerjdlius  ofeendtt  etiam feSlorem  feira, 
feSioru  circuli  tertiam  partem  efee.  ’ < • ^ . ,.68i.^ajj* 

Applicatur  parabola  Arclf.  pr.  i^.  qua  oftendit  Spatium  contentum  fetb  fefunda  reuolu- 
*,  tione  Spirali,  ad  fecundum  circulum  habere  rationem  quam  addupdnim» 
' 6^pr.i4,  . .... 

Applicatur  parabola  Arcb.pr.i6.qua  comparatur  ratio feSlpiie  helices,0d fetarem  cir- 
culi^fe^orem  Spiralis  includentem.  ..  ..  . . . ' ’ . 684^r.ij. 

,^plicaturparabola  Arch.pr.iT  quaoSlendttJpatiorumeomprehenjorumJubfenrdibus 
\ - li^it  f in  circulatione  junt.fertium  quidem  fecundi  duplum  quar^ 

tum 'Verb  triplum,  quintum  effe  quadruplum,  ^c.  ..  .,  . ^6.pr.i6. 

Applicatur parabola'Pappipr.ii.S.4.  qua oftendtfereBaquaeft  tn principio  circula- 
. tionii produ8a,per  ^ra  principium  normaliter  diuid^mre^d  ^fegmema  qitqque 
eandem  feruare  rationem  quam  \, 7, ‘ 687./W.17. 

Applicatur  parabola  prop.Arch. i^.in  qua o^enditffetn.Spiralemexnfna.reuolutione 
/;  ortam  d.principio^iralisreSia  incident  ,featium  compfehetifetm  fetb  fetraii  is*  li~ 
ned.primd , eam  habere  rationem  ad  Spatium  comprehenjumfed  prima  Sptralispar- 
, te,  is*  Itned  madente,  quam  cubus  prima  Jsnea  adxubummadefttu,  i^.jn:.  1 8. 
Applicantur  'victfeim  Jpirali  quadam  prcprietates  linearstm  qua  Jqnt^  in  parabola. 

■ i%ip.prA^.to.x\.ii.pag.6^.pr.i^:^ i,  V v V t- 

^/^dam  proprietas  parabola  applicatur  jpirali  orta  ex  circulo,  cHmferrqfejirtaex  el  • 

SfP:  ' ■ ‘ ' ‘...r  . 
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Eodem  modo  quo  quedam  puuS*  muemuntior  ad  parabolam,  mutmantm  qaa  fint  dJ 
{^iraUm.  ' 

Troat  m parabola  defignontitr figmenta  continne  proportionaba  m mfirntum , ita 

affignantnrfiio  modo  m Iptr^.  (o)7.pr.iS.  ^ 

Item  prout  m parabola  muenmntur  figmenta  fimper  proportioni  certit  trianguli  ^ 1 

fyhocmmfimtum,  ita  t$Juo  modo  dantur  mjjiiraU.  b^%.pr.lT. 

Denique  multiplues  proprietates  muenta  in  <ima  parabola  , appLtantur  jfiirali, 

' 699.pr.18. 

LIBER  SEPTIMVS. 

DeduffupUniinplanMm. 

^^Efinitioues  6r*  euplieationes  duSluum  plani  in  planum.  pag.70^. 

PARSPRIMA 

Superficies  primo  exhtbet,  0’  quales  fint  determinat , vti  omnes ' 

interjeffiones  ortasexdudiu  reUi/inei  in  reUtlineum.  Deinde 
corporaftcproduSatnter fi  comparat. 

QVadratum  in  fiduSlum  producit  cabum,  706.pT.  i . 

T riangulum  redangulum  dudum  in  quadratum  aut  rebiangulum  eir^dem  alti- 
tudmit  producit  corpus  habent  quatuor  hadrat planae , quarum  interfibhonet  fient  | 

• Irnea  reBre,  ■'  . 7o7.pr.i,-  j 

Triangulum  ttBangulum  in  fi  duBum  produeit  pyramidem  cuiut  bafit  e fi  quadratum.  1 

■ 7<i7pr.y 

' Triangubem  rcB angulum  infi  fitbalteme  duBum,  pyramidem  producit  cuiut  bafit  ^ 
triangulum.  ^ 7oi.pr.%. 

Triangulum  reBangulumin fi  duBum  fiibalterni , aquale  efi  dimidio  pyramidi  qua 
reJuUat  ex  duBu  eiufdem  triangub  m fi.  7oi.pr.6. 

Trianguli  reBangub  bitui  'vnum  bifariam  diuidaturperbneamaberi  lateri^nguluM 
reBumconBituenti parallelam,  fic  vt trapezium  d triangulo  auferat,  ofienditurtl- 
lud  trapeifum  duBum  m fi,  ad  idem  duBum  m fifiebaberne  rationem  habere  quatn 
14  ad  70q.fr. 6. 

Alia  aquatu  trapet^iorum  in  fi  duBorum  in  eodem  aut fimtbbut  iy  aqualibus  ttian- 
guti.  7io.pr.7.  I 

OBenditur proportio  partium  pyramidi  ditufit  permterualla  aquali  akitudini.pt  1.  I 

Corr.i. 

Triangula',  reBanguU , aut  trapet{ia  triafieandem  habeant  altitudinem  , (ybcfis 
proportionales,  corput  ortiin  ex  duBu  frimi  in  tertium  aquale  efi  tlh  quod  oritur  ex 
duBumedijinfiipfiim.  ' 7\t.pr.%.q. 

yarie  comparantur  corpora  M doButrario  triangulorum,  quaexfierguntextrapettfis 
emjdem  altitudini  per  diagonaUmtraprtfabifficantem.  t13.pr.1a11. 

St  quatuor  reBangula  aut  tnangula  m eadem  fint  altititdme,  (y  bcfis  habeaett propor- 
tionales, corput  quod  fit  txduBu primi  m quartum,  aquale  ofi  ti  quod  ontur  ex  du- 
Bu ficuncb  m tertium.  714pr.11. 

Idem 
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MATERIARVM. 

1/iem eflji  triangula  tlla  fiibaUernt  ponantur,  ficuHdum primo,  t?*  quartum  tertio. 
p,g7ijp'-n- 

Uemeuenut Jitrapt^m  eadem aUitudmt  eonfliiuta , bafes habeant  proportionales, 
latera  qua  bafibue opponuntur  qfque  parallela  eandem  cum  bafibiu  feruent  ra- 
tionem. ^iy.pr.14. 

PARS  SECVNDA 

Superficies  contemplatur,  £5*  communes  interfiSfiones  natas  ex 
, ducluplamcirculariiinreStUneum.  ‘Deindecorpo- 
raficprodstHa  exhibet. 

^fEmiarculu/  duliut  in  rellangulum  eiujdem  altitudinis fiperficiem  producit  cylin- 

O dncam.  716.pr.1p. 

Semicirculus  duihu  infi,Juperficies  duas  producit  lylindric/u,  quarum  communis  in- 
terJeUto  eftWtpfis.  717.pr.x6. 

Idem  efipftmiciTCulo  adijeiaturreSlangulum  eiujdem  altitudinis.  * 7 1 7 pr.  1 7. 

Semicirculo  reelangulum  ctrcumfenptum , figuram  concauam  cum  jemicirculo  jaciens 
duSiumin  totum  redangulum , corpus  producet  habens  juperficiem  concauam  , ty* 
extimas  tres  planas.  718.^.18. 

Tigura concauaorta exreOangulo  arcumfiripto  ipfijemicirtsdo duOa in fi,duas fiiper- 
fictes  cyLndricas  producit,  quarum  communis  interficio  efl  elhpfis.  7 1 9.^.  1 9. 

hadem  figura  duCa  mJemicirculum  cui  con^ust , producit  juperficiem  cyltndrtcasn. 
7\qpr.vo. 

Semicircult  duo  aquales  fi  tangentes  fic  •vt  toti  extra fiinuicem  cadant , duCi  in  fim- 
utcem,  juperjicies  producunt  cylmdricas  quarum  communis  interfiCio  eOtpfis.  710. 
pr.ii. 

Ofienditurdifitfentiacorponsorti  ex  dssCufimicireubinfiytlr  corporis  orti  exjhmcir- 
culoduCo  in  fimicirculum  aqualem,  quem  tangit  & extra  quem  cadit.  710.  in 
Schol. 

CircuUduoaqualesfi  exteriiistangentes,  infiduCijuptrficiet  producunt  cylindricas. 
7ii.pr.ii. 

Et  harumcommunis interjeCus epelhpfis.  7ii.tnSchol. 

Exponitur  quid  figmenta  circulorum  duCa  in  reliquum  ctrculi,aut  in  fi ipja producant. 
Item  quid fuperjkies  concarna  mtenacenteunter  tangentem  circulum,  duCain 

rebqiqsm  circuli.  7ii.pr.iyvfitte  30. 

PARS  TERTIA. 

VniuerjkUsqsmfdam  propofitiones  continet,  0* fundamentales 
ejutbus  corpora  inter fe  comparantur. 

TKiangulii  ir figuris  quadnlateris figura  injaribuntur  qua  fimul fiumpta  maiores 
fint dimidio figuracuiinjcnbuntur.  7lg pr.yi  n/jque'^p. 

Item  figuris  qua  Uneis  reCis  angulum  rcCum  continentibus,  O*  Isnea  curua  terminan- 
turfic  evt figuram  mixtiLneam  concauam  aut  conuexam  conflituunt , parallclo- 

gramma 
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fi/  L:  e/.N'  Ct'  Vi  5/  : 

■ ‘ ^amma  infifilmnptrqtia  maiwdfint  fimal  fitro^ duitiMo  figura  cut  Jnjhibi^, 

tur.  ^ . . fag.7-^o.fr.-^6.fvfqM/{i. 

Infcrthmtur  etufinodi mixtilineis  concauts  dut  cdnut^fu  ‘feSldhguU  aqualem  habentid 
altitudinem  i 'x>t  refiduum  ex  figura  mixtilmed  auferant  quauu  dato  minuta 
ipr.^or  . , : 

Corporibus  qua  oriuntur  ex  duClu  concdUdrum  Juperficierum  in  fiip/it,  aut  tn  fi  fuhal- 
terne  pofit as  Jnfir ibunt ur  paraHelepipedH  tbmrnunetn  habentia  altitudinem, qua  ab 
tlJis  corporibus  ablata  reUnquant  refidutim-quouif dato  minusi  yy^.pr.i^x.  *vf- 

qued^.  ' ",  ■ . • 

Si  triaplana  qualtacumque  eandem  habeant  akitiidinemilineanjerb  parallela  per  tl- 

■ la  plana  duSla  eam  habeant  preprietatem,yt  fimper fint  tres  continue  pro  portiona- 

les,erit  corpus  ortum  ex  dutlu  primi  plani  in  tertium  aquale  ei  jquod  oritur  ex  fit  itn-i^ 
do  dubio  tnfiipjum»  - ’ pr.^^i 

Et  fi  qua  tuor  plana fuerint  in  eadem  aUitudtne,{tnea  'verb  parallela fint  proportiona^ 
leSf  erit  iorpus  ortum  ex  dublu  primi  plani  in  'quartum  aquale  ei  ^upd  oritur  ex  du- 
fluficundi  in  tertium,  ' , 'fqo.pr.i^. 

' * . - * * ",  k 

PARS  Q^V  A R T A. 

. * • * ‘ * * • • ■ . . 
Compararttur  corpora  orta  ex  ducluredlitinei  inre^tlineum,  cum  cor- 

poribud  ortis  exdudu partium  circuli  m fe  yel  in  alias  circulares* 

SEniicirculus  dubius  in  fi  aquale  profert  corpus  ei  quod  profertur  d reblangulo 
triangulo  in  fi  dt^o  fitbalterne , cuius  latera  angulum  ftblum  continentia  a- 
quaUa  fint  diametro  circuli,  - 7't^i  .pr,t^7- 

Superficies  eoncaua  intercepta  inter  quadrantem  circuli  (s*  duas  tangentes  quadran- 
tem includentes  fiubla  in  fimictrculum  ^ in  illam  ipjdmjuperficiem  diblis  tangen- 
tibus contenteun,aqt*aU  profert  corpus  ilii  quod  fit  d triangulo  rebianguloin  fi  du- 
bio, cuius laterd angulum  reblum continentia, fint  ipfa  tangentes.  74z.^r.48.49. 
Varia  corpora  orta  ex  partibus  circuli  dubiis  in  aha*  partes  circulorum , aut  dubiis  in 
fiip/as  reducuntur  ad  corpora  orta  exdublu  triangulorum  aut  rebl angulorum  in  fi, 
/4ydpr.^o,yJquep,  . , ■ ■ 

PARS  QJV  I N T A.. 

• * * • 

VAria  aquationes  0»  proportiones /olidorum  qua  gignuntur  ex  dublu  partium  cir^ 
aditum  cauarum  aut  conuexarumt  in  aUas  circulares  cauas,conuefas,  0c. 
7^.dpr.^%,nsfiue66, 

P A.R  S S E X T A 

Ampliorem  continet  comparationem  corporum  produbiorum  ex  dublu 
plani  circularis  in  circulareyCttm  ijs  qua  oriuntur  ex  du^ucircula- 
rium partistm  in  Ellipticas paraboUcaSfhjperbolicasi 

A Sfignantur  dita  partes  ellipfis , qua  in fi  dubia  corpus  proferunt  aquale  illi, quod 
oritur  ex  dublu fimicircuU  in fi.  7^/^.pr,67. 

*•  oAlia 
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materiarvm. 

Ait  comparationes  corporum  ortorum  ex  partibus  eliipfis  y ex  partibus  circuli, 

pag  7)'4  pr.6S.6^. 

iAJJig/jantur  partes  paraboU^qua  duUa  in  je pfoferunt  corpus  aquale  illi^quod fit  dfi- 
mictrculo  duUo  in /r,  cuius  diameter  aqualis  efl  lateri  reSlo parabola.  75  j pr.70. 
Semiparabola  iam  di£la,fltiSla  in fi  aquatur fimicirculo  duSlo  m fi , >z>na  ctim  trian-^ 
gulo  reciangulo  in  fiducio  i cuius  latera  angulum  reSlum  continentiafint  aqualia 
Uteri  reElo parabola  aut  diametro  diElt  circuli.  y^6.pr.7\ . 

y alia  aquationes  corporum  ortorum  ex  partibus  circtUi  duSlis  in  fiy  aut  in  altas  partes 
circuliydut  etiam  in  partes  parabolayCum  corporibus  ortis  ex  duSlu  partium  parabo- 
la in  fiyautin  aliai  partes  parabola, aut  etiam  in  partes  circuli.  py6.dpr.7i.^fi 

. que<^Q.pag.76^.pr.()6. 

Corpora  nata  ex  duSlu partium  hyperbola  in fiyOut  etiam  in  alias  partes  hjperbola,  a- 
quaiia,aut  comparata  corporibus  natis  ex  dutlu partium  circuli  in  alia»  circuli  par- 
tes. 766  J pr.^  I .ntfque  97-98* 

PARS  SEPTIMA. 

Confert  inter  fi  corgora  nata  ex  dnCiu  parabolici  in paraholicum, 

Crpori  orto  ex  duSlu  partium  parabola  in  alias  parabola  partes  ,aquale  datur  cor  - 
pus  ortum  exduHu parabolam fiipjam.  771  .prop.t)^.  100.  toi . pag.776. 
107. 108  pag777.pr.i  lo.iii.i  ij. 

Aha  aquationes  corporum  ortorum  ex  dublu  parttum  parabola  in  alias  parabola  partes. 

77t.pr.  1 01. 1 03 . 1 04  pag.77S'pr.  1 oj.  1 06  pag  7^".pr.  112. 

Comparantur  corpora  nata  ex  duclu parabolarum  in  parabolas  fitbalterne pofitas.774 . 
pr.  1 04.pag.776.pr.  I o^.pag.77'&.pr.  113. 

PARS  O C T A V A. 

Corpora  huc  v (que  ex  vario  planorum  inplanaduUUi  reducit  ad  cor- 
pora determinatam  habenda  bafim  ^ altitudinem. 

COrpora  natet tx partibus  circuli,  duElis  in  partes  circuli,  reducuntur  adcorpus  ha- 
bens pro  bafi  partem  circuli,  O"  altitudinem  notam.  7%odpr.\\  'vfiue 
i \ %.pag.7%i.pr.\io.pag.7%4,apr.iiz.'TjJque  ity. 

Corpora  nata  ex  duBu  parttum  circuh  in  partes  parabola  ,reducuntur  adcorpus  habens 
bafim  certam jis'  altitudinem.  ySz.pr.  1 1 ^.pag,7%4  pr.  1 2 1 .pag.7^^.pr.  i z6. 

Corpora  nata  ex  duSlu  parttum  ellipfis  in  partes  ellipticas,  comparantur  eum  corporibus 
ortis  ex  duSlu  partium  circuli,  in  partes  circuli.  * 7^7 -pr.  1 27. 

Semicirculus  duSlus  in  fi,  corpus  producit  aquale  illi  quod  fit  ex  parabola  habente  latus 
reSlum  aquale fimidiantetro illius  circuh,  duSld in  altitudinem  lateris  teSii.  788. 

jOr.  128. 

cAUterdetertninaturhoc corpus yhabens pro  bafiaham  parabolam  0*  adwn altitudi- 
nem. % 790.^.131.134. 

Corporibus  ortis  ex  duSlu  plani  circularis  concaui  m conuexum,  datur  corpora  aquaha 
habentia  bafim  mixtihneam , ex  parabola  circulo,  O*  certam  altitudinem.  788. 

pr.\i^.pag.7i)o.pr.\ll. 

Corporibus  ortis  ex  rmxtihnea  (uperjicie  circulari  ^ paraboUcdduSldin  mixtilineam 
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Juperficim  ex  faraboluiisr  arcHlart,ditntnr  corpora  leqitabx  habentia  Juperflciem 
etujmodt  mtxtibneam  & certam altttudmem.  pag  r^ii.pr  i jo. 

Corporibnt  ortu  ex  duBu  circularutm.  conuexorum  in  connexa , datur  corpur  aquale  ba- 
ftm  habens  mixttlineam  ex  circulo  (^parabola,  (p- certam  altitudinem.  790. 

pr.\.^p. pag.7^6.  pr.l^p.  148.  p.tg.pqr.pr.l^o.  pag.^o. pr.i^y\j6.  pag  ^01. 

Corporibus  ortii  ex  duclii  circularium  concauarum  in  conuexas , datur  corpus  aquale 
habens  bajim  paraboltcam  Cr  certam  altitudinem.  79 1 .pr.  i ]6.pag.7^z.pr.  1 J9. 
pag.jqS.pr.  1 5 1 pag.io  i .pr.i^j.pagMoi.pr.  i6o.pag.io'i.pr.i7y 

Corpori  orto  ex  circulari  concauo  in  conuexiim , datur  aquale  ortum  ex  dudu  parabo  Ise 
concauam  conuexam.  79 1 J 7. 

Corpori  orto  ex  conuexo  circulari  in fi  duCio,  datur  corptu  aquale  bafim  habens  parabo- 
ltcam certam  altitudinem.  7<)ipr.  1 li.pag7ipypr.i.\6.pag.7^7.pr.i.^^. 

Idemfit  de  corpore  nato  ex  circulari  coneauom  fiducio.  1 ji.  1 jj. 

Corpori  orto  ex  duSlu  circularis  conuexi  in  conuexum,  datur  corpus  aquale  habens  ba- 
fim paraboltcam  Cr  certam  altitudinem.  795  .pr.  1 4J. 

Corpori  orto  ex  duSiu  circularium  concauorum  in  concaua, datur  corpus  aquale  habens 
hafim  mtxtthneam  ex  parabola  ip-  circulo,  & eertanfaltitudinem.  79^-pr.  t J4- 

Corpora  nata  ex  duClu fifperficierum  mixtarum  ex  circulo  & parabola , reducuntur  ad 
corpui  habens  bafim  triangularem  & altitudinem  notam.  7^9.pr.  131. 

Corpora  nata  exduCiu  partium  parabola  in  partes  paraboltcasfubaltcrnepofitatjredu- 
• cuntur  ad  corpora  cylindrica  habentia  altitudinem  notam.  791.^7 1 40  1 4 1 . 1 4Z. 

CorporiortoexduBuparabobefpnuexain  fi  ipfim,  datur  corpus  aquale  habens  bafim 
triangulum,  notam  altitudinem.  803  fr.\6\. 

Corpon  orto  ex  du£lu  parabola  concaua  in  certam  altitudinem,  datur  aquale  corpus  ex 
triangulo  in  fi  du fio.  io4.pr.\6ypag.io6.pr.\70. 

Corpus  ortum  ex  parabola  conuexa  tn  concauam , reducitur  adeorpus  habens  parabo- 
Itcambafim  (fi  notam  altitudinem.  803  pr.  161. 

Corpus  ortum  ex  figmento  paraboltco  conuexo  duUo  in  certam  altitudinem  , datur  a- 
qualecorpus exdufiumangult  mfiipfiim.  ^ ^o^-pr.iS^. 

Corpori  orto  ex  duSuJuperficiei  paraboltca  concaua  in  conuexam,  reducitur  adeorpus 
habens  bafim  triangularem,(p'  certam  altitudinem.  804  pr.  1 6p. 

Vana  aquationes  ex  duBu  figmentorum  paraboltcorum  tn  aha  parabohea  figmenta 
aut  1ntr1angula.i9ypr.166  i67.i6i.pag.ic7.pr.i7i.i7ypag.ilo.pr.\7i,i79. 

Segmento  paraboUco  concauo  in  fi  duBo,  datur  corpus  aquale,  habens  bafim  parabo- 
lam concauam,ffi  certam  altitudinem.  %o6.pr.  169.pag.t97.fr.171 . 

Corpus  ortum  ex  figmento  mixtihneo  circulari  & paraboltco, duBoin  certam  altitudi- 
nem, datur  aquale  corpori  orto  ex  figmento  circulari  duBo  tn  altitudinem  determi- 
natam. 8o8./v.i74.' 

*Datur  corpiuortumex parabola  duBa  in  certam  altitudinem  , quodadfimicirculum 
tn  fiduBum  habeat  rationem  quam  hnea  ad  hneam.  8 09. pr.  1 76. 

Corpon  orto  ex  figura  quam  conBitmt  reBangulum  cumfimtctrculoemjdem  altitudi- 
nis, tn  fi  ducta,datur  corpusaquale  quod  bafim  habeat  notam  & datam  altitudi- 
nem. %\o.pr.\77. 

Oatur  corpus  habens  altitudinem  cenam  aquale  corpori  nato  ex  fimiparabola  conuexa 
ducta  infuperficiem  concauam, fidfubalternepofitam.  i.;>r.i8o.' 
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PARSNONA. 

Vmxu  huim  libri  de  pUnoruminterfiduliHjeumultijilKatione. 

Arplicamur'vgrit  prapofitionti  ex  libro  noSlre  de  Irnearum  patentia,  adcarpara 
nataex fuperficterummje duHu.  dpr.t%i.--vJquelS^. 

Item  vana  prapafit tonet  ex  hira  nojlro  de  Progrejiionibui  Ceometncit , corporibus  ap- 
plicata.  8ii  i98- 

Applicantur  ex  l.l.Eucl.prop.i^  j 6.io.  %t.i.apr.\^.’X)JqHe  loz. 

iteni'zmitaexFredericoCimmandino.  Sjo^r.ioj. 

AppUcanturox  l.7.Pappi.prop.ryi^i^\.i\l.i\\.6y\i^.\^\.\6Q.\7'i.\7^.  831. /i 
pr.io^.vfqueixy 

PARS  DECIMA. 

De  Parabolis  virtualtbiu.itemaliqtumattriAqu*prioribM  excidere. 

VSui  & definitio  parabolarum  'virtualmm.  840- 

Inuetiocertaruparabolarii  parabolisvtrtualibiafiibferuientM.ii^\.pr,Ut\  ii  j. 
Inuentio  prima  iy  defcnptto  >virtualmm paralolarum.  H^i.pr  1 1 6. 

yaria  aquationes  corporum  ortorum  ex  [euntis  parabolarum  tn fi  duSlarum.  844. 

pr  119  110.  • 

Inuentio  ficunda  O"  defiriptioparabolavirtualu.  84T.^>-.iii  .111. 

Inuentio  tertia  eiu/dem.  , 847-^r.ii4. 

Inuentio  quarta  parabolarum  duarum 'virtualiumfifi implicantium  ,quas  bifariam 
ficant  dua  mera  parabola.  849  pr.ixy  116. 

Inuentio  quintaeiufdem-,  item  aquationes  corporum  ex  duUu  fuperficterum  parabola-, 
autparabolamirtualtspnaltatfiipeTfiaes.  Sfo.pr.117  iii. 

Inuentio fixta  pardbolamtrtualis.  8^1^.119.130. 

Inuentio  fiptimao-oSlaua.  Sf^.dpr.l-^x.m/qiiel^f. 

Vana  ex  hac  corporum  aquationes.  SfSpr.if6.inCorr.pag  Sf^.pr.ifS.  pag.SSo, 
pr.14.0141.1q1. 

Tnanffdum  rellangulu  fidum  Itned  fit  bafi parallela  fic  vt  triangulum  a toto  auferat, 
ofiendttuT  tnangulum  hoc  minas  in  fi  dudum  ad  totum  in  fi  dudum  effe  in  tripli- 
catd  ratione  Itnearefida  ad  totam.  SfS.pr.if7. 

Triangulum  infidudumdatur, quod  adtotam  parabolam  in  fi  dudam  rationem  ha- 
beat quam  duo  adtria  Sf<)pr.if<). 

JE quot  unes  corporum  ex  dudu  figmentorum  interceptorum  inter  parabolas  paraUe- 
las,dudorum  in  reliquam  parabolam.  861  .^.143. 

AEquationesfigmentorumparabolarum/ubalteme  pofiiarum.  S6f.pr.l44.  ’?/?li47- 

LIBER  OCtAVVS. 

he  ProportiorMlitatib)^  Ceometricis. 

NEcefiitas  iV  mtlhtas  proportianalitatis  Geometrica.  S6f. 

Definitunes  proportunaLtatum,iarumqueexpbcatunes.  S67.(^ feq. 

Pnncipia  qua  tn preportionahtatibus  afiumuntur.  870. 
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ItENCHVS 

PARS  PRIMA 

Fundamentales proftojh tones  complectitur  naturam  denomi- 
natorum cdncementes. 

DVa  rationes  habentes  commune  confequens , eam  firtiuntur  rationem  qua  intet 
antecedentes  terminos  repetitur.  pag.S77.pr.l1 

Cxpracedenti  rationes  proportionales  quatuoraf]lgnanti(r,&ex  quatuor  priportiona^ 
libusrattombus,quatuor quantitates  proportionales.  S7S.pr.yvJque  6. 

Rationes  dux  commune  antecedens  firtita  , eam  obtinent  rationem  quam  fecundum 
conjeqitens  ad  primum.  SSopr.7. 

Item  ex  hac  maruc  rationes  proportionales, (7-  ex  his  rationibus  quantitates  proportio  - 
noles  dantur.  SSo  pr.  8.  1 1 . 

Datis  tribus  quantitatibus  qmbufuis,  ratio pnmx  (7- pcundx , c/l  ad  rationem  prima 
0"  tertia,  ut  ratio  prima  0“  tertia  eftadrationem ficunda  0 prima.  SSi.pr.M. 
'Denominatores datarum  rationum  tnueniuntur.  SSl.pr.  1 14. 

ftaria  comparationes  rationum,expofita  in  denominatoribus.  SSi.pr.  i ^.yfque  1 9. 

pag.SSj.pr.iy 

^quahtates  0 comparationes  quantitatum,ex  rationibus  uarie  inter p comparatis. 
SS.\  pr.io.ii.il. 

Datis  duabus  rationibus  dua  alia  rationes  exhibentur  qua  communes  habeant  ratio- 
nibus Satis  denominatores.  M6.pr.iq. 

'Duas  rationes  exhibere  qua  datam  inter p rationem  contineant.  ' M6.pr.lj. 

Data  duobus  terminis  ahquamrationem  continentibus , 0 datis  duabus  quantita- 
tibus,dua  aha  quantitates  exhibentur,  ut  ratio  primarum  quantitatum pt  ad  ra- 
tionem pcundarum, ut  terminus  primus  datus  eil  ad  pcundum.  M7.pr.16. 

Data  duabus  rationibus,  datd  reSd,  ea  ita pcatur,ut  partes  linea  inter  p pnt  ut 
data  ratio  prona  efi  adpcundam.  M7-pr.  17. 

Datd  ratione  duorum  terminorum , duabus  linea,  ea  ita pcanttsr , ut  ratio  quam 

habent  partespHa  prima  hneaadrationem  quam  habent  partes  pila  pcunda  linea, 
pt  ut  primus  terminus  adpcundum.  887.^r.i8. 

Dataratione  dmrumterminorum,0  duahsu  quantiteUibus,  exhibentur  dua  rationes 
quarum  antecedentes, aut  quarum  conpquentes pnt  quantitates  date,qua.habeant 
tuter  p rationem  quam  terminus  primus  ad  pcundum.  Mi.pr.iq.^o. 

Datd  ratione  duorum  terminorum,(^  denominatoribus  duarum  rationum,  0 termino 
quouis  ajpgnatur  quartus  terminus, ita  W ratio  data  ad  rationem  inucntam.pt  ut 
denominator  primus  adpcundum.  889^.31. 

Datd  ratione  quouis  duorum  terminorum, dua  quantitates  exhibentur,yt  ratio  prima 
ad pcundam,adrationem  pcunda  adprimam  pt  ut  terminus  primus  datus  ad p. 
eundum.  iqo.pr.^i^ 

PARSSECVNDA. 

PRoportio  rationum  ex  rationibus  compopta.  89 1 .pr.  j j .ufque  'p6. 

Varia  proportiones  orta  exquatuor  terminis  datis, 0 ex  proportionibus  datis  v4- 
riarationes  terminorum.  Sqi.pr.  y7.yjque  qi.pag.iq^pr.jq.jj'.f6. 

Dua  proportiones  orta  ex  rationibus  duabus  pmihbitf.  i^.pr.qi. 

Dua 


Diyiiizf 


M A T E R 1 A R V M. 

Dm proportione!  comparantur  inter  Ji petmutando,  inuertendo,  tomponendo  ,d!ut- 
dtndo  rationes  ex  qmbiu  proportconescOnflitstuntur,  item  pereontterjtonem  ratio- 
nis, (y  argumentatio  ex  aquo prOpofitit  tribui proportionilui.  pag  i^j.a pr.i^. 
rvfque49. 

yaria  proportiones  orta  ex  quituorrationibui proportionalibut,  S^7.pr,jo.pdg  <po6. 

pr.)7.fi.pag.^i.pr.6co.6i.pag.qo^.pr.64.6;. 

Proportiones  orta  ex  duabuj  ratiombiu  O"  yna  tertia.  8.98  j i . y l. 

Proportiones  orta  ex  odo  quibu/cumque  quantitatthut.  90 1 -^^59. 

Xtem  orta  ex  quantitatibus  quinque.  904. pr.67. 

Proportiones  orta  ex  duabui rationibus  iT.duabut  quantitatibus.  ^l.pr.6i.6^. 

‘‘Datis  quotuis  pan  numero  rationibus  , exhibentur  rationes  qua  interdatarum  ra- 
tionum denommatores  continentur.  ^04.pr6'i. 

Datu  tribus quibujcumquerationibui , & quantitate quauis inuenitur  oLaquanti'- 
tat fic  rvt  ratio  pnmafit  ad  fecundam  , vt  ratio  tertia  ad  rationem  qua  efi  inter 
inuentas  quantitates, imo  -ot  proportio  prima  rationis  (y  fecunda,  ad  proportionem 
tertia  (y  quarta  datam  habeatrationem.  ' ^J  pr.6q./o. 

Ex  odorationibus  proportionum /imibtudines  determinantur.  9c6.pT. 71 1 

‘Datu  duabus  rationibus,  0-  quadam  tertia,maior  ratio  adiUamtertiam  maiore  ha- 
bet proportionem  quam  minorratioad  eandem.  €t  qua  ad  eandem,  maiorem  ratio- 
nem habet, ea  maior  efi.  907.pr.7y74, 

PARS  T E R T 1 A. 
Dcrationummuttiplicationc(eHCompofittane. 

DEterminatur  quam  rationem  producat  ratio  in  ratumem  duda.  9dS.pr.7j. 

76.  hanc  emendatam  'vtde  pag.9J4. 

Varia  rationes  qua  infe  duda  eandem  producunt  rationem.  9O9.pr.77.  'vjque  80. 
pag.91ypr.SS. 

Dataquauu  ratio  duorum  terminorum  dudamp,duplkataedeiusquam  babetpri- 
mus  terminus  ad ficundum.  91 1 .pr.Sl. 

Dua  rationes  fimiles  in  fi  duda  producunt  rationem  aqualttatu.  911.pr.Sy 

Datis  quatuor  quantitatibus  confiderantur  ratione!  ortorum  exdudu  prima  in  quar- 
tam, (yficunda in  tertiam.  9n.pr.S4.Sj. 

‘Datis  quatuor  rationibus  proportionalibus,  idem  producitur  ex  dudu prima  in  quar- 
tam,quod  ex  dudu  fieunda  tn  tertiam.  9 1 8^. 

Etfiprima  inquartamtdem producit quodfieunda  in  tertiam,  erunt ea.rationes pro- 
portionales. 916.pr.94. 

Siquatuor  rationes  proportionales fint , termintss  primus  primarationit  t ed  ad  ficun- 
dum quartas  ‘Vt  terminus pnmus fieunda  rationis  efi  ad  terminum  ficundum  ter- 
. ita.  9iyprS7.hancemendatam<v.pag.9J4. 

Vana  proprietates  rationum  compofitarum  ex  pluribus  ratumibus.914.pr.S9.yfi-,  91. 
'Ratio  quauis  duda  inrationemaqualitatu,producitfiipfitm.  9l6.^r.-9j. 

Datis  quatuor  rationibus, exhibetur  proportio  rationum  quas  prodsutUnt  prima  duda 
m ficundam,(^  tertia  in  quartam.  9 l6.^.9J. 

fatuor  proportiones  rationum  'variein fi  duda,  i Jemjue  producentes.  917.pr.96- 
Datis  quotcumque  tdtionibus, proportio  prima  ad  ‘vltimam  ex  propornonibsis  medta  ■ 
rumedeompofita.  • 918.^^97. 

****  j Dasie 
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tLENCHVS 

PARS  PRIMA 

Fundamentales  propoftt  tones  comple^iturndt  uram  denomi- 
natorum concernentes. 

DVt  rationes  baieittes  commune  confiquens , eam  Jortiuntur  rationem  qiiaintet 
antecedentes  terminos  repetitur.  pag.  ijy.pr.z ; 

Sxpracedenti  rationes  proportionales  quatuoraffgnantur^sy-ex  quatuor  propornonaa 
tibi{sratioml>uj,quatuor quantitates  proportionales.  ^iji.pr.yvfque  6. 

Rationes  dua  commune  anteeedens  firtita  , eam  obtinent  rationem  quam  fecundum 
confeqiiens  ad  primum.  Hopr.7. 

Item  ex  hac  'x/ana  rationes  proportionales, & ex  hu  rationibus  quantitates  proportio  - 
nales  dantur.  880  pr.  8.  njfque  1 1 . 

Vatis  tribus  quantitatibus  qmbufuis,  ratio  prima  0-  fecunda , efi  ad  rationem  prima 
0 tertia,  -vt ratio pnma  0 tertia efladrationem fecunda  0 prima.  88i.^f.iz. 
'Venommatores  datarum  rationum  inuentuntur.  88i./>r.ij.i4. 

yaria  comparationes  rationum,expoJita  in  denominatoribus.  882.fr.  1 j.  vfque  1 9. 

pag.Uj.pr.iy 

MquaUtates  0 comparationes  quanti/atum,ex  rationibus  <ziarie  inter fe  comparatis. 
884  />r.20.21.22. 

Datis  duabus  rationibus  dua  alta  rationes  exhibentur  qua  communes  habeant  ratio- 
nibus Satis  denominatores.  886.fr.24. 

Duas  rationes  exhibere  qua  datam  inter  fe  rationem  commeant.  886.fr.2j-. 

Datis  duobus  terminis  aliquamrationem  continentibus , 0 datis  duabus  quantita- 
tibus,dua  aha  quantitates  exhibentur,  nst  ratio  primarum  quantitatum fit  ad  ra- 
tionemfecundarum, -vt  termmus  primus  datus  eit  ad  fecundum.  88/.f  r.  26. 

Datu  duabus  rationibus,  data  re^d,  ea  ita fecatur,'z>t  partes  linea  inter  fe fint  'vt 
dataratio  prima  eH  ad  fecundam.  887.fr.27. 

.Data  ratione  duorum  terminorum , duabus  hneu,  ea  ita  fecantur , 'vt  ratio  quam 

habent  partes feEla  prima  hnea  ad  rationem  quam  habent  partes  fiSla  fecunda  linea, 
fit  'vt  primus  terminus  adficundum.  887.fr.28. 

Data  ratione  duorum  termmorum,0duidius  quantitatibus,  exhibentur  dua  rationes 
quarum  antecedentes, aut  quarum  confiquentes  fint  quantitates  data,qua.habeant 
mterfi  rationem  quam  terminus  primus  ad  fecundum.  888.fr.29. 30. 

Dati  ratione  duorum  terminorum,  Vd  denominatoribus  duarum  rationum , t$  termmo 
quouu  affignatur  quartus  terminus, ita  vt  ratio  data  ad  rationem  muentam  .fit  n/t 
denominator  primus  ad fecundum.  8 89  fr.  3 1 . 

'Data  ratione  quauii  duorum  terminorum, dua  quantitates  exhibentur,ytratio  prima 
ad fecundam,ad  rationem  fecunda  ad primam  fitmt  terminus  primus  datus  ad fi. 
eundum.  890.fr.32. 

PARSSECVNDA. 

PRoportio  rationum  ex  rationibus  compofita.  89 1 .pr.  3 ].'z/fque  '^6. 

Varia  proportiones  orta  exquatuor  terminis  datis, 0 exproporttombus  datis  yd- 
riarattones  terminorum.  Zqz.pr.yt.yfque  42.fdg.899.fr.j4.jj.j6. 

Duaproportionesortaexrationibsu  duabus  fimihbut.  894.fr.43. 

'Dua 
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M A T E R 1 A R V M. 

Diu  froporiionet  comparantur  inter fi  permutando,  inuertendo , componendo , diui- 
dendo  rationes  ex  quibus  proportiones  cOnflituuntur,  item  perConuerfionem  ratio- 
nis, iy  argumentatio  ex  aquo prOpofitit  tribuS proportionilus.  pag  i^p.dpr.^. 
'vjque49. 

Faria  proportiones  orta  ex  quatuor  rationihui proportionalibus.  i^7.pr,jo.p0g  906. 

pr.}7.jS.pag.qoi.pr.6o.6i.pag.^^.pr.64.6f. 

Proportiones  orta  ex  duabus  rationibus  (y  yna  tertia.  8,98  j 1 . y 1. 

Proportiones  orta  exoElo  quibufiumque  quantitatibus.  901 

Item  orta  exquantitatibus  quinque.  ^o4.pr.6^. 

Proportiones  orta  ex  duabus  rationibus  &,duabus  quantitatibus.  ^z.pr.6z.6^. 
^Datis  quotuis  pari  numero  rationibus  , exhibentur  rationes  qua  interdatarum  ra- 
tionum denominatores  continentur.  904.^r68. 

Datis  tribus  quibu/cumqueratienibuS  , iy  qudntitate  quauis  inuenitur  ali4  quanti^ 
tas' ficevt  ratio  pnmajit  ad ficundam  , yt  ratio  tertia  ad  rationem  qua  efl  inter 
muentas  quantitates, imo  yt  proportio  prima  rationis  gy  fecunda,  ad  proportionem 
tertia  (y  quarta  datam  habeat  rationem.  ' ^jpr.6^.70. 

Ex  oSo  rationibus  proportionum fimitaudines  determinantur.  ^cA.pr.yit 

T)atit  duabus  rationibus,  gy  quadam  tertia, maiorratio  adii/amtertiam  maiore  ha- 
bet proportionem  quam  minorratto  ad  eandem.  St  qua  ad  eandem,  maimem  ratio- 
nem habet, ea  maior  e/l.  ^op.pr.pyp^, 

PARS  TERTIA. 

De  rationum  multiplicatione  (eu  compofittane. 

DEterminaturquam  rationem  producat  ratio  in  rationem  duSla.  908.  pr.  yq. 

76.  hanc  emendatam  n/ide  pag.^jq. 

Varia  rationes  qua  infe  duilaeandemproducunt  rationem,  ^O^.pr.yy.  TiJqueSo. 
pag.91l.pr.iS. 

Dataquauis  ratio  duorum  terminorum  dudainje,duplicataen  eius  quam  habet  pri- 
mus terminus  ad/ecundum.  911.pr.il. 

Dua  rationes  fimiUs  in fi  duEla producunt  rationem  stquaUtatis.  911.pr.iy 

Datis  quatuor  quantitatibus  confiderantuT  rationet  ortorum  exduilu  prima  in  quar- 
tam, (yficundain  tertiam.  9ll.pr.i4.ij.' 

*Datis  quatuor  rationibus  proportionaLbus,  idem  producitur  ex  duSu  prima  in  quar- 
um,quod  ex  duQu  ficunda  in  tertiam.  9n.pr.i6. 

Et  fi  prima  in  quartam  idem  producit  quodficunda  in  tertiam,  erUntea.rationes  pro- 
portionales. 916.pr.94. 

Si  quatuor  rationes  proportionales fint , termimu  primus  prima  rationis , ell  ad ficun- 
dum  quartas  mt  terminus  pnmus ficunda  rationis  efl  ad  terminum  ficundum  ter- 
. tia.  91  ypr  iy. hanc  emendatam 'v.pag.9J4. 

Vana  proprietates  rationum  compofitarumex  pluribus  rat10nibus.9t4.pr.i9.yjq-,  91. 
Eatio  quauisduEia  m rationem  aquahtatu, producit fiipfam.  916.pr.-9y 

Datis  quatuor  rdtiombus,exhibetur  proportio  rationum  quas  producunt  prima  duSa 
tn fe(undsm,Vd tertia in  quartam.  9x6.pr.9j. 

fatuor  proportiones  rationum  'variein fi  duda,  idemque  producentes.  9 1 y.pr.q^. 
Datu  quotcumque  fdtionibus, proportio  prima  ad rvltimam  ex  proportionibus  media  - 
rum  efl  compofita,  • 918.^^97. 

****  j Datis 
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E'  L E N C H V S 

Diti  quotcumqu*  ratiombiUjtlleiiditiirex  lUa  qumodoamqut  dtipojitu  ,tarimdtm 
fimpcrfroduct  rationem.  pr.^8. 

PARS  Q^VARTA 

RatioHttm  proportiones  conJiderat,maxme  (icundum  re£l angulo- 
rum comparationem  qua punt  ex  terminis  rationum,  termi- 
ni autem  fiatuuntur  linet. 

DAiu  rationihiu  duabus  linearum, reBangiilum  quadpt  d prima  Unet  & quarta, 
ad  refl angulum  ex pcuda  0-  tertia,  eU  w rauo  prima  ad /ecunda.^io-pr.^. 
Comparationes  reUangulorum  inter p qua fiunt  ex  terminu  datartm  rationum,  pzo . 
pr.  1 co  i o I . I o j .pag.^ij.pr.  1 1 z. 

Datis  duabus  rationibus,  oflendttur  quomodo  fi  habeat  proportio  illarum  rationum  ad 
ratione  reUangulorS  qua  fiunt  (x  terminis  datari  rationi  in  fi  du£lis.<)ii  .pr.io  i. 
Mira  comparatio  reilangulorum  ex  terminis  duarum  firterum  trium  proportiSnalium 
certo  modo  in  Je  duilist  ()iz.pr.\oq  pag.^iq.pr.  i lo. 

yaria  comparationes  reSlangulorum  ortorum  ex  terminis  quatuer  rationum , quarum 
bina  inter  fi fimt fimiles.  ‘ _ 9zz  ^r.  i oj.  i w.  i or. 

Sint  quatuor  linea  proportionales  Inet  non  continui,  quadratum  pruna,  reClanguluni 
fubficunda(s'tertia,quadratumquarta,eandemratiohecontinuant.  9i}.^r. io8. 
Dua  rationes  quatuor  Irnearum  in  fi  duCla,  aquantur  rationi  quam  habet  reSangulu 
Jubpnmaifi  quarta,adre£langulumfiibfieunda0'  tertia.  9Z4  pr.ioq. 

PieElangula  quinque  afjignantur tandem  continuantia  rationem, orta  ex  tribus  propor- 
tionahbus,0‘duahus  quibufiumqueahii  qua  inter  fi  rationem  habeant  quam  pri- 
ma continuarum  adfecundam.  9tq-pr.  1 1 1 . 

Troportioren angulorum  ortorum  ex  terminis  quatuor  proportionum,  certo  modo  m fi 
duSlis.  " 9ZJ.^r.ii}. 

PARS  Q^V  I N T A» 

ExponuntureaqHaproportionalitatibtis  commmta fient 
cum  operationibus  Aritjpmeticis. 

QVantitas  quauis  dtutfa  pt  njtcumque,0‘  data fit  aha  quatitor,  ratio  totius  pri- 
ma ad ficundam,  eadem  eft  cum  rationibus  parttum  prima  quantitatis , ad 
portet ficunda.  qvS.pr.uqi 

.^uauuduarationcsreducunturadduo)  ipps aquales  qua  idem  habeant  antecedens 
aut  confiquens.  • . 9z6.^r.  1 ij.i  16. 

Data  rationis  dupla  efifignatur  aucdimidiaca/tuc  alia  m data  proportione.<)i7.p.  117. 
Data  quauis  rationes  in  'zmam  illis  aqualem  aggregantur.  qz7.pr.118. 

Dataratiominorexmaiorsdetrahitur.  qt8.pr.i\q. 

Data  ratio  per  datam  multiplicatur  tnbus  modis.  9 Z9  .^r.  1 zo.  1 z 1 . 1 zz. . 

Dataratio  induat  rationes  ipfamcomponentesdiuidttur  , qua  tamen  datam  inter  fi 
habeant  ratioitem.  , ^rq.pr.xzy 

Ofienditur  quod  omnis  ratio , in  duat  tpfam  componentes  dtmji , rurfia  coalefiat , per 
partium  ex  diuifione  ortarum  inter  fi  multipUcatione.  . q^^o.pr.iiq. 

Data  ratio  per  alteram  dtuidttm'.  q]o.pr.\ip. 

Data  proportione  rnaquobtatis  duarum  rationum, afji^atitr  excejfiu  quo  maior  mino- 
remfuptrat.  . q^o.pr.\i6. 

PARS 
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MATE&IAKVM. 

PARS  SEXTA 


V arias proportionaUtatum proprietates  complebitur. 

DAtatrihuecantmiui , ratio  prime  ad ficuaiiam , duffa  in  rationem ficunde  ad 
tertiam, idem  producit  quadratio  tertie  ad  Jecnndam , duila  in  rationem  fe- 
cunde ad  primam.  pag.<)'^i.pr.ii7. 

Proprietates  amaenefirierum  que  ab  eadem  incipiunt.  ^^i.'pr.xit.  pag.<^i4. 

pr.iii.ii^ 

Proprietates  duarum  Jerierunrjeptem  proportionaLum  quarum  quarte  Junt  equales. 

Proprietates  jerierum  trium  continue  proportionalium  que  ab  eadem  incipiunt.  95  j. 
pr.tjy.ij6. 

Mtra  proprietas  quatuor  Jerierum  continue  proportionalium , quarum  bine  ab  eadem 
incipiunt, & rurpu  ad  duet  alternatim  'terminaatur.  ' 9 J 6 pr.  1 j 7. 

Tres  rattones  continu^oportionales  determinantur,  91^  p’’-  • J 8.  i J9. 1 40. 

Inter  duat  datat  rationesmedia  proportionalis  inueotitur.  9 J7.pr.  141 . 

Datu  duabus  rationibus  media  proportionalis  inuenitur.  9 jS.pr.  1 42. 1 4 j . 

Datu tribusrationibuiquarta proportionalis inuenitur.i)'^q.pr.\q^ pag  940.pr.14y. 
Ofienditur  differentiainterrationes  continue  proportionales  quantitates  que  eam- 
* dem  rationem  continuant.  SchoL 

Si  tres  quantitates  fint  contmue  proportionales,  rationes  prime  adficundam,  ^ fecun- 
de ad  terttammmmefunt  omnium  rationum,que  rationem  prime  adtertiam  com- 
ponunt. 940.pr.  146. 

Determinantur  rationes  que  duplicatam  cf  quadrupbeatam  rationem  habeant  alte- 
rius rationis  determinate.^^o.pr.\ip7.'vJque  i y7.p4g.947.pr.  1 y9. 160.p4g.9y0. 

1 6y.p4g.9y1.ptr.  1 69. 1 70. 1 71 . 

Determmanturrationes  que  triplicata  habeant  ratione.  946  .pr.  1 y8.p4g.9yo.pr.  1 66. 

Imo  feries  continue  proportionalium  datur , in  quarationes  ad  fi  inuicemtriplicatd, 
quadruphcata,quintuphcataO‘fie  in  infiniti  ratione  habeat. ^47-pr.i6i  .yfq\  164. 
Ofienditur  diiierfitat  inter  rationes  fimpUees  rationum  proportiones.  949.  in  SchoL 
Danturrationes  que  quadruplicatam  habeant  rationem  eius , cuius  idia  determinata 
ratio  efi  triplicata,  imo  & que  fit fixtupheata, cuius  alta  ellqumtupltcata.  9yi. 
pr.  167. 168.  _ • ^ 

p'ltimus  terminus  exhibetur progrefiionit  rationum  que  ad  fiinuicemfimperfiint  in , . 
duplicataratione.  9yjpr.  161. 

LIBER  NONVS. 


*Decjlindro,cono,Jj)htersf,Jj>haroide,  £3*  vtroqueeonoidepara- 
bolico(f  hyperbolico. 

DEfinitiones.  9yy. 

P A R S P R I M A 


Vngulas  cylindricas , eiuf^partts,  tlanis  adcylindri  axem 
faraUelis,rejci]?asadcuoumreducit. 

PEifmata  diuifain  certaratione.  , 9y7.pr.  ti. 

Segnieto  circuli  infiribitur  paralielogrammum  maius  dimidio  figmenti.  9y8  pr.  j . 

****  4 Tnan- 
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7 riangulum  mtixitnum  cmuu fipnento  circult  mjcrtftum , quod fmiarculum  tmtix- 
cedit,muiki  tfi figmenti  dimidio.  pag.q^^ 

Cyhttdro,  (i  vnguU  infinhuntier prifiudta  quu  ailata  d iylindro  iS"  njuguU 

quantitatem quauu dutdminorem.  ^6o.pr  ^.6pag.^yj>r.io.\im. 

In  eodem  cyUndro  n/nguUad  'vnguUm  oft  vt  altitudo  ad  altitudinem,  item  aha  <%m  - 
gularum  aquatio  net.  96 1 ./>r.  7. 8. 9 . 

Sohda  magnitudines  habentes  'vtramquebafim  parallelam  fimihterquepofitamj  tono 
inter  fi firtiuntur  rationem  qua  ex  bafibus  & altitudinibiu  confpofita  efi.  .^gi 
pr.li. 

Truftum  cylindricum fru^o  eyhndrico  aquale  datur.  q6y.prcl  4 . 

Segmenti  cylindrici  duabus  balibui  paraUelu  inclujum  diuiditur  btfariam  plano  q/io  • 
dam  tranfiunte  per  diametrum  parallelogrammi  quod eff  bafis  figmenti.  cfisS.pr  1 j. 

Segmentum  cyhnflricum  fiffnento  'vnguiart  aquale  datur.  967?^.  16. 

'Partes  'vngularef  dantur  qua  mtetfi  filnt  'vt  cdtttudmet.  ' ^7  pr.  > 7* 

Comparantur figmenta^vngula  inter  fi.  * 968./ir,i8. 19. 

OHenditurquod fimicirculue  du^ue  iri fi  fit  'vera  yngula  cyhudricavtem  quibue/uper- 
ficiebueduSuinahajJupeificies  aquiUaleantpartet  rvrigula.  ^^.inSchot. 

Vngula  ad vngulam  triplicatam  habet  rritionem  lataum  homologorum.  97 1 . /)7. 20  j 

Vngula  confertur  cum fuo figmento.  pr.l\.^^. 

'Bafi  nmgulari  infiripto  hexagono,  per  cuius  latera pofita  fint  plana parallela  axi  aufe- 
rentiafigmUaabvngula,erit  yngula  ad  rehquum  ablatis fipnentu  'VtoCloadfix. 
97ypr.1i. 

Cubatura  'vngula.  ‘ 

PARS  SECVNDA. 


Deinuolucro  vnguiart  eiuj^  adcubum  vel parallelepipedMredu^ione. 

AEquationes  corpori  ortoru  ex  duQu  circulan  coneam  m conuexum.  976.fr.  26. 27 
0/ienditur  hoc  corpus  ejfe  muolucrum  yngula,illudqut  exhibetur.  977.  in  SchoL 
Inuolucrum  totiusvngula  adtotam  'ongulam  efi  ut  pars  inuolucriad  partiri)  'vn- 
gula quam  inuoluit.  ■ 97^  pr.li, 

Cmaturamuolucriyngula  ex  hacnouacubaturayngula.979  pr.i^O"  Corr.pr.yi. 
udlta  comparatio  tnuolucnad^vngulafri.  98o.^r.ji. 

Comparationes  & cubationes  partium  inuolucri.  981  ./>r.  52.3^. 

_ yngula  quarum  altitudines  furit  aquales  diametris  bafium  cyhndrorum  a quibus  de- 
cuffanturttriphcktam  habent  rationem  earundem  diametrorum . 98  2 .^r.  34.  jf. 


P A R S T E R T I A.  ■ 

Superficies  cjlindncacfua  vngulamcingit adreHiUneurn  reduci- 
' ‘ tur  alisuf  eius  afekiones  nota  reddunt ur, 

Q Vadam propofitiones  huicmaterianeceifaria pramittuntur.9^s.pr.'^6.yJqiqo, 
J^odJibet polygonum  regulare  fimietrculo'vngula  acyhndro  abfiifia  tnfinba- 
■ tur  fis-  ficundiim  latera  polygoni  fiant fiSltones  qua  fint  axi  cylindri  parallela: 
erunt  plana  omnia  yngula  infiripta  aquaba  reClangulo  quod  fit  Jub  tota  diametro, 
is- latere quodomnialateTapo^gonifubten^t, dempto  <vltmo.  9'i7.pr.4\, 

Itemfiemfmodi  polygonum  circumfinbatur  circulo,  perque  eius  latera  fiant  dtSia'^ 
Diones, quadam  plana  partem 'vngtda  ambieotia  dempto,ytiimotriangulo,aquaa 
turxertoreCiangulo.9i9pr.41. 
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M A t E fe  I A R V M. 

Imo  omnia  plana  totam  yngulam  ambientia  demptu  dmbus  vlttmu  triangulis  'aquah- 
. tur  quadrato  diametri.  '/'^990fr4j. 

Totafuperfiaes  cylindrica  rvnguU  cuius  altitudo  par  e f diametro  circuli  qut  bajis  e(l 
>unguU,  aqualis  efi  quadrato  diametri.  99 1 4 j. 

artes JuperficialeseiuJmodi-vngula  etiam  quadrantur.  992  pr.^^6.:\^. 

Omnia  plana  yngulam  ambientia  e>*  ad  ellipticam  'vngula  bajim  terminata , demptis 
triangulis  lateralibus  Jitperficiei  cylindricarvngulam  cingentis  , Jimul/umpta  a~ 
quahafunt.  995 />r.a8. 

Vlana  contingentia  'xmgulam, parti  detef  minata Juperfciei  'vngularir  aqualia.  994, 
prA9-}o. 

V ngularis Juperficies  cylindrica  jecundiim  datafh  rationem  diuiditur.  9^  J i • 

Comparationes  pdrtium  Juperficierum  njnguiarium.  99I'p^'I^‘p^g‘9^-pr,^^. 
pag.^.pr  ^6.rvjque6\. 

Superficies  'zingularif  ad lybndricam  eam  obtinet  rationem  quam  diameter  circuli  ad 

perimctrum.  996  pr^. 

Cumfiimqueyngula  juperficies , fiue  altitudinem  parem  habeat  diametro  bajeos  fiue 
non^  aqualis  efi  reSlanguloy  quod  diametro  bajeos  yO*  ipfiusynguU  altitudine  con- 
tinetur. , 99’^-p^-JI- 

Corpora  ambientia  ungulam  contenta  planis  ambientibus  ^ polygonis  duobus  circu- 
lo <(sr  ellipficircumjcriptis  cubantur yO*  comparantur  inter je.  i ooi.pr.6i.6^  64, 
CylmdroparaboUco  datur  pyramis  aqualis.'  1004^.65* 

Ex  hoc rurjits  cubatur 'vngula.  . 1004^^.66* 

PARS  QVARTA.  •* 

Comparatio  vnfiuk  cylindrica  cum  JjihAra  kaliis  corporibus. 

Qyadamnecejfariapr amittuntur.  looy. pr.67.6S. 

Trima  'vngula cum (jhara proprietas  quam  tArcbpr.-fi.  l.x.de  ffha.  ^ cyl. 
demonjhauit.  . 1007. pr. 6^. 

Aliter  demonliratur  prop.  14.  huius  de  cubatur  a ynguU , ^ altera  cum  ffihara  analo* 
giaexhacofienditur.  ' _ 1007.pr.70. 

Omnis  ungula  dcylindroreSloabjciffay  dupla  efi  injcriptafibi pyramidis  maxima y cu- 
' IUS  nimirum  bajis  efi  triangulum  maximum  quod  fimicircub  qui  bajis  efi  ungula 
tnjcribi potefiyultitudo  rverb  eadem  qua  ^vngula.  6t  in  hoc  mira  oHendkur  jymbo- 
U'K,atio^harai^<7mgula.  ’ • IOo8./>r.7i. 

Enfma  cutuis  yngula  a cylindro  reSlo  abfiiffa  circumjcriptumyipfius  •vngula  fijquial- 
terum  efifin  quo  rurjits pulchra  analogia  fjphara  cu  •vngula  oHenditur.  1 00^. pr.  71. 
Analogia  juperficierum  <-Lmgulanum  cumjuperjiciebus  fjharicis.  1 o io.^r.75 .74.7J. 
Imo  tn  omnibus  conuenire fiiperficiem  yngularem  cum  jj/harica  ofienditur.  1 01  i pr.76. 
Symbohtpitio figmentorum  ynguUr tum  cum  figmentis  jjharicis.  101  ^.^r.77. 

SymboUtatio  pyramidu  yngida  injcriptaruycu  cono  injcripto  ^hara.  1 o 1 4.^.78.79. 80. 
Edenchus  jymboU^tionutt*  yngula  cum  Ijhara.  1017, 

PARSQ^VINTA 

Vngulam  parabolicam  con fiderat , infisper  cylindrtcar»  *vngulam  ^ 
Ipharam  confert  cum  parabola  ^ cylindro  parahotico. 

RtAtio  quam  habet  lingula  cylindrica  ad juumj^mentum.confertur  cum  parabola 
isr  eius  figmento.  xoio.pr.Sx.  Cylm* 
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EL^NChVS 

C^hadro  forabalico  datur  carptu  aquale  artum  ex  duSlu  trianguli  in  /efibdltem^. 
pag.ioio.pr.il. 

SpLera  dimditur  per  circulum,  praut ptrabala  per  lintaM  reSam,  (3'  ex  hac  aliter  di~ 
utdaur Iphara ficuudiim  datam  ratianem,  quam  Archimedes  pr.q.l..^.  defph.  earn 
dmfit.  1011 /»r.8j  84. 

Vngula  tatius  feEla per  planum  bafi  aquidi  flans , ad  fuum  /egmentum  rOtia  datur  ih 
Irneis  reUis.  1015  ;>r.86. 

(emparantur  parahala  quadam  cancaua  dufia  in fi.  item  dutla  in fi  jubalterne.  1 014. 
pr.i7.ii. 

Praprietates  carparum  infiripta  rum  cylindra  parababca  eiufque  Vngula.  pag.  1 0x7. 

pr.9f.91.9j.  • . .. 

Tpramis  ungula  Mfcrtpta  ad  pyramidem  infiriptam  eiusfigmentaquod  fit  ungu- 
la, eam  ratianem  habet  quam  ungula  ad  ungulam.  1 019.pr.9q. . 

Ima  tata  ungula  adungulam  quondam  qua  fit  perfiflianem  bafi  ungula  prim  pa- 
rallelam ^yt  triginta  dua  adynum.  10j0.pr.9y. 

ORenditur  quantum  fitperet  yngula  parababca  pyramide  mpbi  infiriptam.  loji.- 

pr.96.97.9i. 

Fngula  cybndrt parababci  cubatur.  1 o j 5 .pr.  99 . 

Inualucrum  cybndri  parababci  ad  cylindrum  parabaliciim  habet  ratianem  yt  unum 
addua.  _ lojq.pr.ioo. 

Segmenta  cybndrica parababca  datur pyramit  aqualis.  1 o ^ 4 .^r.  1 o 1 . 1 ox. 

Sphara  iterum  ficunditm  quamuis  ratianem  dimditur , ahter  quam  ab  Archimede  ii- 
uifa.\o'y6.pr.ioj.\oq. 

P A R S S E X T A. 

DeSpharoide.  . 

DEfinitianes.  1038. 

Lemmata  ad fiquentem  materiam  neeelfima.  io9i.pr.ioy.vjque  toi. 

Omnis  fiflia  IpbaroiiUas  per  axem  faSia  exhibet  elltpfin  d qua  jfhtraides  farmatum  efi. 
1040.^.109. 

Omnis fiihafiharaidis  percentrum fafla, refla  efi  adabquedplanum  duflum  per  axem 
ffharasdeas.  xoqo.pr.wo. 

Omnis  fiRia  Jpharaidis per  centrum  nan  tranfiens  reSia  efi  ad aliquad planum  quadper 
axemfpharaideasducipatep.  ‘ i04i.^r.lli. 

Omnis fiSlta Jpharaidss  narmalis  ad  axem  qm  m eanflrufliane  fiharaidis  mmatus fuit 
circulum  exhibet.  1 04 1 ■ x. 

Omnis  fiRia  Aharaideas  elhpfin  exhibet, fi  abbqua  efi  ad  axem.  I oqi.pr.  113. 

De  cammunibus  interfidionibiafiharaidii fidi  per  duaplana.\oqjpr.uq.iij.u6. 
SeSha fiSliani  per  axem faflaaqmdifltns,eukmfimilis  efl,  cr fi  abbqua  fit,  diffimibs. 

\oqq.pr.\\7.pag.\oqy.pr.\io.  “ ; 

Dati (pharaiditaxis  ty  centrum  exhibetur.  i oqy.pt.  118.119. 

Sedia  per  axem  matarem  foda  maximaefi amnium  fidianum  qua  in Jpharatde fieri 
paijunt,  (d  per  axem  minarem  efi  minima.  ioq6pr.ilt. 

Dataquauitredaquaminarfit axe  matare  fpharaidit , maiar  minare  ',  exhibetur  in 
Jpharaidefidia,  CUIUS  Ostii  aquabi  fit  data.  xoq6.pr.\ii. 

Omnes fidianes per  centrum  fpharauleas  tranfiuntes  eam  inter fi firtiunturrattanem, 

quam 
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quam  continent  axes  maiores  wterje.  . ^4g.  I047.^r.  iij. 

Problemata  vana  circa  muentiones  jedionum  ellipticarum  qua  cenam  habeant  ra~ 
limem.  i oc^7.pr.  i ic^.vjque  1 28. 


Qmparantur  ^heroides  cum  fjiharoidilna. 


1 Ofo.pr.  X 29. 1 jo. 


Spherotdes  ad  haram  tnfcriptam  eam  obtinet  rationem , qua  inter  axes  repentur. 

ioyi.^.151.  • ,* 

Omnes  coni  maximi  ffharoiiii  inferipti  infillentes  abcui  /eSlioni  qua  ft  per  centrum 
inter pfimt  aquales.  ' 10j2.pr.1j2. 

Katio  conifufiripnadlpharoides  in  fuperficiebus  parabolicis  cifponitur.  ioj2. 

■ r'35-'3+ 

Segmentorum Jpharoidicorum  ratio  in partibus  parabola  expo/ita.  i o J4  pr.  1 j6. 

PARS  SEPTIMA. 


‘Deconoide  parabolico. 

DEfinitionet  earumque  expbcatio.  i o j j. 

Omnis  conoidis  parabohcijenioperrellamfabla  qua  informatione  conoidis  im- 
mobilis fuit  parabolam  generat.  1 csfj.pr.  1 j<5. 

Omnis Je^  10  conoidis  paraboha  ad  axem  conoidis  rePia, circulum  format.  1 oj6.pr.  1 J7. 
OninisJeHio  conoidis paraboliciadaxem  obliqua  eUipfn  [ormat.  ioj7.pr.140. 

Omnis  feSlio  axi  conoidis  parabobet  aquidi  flans  parabolam  exhibet , g?-  quidem  ean- 
dem cum  parabola  fafldpQione per  axem.  i o j8.pr.  141.1 42. 

Dati  conoidis  parUholici  axis  exhibetur.  1 o J9.pr.  1 4 j . 

Pana  proprietates  planorum  parallelorum, conoides  parabolicum ficantium.  1060. 

pr.  i44.T^iir  146. 

Conoidium  paraboheorum  rationes  in  retlibneis  expo/ita.  1 o6i.pr.  1 48. 1 49. 

Conoides  parabobeum  ad  conoides  e/l  ut  conus  mfiriptUs  ad  conum  mfinptum . 1 06  j . 

Comparantur  partes  conoidis  parabobci  inter  fi,imo  inueniuniur  qua fint  in  ratione  1 . 

yyr.&c  hoc  efi  numerorum  imparium.  ip64.pr.  1 ji  .1  j2. 1 j j.  1 J4. 

Qmoides  parabobeum  adeonum  fibi  inferiptumeam  rationem  habet  quamjexadqua- 
tuor.  loii^.pr.i  j6. 

Conoides  cybndn  quo  continetur  dimidium  efi.ftem  conoidis  ad  cybndrum  mfcnptum 
notafit  ratio.  io66.pr.i  J7.1  j8. 

Pnictfedione  d cjbudro/conoide parabolico, ei  injeripto,  item  cono  huic  infiripto  aufe-. 

runiurfifiiones f miles.  to6^.pr.i6o. 

(onoides  ad  conoides  eft  ut  cybnder  ad  cpbndrum  quibus  infiribunlur.  1 070  .pr.  161. 
Partes  conoidium  comparantur  inter  fi.  ro70.pr.16j.164. 


PARS  OCTAVA. 
DeconoieUhjperbolico. 

DEfinitiones.  1 072; 

Omnis  fiSlu  conoidis  byperbobet  per  axem  faUa  hyperbobwi  generat  eandem 
cum  dia,  qua  in  formatione  conoidis  ufi fumus.  1 oyi.pr.  1 6j. 

Omnis  fecho  in  conoide  hpperbobeo  bafi  aquidipans  circulum  format.  107j.pr.166. 
Omnis Je^io  conoidis  hyperhobet  ad' axem  obbqua  elbpfim  exhibet,  1 07  j .pr . 1 ti  , 


ELENCHVS 

OmniifiSiiocotioidetitqiuctranJiat  per  centrum  hyperboU  ftHuper  axem  cenoiJeoSf 
hyperbolam  exhibet.  pag.  1 076  pr.xyi. 

Dua  hyperboU  ia  Uno  paraUeU  inter  fi fitnt fimiles..  1 oyy.pr.  1 yf ; 

Omnes  hyperboU  inter  eafdem  ajymptotos  cofifiituta fimiles  fimt.  I oyy.pr.  1 74. 

Conut  fatluj  ab  afimptotis  cum  conoide  hyperbolieo  numqua  concurres  1 078.^7. 1 yji 

Aha  proprietates  di{li  conio-  conoidS.  1 078.^7. 176. 177. 178. 

Omnis  fiElioconoiduhyperboliciaxi  paraUeU  exhibet  hyperbolam  tUi  fimilemqua  fit 
per  axem.  loio.pr.iyy. 

VaraboU  generatur  ex  fi£lione  quadam  conoidis  hyperbolici,  O ex  duabus  oPendituf 
qua  fit  minor.  to8i^.i8  o.pag.xoii.pr.xii.ii-^'. 

Item  ex  cono  O conoide  nafiuntur  parabola paraUeU  feu  afimptota.  . 1 08 1 .^7. 1 8 1 1 . 

Aha  proprietates  fiUiouum  hyperbolicarum  in  conoide  hyperbolieo.  xoii.pr.x  84.18;, 

Similes  ellipfis , O fimiles  hyperboU  inxonoide  hyperbolieo  affignantur.  io8j. 
^.186.187. 

Spatia  conoides  hyperboheum  cingentia  comparantur  intet  fi.  1087.p7.r90 pag, 
1088.p7.191. 

Datur  conus  conoidi  aqualis.  ’ 1 oiy.pr.  1 9 1 .■ 

J(.atio  conoidis  hyperbolici  ad  conum  incUfitm  exhibetur.  1 088  .p7. 1 9 j. 

'Ratio  conoidis  ad  cyhndrum  illud  includentem  affigatur.  1 o89.p7. 1 94. 

Conoides  hyperboheum  cum  conoide  paraboheo  comparatur,  1 o 90.p7. 1 9;.  1 96. 

Item  cum  fiiharoide.  1 091  p7. 197. 

Datur  pars  coni  qua  ad  pyramidem' quondam  rationem  habeat  qu^  quatuor  ad  tria. 

1 09}  .p7. 198. 

Partes  coni  cum  partibus  cylindri  comparata,  item  inter fififiQa  fint fiClione  faciente 
paraboUm.  1093.p7.199.loo.101.101.103.104. 

tlouaquadraturaparaboU.  • . 1098.p7.10;. 


LIBER  DECIMVS. 

De  ipja  circuli  quadratura. 

PARS  PR IMA 

VAtia  Lemmata  compleSiiur  qua  rvarqs  quadraturis  concinnandis  mfiruire 
poterunt. 

PARS  SECVN  D*A- 

COrpori  produdo  ex  dudu  mutuo  parabolarum  fiibalterne  pofitarum  mhd prorfisa 
habenti  circulareyriplici  yid  cyhndrum  inuenit  aqualem  p7.46.47. 48 . 49.  ;o. 
yx.itemprop.6i.  itemprop  yy.  O-ipfius demum  circuh 'varias quadraturas  exhi- 
bet, modo/que  reducendi  eyhndrua  corpora  adredihneas  magnitudines  fohdas. 

PARS  TERTIA. 

HTperbolemquoquepercyhndrumhyperbolicumadredUineafihdaredudumad 
figuras  reSihneat  planas  reducit.  Atque 'vnd  miram  quadratura  hyperbo- 
hea  cum  circulari  fimditudigem  profiquitur. 

QYA- 
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QVADRATVR^ 

C I R C V L I 

LIBER  PRIMVl 

D E 

LINEARVM  POTENTIIS: 

argVmentvm. 

Liber  hic  fere  Lemmaticm  efl  iijutmadmodum  (f  aber,  quide  Cir- 
culorum 'varqs proprietatibus  traSat.Porro quo  magis materiaLeilorl 
admanumfmt, omnem  intres  partes  dtutdere placuit. 

Trima  quidem  maxime  circa  lineatum  proportionem  vtrfuur. 
Secundd  sarias  trianguli  ajfeSiones  exhibet. 

T mia  illas  Uncarum  contemplatur  proprietates  j qiia  tarum  po- 
tentias concernunto 


PARS  PRIMA. 

# 

'Devarialinearuminterfe  proportione. 

PROPOSITIOPRIMA,  ' 

Sint  AB,  BC,  CD,  0£,  lincz  id  continua  proportione) 
fic  autem  media 

FG,  inter  AB,  A B..  C D E 

B C . & inter 

AB,  CD;  media  GH:  p q ’ fj  i 

Denique  inter  AB.  DEi 
media  fit  HI. 

Dico  AB.  FG.  GH.  HI.  lineas  efle  in  continua  analogia. 

’ Demsnjlratio. 

QVadratum  A B eftad  reAanguliim  A B C.  avt  AB.  adBC.  fii  A B C.  reftan-  i 
giiliimad  A B.  CD.  redanguluni  ell  vc  B C.  ad  CD.  id eft  vc  A B , ad  BC.  ' 
Eodem  modo  rcftangilumlupcr  A B.  C D.  adAB.  DE  rcdangulum,  cfl  vi  Ct) 
ad  D Ei  id  cft  AB  adBC.  Quadratum  autem  AB,  ad  F G.  quadratum,  eft  vt  A 6 
ad  BC . Igitur  quadratum  A B.  eft  ad  quadratam  FG,  vt  ABC  rcAaitgulum  , ad 
tedanguluio  AB.CD.  ideftad  quadratum  GH.  Vnde eaudemtationem  contt- 

A nuant 
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a is  Ttrtii- 

hIhiJ. 

c 

d if.stxii. 

e Lii.7. 
ft.ifs. 


I LINEARVM 

nuant  quadrata  AB.  FG.  GH.  HI.  ac  proinde  ipfs  linci;  quod  fuit  demon- 
fttandunj.  ^ ^ , 

PROPOSITIO  II. 


Circulum  ABC  contingant  rei^z  D A , DC.  & du£Ia  AC,  pona- 
tur altera  DG  occurrens  AC  in  H.  & circulo  in  G & I. 

Dico  redlam  D G.  (c6Iam  efle 
in  1 & H.  vt  fi:  D G ad  G H. 
quemadmodum cft  DI  ad  IH. 

DemonHratio. 

CVper  IG.  diametro  , deferibatur 
‘^circulus  GLK  tc  petH  punffum 
erigatur  normaliter  HL,  velHK,  ad 
diametrum  Gh  ponaturquef)L>eric 
itaque  GHl  rcdangulo , a hoc  cll 
A HC.  aquale  reiSangulum  LHK, 
lioe  LH  quadratum  ; pertinent  igi- 
tur ad  eundem  >>  circulum  punda 
LAKC.  iunaaigitur  DL  eft  zqualis tangenti  DA>adeoque  tangensinam  LD 
quadratum eftzquale  quadratoLHiideftredangulo  GHIiidefte  AHC  vnacum 
quadrato  HDiideft  quadratis  HF,  FD.  vndeLD  quadrato  redangulumJ  IDG 
zquale;ac  proinde  cum  I G.  diameter  Iit  circuli  GLI.  erit  per  Pappum'  vt  DGad 
gh.  itaDI  ad  IH.  quod  fuit  demonftrandum. 

Scholion. 


Q Venum  mullolits  in  hec  eptre  recurret  Suifie  lineet , freut  prujenti  frepejitiene  expo(ltn 
ejl  i eperupretium  exiSimtui , tUcjuodiii  peculier  e numen  udiungere , quo  illius  cognitu 
metgis  innotejett  i pUeuit  tutem  nomencUturum illi etppropritre,  feilionis linet,  fecundum 
medum  d-  extremum  rtlionem  proportiontlem ; quenitmjimilitudinem  tun  exiguum  hthet, 
cum  et  diuiftone,  qut  in  elementis  vocutur,  rttie  medit  d- extreme : differt  ttmen  tb  et,  quii 
illi  filum  jJr  equtlitttis,  hec  veri  de  qut  tgimsts , omnem  omnino  proportionem  udmitttt  i fi- 
lem equeditetis  excludens. 

PROPOSITIO  III. 

EX” termino  diametri  circuli  ABC:  fuman- 
tur arcus  hiiic  inde  zquales  , BC.BD.8c 
duda  qualibet  C F , quz  occurrat  perimetro  in 
E,  ponatur  DE  interlecans  AB  in  G. 

Dico  rciflam  FB.  fediam  clTe  in  A 8eG.  me- 
dia 8c  extrema  ratione  proportionali. 

Demonflratto. 

Emonftratum  inucnies libro  nolirode  Circulis,  pro- 
■^■^pof.iol.  reflam  B F ad  F A-  eandem  habere  ratio- 
nem, quam  BG.  GA.  hoc  cft  totam  FB.  ad  alterum 
.extremorum  FA , eandem  rationem  obtinere,  quam 
B G alterum  extremum,  habetad  medium  A G i ergo  IcAaert  refta  FB-  in  A & G. 
media  & extretna  ratione  proportionali.  Secundam  explicationem  ptxccdenti 
Scholio  fauam. 
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PROPOSITIO  IV. 

SEda  Hc  AB.  in  C 8c  D.  media  6c  excrema  ratione  pro|iortibnali,  & 
compodea  ex  altera  extremarum^  & media,  Verbi  gratia  CB,  bifa- 
riam fecetur  in  £. 

F A ' e ,,  D E B 

Dico  GE  quadracumjredangulo  DEA, xquale exfurgere. 

Demonflratio. 

PRodiicatur  e A.  in  F,  vt  e Ai  AF  squales  Bnt  inter  fe:  qiioniam 'ell  vc  B A ad 
AC;itaBDad  DCi  erit  Componendo,  BA  cum  AC-  hoc  cft  BF.  adFA'. 
idell  AC,  vt  BC  ad  DC-  rcdtoiius  BF,  dimidiacll  AE,  ipfiusquoque  BCidi- 
inidtacftECi  pcreonftrniaioncm. 

Igitur  A Ei  ad  ACi  cftvt  EC  ad  C0.  &:  cohnettendcryt  A E.  ad  CE  ita  cft, 
EC  ad  DE.  ergo  AE.  CE.  DE.  funt  in  continuata  ratione.  Vnde  6(  qiiadrato 
i CE.  redangulum  AED.  squale.  QUod  fuit  dcmonftrahdum. 

‘propositio  V. 

POnanturtfes  in  continua  ratidne  E D,  £ C,  £ A.  & EB,  fiaczqua- 
lis  E C,  & ipd  C A.  zqualis  A F.  dico  A B.  inC.  & D.  diuifam  cfle 
hiedia  & extrema  ratione  proportionali. 

Demonfirmo. 


QVoniam  cft  ratio  coh. 

tinuata,  triutn  ED. 
EC.  EA.  erit  quoque  di- 


D 


E 


uidendo,  DE  4d  DC.  et  EC-  ad  CA,  & componendo , vt  CE  adDC.  ficAE 
ad  AC.  quate  & BC  ad  DC.  ita  BF.  ad  AC.  hoceft  ad  AF.  U.  diuidendd 
BD  ad  DC.  vt  BA  ad  AF.  hoceft, ad  AC.  C^od  fuit  deznonftrandum. 

CoroUarium.  * 

t^Vo  hinc  Confcquuntnr;  primum,  rcaangulum  B D C.  refiangulo  ADE.  efle 
^squale,  alterum  B A C.  reflangulo  sqiialc  'exiftete , E A D teflangulum. 

Primi  demonftratio inde patfct: quoniam  BC.  id  E.  fefla  eftinSqualia,  &non 
SqualiainD.  reftangulum  fubinsqualibusfcgmCntis  totius  BDC.  vnacum*qua- 
draco  quod  ticab  intermedia  DE  squale  cft  bi,  quod  a dimidia  C E.  delcribiCur 
quadrato. kurfus  ciim  AEfc&i  fitinD.vtcuiique  eritreflangulum  AEDi  bsqua.  b i Stta*- 
le rcftangulo  ADE,  & quadrato  D E led  laro  oftenfum  eft,  AED  rcftangulum 
quadrato  CE  squale,  IgiturBDC  tcSangulum , vni  curti  DE  quadrato , squa- 
le eft  ADErcelangulo  .vnacuin  D E quadrato.  Sublato  itaqUe  commuiii  D E qua- 
drato, rciiduum  erit  BDC  rc£tangulum,rcft:angulo  ADE  sqtialcj 

Alterum  quoque  fic  manifeftum  erit.  Quoniani  B C inE , feSa  eft  bifariam , ipfi- 
queaddicurpars  CA,  eritteflatigulum  BAC.  ' vrta  cum  quadrato  CE,  Squale  c 
quadrato  AEi  fedeum  iccctur  A E in  D.  vteunque,  erit  quadratum  AE,  squaje* 
duobus  J rcftangulis  A ED,  8r  E A D.  Igitur  reflangulum  B A C i vni  cum  quadra-  i tJW 
to  CE,  squale  cft  duobus  rcffangulis  AED,  E AD.  fcd  horum  alterum  AED,^*' 
oftenfum  cft  quadrato  CE.  cfle  «squale,  his  itaque  dCccadis,  reliduum  manebit' 
bACtcftangulum, rcflaiigulo  EAD  squale. 


A * 
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a j.  Ttrti]. 
c 

d HH. 

e f.Steun- 

di. 

f f.  Huim. 


L I N E A R V M 
PROPOSITIOVI. 

Linei  AB.  fc£li  in  C.  & D.  fccundiim  mediam  & extremam  ratio- 
nem proportionalem  i fiat  circulus  fuperAD.  diametro,  cuius  cen- 
tum E , erigatur  deinde  B F G.  normalis  ad  A B.  ex  punfto  B. 

Dicoredtas  omnes  perC.  dudlasqui  circulo  in  K.  &L.  occurrunt  & 
FB.  normali  in  aliquo  pundio  G.diuifascflcrecundum  mediam  8c  extre- 
mam rationem  proportionalem. 

Demonjlratio. 

■pX  E.  centro  Circuli  ALD» 
Abducatur  rcfta  E H , normalis  ad 
rcdlam  KG ierit  itaque  KL.  bi- 
fariam‘diuila  in  H;  Sequiaredus 
eft  vterque  angulorum  ad  H,  & B, 
Circulus  diametro  G F deferiptus, 
percurret  pundlaH,t>  d B.-  Re- 
ftangulum  itaque  B C E , c zqua- 
IccftGCH  rcftaiigulo!  c(l quo- 
que rcffangulum  BCE,  refian- 
gulo  ACD  zqUale, per Corolla.- 
riom  prZCedcntis  propolitionis  i 
huic  autem  zquale  eft  J reffangu- 
lum  K C L, Igitur  reflangulo  G C H.reftangulu  K C £ , zquale  critiaddc  ergo  vtriq; 
rcflangiiloquodex  C H.  fit  quadratu,  erit  denuorcQanguluraKCL.vna  cum  qua- 
drato Crt,  zquale  rcflangulo  GCH  , vna  cum  quadrato  CHi  fcd  redlangulo 
K C L , vna  cum  quadrato  C H oftcnfum  eft  atquari  reftangulum  G H C,  fiue  GCH 
vna  cum  quadrato  C H ideft  quadratum ' H L-  Itaque  reflangulum  G'H  C,  zqua- 
leeft  HL  quadrato  ; vtque  CH  ad  HLi  ita  eadem  HL  ad  HG.  quo  fit , vc 
ciim  fit  H L zqualis  H K.  Ipfa  G K.  f >n  C.  & L , fefta  fit  fecundum  rationem 
extremam  & mediam  proportionalem , per  przcedencem  pcopofitionem.  Quod  fuic 
demonftrandum. 

P R O P O S I T I O • V 1 1. 

E Sto  A B C trianguli  ba- 
fis  A C diuila  bifariam 
in  D ; adlaque  per  B linea 
B E , parallela bafi  AC, aga- 
tur per  D linca  quzeunque 
E F,occurrcs  trianguli  ABC 
lateribus.  In  G.F. 

Dico  EF  lineam  in  D &: 
G pundlisextrema& media 
ratione  proportionali  efiediuifam  : ideftcflcvt 
E F ad  F Djfic  EG  ad  G D. 

"Dtmonjlratio. 

QVoniam  EB>  & AC  linczzquidiftant.erirvtEB 
adDC.  idefi  ad  AD.ficEFad  DFi  fedefive 
E.B  ad  AD. ficEGadGD, igitur  vtEFadFD.ficEG 


A » c 

ad  GD.  Quod  erat  demonftrandum. 


In 
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In  2.  figura  cfl  FD  linea  in  £ & G diuifa  media  Se  exaema  tatioae  propot^ 
tionali.  ■ 

PROPOSITIO  VII  r. 

angulus  ABCdiuifus  bi-S 
fariam  rciSIa  BD,  ad  quam 
credla  ex  B normali  B E, agatur 
linea. quicunque  EG  per  pun- 
ctum D. 

Dico  E G lineam  in-  F & D, 
media  8i  extrema  ratione  propor- 
tionali eflediuifara. 


Demonjlratio. 

POnatiir  per  D>  linea  AC,  parallela  reflxBE:  oc- 
currens anguli  A B C lateribus,  in  A&C>  Quoniam 
igiiur  A C linea  xquidillat  , tedx  EB  qu*  normalis 
ponitur  ad  lineam  BD,  erunt  anguli  ADB.-CDB  re- 
di; liint  autem  per  conftrudioiiem  , Sc  anguli  ABD. 
CBD  inter  fc  xquales,  Sc  BD  linea  communis,  igitur 
triangulum  ABD  xqnalccQ triangulo  CBD,  Sc  AD 
bafis,  xqiialis  baC  DC:  igirurperprxccdcntcm  vt  E G 
ad  GD,  Ce  EF  ad  FD.  Quod  erat  demonftrandum. 

Ini  figura  linea  GD.  diuifaeft,  fecundum  mediam 
& extremam  rationem  proportionalem. 

p r’o  positio  IX. 


E^Sto  ABC  ttian- 
>guli  bafis  A C , in 
D birariam  diuifa,iun-- 
itifquc  B D,  agatur  per 
B linea  BE,  parallela 
bafi  A C-,dcin  ex  C , rc- 
£taducarur  CE, occur- 
rens vteunque  linea:  BE 
in  E,  B DrecEi  inF,  Sc 
lateri  AB  inG.  Dicoin 
prima  figura  : lineam 
E C;  in  lecunda  lineam 
FC;intcrtiaredtamE  G,extrcma& 
media  ratione  proportionali  cfle  di- 
uif^. 


HtmonftrAtio, 


T^VeaturGH  linea,  parallela  bafi  AC: 
.1-^ Quoniam  AC,  E B,  GH,  linex  xqui- 
diftant,  erit  A B aj  BG  vrCEadGEi 
fed  eftvt  AB  ad  GB,  fic  AD  ad  GH, 


t LINEARVM 

hoccft  DC  ad  GH,  hoteft  CF  ad  FG,  igitur  vt  CE  adEG,  fic  CF  ad  FG- 
Quod  erat  dcmonflrandum. 

PROPOSITIO  X. 

DEmicranturex  A pundio,  linex  tr<fs  AB.  AC,  A E),  qux  angulos 
conilituaint  B AC,CAD  rei^is  minores.  Ponatur  autem  quxuis 
ED  occurrens  dudrVs  ex  A.  lineis  ^&diuifa  in  B.  & C.  extrema  & me- 
dia ratfbrfepiroportionalL 

Dico  omnes  lineas  ex  E dudEas,  occurrentes  redtis  AB,  AC,  AD,  ab 
ijfdcm  media  & extremaratiotie  proportionali  diuidi. 

DemonHratio. 


bVeatur  fck  E,  quXuis  linc.i  EF,  occurrens  li- 
nexAD  in  F . redlx  AC  in  G,  &:  A B 
linex  in  H.  deinpcr  G > agatUr  linea  I K , pa- 
rallela rcdlzBD.  Quoniam  BD,  IK  linex  z- 
quidiftanr  , erit  vt  DC  ad  CB  . (ic  KG  ad 
Gl,  Tedpet  lippbtlidlm  cll,  DC  ad  CB , ve 
DE  ad  EB,  igiturcritvt  DE  ad  EB.ficKG 
ad  G I> & peimutahdo  vt  DE  ad  KG>  iicEB 
id  IG.  eft  aiiteiti  Vt  DE  ad  KG,  lic  EF  ad 
FG,  & vt  EB  ad  lG.ric  EH  ad  HG.  igituc 
vt  EF  ad  FG,  iic  EH  ad  HG,&petmutan- 
'do  vt  EF  ad  E H.fic  FG  ad  G H.  Quod  erat 
dcmonflrandum. 

P R O P O S I T*I  O XI. 

ESto  ABC  trianguli  balis  AC;  cui 
petB,  verticem  agatur  xquidiBans 
6 E ■,  oportet  ex  A redtam  ducere  A E,  vt  A E ad 
£G  . datam  habeat  rationem  maioris  inxqua- 
litatis  K ad  I. 

ConIiru3io(f  demonjirdtio. 

T^Iuifa  A e bifariam  in  D , Eat , vr  H ad  I fic  A D 
-I-^ad  DK,  iunSifque  pungis  BD,  erigatur  ex  K 
imea  KG,  parallela  ipfi  BD,  occurrens  BC  latcti  in  G,  tumex  A per  G,  aga- 
turunca  AE,  iccans  BD  Irneam  in  F , ?c  rcdlam  EB  in  E i dico  fa£lum  clTc 
quodpecituc.Qnuniam  ^D  GK  linex  funt  parallclx  erit  vt  AD  ad  DK,  ficAF 
ad  F G,  led  AD  cll  ad  D K vt  H ad  I per  conflru^ioncm  igitur,  ve  H ad  I fic 
AF  ad  FG  cll  autem  vt,  AF  ad  FG  fic  AE  ad  EG,  igitur  vt  H ad  I fic  AE 
ad  EG.  Duxtaus  igitur  ex  A lineam, &c.  Quod  erat  faciendum. 

PROPOSITIO  XII. 

Sit  AC  linea  vteumque  diuifa  m D, 
oportet  illi  redtam  quandam  CE  adij- 
cere,  vt  AE  tota,  in  D & C.diuila  lit  me- 
dia & extrema  ratione  proportionali. 

Coi7- 
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ConslmElto  iy  demonfiratio. 

|Vper  AC  Vt  bafi  coiiftituatur  triangulupi  rcaanguluni  ABC,  habens  ad  B 
rcdum angulum, &CX  B dcmictarur  Irnta  B E condicucns  angulum  EBCxuua- 
Ti  angulo  DBC  ; occurrens' AC  linea:  in  Es  dico  facium  elTc  quod  petitur, 
uoniam  anguli  DBC..CBE  per  conflruaionem  funt  intcrfczqualcs,  5c  A B Ii- 
a normalis  ad  reflam  BC,  «erit  A D ad  D C vt  A E ad  EC  dati  igitur  linei 
C»  adiccimus , &c.  C^_uod  erat  poHubcum. 

Propositio  xiii. 


Sto  ABC  trianguli  balis  AC,  in 
X_>D  bifatiam  diuila,  iundiiiquc  B D, 
ponatur  per  B linea  B E parallela  bali 
A C : tum  in  b B linea , punctum  fu- 
matur  quoduis  E,  ex  quo  linea  demit- 
tatur EC  , occurrens  AB  lincar  inC, 
& rcifti  B D in  F ,■  dein  ex  C redta  eri- 
gatur CH , fecans  orthonalitcr  lineam 
AB  in  H.  iunganturque 
pundla  HF  EH. 

Dico  angulos  EHG, 

F H Gcflc  inter  feiquales.  — J 


Demonfiratio.  b 'V 

■r\Vcatur  per  G linea  KL,  y' 

■^parallela  redi  H C 1 oc-  . 1* 

durtens  HE  linci  in  K.if  FH  '■ 

redtz  in  L.  Quoniam  igitut  A ' C C 

H C KG,  lineifunt 

paralleli,  erit  vt  HC  i 

ad  KG  , fic  CE  ad  a 

EG  : fcd  vt  C E ad  H B 

EG.fic  C F . eft  ad  F G,  Tx 

igitur  vt  HC  ad  KG, 
lic  CFadFG:  ellau. 
tem  vt  CFad  FG,lic  \ 

HC  ad  GL,  igitur  vt  WSr ^ 

HC  adKG,  licHC  ® \ 

eft  ad  G Liquare  KG.  N,  ''R 

GL.  linei  liint  inter  / 

feiqnales.  Kiirrumcu  ^ \ ‘"xCV 

H C linei,  iquidiftet  ' . ' \ xl  ^ j 

linea  KG , Iit  autem  A 'H'  " 'D  C 

& HC  normalis  ex 

hypothefiad  redam  A B,erit  & KC  Unca  perpendicularis  ad  lineam  AB,  adeo- 
^uc  anguli  HGK,  HGL  redi  ; igitur  cum  HG.  C L linei  duabus  lineis  H G 
GK  fiint  iqualcs , Scanguliillis  contenti  redi , erunt  HG  K-  HGL  triangula  in- 
ter (eiqualia  &:(imilia,&; anguli  EHG,  FHG  iqualibus  lineis fubtcnfi,iquale$, 
Quod  erat  dcmonftrandum. 
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t LINEARVM 

PROPOSITIO  XIV. 

E Sto  ABC  trianguli  bafis 
A C,  bifariam diuila  in  O-, 
iundifq;  BD,  agatur  per  B li- 
nea B E , parallela  reifta;  A C, 
inquaallumpto  puifto  quouis 
E,  ducatur  tct^Ia  E C , & ea  C 
erigatur  linea  C F orrhogona 
reitx  A B,  occurrens  £ B lineae 
in  Gj  dein  ponatur  EFintcr- 
fecans  B D in  I,  & B C in  H. 

ducaturq;Cl,  occurrens  line®  EB  in  K. 

Dico  lineam  EB  in  G & K,  diuifam  extrema  Sc  media  ratione  pro- 
portionali. 

DentimftrdM. 

A GaturperG  linea  LM.  parallela  redi  ABioccurrenS  FK  inM.  Quoniam 
XX-linca  GC>  per  conitrudionem  normalis  eft  ad  rediin  AB  > erunt  anguli 
G F A,  GFB  rtfdi  i ell  autem  angulus  KFB  aiqualis  » angiilo  BFl.  id  eft  angulo 
AFLi  igitur  reliquus  angulus  GFL  iqualis  eft  relit)oo  GFK;  rurium  cilmLM 
linea zquidiftcclincz  AB  normali  ad  redam  GC>eruntanguli  FGLiFGM  re- 
dii igitur cumtam  anguli  FGM.  FGL.quam  GFMi  GFL  iint  intcriczqua- 
les , 8:  F G linea  communis,  erunt  F G M,  F G L triangula  ,adcoque  & latera  L Gj 
CM  inter fczqualia.  Quare  vtFB  ad  LG,Cc  FB  adGMiledeft  vt  FB  adLG> 
lic  BE  ad  EG,  & vt  FB  ad  GM,  fic  BK  ad  KGi  igitur  vt  BE  ad  EG,(iC 
BK  ad  KG.  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  XV. 

COndituant  AB,  BC  rcdumangulum,&  AB  maius fir latere  BC. 

oportet  A B latus  produceirc  in  D,  vtiunda  DC.  fiant  proportio^ 
nales  DC.  AD.  &CB.AB. 

. ConJhu[Iio  (y  demonjhatto. 

TNVdaCA, demittatur  ex  C linea  CE, 
^normalis  ipfi  AC.&aliaqueda  CD.quf 
angulum  DCB  conftituat  duplum  anguli 
C A B.  dico  fadum  cllc  quod  petitur.  Eri- 
ganiurex  D linczDF.DGiSr  DFquidcm 
zqiiidiftcttpfi  FX;  DG  vero,  rcciiCB. 
Quoniam  angulus  ACE  per  conftrudio. 
nem  rcdiis  eft  , & CB  linea  normalis  ipli 
AE, erunt  ABC  EBC  triangula  iimilia, 
& angulus  ECB  a;qualis  angulo  CAUi 
quate Srangulus DCB)  reda  CE  bifariam  cil  diuiilis.  Rurldni  cum  DG  linea, 
per  conftructioncm  zquidiftet  rcctz  BCi  & FD  linea  , ipti  EC)  ctit  angulus 
GDC  zqualisangulo  DCB,  Stangulus  FJ)C.  zqualis  angulo  ECDi  adeoque 
GDC  angulus,  rtxt.i  PD  bifariam  diuiliis i funt  autem  4:  anguli  DFG,  DFC 
rccti(cum  FD  linea  aquidiftet  ipfi  EC . «ormali  ad  A C) &FD  Imea  communi-S, 
igitur  triangulum  DFC  , zqualc  triangulo  DFG  , 8c  DC  Jatus  , lateri  GD 

xqualc. 
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POTENTIA. 


xqujie.  Quare  CD  ad  DA  vt  GD  ad  DA;  fcd  eft  GD  ad  DA  , vt  CB  ad 
BA*  igicurvc  CB  ad  BA  fic  CD  ad  DA-  Quoad  igitur  AB  lineam  produxi* 
mus,  &c.  Quod  crac faciendum. 


\ 


PROPOSITIO  XVI. 

Sint  ABC  A DC  triangu- 
la , inxqualis  altitudinis, fu- 
per  eadem  bafi  ACconftitu- 
ta;opottet  ducere  lineam  EF, 
parallelam bafi  AC,  vt  ELad 
M F datam  habeat  rationem 
TV  ad  XV. 

Conjlrunio,0"  demonjiratio. 

COnftituantur  per  B & D Iine.i: 

B G.  D H parallelx  bali  A C; 

& D H quidem  occurrat  triangulo  A B e in  Hi  dcin  AD  prndufta, donec  BGli- 
nex  occurrat  in  G,  agaturper  H > linea  AHI,  occurrens  BG  linex  in  I:  diiiida- 
turque  BlinK,  vt  BI  ad  IK  datam  habeat  t.itionem  TV  ad  VX  ; 3cexKde- 
inittatut  linea  K A,  occurrens  BC  linexin  L,  tum  pet  L ducatur  linea  EF  paral- 
lela bali  AC.  occurrens  ABC  triangulo  in  E & L.rcftx  CD  produtlxinF,  ic 
A D linex  in  M. 

Dico  EL  ad  MF  datam  habere  rationem  in  TV  ad  V X.  EF  redla  occurrat 
Linex  AI  in  Ni  Quoniam  HAD,  HCD  triangula  liipct  eadem  bali  HD  & inter 
caidcm  parallelas coiillitutalunti  erunt  LF.MN  linex  inter  le  xquales  i dempta 
igitur  coir  muni  NF,  vel  addita  M L.  erunt  L N ,F  M,  linex  .xqu.iles;iciiut  vt  E L 
ad  LNfic  EL  cftadMF,  fcd  EL  eft  ad  LN.ideft  BK  ad  KI  vt  f V ad  V X; 
igiturvtXV  ad  V X . fic  EL  eft  ad  MF>  duximus  igitur  lineam  EF.&c.  Quod 
eratprxftandum. 

Idem  patet  euenire  Ii  difta  duo  triangula,  xquales  habeant  bafes  in  dirediu  polleas. 

PROPOSITIO  XVII. 


A 


Sit  AB  linea diuifa  vteunquein  C,  opot- 
tet  illi  tedam  addere  B D , vt  tota  A D fit 
ad  A B , vt  A.  C eft  ad  B D. 

CoafiruBio,^  dononflratio, 

DEferipto  Dper  AB  vt  diametro , circulo  AH  B. 

erigatur  cx  B tangens  F-B,  qu.x  fit  media  inter 
AB  ScACi  demex  E per  F’ centrum  circuli  AHB 
redla  ducatur  EG  occurrens  eirciilo  in  H,  adda- 

turque  linex  AB  quxdam  BD,  xqualisipli  EH-  Dicofadlum  efle  quod  petitur. 
Quoniam  HE.  BD  linex  funt  xquales  , erunt  HEG  BDA  redtangula  ititet  le 
xqualia;  fcd  HEG  rcdlangulum  eft  xqualequadrato  EB,  ideft  cx  conlltudHonc 
reflangulo  CAB.  igitur  C AB,  BDA  redtangula  funt  inter  fe  xqualiai  quare 
AD  cltad  AB  vt  AC  ad  BD.  datxigiiurhncx  ABquandam  adiccimus  vt,&c. 
Quod  erat  poftulatum.  * 


P R O P a S 1 T 1 O X V I I l. 

DAtis  duabus  redis  AB,  CO,  ted-as  addere  , vel  detrahere,  in  data 
ratione  E ad  F;  vt  compofitx  vel  reliquae  datam  habeant  ratio- 
nem GH  ad  H I. 

B Cott- 
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jo 


Conslriinto&demonflrtttio. 

1.  pXAtxrcflz  AB  CB  ilni  inter  fe  zqiiales. 

■*^&tamratio  Ead  F > quam  GH  ad  HI» 
fic  zqualitarisi  addantur  aute.vcl  detrahantur  in 
ratione  E ad  F,  linezB  K,DL,  patet  veritas  pro* 
politionis. 

1.  Si  fuerit  AB  maior  quam  CDi  Stratio 
G H ad  HI,  maior  quoque  ratione  A B ad  C D, 
ratio  autem  £ St  F zqualitatisi  Dico  zquales 
addi  non  poilc  vtcompofitzlint  in  ratione  data 
G H ad  H I.Cum  emm  A B ponatur  maior  quam 
CDi  fiat  LB  zqualisipG  CDi  addatur^ue  rc- 
flz  ABt  quzuis  BK  i St  fi  ficti polfit,fit  A K 
ad  L K vt  G H ad  H I.  erit  igitur  ratio  A K ad 
LK  maior  ratione  AB  ad  LBiid  cfi  ad  C D;  St 
quia  ratio  G H ad  H I maior  ponitur  ratione  A B 
ad  L Bi  erit  diuidendo » quoque  ratio  G 1 ad  1 H 
maior  ratione  ALadLBiIedeftvtGHadHI 
fic  A K ad  L K ex  hypothefi.adcoquc  vt  G I ■>  ad 
IHjfic  AL  ad  LK>  igitur  St  ratio  AL  ad  L K 
maior  eft  ratione  A L ad  LB.  Quod  ficti  non  po- 
tcfticcum  LB  minor  fit  ipfaLK.  Quarclincz 
Zquales  addi  non  poterunt,  vt , Scc.  Demi  veto 
poterunt  zquales , VtteliqtizCntin  ratione  GH  ad  HI ; faftaenim  LBzqualiipll 
CD.fiat  vtGI  ad  IH.fic  ALadLM,  cadet  M inter  L&B;  (cum  ALad|LB  oftefa 
fit  minorem  habere  rationem,  quam  Glad  IH)  dcinrcStz  M B , fiat  zqualis  N D: 
Quoniam  igitHrperconftruaioncm  eft  VtGI  ad  IH,  ficAL  adLM,  eriteompo- 
nl^do,  AM  adLM.ideftadcNpet  confiruflionem  vt  G H ad  H L Quod  erat  dc- 
monfttandum. 

Si  AB  linea  rurfiim  fuerit  maior  refla 
A L K B N CD,  Sc  ratioGHadHIminorratione  AB 

ad  C D , ratio  autem  E ad  F zqualitads,zqua- 
lesaddi  poterunt  vt  compofitz  rationem  ha- 
beant G H ad  H 1 ; fiat  enim  L B linea,  zqua- 
lis reflz  C Di  quoniam  perhypothefim , ratio 
A B adLBiidefi  CD  per  confirud,  maior  e(l 
ratione  G H ad  HI,  erit  ‘diuidendo,  ratio  A L 
ad  L B,  maior  ratione  G I ad  1 H i faflo  igitur 
vt  G I,  ad  I H,  fic  A L ad  L N,  patet  L N ma- 
iorem efle  linea  L Binam  ratio  GH  ad  HI 
minor  ponitur  ratione  AB  ad  LB,id  efi 
D i»i«.  adeoque  & ratio  G I <>  ad  IH,id  eft  AL  ad  L N minor  eft  ratione  A L ad  L B.- 

tum  CD  linez  addatur  quzdam  DO  zqualis  ipfi  B N : Quoniam  igitur  eft  AL 
ad  LN,  vtGIadHI,  erit  componendo,  AN  ad  LN.idcft  CO,vtGH  ad  HI: 
Q^od  erat  primum. 

Iildempofitis,  zquales  demi  non  poternnt,  vt  reliquj  datam  habeant  rationem 
GHad  H I:  auferantur  enim  zquales  K B,  M D,,'*c  fi  fieri  poifit.fit  vt  GHad  H 1 lic 
AKadLK,  id  cft.adCM.  cuin  igitur  per  hypothciim.tatioGH  ad  HI  minor  fic  ra- 
tione AB  ad  I,  B,ideft  ad  CD,  Iit  autem  vt  GHad  H I,  fic  A Kad  L K,  id  eft  adC  M, 
A Kad  L K,  minor  quoque  ratione  AB  ad  L B,&  diuidendo,»  ratio  A L ad 
L,s.g>»,y.  L K,  minor  r.itionc  A Lad  L B_.  Quod  fieri  noii  i"  potell  cum  L B linea , maior  fit  li- 
nea L K.  quate  hoc  calu  demi  zquales  lincz  non  poterunt  vt  reliquz,  Scc. 

, 4.  Si 
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. '4.  Si  fuerint  A Bi  C B line?  xquales , Sc  ratio 
li  ad  Viiiarqiialitatis,*:  eadem  cum  ratione  GH  a n 

ad  H Ii  t ^ r 

Dico  addi  non  polTe  lineas  in  ratione  E ad  F, 

vteompoiit?  datam  habeant  rationem  GH  ad  5 

HI.  Rationi  cniinGHad  HI  nonpdrelladdi 

ratio  squalitatis,  quin  producatur  ratio  minor  E F 

jlla, quam  habet  GHad  HI.  Ergo  nec  rationi  ^ 

qquahtatis  potell  addi  ratio  GH  ad  HI,  quin  G • I ' H 

producatur  ratio  minorilla.quam  habctGH  ad 

H I.  ciim  eidem  fintqu?  reliiltant. 

lildcm  politis  • demi  refl?  poterunt  fe- 
cundum rationem  E ad  F,vt  relidu?  obti-  H 
neant  rationem  GH  ad  HI  reciproci:  id 
ell,  vt  vtriulquc  rationis  antecedentes  non 

iitit  in  eadem  linca : erigantur  enim  ex  G ^ 

& I parallcl?  GK.  IL,  equales  ipfis  AB,  „ 

CD;  &:cx  D per  K agatur  linca  LKM  

aqualis rc£I.a:GH)  ducatutque  linea  M H 
occurrens  GKilL  redlis  in  N &0.  Qtio- 
niam  igitur  N K O L line?  fibi  mutuo 

iquidilUnt,crit  O L ad  N K ablata  ad  ablatam  vt  LM  ad  M K,  ideft  vt  G H ad  HI, 
id  cllvtEadFpcthypothelimiSrvtGHadlH.ficNGellad  OI,refiduaad  refi- 
duam:igitur  lineas  ablluliinus  fecundum  rationem  E ad  F.vt  rcliqu?  datam  obtineant 
rationem  reciproce  GH  ad  HI. 

5.  A B,C_D  line?  fiiitrurfum inter  fe  iqualcs,  & A B 

ratioEadFminorrationcGHad  HI;  

Dico  addi  non  polfe  lineas  Iccundum  rationem  

E ad  F,  vt  compoiiti  rationem  ubtincanr  G H ad  ^ ^ 

H I.  patet : ciim  ratio  G H ad  HI  ponatur  minor  

raiioiieEadFiratiovcro  E adFaufla  rationes-  G I H 

qualitatis,  Eat  minorratione  E ad  F. 

lildempolitis.auferripoteruntIine«,inratio-  E * F ' 

ne  E ad  F,  vt  reliqui  rationem  habeant 
G H ad  H I,  reciproce : erigantur  cnira  i 
ex  G ^ 1,  parallcl?  GK,  lE,  iqualcs 

iplis,AB,  CD ; dem  ex  L per  K,  agatur  3 

linea  LKM : fadlaque  LMadKMvrl?  E r?  _ 

ad  FjdiicaturrcftaMH  occurrens  GK,  _ ^ ^ 

1 L lineis  inNSc  Oi  eritigitur  L O ad 

N K,  ablata  ad  ablatam,  vtLM  ad  MK%  J 

idell  vtEadF;  ISc  NGad  OI,  reliqua  Ot  I • 

ad  reliquam,  vt  G H ad  IH. 

6,  Sintirerum  AB,CD  lineat  aiquales,  dc  ratio  E ad 

F,  maior  rationeGH  ad  Hlj  ^ 

Dico  addi  polle  lineas , in  ratione  Ead  F , vteompo- 
fita;  habeant  rationem  G HadH  I.  Demittantur  enim 
ex  G & 1,  paralleli  G K.I  L,  datis  A-B,  C D lineis  squa- 
les: & ex  K per  L agatur  parallela  G H refla  KM,  vt 
KMfit  adLM,  ficutEad  F;  tum  ex  H per  M refla  aga-  a 

tiir  HNj  occurret  illa  lineis  IL,  GK  in  O &N.-  Cum  

eiiimrarioEad  F,ide(lKMad  LM",  maior  ponatur  ra-  Q 

tioneGHadHI,crit»diuidendo,  ratio  K L ad  LM, 
maior  ratione  Cii  ad  IH:  adeoque  LM  refla  minor  — — 
b ipsa  HI.  Quare  & HM  produfla  Iccabir  lineas  II., 
GKinOdcNivndcNKeltadLO  addita  ad  addicam. 


vt  K M ad  I,  M,  i d eft  E adF,  ic  G N 
tam,vt  G H ad  H I.  Quod  erat  prmii 


ad  1 0)  tota  ad  co- 
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lifJcm  poiitis , poterunt  auferri 
lincx.mrationc  EadE,  vt  tcfidua: 
datam  habeant  rationem  G H ad 
H 1 reciproce.  Erigantur  enim  ex 
G&  I parallela:  GK  II.,  arqiialcs 
reflis  AB  CD  j & ex  L per  K 
ducaturlinoa  LKM.vtLM  Iit  ad 
MK.  quemadmodum  cft  E ad  Fi 
■ ducatotquctefta  M H,  occurrens 

GK  IL  lineis  in  N & O.  patot  LO  ad  N K ablatam  ad  ablatam  elfc,  vt  EM 
ad  MKiid  eft  E ad  F;  Jt  NG  ad  OI>  tcliquam  ad  reliquam,  vt  GH  ad  HI. 
Quod  erat  dcmonftrandum. 

7.  Sit  AB  maior  refba  CD,  liabcatquc  E 
ad  F eandem  rationem  , quam  A B ad  C D, 
e]ux&  eadem  (it  cum  ratione  GHad  HI.  Ad- 
di poterunt  linei  in  ratione  E ad  F , vt  com- 
politi, rationem  habeant  GH  ad  HI.  addan- 
tur enim  BK  DL  linei,  (ccundum  rationem 
E ad  F:  Qjjoniam  igitur  per  hypothcfin,  AB 
eft  ad  CD,  vt  E ad  F.  idcftperconlltuflio- 
nem  vt  B K ad  D L,  erit  *AK  adCL,  viAB 
ad  CD.  ideft  GH  adHI. 

lifdempofitis.-demipotcruntlinei,  inrationc  E ad  F,  vt  reliqui  rationemha- 
beant  GH  ad  II I:  demantur  enim  BM,  DNi  Quoniam  igitur  cft  vt  ABadCD, 
Gc  E ad  F,ideftpcrconftruaionem  BM  ad  ND,  erit  AM  ad  CN,  reliqua 
adreliquam,  vt  AB  ad  CD,  idcftvt  GH  ad  HI.  Quodetat  dcmonftranduin. 

S.  Sit  ratio  ABadCD  iniqualitatisi&c 
maior  quidem,  ratione  GH  ad  HI;  (it 
autem  ratio  E ad  F , maior  ratione  AB 
ad  CD. 

Dicoaddipofte  lineas  in  radonc  E adF, 
vtcompoliti  habeant  rationem  GH  ad 
HI.'Faaocnim  KL  ad  ML  vt  E adF, 
•tiganturex  K5c  M paralleli,  KN.MO, 
xqualesipiis  AB,CD;  iundiique  N, O, 
(iatvt  GH  ad  H I,  (ic  N P ad  OP  i&  ex 
P per  L linea  agatur  PR  qui  (cum  ratio 
NP  ad  OP  , id  cft  GH  ad  HI,  minor 
(it  ratione  KL  ad  ML,  ideft  E ad  F,ad- 
eoquePLnoiquidiftetipC  OM)  conue- 
nieteum  O M,N K lineis,  in  Q8c  R.Vn- 
dc  patet  M Q ad  K R additam  ad  addi- 
tamc(rc,vt  KL  ad  LM,  idcftpercon- 
ftrudionem  vt  E ad  Fi  Se  O Q ad  N R, 
totam  ad  totam , ede  vt  N P ad  OP,ideft 
GH  ad  HI.  Iddem politis: 

Dico  demi  polTc lineas  in  ratione  E adF, 
vtrcliqiii  obtineant  rationem  GH  ad  HI.  Producatur  enim  ON,  donec ciim 
MKlinea,  conueniatin  Eifafloque  OT  ad  NT,  vt  GH  ad  HI,  4:  fumpti 
KS  iquahipd  ML,  erit  NT  maioripla  NZ^.Sc  KS  minor  reift.i  K Z , vtoften- 
dam;  quare  fi  ex  T per  S agatur  linea  occurrens  NK  OM  lineis , in  V 5c  X, 
faiftum  critqiiodpetitur.  Quoniam  enim  ratio  OZ  ad  NZ,  ideft  OM  ad  N K, 
id  eftperconftniilioncm  AB  ad  CD,  maior  ponitur  ratione  GH  .ad  HI. id  cft 
r Q-p  ad  N T,  erit  diuidendo,  ratio  ON  ad  NZ,  » maior  ratione  ON  ad  .NT: 

vnde  NZ  minor  cft  linea  N T.  eodem  modo  cum  ratio  E ad  F,  ideft  MS  ad 
K S,  exhypothefi  fit  maior,  ratione  AB  ad  B id  cft  O M ad  N K . id  cft  M Z 

ad 
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ad  KZ  , cnt  qiJOqncdimilendo,  ratioMK  ad  k' <:  . . .1^7 

quare  & KS  linea  i> minor  linea  K Z:  & re«fla  Te  ’ ' ’ 

<10  pacet  X M cllc  ad  V K , ablatam  ad  ablatam  ’ w e 'aTo '■  ? 

& OX  c/lbad  N V,  rdid.„m,  aj  rdldmtm,  vt  At  ^ 

Siiuctint  Ali,  eu  lincte  intcc|ii;ilcs  , & ^ ^ ^ GH  ad  Hl- 

ratio  liadF  eadem  cum  ratione  GH  ad  HI, 
quaj  minoriit ratione  Ali  adX.D; 

Dico  addi  polle  lineas  in  ratione  KadF,  ve 
compolira:  rationem  habeant  G H ad  H I , re- 
ciproce. Fiat  enim  vt  F ad  F lic  K L ad  M L.  i<c 
MN  ad  KN;  crcctilquc  ex  M K,  parallelis 
KO,MF,xqualibus,iplisAB,  CD;  lungan- 
tur  O I’ , riatque  yt  <1  H ad  H 1 , lic  O K ad 
P R,  & P S ad  O S , & P O produJla  occurrat 
MN  linea;  in  Q.ent  PS  m.aior.quam  PQ^,&- 
M Qminor  qua  M N,  vt  oftenda  i tu  redadu- 
catur  S Lj  qux  Iccct  M P O K linea.sin  V 3cT;  C^uoniam  igitur  M Qcft  ad  K Q,  vc ' 

P M ad  O K,  id  cft  perconftrmaioncm  vt  AB  ad  C D,  & MN  ad  KN,  vt  E ^ 1- 
lic  autem  ex  hypotbeli  ratio  A B ad  B C, maior  ratione  E ad  F,  erit  ratio  M Q ad  KQ* 
maior  ratione  MN  ad  K N,  & dimdendo , e ratio  M K ad  K Q,  maior  ratite  MK,?'’^"'** 

linea  M N.codc  modoofteditur  P Qrctfla  minor  ' 
reda  PS.Vndc  K 1 ell  ad  M V addita  ad  addita  vt  KLadM  L,id  cft  E ad  F & P V 
ad  9Tc<,caad  totam  w P S ad  O S.  ideft  G Had  H I.  Similiter  additio  (et  tccipro-  ' ’ 

ca.lt  rctraducatur  N R occuttens  O K,P  M lineis,  in  X & Z erirenim  X O ad  Z B, 
addica  ad  additam,  vtOR  ad  P R , id  cft  per  conllnidioncm  vtGHad  H I , ideft 
ex  hypocncli  vt  E ad  F;  t<c  ZM  ad  X K,  tota  ad  totam,  reciproce,  ve  M N ad  K N 
id  cft  per  conftrudioncm  vtE  adF.id  cft  ex  hypothefi  vtG  Had  HI. 

Iildcm  politis;  Dico  addi  non  polle  lineas  in  ratione  E ad  F,  vt  compolita  fit  ad 

compofitam,  m tat.one  G H ad  H I ordinate ; id  ell  vt  vtriufnue  rationis  antcce- 
dentes  lint  m eadem  linea  ; addantur 
enim  Iccundiiin rationem  F>adF,  linex 
BK,  DLj&:li  fieri  pollit, Iit  AKadCL, 

vtGHad  H HentigiturvtAK  adCL 

fic  B K ad  DL,  (quia  ex  hypothefi  ra-  * 
tio  E ad  F , eadem  cft  cum  ratione  G H ^ 
adH  I)adcoque  &:  A B ad  C D , vt  AK 
ad  C L » id  cft  vt  GH  ad.H  I ; quod  cft 
contra  Suppofitum  ; nam  ratio  A B ad 
CD  maior  ponitur , ratione  G FI  ad  H I: 
quare  ordinata  additio  non  continget. 

Sed  neque  hoc  cahi  dctraiftio  ordinata,  aut  reciproca  continget.  Detrahantur 
enimordinatimhncxBM,DN,  in  ratione  E ad  F;  &:  fi  fieri  pofiit, fit  AM  ad  CN, 
ve  G H ad  H 1.  Quoniam  igitur  A B ad  C D , maiorem  habet  rationem,  quam  B M 
ad  DN  , id  cft  E ad  F , erit  A M reliqua  a ad  reliquam  C N , in  maiori  ratione  a 
quam  A B ad  CDjadcoque  multo  maiore  quam  E ad  F , id  cft  G H ad  H I ; quod  eft  ^ 
contra  hypothcfini , cum  ponatur  eadem  cum  ratione  G H ad  HI;  quarcordinata 
detraiftionulla  fiet. 

. De  reciproca  dctraiftionc  fic  conftabit:  fiat  vt  E 
adF  fic  LD  ad  KB;  & fi  fieri  polfit,  fit  A KadCL, 
vt  G H ad  H I.  Cum  igitur  ratio  A B ad  C D , ex 
liypotiu-fi  maior  fic  ratione  A Kad  CE, id  cft  GH 
ad  H I , fiat  A K ad  CM>  vt  A B ad  CD;  critq; 

CM  linea,  bn  inoripsaC  1-:  quare  ciim  fit  vtAB 
ad  C'D,  fic  A Kad  CM,  erit  quoque  c K B adMD, 
rcfidiia  .id  rcfiaiam  vt  A B ad  C D ; adeoque  K B 
maior,  quam  MD,  &:  multo  maior  quam  LD. 

Quod  cft  conrraJiypothcfimmou  igitur  decradio. 
reciproca  contioget. 
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10.  Sint  AB  CB  lincx inaequales, &r.i- 

L tio  E ad  F , eadem  cum  laiione  G H ad 

H I,  qux  ni.iior  fit  ratione  A B ad  C'  D. 

Dico  additionem,  neque  ordinatam, ne- 
que  reciprocam  fieri  polle.  Addantur  enim 
ordinarim  in  ratione  E ad  F,  linex  BX,, 
DM-  &fi  fieri  pollit , fit  A L ad  CM.vcGH 
ad  H I.  C^uoniam  eft  BL  ad  DM  , vt  AL 
ad  CM,  igiiur  erit  quoque  > ratio  AB  ad 
CD, eadem  cum  BL  ad  DM,  lioc  cft  E 
ad  F , vel  G H ad  H I.  qucxl  cft  contra 
luppofitums  ponmirenim  ratioAB  adCD 
minor  ratione  Xs  ad  Icd  neque  reciproca 
additio  continget : fiat  enim  vt  E ad  F , fic 
DE  ad  B K,  additaadadditam,  & lifieri 
polfit  , fit' A K ad  CL  vt  G H ad  HI. 
Fiatlj;  vtG  H ad  H I,  licABadCM  b erit 
CM  minor  quam  CD,  quia  ratio  AB  ad 
M CD  minor  eft  ratione  GH  ad  HI,  id  eft 
AB  ad  CM.  igitur  cum  fit  vt  A K ad  CL, 
id  cft  G H ad  H 1 , fic  A B ad  C M , erit 
‘BK  ad  ML,  refiduum  ad  refiduum  ve 
AB  ad  CM;  adeoq;  BK  maior iplaML, 
& multo  maior  quam  LD.  Quod  cft  con- 
tra hypotlicfini  quare  nec  additio  reciproca 
continget. 

Ufiiem  politis,  neque  ordinata  detradio 
continget  idetrahantut  enim  in  ratione  Ead 
F,linezKBLD,&  fi  fieri  pollit,  fit  A K 
adCL.vtGHadHIi  Quoniam  igitur 
ratio  AB  ad  CD,  ex  hypotheli  minor  cft 
ratione  E ad  F,  id  cft  KB  ad  LB,  abiatzad 
ablatam,  erit  li  ratio  AK  ad  CL,reliqu* 
*l  relujuam  , minor  ratione  A B ad  C D, 
adeoque  multo  minor  ratione  KB  ad  LD, 
ideft  G H ad  H Iiquodcft  cotta  luppofitums 
qiiarc  detraftio  ordinata  non  continget. 

Continget  vero  detraftio  reciproca 
hoc  modo.  Erigantur  duz  parallelz  K M, 
LN,zqualcsiplis  AB  CD  i iuntftilquc 
puntftis  M N,  KL  fiat  vt  E ad  F,fic  M O 
ad  N O,  & N P ad  M P , item  vt  G H 
ad  H I,  fic  KQ  ad  LQ.&  LR  ad  KR: 
cadent  R & I>  intra  concurfiim  linearum 
OP,  QRiVtoftendamiquarcredlzdu* 
_ cantur  R O, P Qi  & PQ  quidem  Icccc 
lineas  KM,  N L in  S & T.  R O vero  li- 
neam PQm  V,  Se  rcclasM  K,  L N in  Z Se 
X conueniant O P.R  Qlincz  in  i3.Quo- 
niam  ratio  A B ad  C D^cft  per  conftru- 
dtionem  MKad  NL , id  cft  N i8adM/3. 
minot  cft  ratione  E adF,  id  eft  per  conftrutftioncm  PN  ad  MP,  erit  diuidendo, 
equoque  ratio  NM  ad  Mj3  , minor  r.itionc  NMadMPjadcoquc  MPIincafminor 
quam  MS.-codemmodooftcnditur  K R linea  minor  quam  KS. -quare  iuiiift.TR  O, 
P QJccabunt  lineas  MK,  N L,  vt  diftumcft : vnde  NT  cft  ad  M S,  ablata  ad  ab- 
latam, vt  NP  ad  M P,id  cftE  adF,  Se  S K eft  ad  T L.  reliqua  ad  reliquam , vt  S 
adT  Q,  ideft  GH  ad  HI:  fiuiilitcrcritMZ  ad NX  , ablataad  ablatam, vt!iIO 
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ad  N O;  idcft  EadF,  & X L ad  ZK,  reliqua  ad  reliquam,  vt  LR  ad  KRjideft 
G H ad  H I. 

II.  Sintitcruni  AB  CD  linexinaiqiialcs  ,& ratio  GH  ad  HI  minor  racionc  AB 
ad  e D;  ratio  autem  E ad  F minor  ratione  GH  ad  HI: 

Dico  tam  ordinatim  quam  reciproce  addi  polle  lineas,  in  ratione  E ad  F,  vt  com-' 
pofiti  rationem  habeant  G H ad  H I.  fiatenim  vt  E ad  F fic  LM  adKM,  &KN 
ad  L N : creclilque ex  K & L parallelis  K O, L P,  qua:  replis  A B C'  D , fint  atquales, 
lungantiir  pumila  P O.fiatque  vt  GH  ad  HI , lic  P R ad  O Ri  occurrat  autem  P O 
rcfta  ipfi  LM  in  erit  O R maior 
refla  O Qi,&  L Q minoriplaLMivt. 
ollendam  : quare  dufla  ex  M per  R 
linea  M R, occurret  OK,  PL  lineis 
in  S&  T:  iunflaque  R N,  ealdem  le- 
cabit  in  V&  X-  l.^Kaniain ergo  ratio 
LM  ad  KM,  id  cft  perconliruflione  ' 
ratio  E ad  F minor  efl  ratione  L Q^ad 
K id  cll  L P ad  O K , id  eft  AB 
ad  CD,  eriidiuidendo, “quoque  ra- 
tio L K ad  KM,  minor  ratione  I.  K 
adK  .Q^dcoque  LM  linea,  b maior 
refla  LK  : eodem  modo  oftenditiit 
OR  refla  maior  refla  O Q^Vnde 
LT  ad  K S.  ordinatinuddita  ad  additam  cft  vt  LMad  KM,  id  eHEad  F;&TP 
eftad  S O,compolitaadcomporuam,vt  PR  ad OR.idell  GH  ad Hl.  igituror- 
dinatini  lineas  adiccimus  ,&tc. 

Reciproce  vero  pofle  rectas  adjici,  in  rationeEad  F,Scc.  fic  oPendo.  V K eftad 
L X addita  ad  additam,vt  K N ad  LN,  id  eft  per  conftruflioncm  vtE  ad  Fi  & X P 
eft  ad  O V tota  ad  totam,  v;  pR  ad  O R;  id  eft  G H ad  Hli  igitur,  &<;.  • 

lifdem  politis  i Dico  detraflioneni  tam 

ordinatam , quam  reciprocam  ficti  non  pol-  A K B 

Ic.  Detrahantur  enim  ordinarim  linei  KB  ” 

1,D,  in  ratione  E ad  F ; &.'fificripollit,fit  C L D 

AK  ad  LC,  vtGHad  HI  i Q.uoniam 

igitur  ratio  A B ad  CD  maior  ponitur  ra-  G I H 

tionc  E ad  F.idcft  KBad  LD,  erit  quo-  p . 

que  rario  A K ad  C L teliduiad  refiduum,  g,  p 

r maiorraiionc  AB  ad  CD,  quodefteon-  eij  fi«,V 

tra  hypothclim  i ciim  ratio  AKadCLid  "■ 

cftGH  ad  H 1 , minor  ponatur  rationcA  B 
ad  C Dv  quare  ordinata  decraflio  non  con- 


tinget. 

De  rceiproca  Jetraflionc  fic  conila-  A K B 

bit.  Detrahantur  reciproce  LD  KB,  ’ 

in  ratione  E ad  F : & fi  fieri  poilit , fit  C M L D 

A KadCL.vt  GH  ad  H Ii  fiat  deinde  """ 
vt  AB  adCD  , fic  AK  ad  CM  , erit  G I H 

refla  CM  minor  quam  CL.xjuia  ratio  

A B ad  C D,  id  eft  A K ad  C M , nia.  P p 

ior  ponitur  ranonc  CH  ad  H 1 ■ id  — — i 

eft  AK  ad  CL.  igitur  ciirulitvt  AB 

ad  CD,  fic  AK  ad  CM,  ablata  ad  ablatam . erit  KB  ad  MD,  J reliqua  ad re- di».S«i»“ 
liquain,  vt  AK  ad  C^t  & KB  linea,  maior  linea  MD;  adeoque  multo  maior"' 
refla  LD.  Qiiod  eft  contra  hypothclim:  quare  detraflio  reciproca  non  continger. 

12.  Sinr  AB  CD  linei  iniquales,&:  ratio  E ad  F minorratione  ABad  CD, 
maior  verdratione  GH  ad  111; 


Dico  neque  ordinatim,  nec  reciproce  lineas  pofle  detrahi  ,in  ratione  E ad  F,  vt 
reliquae  obtineant  rationem  GH  ad  HI:  dematur  enim  reciproce  in  latione EadF, 
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rcftxLD  KB,  & fi  fieri  podit , (it  AK  ad  CLvt  GH 
ad  HI,  fiatque  ve  AB  ad  CD, fic  AK  ad  CM>  erit 
CM  minor  ipCa  CL  , quia  ratio  AB  ad  CD  , idcft 
AK  adCM,  maidt  eft  ratione  GHadHI,  id  eft  AK 
ad  CL,  cum  igitur  (it  vt  AB  ad  C L).  fic  AKad  C M, 
etitic  KB  ad  MD  , refiduum  ad  refiduum,  vt  AK 
adCMiadeoque  KB  maior  ipCaMD,  & multo  ma- 
ior redlaLD.  Quod  e(l  contra  liypothcfim  : qjare  de- 
tradio  reciproca  non  continget.  Sed  neque  ordinata  dc- 
tradio,  caiti  hoc  continget. 

Detrahantur  enim  m ratione  E ad  F , linea:  KB 
B 1,1) ( 5c  fi  fieri pollit, fit  AK  ad  CL,  vt  GH  ad  HI. 
ciimigiturratio  AB  ad  CD,  maior  ponatur  ratione  E 
adF,  id  eft  KB  ad  LD  , erit  & raiio  AK  ad  CL, 
a maior  ratione  AB  adCDi  adeoque  multo  maior  ra- 
tione GH  ad  HI , ideft  AK  ad  C L.  Quod  eft  con- 
tra hypothefim. Igitur  neque  ordinata  detraflioficri  po- 
teft. 

lifdem  pofitis  , neque  additio  ordinata  continget. 
Addantur  enim  in  ratione  E ad  F,  linez  BL,  DMi 
L Sc  fi  fieri  poflit , (it  AL  ad  CM,  vt  GH  ad  H I. 
Quoniam  Igitur  ratio  A L ad  CM,  id  eft  GH  ad 
HI,  minor  ponitur  ratione  E ad  F,  id  eft  BL 
ad  DM,  erit  b ratio  AB  ad  CD,  minor  ratio- 
neAL  ad  CM,  ideft  GH  ad  HI.  Quod  eft 
contra  hypothefim ; quare  nec  ordinata  additio 
continget. 

lifdem  pofitis  additio  reciproca  fieri  poterit: 
fiat  enim  vt  E ad  F , fic  K L ad  M L , & MN  ad 
KN,erefti(quc  ex  M & K parallelis  KO,  MP.  qux 
reftis  AB,  CD  (int  atquales  , iungantur  OP  , 8t  (iac 
O Q ad  PQ,  item  PR  ad  O R,  vt  GH  ad  HI , oc- 
curratque  PR  linea, reftz  MN  in  St patetexfiepe di- 
ftis,  S O lineam  minorem  e(Tc  reftS  O R , & S K mi- 
norem ip(aKN  i quia  ratio  AB  ad  CD,  id  eft  MP  ad 
OK,ideftPSad  OS,  maior  eft  ratione  G H ad  H I, 
ideft  PR  ad  OR;  item  MS  ad  KS,  maior  ratione 
MN  ad  KN,  id  eft  E ad  F.  Quare  iunda  RL  feca- 
bit  redas  , OK  PM , in  T & V.  Vnde  KT  eft  ad 
MV,  additaadadditam ,vt  KL  ad  ML,  ideft  EadF, 
& PV  ad  OT,  compofitaad compofitam,  vt  PR  ad 
OK,ideftperconftrudionem  GH  ad  HL 
Addiiterumpoteruntlinezin ratione  E ad  F,vrOK 
minor  vtriufque 'rationis  antecedentes  habeat  : ducatur 
enim  in  eadem  figura,  ex  Q per  L reda ; occurret  illa 
lineis  PV  OT  inZ,  &X;  quiaratio  OQ  adPQ,id 
eft  GH  ad  HI,  minor  poniturratione  KL  ad  LM',  ideft  E ad  F;  nam  Ii  LC^. 
linea  non  concurreret  cum  PV,  O T lineis,  (ed  illis  zquidiftarec.circt  ratio  KLad 
ML,  eadem  cum  ratione  O Q ad  P Q.  Quod  eft  contra  hypothefim  : occurret 
igitur  LQ  linea,  redis  PV,  OT  in  Z & X.  Vude  KX  eftad  MZ,  addita 
ad  additam, vt  KL  ad  ML.idcft  E ad  F.  & OX  ad  PZ,  vt  O Q_ad  PQ^id 
eft  GH  ad  HI. 

15  Sint  AB  CD  linez  inzquales;  ratio  vero  GH  ad  HI  , minorratione  Ead 
F ; quz  maior  fit  ratione  AB  ad  CD.  fieri  non  poterit  additio  reciproca,  ad- 
dantur enim  D K,  BL  in  ratione  E ad  F.  & fi  fieri  polfit  , fit  AL  ad  C K vc 
GH  ad  HI:  dein  fiat  vc  AB  ad  CD,  ita  BL  ad  D N ; erit  DN  linea  minor 
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refta  D K , cum  ipsa  B L minor  po- 
natur refla  DK  , adeoque  totaCN 
minor,  CK. igitur  cum  iit  vt  AB  ad 
CD,  fic  BLad  DN,& componcn. 
do , vt  A B ad  C D , fic  AL  ad  C N, 
erit  ratio  A L,ad  C N, minor  ratione 
GH  ad  HI  I idcll  per  conllruflio- 
nem  ratione  AL  ad  CK.  quod  fieri 
non  potell;  ciiin  C N linea  minor  fit 
refla  CK  : quare  additio  reciproca 


nnii  continget. 

Nequeetiamordinatadertafliofie- 

tipotcrit:  demantur  enim  linea:  KB.  ^ !S 2. 

LD  in  ratione  E ad  F,&  fi  fieri  pof-. 

fit,  fit  AKad  CL,  vt  GH  ad  HI;  ^ L D 

Quoniam igiturratio  ABad  CD.mi- 

nor  ponitur  ratione  KB  ad  LD,  fiue  G I H 

E ad  F,  erit  ratio  AK  ad  CL  , id  eft 

G H ad  H I , > minor  ratione  A B ad  E F 

CD  , quod  eft  contra  Suppofitum.- ‘ 

quare  ordinata  detraflio  non  contin- 


H. 


Detrahi  tamen  poterunt  linez,  in  ratione  E ad  F , vt  rcliquz  reciproce  habeant 
rationem  GH  ad  H I.  Fiat  enim  vt  E ad  F , fic  KL  ad  M L,  & MN  ad  KN; 
ereflilqueex  K & M parallelis  KO  > MP  .quzreflis  AB,C  D,fintzquales,  iun- 
gantur  O P ; & fiatvt  G H nd  H I , fic  O Q^ad  P Q , & P R ad  O R : oftendetur 
.vtin  cafiidccimohuiuspropofitionispunflaN  8C  R , efte  intra  concutiam  linearum 
L N.  Q R , quare  dufl*  R L , N Q_lecabunt  lineas  O K,  PM : 4c  N Q_quidem  il- 
las fccct  in  S T,  refla  vero  RL  cifdcm  occurrat  in  V & X.  patet  TM  eflead 
S K>  ablatam  ad  ablatam,  vtMN  adKN,  ideft  perconftniflionem  vt  E adF, 

S O efle  ad  P T,  refiduam  ad  refiduam , vt  O Qaa  P Q,  id  eft  GH  ad  H I. 


Addi  etiam  poterunt  ordinaiim  linez  in  ratione  E 
adF.  vt  compofitz  rationem  habeant  GH  ad  HI, 
agatur  enim  ex  RperN  linea  R N , occurret  illa  re- 
flis  0K<  PM=  quod  Izpius  oftcniiimeft,  ciim ratio 
X R ad  VR  , ideft  PR  ad  OR,ideft  perconftru- 
flionem  GH  ad  HI,  minor  ponatur  ratione  EadF, 
ideft  MN  adKN.  occurrat  igitur  in  Z& a.  erit  Ma 
adKZ,  additaad  additam,  vt  MN  adKN;  id  eft  E 
ad  F I & T ad  O K , compofita  ad  compofitam , vc 
PRad  OR, ideft  GHadHI. 

Rutllim  addi  poflunt  linez  vt  minor  OK>  vtriufque 
rationis,  habeat  antecedentes,  ducatur  enim  ex 
perL  refla  , quz  cura  OK,P  M lineis  conueniet  vc 
oftefum  fzpius;  quiaratio  OQ,ad  PQminor  cftra- 
tione  KL  ad  MLiconueniat igitur  in(3&  yeritKy 
adM|3,  additaadadditam,vt  KL  ad  ML, ideft  per 
conftruflionem  vt  E ad  F,  4c  O y ad  P |8 , tota  ad  to- 


tam , vt  O Qad  P Q , id  eft  GH  ad  H L 
14  Sint  iterum  reflz  A B,  C D inzqua- 
Ics,  ratio  vero  EadF  maior  ratione  AB 
ad  CDi  quz  eademfit  ,cum  rationeGH 
ad  HI;  neque  addi,  neque  demi  ordina- 
iim poterunt  linez,  in  ratione  EadF,vt 
compofitz  vel  rcliquz.  rationem  habeant 
GH  ad  hi.  addantutenim  ordinarim  li- 
nez BK,  DL,  in  ratione  Ead  Fi  8r  fi  fieri 
poflic,fic  AK  ad  CL,  vt  GH  ad  FII.Quo- 
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2 1,.  gi<»'  igitur  AKeft  ad  C L,vt  AB  ad CDt  erit  j reliqua  B K ad DL  reliquam, id  eft  E 
'*•  adF.vt  A Rad  CL.ideftexhypotheilGHadH  l.C^odell contra  Suppofitu. Quare 
ordinarim  addi  non  poterunt  linear.&c.  Neque  demi  poflunt  linea:  in  raiioneEadt' 
VI  re/idua:  rationem  obtineant  GHadH  1, auferantur  enim  line*  MB,N  D in  ratione 
Rad  F,&fificri  point.fitvt  GH  adHI.fic  AMadC  NiCU  igiturfit  vt  AB  ad  C D,(ic 
G H ad  HI, id  c(l  per  conflru3ionc  AM  adCN.crit''  MB  reliqua  ad  reliquam  N D, 
vt  AB  ad  CDi  Quodcll  conrrahypothcjjn.  Quare  neque  ordinarim  flemi  poterunt 

lineq, &c.  lifdempofitisi  neque  additio  reciproca 

fieri  potent. addantur  enim  linef  D K»B  L> 
fecundum  rationem  E ad  F , & fi  fieri  pof- 
fit,  fit  A l.ad  C K vt  G H ad  H I.  erit  igitur 
ALad  CK.vt  AB  adCDiSc  KL  reliqua 
adreliquamDK,  vt  AB  ad  CD: quare 
B r,  maior  quam  D K.Quod  eft  contra  hy- 
pothefin.  Vnde  additio  reciproca  fieri 
non  potent. 

Poterunt  tamen  detrahi  reciprocHincx 
in  ratione  E ad  F , vt  reliqu^  rationem  obtineant 
G H ad  H I.  fiat  enim  K L ad  ML  , vt  G H ad 
HI,  etefUlque  ex  K8c  M parallelis  KO  MN, 
quzxquales  fint  lineis  AB,CU,  ducatur  refla 
ONioccurretilla  linc^  KLinLiquia  OL  eft 
adNL.vtOKadNM.ideftvtABadCD,  id 
eft  GH  ad  HI.ideftperconftruaioncmvtKL 
ad  M L : dcin  O P fafta  aquali  ipfi  N Lfiat  vt  E 
adF,  fic  K QadM  Qi,ducaturquctefta  QP.-oc- 
curret  'illa  lineis  OK , NM>quia  ratio  OL  ad 
NL,ideftGHadHI,ideftratioKLadML. 
minor  ponitur  ratione  H ad  P,  id  eft  K Q adM  Q: 
adcoqiie  MQJinca' minor  refla  ML:fecet  igi- 
tur P Qlinea,  reflas  O K,  N M in  V 8c  X : patet 
V M elfc  ad  X K ablatam  ad  ablataro.vt  K Q ad 
M Q>  id  eft  Ead  F : & N V efle  ad  O X.refiduum 
adrefiduum,  vt  N P adOP  ideft  GHad  HI. 

Addi  etiam  poterunt linez  in  ratione  Ead  F, 
vt  minor  vtriulque  rationis  habeat  antecedentes. 
Faflaenim  KR  zquali  ipfi  MQ,  ducatur  refla 
PR:  occurret  illa  lineis  OK, NMin  S & T: 
quiaratioMR  adKR  ,td  eftEadF,  maior  ponitur  ratione  GHad  HI,  ideft  Np 
ad  O P.  Vnde  patet  M T efle  ad  K S,addita  ad  additam  vt  M R ad  K R,  id  eft  E ad 
F,&NTcffead  O S,compofitamadcompofitam,vtNPad  O P,id  ellGHadHL 

■5  Sit  iterum  ratio  A B adCD,  eadem 
jQ  cum  ratione  GH  ad  HI,  quz  maior  fic 
— ratione  E ad  Fi  dico  otdinatim  addi,  nec 
demi  pofle  lineas , in  ratione  E ad  F , vt 
compofit; , vel  rcliqu;,  rationem  habeant 
GHadH  I;addantur  enimlinezBK,DL 
in  ratione  E ad  F , & fi  fieri  pofsit , fic  A K 
ad  CL,vt  GHad  HI  : erit  igitur  vt  A K 
ad  CL,  fic  AB  ad  CDivnde  8c  BK  ad 
D L , id  eft  per  conftruflionem  E ad  F,  vt 
AKad  CL,  ideft  GH  ad  HltQuodcftfontrahypothefim:  igiturordinataaddi- 
tio  non  continget. 

* Eodem  modo  detrahantur  ordinarim  BK,  L D,  in  ratione  Ead  F;  Sdifieripof. 
Ct  fit  AKaciCL.vt  GHadHIi  etitigiturAKadCL,vt  ABadBC,  quare  &BK 
ad  L D , id  eft  E ad  F,  vt  A B ad  C D,  quod  eft  contra  hypothefim.igitur.&c. 
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Neque  etiam. villi,  vcl  ilcmi  re- 
ciproci poterunt  linci  in  ratione 
E a<i  F , vtrefiiiua:#ej  compolitae 
rationem  h.i&e.mt  GHad  HI.  ad- 
daiitur  enim  D E , B K in  ratione  E 
ad  F , & fi  fieri  polfit  fit  A K ad  C L, 
vt  GHadHl:  etitigiturvt  AK-ad 

C L.fic  A B ad  C D qu.ire  Se  B K ad 
D L.ert  vt  A B ad  C D,  ideoque  B K 
m.iiot  ipfi  U LiQuod  cft  contra  hy- 
pothefim,- ergo, ace.  eodem  modo 
oftenditut  eettataionem  recipro- 
cam fieri  nonpofie. 
ifi  Sit  ratio  E ad  F eadem  cum  ra- 
tione AB  ad  C D . minor  autem 
ratione  G H ad  H I : dico  ordinarim 
addi  nec  demi  pofie  linc.is  in  ratione 
E ad  F , fic  vt  compofitz  vel  rcli- 
quz,  r.tioncm  habeant  G H ad  H i 
. add.-iniutenimBK,DL  inr.atiohe 
E ad  F)  Sc  fi  fieri  polfit  fit  A K ad  g p 

C E > vt  GH  ad  H I : erit  igitur  ra.  — — " — — 

tio  AK  ad  CLjideft  GH  .adHI,  maior  ratione  BK  ail  CLideft  E ad  F, quare 
& ratio  AB  ad  CU  a maior  ntione  AK  ad  ClGid  cft  G H ad  Hl.Oqodeft  contra  V’**'*' 
hypO(hcum;igitur  ordinnca  a()<iuio  non  continget. 

Eoilcm  pl..nc  modo  oftcnditnr,  ordinatam  detractionem  fieri  non  pofie.* 

Detrahi  tamen  reciproci  poterunt  linex  in  ratione  E ad  F.vt  reliqux  rationem  ha- 
beant GH  .id  HI.  Fi.itenim  vtEiidF.ficXL  ad  ML  & MQ  ad  XQ,  ereflif. 
que  ex  X & M . parallelis  X O , M N , qux lineis  AB, CDifincxquoleli ducatur 
ON  linc.i,qux  occurret  XL  linex  in  L, quia  OX  * 
eftadNMjideft  AB  adCD.vtXL  adML.id 
cft  K ad  F i dcin  fiat  vt  G H a<l  H 1,  fic  O P ad  N P, 
erit  N P linea  minor  linea  N L , quia  ratio  O P ad 
NP.ide/lGHadHI  , maior  ponitur  ratione  OL 
ad  NL , id  cft  X L ad  MLjid  cft  EadFvtfzpius 
oftenfum  : quare  iun^a  P Qjccabit  lineas  OX, 

N M in  R & S : critque  S M .ad  R X ablata  ad 
ablatam , vt  M Q.ad  X Q^id  eft  E ad  F . & recipro- 
ce OR  ad  NS.vtOP  ad  NP.ideft  QHadHI. 

Afitfi  vero  reciproce  linex  non  po- 
terunt in  ratione  E ad  F,  Sic.  addan- 
tur enim  linex  DL  BK  in  ratione  E 
ad  fi  fieri  polfit , fit  A K ad  C L 
yf  G H ad  H I.  Fiatque  vt  A B ad  C D, 
itaBMadDL.crit  BM  maior  quam 
DL,  adeoque  multo  maior  ipfaBK. 
dlmigiiUrfitvt  AB  ad  CD,Cc  BM 
ad  D L ,& componendo , A M ad  C L 
vtBMadDLddeftAB  adCD,  erit 
ratio  AM  ad  CL  minor  ratione  AK 
ad CL, id  eft  GH  adHIi  ^^od  fieri 

non  poteft , ciim  A M rcila  maior  fit  ^ 

rcSIa  A K.quarc  reciproca  additio  non 
continget. 

17  Sit  iterum  ratio  E ad  F inxqualitatis  , 8c  eadem  cum  ratione  AB'  ad 
CD.qu?  maior  fit  ratione  GH  ad  HI  , dico  ordinarim  lineas  in  ratione  E .ad  F 
demi  vel  adoi  non  pofle , vt  tcliqux  vcl  compofitx  rationem  habeant  G H ad  H I. 

■ C a deman- 
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demantur  enim  in  ratione  E ad  F>  line* 
BKLD.  fitquefihcripollitAliadcL, 
vt  GH  ad  Hli  diimigitut  iit  vt  AB 
ad  CD,  fic  E adE.ideftKBadLD, 
ablata  adablatam;  erii&  A K ad  CE 
reliqua  ad  reliquam  , vt  A B ad  C Di 
quod  cA  contra  hypothcfim : cum  ratio 
AK  ad  C L »id  cA  per  conArudionem 
G H ad  H I , minor  ponatur  ratione 
AB  ad  C D.  Quare  ordinata  detradio. 
non  continget. 

Eodem  modo  probatur  ordinaram 
additionem  Acri  non  pulFe. 

Sed  neque  dctradio  reciproca  con- 
tinget: demantur  enim  in  ratione  E ad 
F)  line*  KD,  LB;  & fi  fieri  poAit,  fic 
vt  G H ad  H I , fic  AL  ad  C K : fiac 
dcinvt  AB  ad  CD,fic  MB  ad  KD, 
erit  MB  maior,  quam  KD, adeoque 
multo  maior  reda  E B.  igitur  ciim  fic 
vt  AB  ad  CD,  fic  MB  ad  KD,  cric 
& AM  ad  CK,  vcAB  ad  CD,  ied 
ratio  AM*ad  CK.  minor  c A ratione 
AL  ad  CK,  igituf&tratioABad  CD 
minor cArationcALad  CK.idcAGH 
ad  H 1 ; Quod  eA  contra  hypothefim. 
quare  nec  reciproce  line*  detrahi  po- 
cetunc  in  ratione  £ ad  F,  3cc. 


Poterit  tamen  fieri  additio  reciproca,  &c.  Fiat  enim 
vt  E ad  F , fic  KL  ad  ME , eredirque  ex  K & M 
parallelis  KN,  MO,  qu*  AB,  CD  lineis fint  zqua- 
lcs|  ducatur  reda  ON.fiatque  O P ad  N P.icem  N R. 
ad  OR,  vt  GH  ad  HI:  occurratque  OP  linea  re- 
d*  KM  in  Q;  erit  NQ  linea  minor  reda  NP.quia 
ratio  OP  ad  NP,  ideA  GH  ad  HI,  minor cA ratio- 
ne OQ_ad  NaQ  , id  cA  OM  ad  NK,  fiue  AB  ad 
CD:  quare  & iunda  PE  fiteabit  lineas  NK,  O M, 
in  S &:  T.  Vnde'KS  cAad  MT,  addita  ad  additam, 
vt  KE  ad  ME,  id  cA  E ad  F , & OT  ad  N S , vt 
OP  adNP.  idcA  CHadHI. 

Addietiam  fic  poterunclinc*  in  ratione  E adF,  vt 
N K minor  vtriufque  rationis  habeat  antecedentes,  du- 
catur enim  reda  RE:  occurret  illa  lineis  OM  NK  in 
V & X,  quia  ratio  KE  ad  ME  id  cA  E.ad  F maior 
ponitur  ratione  N R ad  R O.  Vnde  erit  K X ad  M V , addita  ad  additam , vt  K L 
ad  ME,  idcA  E ad  F,  8r  NX.  adO  V,  compofitaadcompofitam,  vt  NRad 
RO.  ideA  GH  ad  HI. 


Scholion. 

■p<^»r  i»hiefreftfiturufUireictfiuiUttrmiuMri,  cF  dUquittitm,  quihuifreptjith  *h- 
fclui mn  ftteft i fedne udium  LtHori  tdfirtm,  cenfidtidhJUmui  fttii  ejfe  ducens, vUm 
tdrcUquMdetcrminttienesCometriuJlssdiefe  tftruijfe. 
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IX 


PARS  SECV  N D A. 


‘De  Driangulis,  eorumi^  proprietaiihnt. 
PROPOSITIO  XIX. 

f Sto  ABC  triangulum  Ifofcclcs, habens 
I AB , A C , latera  zqualiaj  ducanturq^ 
i ex  A fii  B normales  A E , B D , ad  op- 
'pofita  latera,  occurrentes fibi  mutuo 

in  F. 

DicocITc  AF  ad  BC  , vt  AD  ad  DB. 

Demonflratio. 

QVoniajn anguli  AEB,  BDC,  pcrcondruAionem  reflifunt,  Sc  angulusEBF, 
communis  triangulis  EBF.  DEC, erunt  EBF,DBC  triangula  inrerfelimi- 
lia.  Eiodem modo ollcnditur  triangulum  AFD,  fimilc  triangulo  DBC:  vnde  vc 
AD  ad  DB,  fic  AE  ad  BC.  Quod  erat  demondrandum. 

P R O P O S I T I O X X. 

EX  quouis  puntftobarcos  triangu- 
li ABClIofcclis  cdudIa:DF,DE 
exhibeant  angulos,  zquales  EDC, 

FDA,  iunganturque  A E,  CF. 

■ Dico  A E D , 0 F D triangula  efle 
inter  fc  zqualia. 

Demonfiratio. 

. i>  » 

/“"Vm  enim  tam  angulus  FDA,  angulo  EDC  per  condruAionem  , quam  an- 
^-'gulus  FAD,  ahgulo-ECD  aqualis  fit,  erunt  AFDi,  CED  triangula  inter 
fc  finiilia.  Quare  vt  AD  ad  DC,  ite  FDad  ED.  Ru^fdm  cum  angulus  FDA, 
xquetur  angulo  EDC,  addito  communi  angulo  E DF,  erit  angulus  EDA,  xqua- 
lisangulo  C D F.  Vnde  cum  &:  latera,  xquales  angulos  continentia,  reciproce  fint 
proportionalia,  > erunt  AED,  OFD  triangula  inter  le  xqualia.Quod  erat  demon-  * 
lirandum.  , ' 

P R O P O.S  I T,I  O XXL 

Sint  duo  triangula,  iropcrimctra 
ABC,  A D C , fuper  eadem  bafi 
AC  conftituta.diuifilq;  AB,CDla- 

tcribus  proportionalitcr  in  E 6e  G,  Gf ^ 

ducantur  E F,  G H parallelz  bafi  AC:  j y' 

Dico  Kopefimetra -quoque  fore  cl/^ 

E B F,  D G H triangula.  ■ 


Vemon- 
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Demonflratio. 

QVbnIamih  triangulis  ABC,ADCpro- 
portionaliccr  icdlx  fune  Jincxfupcr  baii 
crcftx erunt vt  ABCfi'nulfumpr.T,  adEBF 
jfimul  fumptas  > ica  ADC  fimul  liimprx  ad 
HD  G fimul  iiimptas,  & permutado  vt  A B C 
latera  ad  latera  ADC»  fic  ETB  ad  HDG 
fimul  fumpta  ; fed  ex  fuppofitione  aequales 
funt  lineat  ABC»  reftis  A D C : Ergo  etiam  EBF>re<flis  HDG-  Sed&rc^la  FE 
iqualis  eftlinex G H.Igitur  Ifopcrimetra  quoque futit  triangula  EBF  & HDG-  * 
Quod  fuit  demonftrandum.  • 

PROPOSITIO  XXI  i. 

TRiangulorum  Kbperimetrorum  (uper  eadem 
bafi  cbnfticutorum  ^ maximam  haoec  altitu> 
dinem  Ifofccliam. 

; Demonjiratid. 

Cint  ABC,  ADC  triangula  ii^bperimetra  * & ABC 
Equidem  ifofcelium  ; dico  A^C  maioris  efie altitudi' 
nis  quam  fit  ADC- Habeat  enim  fi  fieri poflic  triangulum 
ADC,  eandem  cum  AbC  tnanguloaltitudincmt  produ. 

, catur  CB  in  E,  vt  BE  linea  fit  xqualisiinex  C Bdun- 

ganturque  BD.  feD.  Quoniam  AC  , BD  lincx  ex  fuppofitione  funt  parallel^, 
erit  angulus  ABD,  xqualisanguloCAB,ideft  angulo  ACB.ideftanguloEBDt 
fune  autem  latera  duo  D E,B  D i duobus  A B,  B D lacetibili  xqualia ; igitur  tnangulu 
A BDzqualc  triangulo  EB  D,&  AD  latusdateri  £D  xqualc.Sed  EDiDC  latera  fi- 
niuHumpta,  maiorafuntlatercEC.bofceftlatchbus  AB.BCfimulfumptis;  igitur 
& A D,  D C latera  fimul  fumpta,  maiora  ftmt  lateribus  A B,B  C.Quod  eft  cotra  hy* 
pothefin.  Vnde  triangulum  A D C, cande  non  habet  idtitudin^  cum  triangulo  ABC* 

Habeat iam  ADC  trianguluni , maiorem  altitudl- 
hemquam  ABC;  ducatur  ex  B linea  BE,  paralle- 
la bafi  A C>  occurrens  AD  lateri  in  £;  iunganturq; 
CE-  Qjoniam  AEC  triangulum,  eandem  habet  al- 
titudinem eu  triangulo  ABC,  & ABC  fit  Ifofcelium; 
erunt  AE,CE  latera  fimulfumpta,  maiora  lateribus 
AB,  BC  fimul  fumptis  per  primam  partem  huius  pro- 
politionis  i fed  AD,DC  latera  maiora  funt  lateribus 
A E,  EC;  cum  £ cadat  infra  D,  igitur  Se  latera  AD, 
DC,  multo  maiora  funt  lateribus  AB,  BC.  Quod 
cft  contra hypothefiro.  igitur  triangulum  ADC,  ma- 
iorem non  habet  altitudinem  triangulo  ABC.;  fed  neque  xqualem habet ; igitur 
triangulorum  ifoperimcrrorum  fuper  eadem  bafi  confiicucorum,  &c.  Quod  erae dce- 
monfirandum. 

FrofofitiohdcdliterdemenfirntHrUbro  fitifrodetUip^. 

PROPOSITIO  XXIII. 

E Sto  ABC  triangulum  redfangu- 
lum , & ex  B,  ad  A C bafim  , dc- 
.milTa  normalis  BD. 

Dico  AB  Ctriangalum.ad  tria  late- 
rum quadrata , eam  habere  rationem, 
quam  B D linea  ad  quadruplum  linex 
AC. 


Vmon 
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Demonflratio. 

QVoniam  Angulus  ABC  ponitur  rcflus,  &:  BD  normalis,  erunt  ABD,  ABC 

triangula  fimilia,  & AB  ad  BD,  vt  A C ad  C B , vnde  ABC  * rcflangu-i  17. sm,. 
Ium  aequale  rcclangulo  AC,BD.rcdAC,  BD  rcftanguliim , cft  ad  quadratura 
AC,  vt  B D lihea ad  lineam  i>  A C j igitur  8c  ABC  rcflanguliim,  cll adquadratum 
AC  , vt  BD  linea  ad  lineam  ACi  eft autem  quadratum  AC>  xqualc  quadratis 
e A B ,BC, igitur  rcdangulum  ABC,  eftad  tria  laterum  AB,  BC,  CA  quadra- 
ta vt  idem  rcdlangulum, ad  quadratum  A C bis  (umptumjid  cft  vt  B D linea  ad  AC  , . 

. lineam  bis famptam.fcd  ABC  triangulum,  dimidium cftrcaanguli  ABC,  igitur 
triangulum  ABC,  ad  AC  quadratum  bis  fumptum,  id  cft  ad  tria  laterum  quadra- 
ta , illam  habet  rationem , quam  B D linea , ad  quadruplum  linea:  AC.  Quod  erat 
dcmonfttandum. 

PROPOSITIO  XXIV. 

Ilfdcm  poficis  , diuidatur  BD  bifa- 
riam in  £. 

Dico  ABC  triangulum,  ad  quadra- 
tum B C,  eam  habere  rationem,.quam 
habee  £D  linea,  ad  lineam  DC. 

Demonflratio. 

QVoniam  BD  linea  in  E diuifa  eft  bifariam  , erit  ABC  triangulum,  aiquale 
reftangulo  A C D E;  nam  in  praecedenti  propofitione  ollcnfum  cft  , reflangu- 
lum  A B C , atqualc  reflangulo  fupet  A C & B D : rutfum  ctim  ABC  angulus  sit 
redius,  Sc  BD  normalis,  erit  ACD  rcdlangulo  , atquale  quadratum  BCi  quare 
ABC  triangulum,  eft  ad  quadtatum  BC,  vt  AC  DE  reflangiilum , aij  redlan- 
gulum  ACD,  ideft  vt  ED  linea,  ad  lineam  DC.  Q^od erat  demonftrandum, 

PROPOSITIO  XXV. 

LAteri  A B , anguli  A B C,xqui- 
diftet  DE.  oportet  per  Fpun- 
dlum  intra  angulum  DEC,  re^am 
onere  A G , vt  A D ad  F G,  datam 
abeat  rationem  H ad  I. 

ConJhruElu,i^  demonflratio. 

DVeatur  F C , quae  xquidiftet  ipfi  A B; 

& fiat  vt  H ad  I , fie  B E ad  C G:  dein 
ponatur  GF A.  Dico  fadfu  quod  requiri- 
tur.ciim  enim  fit  tam  EBad  AD  quam 

CGad  FG,  vtEGadDG,  (ob  AB.  ED,CF  parallelas ) erit  EB  ad  AD,  vt  CG 
ad  FG;  te  permutando  AD  ad  FG  vt  BE  .id  C G;  id  efi pctcondruflioncm  vt 
H ad  1.  igitur  &c.  Quod  erat  faciendum. 

PROPOSITIO  XXVI. 

IN  dato  triangulo  ABC,  parallelam  vni 
laterum  conftituere , redam  DE  : vtqua- 
dratumED,  xqualefit  AEC,  rcCtangulo.  ^ 

Co»- 
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Confiruliio  iy  demonjlratio. 

VT  AC  quaiiratum,  ad  CB  quadratum,  ita  fiat  linea  AE  ad  aEC:  & eriga-. 

tut  ED,  qua;  xquidiftet  ipfi  BC'  Dico  ED  foluerc  ptoblemai  quoniam  enim 
D E atquididat  reflat  B C , ctit  quoque  quadratam  AE,  ad  ED  , vt  AC  quadra- 
tum, ad  CB  : hoc  eftvt  linea  A E,  ad  E C:  igitur  (unt  tres  in  continua  ratione  A E. 
ED  > EC-  cum  ratio  quadrati  AE>  ad  DE  quadratum , hoc  eft  ratio  A E.adEC, 
duplicata  fit  rationis  AE  linea:,  adED  lineam;  cfi  igitur  quadratum  DE  ,a;qua- 
Icrcflangulo  AEC.  Quod  erat  exhibendum. 

PROPOSITIO  XXVII. 


Ilfdcmponcis  coniliruatur  G H,  quzzqui- 
diftet  faafi  AC. 

Dico  rediangulo  G F H sequari  rc^Ian- 
gulum  FDE. 

Demonjlratio, 

tj  Eftangulum  GFH,  ad  FD^  reflangulum  , rationem  habet  compoCtam, ex 
Iv  ratione  G F,  ad  F D . hoc  eft  A E ad  E D i & ex  ratione  FH , ad  E D , hoc  eft 
E C ad  E D ; fi  igitur  fiat  vt  EC  > >d  E D , ita  ED  ad  aliam , erit  illa  per  price- 
dentem  ipla  AE:  igitur  vt  AE  ad  AE  , «a  reflangulum  GFH  ad  FDEipatec 
igitur  iqualiaelTcteflangula  illa  inter  fie.  Quod  fuit  demonftrandum. 

propositio  XXVIII. 

DAto  A.  punffo,  intra  angu- 
lum BCO,  pcrillud  lineam 
6 AD  ducere,  qua;  diuifa  Iit  in  A 
iuzea  datam  rationem  E adF. 

ConftrutUOfO'  dmonflriUio. 

POiiatur  AE,a;quidiftan$  ipfi  D C : 
Sefiat  vt  E adF,  ita  CE  ad  EBide- 
indeexB,  per  A ducatur  refla  BAD, 
qu*  pertingat  in  D.  Dico  faflum  quod  quxriturimanifcftum  eft  ex  elementis. 

P ROPOSITIO  XXIX. 

A Dato  pundio  D extra  angulum  ABC. 

redam  ponere  qux  diuidatur  fecuna 
dum  datam  rationem  a lineis  angulum 
conIUtuentibus. 

ConFlruSlio  eS*  Jemonjlratia. 

CIc  data  ratio  E ad  F,  deex  D punflo  duca- 
•^turquxuis  GH:  Ita  vt  fit  DGad  GH  vt  E 
ad  F;  quo  fafloponatur  HA  parallela  ipfi  BG.  tc  ducatur  DA,  occurrciisBG 
produSxinC.  DicoDC  adCA,  eandem  rationem  continere,  qux  repetitur  in- 
ter datas  E,F.  Cum  enim  xquidiftcnt  AH,  CG.  eruntin  eadem  ratione  D C,C  A, 
cumrcflisDC  GH:  hoceft E ScF. przftitimusigiturquodcequifitumfuit, 

P R O- 
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DAtoangulo  ABC,  & D pun(5to  extra  li- 
neas datas ; rc<^!i:am  D F ponere  qua:  redias 
E B B F auferat,  in  data  ratione  G ad  H. 

ConftruSiio  ^ demonflratio. 

*plac  vtGadH,itaBAadBC.iim£lacc|ae  AC  ducatur 
•^D  F acquidiftansipatcc  ex  elementis  fadlum  efle  quod 
petitur. 

PROPOSITIO  X 


E Sto  ABC  trianguli  bafis  AC;  quadiuisain  D,  vtDE  redta  arqui-  . 

diftans  lateri  BC,  media  quoque  fit,  inter  A D^DC  :ducatur.quae- 
uis  GF,  parallela  bafi  A e,  occurrens  £D  linea:  in  H. 

Dico  G H F rcdtangulum,  atquari  rcdtangulo  D E H. 

Demonjiratio. 


E St  cnimvtADad  DE,fic  GHadHE:' 
quia  AD  ,GHlincxscquidiftant»  fedvt 
A D ad  DE,  iic  D E eft  ad  D C » ex  hy- 
pothefi  ; ergo  etiam  vt  GH  ad*HE,  ficD^ 
ad  D C : eft  autem  H F ipfi  D C » aequalis, 
igitur  vt  G H ad  HE,  fic  D E ad  F : & 

GHF  rc61angulum,  zquale  re£tanguJo 
DEH.  Quod  fuit  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  XXXII. 

ESto  ABC  trianguli  bafis  AC,  bifariam  diuifa  in  Djadlaquc  pcE 
D linea  E F,  occurrente  trianguli  ABC  lateribus,  in  E & F,  du- 
catur qua:dam  HG  parallela  veStx  EF,  vt  HI  illius  dimidia,  media 
quoque  fit  inter  E D & DF-, 

Dico  GBH  triangulum, jcqualccfic triangulo  ABC. 


aj4.Prwjii 

bijStxti. 


Demonfiratio. 

ACta  perD  &I,  linea  KL,  eri- 
gantur ex  1 & D lincg  I M,D  N: 
& I M quidem  lateri  C Bi  D N ver6 
A B lateri  parallela.  Vt  F D ad  G I» 
Ce  GI  eft  ad  D E per  hypotheCra, 
fed  vt  F D ad  GI,  Ce  DK  eft  ad 
I K,  &r  vt  IH  ad  DE,  Ce  I L ad 
DL , igitur  vt  DK  ad  IK,  Ce  IL 
adDL,  ScdiuidcndovtDIadlK, 
Ce  DI  ad  DL:  quare  IK  , DL  li- 
nea: funt  inrcr  ' fc  a;qualcs.  ac 
proinde  cum  (vtex  conftruiftionc 
pater,)  triangula  K MI,  DN  L,Cn. 
gula  triangulo  KBL.  Cmilia  Cnt, 
erunt  & inter  fe  Cmilia,  adeoque 
(cum  IKjDLrcdlatatqucntur^  erunt 
& inter  fc  zqualia;  latulquc  KM, 


lateri 
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laceri  D N,  & M I latus,  N L later j xqualc:  Rurfum  cllvt  KladIL,  fic  KMadMB, 
& vt  I,D  ad  DK,  Cc  LN  ad  N B.  Icd  vt  KI  ad  lE,  iic  LD  ad  D K,  ( ex  ante 
didis)  igitur  vt  KM  fiuc  DN  ad  M B , <ic  X,N  fiue  1 M ad  NB  : fcd  ijuia  C A 
dupla  ponitur  iplius  CD,  erit&  AB  iplius  DN,  & CB  ipfius  CN,idcll  rcdx 
N B dupla  : limiliicr  quia  G H linea , iplius  G I dupla  clt,  erit  quoquo  B H dupla 
linex  MIi  vtiSc  GB  ipfiusMBi  luncautem  DN,MB,  IM,NB  oftcnlie  pro- 
portionales, ergoSc  AB,  B G,  BH.BC  illarum  dupix quoque  (iint proportionales; 

. & A BC  > GB  H sttiangiila  inter  (e  xqualia,cum  circa  communem  angulum  AB  Ci 
* latera  liabcant  reciproce  proportionalia.  Q™d  fuit  demonfirandum. 

PROPOSITIO  XXXIII. 


b40.ff»3 


Ilfdctn  politis (]ux  fupridi  H B G trian- 
gulum xi|nale  fuerit  triangulo  ABC: 
Dico  quadratum  G I , dimidi.t  Icilicec 
iplius  G Hjiqualccflercdangulo  F DE. 

Demonfiratio. 

T Vngantur  punda  A H,  GC.  Quoniam  AB  c 

,^-triangulumperhypotlicfin  xquale  eft  trian- 
gulo GB  H)  ablato  communi  triangulo  AB  H, 
xqualia  remanent  triangula  A G H , A C H,vn- 
de&  AH,GC  linexb  libi  mutuo  xquidilianr, 
& ciim  LK  linea , bifariam  fecet  redas  AC. 
H G , ex  hypotheli  erit  & L K , ipfi  A,H  paral- 
lela IX  reda,  xqualis  redx  DLi  quare  Vt 
DI  ad  IK  ficIDadDL,  Sf  componendo  vt 
D K ad  IX.  fic  I L ad  D L ; fcd  eft  vt  D K a‘d 
IK.fic  FD  ad  IG  , &vtILid  DL  fic  IH 
ad  DEt  igitur  at  FD  ad  GI>  lic  HI  fiiie  G 1 ad  DE  adeoque  FDE  redangu- 
lum  xquale  quadrato  GI.  Quod  erat  demoiiiirandum. 


PROPOSITIO  XXXIV. 


DAto  angulo  ABC,  & in- 
tra illum  puncto  EjOpor- 
terper  E regiam  ducere,  occur- 
icntcm  vtrimque  anguli  lateri- 
bus, cuius  Tegmenta  minimum 
contineant  rci^anguloruquod 
Tegmentis  cuiufuis  linea;  per  £ 
dudTa;  contineri  potcll. 


Contlru^io  iy  Jemonflratio. 

COnfliiuatreda  AC.per  Edadalfofcelciti  ABC.  dico  fadum  efle  quod  peti- 
turi agatur  cnimperEredaquxuis  alia  FED,  St  Ii  CE  A redangiiliim  non  lic 
tninimu,lic  D E F rcdangulu.vel  xquale  redangulo  A E C.vel  minusiprimo  lic^qua- 
c I4.s«i»i.  Ic.  Quoniam  igitur  A E C.DEF  rcraangulafunt' inter  fc  xqualia,  critvt  DE  ‘ ad 
AEificECadFC.  iiint  autem  anguli  ad  E oppofiti  inter  (c  xquales  j igitur  trian- 
gula AI^D.FEC  funt inter fefimilia  i adeoque  angulus  DAE.id  eft  BCA  cx- 
iiijnm,  ternus , xqualis  angulo  interno  CFE.  Quod  i fieri  nonpocefiiquarc  D EF  redan- 
gulum , xquale  non  eft  redangulo  A E C. 

SicigicurDEFreccanguluin minus teccangulo  AEC-  producatur  FD  linea  in 

G.vt 
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PROPOSITIO  XXXV. 

DAto  pundloAintraangu- 
lum  B C D ; per  A redlam 
ducere  pertingentem  ad  latera- 
B C,C  D,  vt  reftangulum  quod 
(iib  (cgmentis  continetur,  x- 
quale  fic  quadrato  dato  Z: 
quod  oportet  elTe  non  minus 
minimo  redangulorum  quae 
fegmentis  linearum  per  A du- 
dEarum  continentur. 

ConJlruSlia  (y  demonjlrittio. 

QVadratum  Zvcl  zquale  cftmi' 
nimo  redlangulorum  quz  fub 
rcgmcncis  linearum  per  A deferibi 
polTuiu,«el  maiut.  S)  aquale,  agatur 
per  Alioea  EF  exhibens  E C F trian- 
gulum irofcelesi  pareeper  praetde- 
lem  E AFrediaguIum  aquari  qua- 
drato Z,  iit  igitur  quadratum  Z ma- 
ius itiinimoredanguloruin-  Duca- 
tur per  A linea  D B ut  in  A diuila  irc  bifariam  (quod  bet  (■  duQa  ex  A linea  A O 
parallclalateri  CB,  iiac.  DG  linea  zqualislinex  GC  ex  D per  Arcda  ducatur 
D B)  dein  clueatur  linea  H K , parallela  reft*  EF  , “ triangulum  auferens  H C K 
zquale  triangulo  B C D , crit^;  H C K quoque  ifofcelei , jt  H I quadratam  *>  quod  bti  a»na 
fic  a dimidia  linez  HK,  zquale  redtangulo  E AFtquod  per  hypothefim  minus  efl 
quadrato  Z.  dupla  igitur  reSzZ  maior  erit  linei  HK,  potericque  auferre  triangu- 
lum iforcelesTub  angulo  C, maius  triangulo  HCK.  Oncacurergo  LM,  duplare- 
flz  Z , auferens  ' triangulum  LCM  zquale  triangulo  HCKi &per  Arefl^a  aga- 
turt^P)  parallela  linez  EM.  DicofadumelTequodpecituri  ciim  enimredaBD 
io  A diuifa  lic  bifariam , & per  A duda  quzdam  N P,  cuius  parallela  L M , crian- 

frulum  aufert  zquale  triangulo  HCK,  id  elt  per  confirudionem  zquale  triangu-  i^yuuin. 
o B CD terit  NAP  reccangulum  zquale  <iquadraco  dimidiz ipfius  LM, idcEper 
eonftructioncm  quadrato  Z duximus  igitur  per  Alineam,&c.  Quod  erat  faciendum. 


PROPOSITIO  XXXVI. 


ESto  ABC  triangulum  fcalenum  duiSa^  cz 
C , lincd  C D,  ad  oppoUtum  Utut,  quz 
angulum  A C D zqualem  faciat  angulo  ABC, 
ducatur  cz  D linea  OE,parallelaipnCBjquam 
in  H fecent  ret^z  quoteunque  F G , parallcl* 
ipfiCO,  occurrentes  CAD  trianguli  laicii- 
bu's  in  F,  & G. 

Dico  DH  E redlangula,  zquari  redfangulis 
FHG. 

T>etnonftratio. 

K Ngultis  A G F.id  eft  A CD,  per  eonftruaioqecn  eft 
-f^zqualis  angulo  A K C,id  eft  AD  E:  fiintpucem  4: 
anguh  FHD  , EHG  ad  verticem  oppofiti  inter  lic 

D 


zquales, 


V 
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zqualcs.igiturDFH.HEG  triangulafum  Cmilia.VmlcRH  ad  HD,  vtHEad 
I >7.s»«i.  HG . adcoquc  DHE  ‘re<3an'gula,  a:qualiarc£tangulis  FHG- Quod  fuit  dcmon- 
ftrandum.  * 

* 

PROPOSITIO  XXX  VIT’  ' ' 

I ' 

E Sto  ABC  triangulum,  dncaturqucc^  C,  re- 
fla quzuis  CD,  fccans  AB  latus  opjroQtuin 
in  Djdiuila autem  C D bifariam  in  t, agatur  per 
£ linea  1 K , parallela  bafl  A C,  cui  6c  alia  qu^uis 
GH,  ducatur zquidiUans, occurrens  CDlincz, 
in  F. 

Dico  I£K  rcflangulum  , maius elTerediangu- 
loGFH. 


DtmonftrAtio. 

T)  AtioIEKrcQanguli,  ad  rcQangulum  GFH, 
■*^poStaeft  ex  ratione  lE  ad  GF,  id  ell  DE  a 


c rti/  jji 


•>  com- 
ad  DF, 

ideft  EC  ad  FC  ; fcd 


5c  ex  ratione  £K  ad  FH  , . 

ijfdem quoque 'compoGtaeft ratio reflanguli  DEC»  ad reflangulum  DFC.Igituc 
DEC  redangulum.ad  redlangulum  DFC,  fic  lEK  reftangulum, eftad  re- 
DEC  rectangulum  maius  rectangulo  D F C (cum 
D C in  £ diuiia  fit  bifariam)  igitur  & I E K rectangulum  maius  eft  rectangulo  GFH. 
Quod  erat  demonilrandum. 


PROPOSITIO  XXXVIII. 


OCcurrancABlinez  quoccun- 
que  inter  le  parallclz,  reflis 
EBD,  EC,  EFrquas  omnes  fccct 
linea  F A D. 

Dico  ABC  rcdangulum,  ad 
rcflangulum  ABC  , eam  habere 
rationem,  quam  habet  DB  E re- 
flangulum,ad  rcflangulum  D B E. 


Demonflratio. 


ci|.s<»i.  n Atio  rectanguli  ABC»  ad  rectangulum  ABC,  ‘componitur  ex  ratione  AB 
■^ad  AB, ideft  D B ad  DB.  & ex  ratione  BC  ad  BC,  ideft  BE  ad  BE  , fcd 
cxijfdem  compofita  cft  ratio  rectanguli  DBE,  ad  rectangulum  DBE.  igitur  re- 
ctahgulum  AB  C > ad  A B C rectangulum , eam  habet  rationem , quam  DBEte- 
ctaii^ium,  ad  rectangulum  DBE.  Quod  fuit  demonilrandum. 


PROPOSITIO  XXXIX. 


Sto  ABC  trianguli  balis AC, bifariam diuifain  D,  & refta  du^a 
BD.  V 


Dico 
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POTENTIA. 

Oicd  quadriti  A B , B C fimul  fumpta,  aequa- 
lia cllc  quadratis  A D , D B bis  furoprrs. 


Demonflratio.  ' < ‘ ' •> 

T^Emitratur  ex'B  linea  BE,  normalis  adbaCm^jCcr  Sj 
8t  BE  quidcniir.  cadat  extra  trianguliiin' AB^Ct 
Quoniam  igitur  BE  normalis , cadit  extra  iriahMluWl.' i 
ABC  formans  angulum  AEB  tcdfum,  patet  anulos"  i 
B AE  .BDE,  B CE  acutos  efle  ; quareABcjuadratuiS  ^ 
fupetat» quadrata  A D,D B, tcflangulo  ADEbislum.*/ 
pto.  &•  BC  quadratum  ab  ijldem  dcfkit  rcdlangulo  i 
CDE.ideft  ADE  bis  lumpto.addcndoHgitur  adqua-  \ 
dtatum  BC  , exccHiim  quo  AB  quadratum  . fuperar  c. 
quadrata  AD. D B, fit  vt  A B.  BCquStetaCmul  fotepcl'  ? 
xqualia  fint quadratis  ADVDB  bisfuifipfis.  vsmf”-  ' 

-I  ■ ' I .T  •«  i . ) A .,'IA 
Sit  iam  EB  normalis , eadem  cum  latere  B C ^ 1 A i 
adcoipic angulus  ACB  reflus;  quadratum  A b! 
fuperat  c quadrata  AD,  DB,  redangulo  ADC  ‘ 
bis  fiimpto.  id  cft  quadratum  AB  , cB  xqitale  ^ O . 

quadratisAD.DB.&DCquadrato  bisfunipto:  ' > 

Icd  BC  quadratum  , deficit  ai  quadrato  B D,  , 

quadrato  DC  i igitur  fi  quadratum  DC,  ideil 
dimidium  exceflus  quo  A B quadratum  fuperat  ''‘Si 
quadrata  AD  ,DB, addatur  quadfato  BC;  patet  f 1 
AB.BC  quadrata,  xquati quadratis  AD  . DB  i 
bisfiimptis. 

‘ . f \ ti/  t S 

Cadat  BE  normalis , inter  B C & B D lineas:  ‘ 2 

Qudniam anguli  AEB,  CEB  fiint  rcai,  erunt  ^ 

AB,  BC  quadrata,  xqualia  quadrato  BE'  biS 
fiimptoivna  cum  quadratis  A, E,  EC  ; fedAE,  i 
EC  quadrata  , c dupla  funt  quadratorum  4 D, 

DEi  igitur  quadrata  AB,  « C , xqualia  fiint,,"  ' 
quadratis  BE,  AD.  DE  bisflimptiSi  cft  autem 
BD  quadratum  bis  fumptum , x^ualc  quadratis 
DE.B  E bis fimiptis;igitur  quadrata  AB,BCfimur*?*.',“V*’yj 
fumpta,  funt  xqualia  quadratis  AD  , DB  bis  »' '.',5%  ■ 
fumptis.  Quod  erat  dcmonftrandum.  / 

EfthxcPappiLib-7.Pr0p.ua.  ' ' 


E Sto  ABC  triangulum  i/b(ccles,  & ex  C,  alteru- 
tro angulorum  xtjualium,  duda  normalis  C D, 
ad  latus  oppofitum; 

Dico  quadrata  tria  laterum  trianguli,  A B C aequa-  ^ 
ri  quadrato  A D fcmel  i quadrato  DB  bis,  & DC 
quadrato  terfumpto. 

Demonflratio. 

QVoniam  angulus  CDB  per  conftruiftionem  rctftus  eft, 
erit  C B quadratum,  xquale  quadratis  C D,  D B : fcd  A B 
linea  ex  conftrmftione  eft  xquaJis  lincx  C B.igitur  gc  quadra- 
tum A B,' xquale  cft  quadratis  C D , B D.  Kurfum  quadra-^ 
(um  AC,  xquale  cft  quadraris  C D,DA:  igitur  tria  laterum 

D J 
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tlfJItim  A 


trianguli  AB  Cquadrata.funtxqualia  quadrato  A Dfeincli  quadrato  DBbii>  8c 
CD  quadrato  tet^umplo.  Quod  erat  dcmonftrandutn.  / 

PROPOSITIO  XLl. 

E 'Sto  ABC  triangulum  rcdangulum , 8c  ex  B 
1/reda  demittatur  quatuis  B D , ad  oppofuum 
latus  AC.  ' 

Dico  A D , BC  quadrata  firaul fumpta,  xquart 
quadratis  AC,BD  (imulfumptis. 

' Dcmonflratio. 

T /a VoOiam  ailgUlus  B A C teSus  ponitur, erit  B C quadra- 

■"  V^tutn,  vna  curo  quadrato  A D , atquale  tribus  quadratis 
AB,  A C,  A D.-lidijfdematqualceft quadratum  BD  vna 
cum  quadrato  AC,  igitur  A D,BC  quadrata,  zqualia  funt  quadratis  AC  BD. 
Quod  erat  demonilrandum. 

propositio  xlii. 

E Sto  ABC  triangulum, & ex  lingulis  angulis  du- 
d*  line*  B D , A F,  C E fecent  latera  oppoGta 
bifariam  in  D,  E,F. 

Dico  AF,  EC,  BD,  quadrata,  ad  quadrata  tria  la- 
terum trianguli  ABC,  cam  habere  rationem , quam 
triaadquatuor. 

Demdnftratio. 

QVadrata  AB , B C fimul  fumpta , «qualia  funt  quadratis 
BD.»AD  bisfumptiSiSc  AC,BC  quadrata,  zqualia 
' funtquadratis  EC, AEbisfumpti$:quadracaverdAB,AC 
zquantur  quadratis  AFsCF  bis  Liimptisi  igitur  quadrata 
AB,BCi  CA  femelfumpta,  zqualia  funt  quadratis  AF»vE,BD,  AD,AE.CF 
femelfumptis.Sed  AD,AE,CF  quadrata  , funt  quarta  pars  quadratorum  AB,, 
BC,  A Ci  igitur  quadrata  reliqua  AF,  CE  BD,  tres  habent  quartas,  quadrato- 
rum A B,  B C,  A C.  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  XLIll. 

IN  triangulis  redagulis  qua- 
dratum , quod  fic  a latere 
redEum  angulum  fubtenden- 
te,  *qualeefteisqu*a  lateri- 
bus redum  angulum  conti- 
nentibus, dclcribuntur  qua- 
dratis. 

Demofipratio. 

Sit  ABC  triangulum redtango» 
Ium  , & lacerum  quadrata  line 
AE,*AF,C'H.&  FB  linea  lecet  ADinG-  Quoniam  anguli  KCB  BCA  funt 
inter  lezqualcs  dempto  communi  angulo  E C B,  erunt  anguli  ACB,  EC  Kreliqui, 

V.  inter 
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P O T B N T I jE; 

fntcr  fe  arqualcs : funt  nutem  E C* 

KC  duo  latera,  aequalia  duobus 
'lateribus  A C>C  Bjigitur  reliquum 
latus  trianguli  C KE>  reliquo  la- 
.tcri  trianguli 'ABC  cft  aequale: 
vode  pundum  E cll  in  reda  H K, 

Se  EKC  triangulum  , x quale 
triangulo  ABC.  Eodem  modo 
oftenditur  triangulum  ABC  x- 
qualc  triangulo  DL  A , & pun- 
dum  D elTc  m diredum  cumLF 
produda.  RurAim  cum  D L larus, 
aequale  fit  lateri  C K,  boc  eft  K H, 

& FLxqualcipfi  AB,  id  eft  E K;  eritreliqumn  latus.  EH , xqualc  reliquo  D Fi 
eft  autem  angulus  1^'GD  (ob  BF,  EA  parallelas ) xqualis  angulo  D A L,  id  eft 
1 AC,  id  eft  angulo  E1H;&  angulus  EHI,  xqualisangulo  DFG,  igiturDFG» 
EHl  triangula  , & D G,1  E latera  funt  inter  fexqualia.  Iterum  ciim  airguli  ADI> 
GAC  fintintcrfcxqualcs,S:  AC,  AG  latera  , xqilalia lateribus  AD,  DI,  eric 
IDA  triangulum  , aequale  triangulo-GAC;  vnde  dempto  communi  triangulo 
ABG. erit  ABC  triangulum  , xqualc  Trapezio  IBGDI.  Igitqr  cum  triangu- 
lum ABC,  id  eft  EKC  xquale  fit  trapezio  IBGDI,  & DFG  triangulum, 
xquale  triangulo  EHI,  reliqua  vero  fint  communia,  erit  A E quadratum,  late- 
ris redum  r.ngulum  liibtendcntis,  xquale  quadratis  AF,  CH>latcru<xi  redum  an- 
guium continentium.  Q^oderat  dcmonftrandum. 

' Scholion» 

DEmonHtM  hanc  Clanius  ad  primi  Element.  triplici  alii  methodoifecsu  quam  Pele~ 
tarisss  fieri  fipfifi:  extfiimauit : copia  tamen  ^ non  necefitatu  ergo  setiamnos illam  > alii 
via  demonfirandamajfumpfimus  ^ maxime  occafipne  /equentium  anorum  propojitionum, 

PROPOSITIO  XLIV. 

E Sto  ABC  triangulum  amblygonium,&  laterum  quadrata  A D,  A E, 
C F.  ducaturqj  cx  C linea  C H fccans  orchogonaliter  in  H & I,lineas 
AB,KE. 

Dico  A D quadratum , fuperare  quadrata  A E,  C F,  rciilangulo  A B H 
bis  fumpto. 

Demonfiratio. 

DVeatur  ex  A linea  A M,fecans  in 
L&Morthogonaliter  lineas 
GF,  & fuper  A C vt  diametro  de- 
feribatur  (einicirculus  AHC;>  trafi- 
bitisperH&L.  lunganiurq;  pun- 
da  AG,CK,  BD,BN  ,deinexB, 
reda  demittatur  BO>.ftcansortho- 
gonaliterinO P , lineas  AC.  DN. 

Quoniam  AM,CGlinex  , per  con- 
ftcudionemxquidiftant,em  AGC 
triangulum  xquale  dimidio  redan- 
guliGL:  eodem  modo  triangulum 
C AK»xquale  eft  dimidio  redangu- 
li  AI ; Rurfum  cum  anguli  A BE* 

CAN  » per  conftrudionem  redi 
^nt,addito  communi  angulo  B A C^ 
erunt  anguli  B A N , C A K inter  fc 
xquales  : funt  auifem  AB,  A N late- 


}i  LINEARVM 

ra,iqualia  duobus  lateribus  AC.  AKjigtturtriangulumN  AB , arquale  eft  trian- 
gulo CAK.&AI  reflangulu.xqualereaaiigulo  AP  :eodcm modooAcnditur rc- 
(Sangulum CM>  xquarireilangulo  CP-  Vndc  AD  quadratum,  xqualc  cA  rc- 
£langulis  A 1 , C M flmul  fumptis.Scd  A I rc<A;angulum,  fuprrat  quadratum  A £ , rc- 
flangulo  BI.  idcA  teftangulo  A BH.Sf  C M reftangulum.fuperat  quadratum  CF. 
icdangulo  BM.id  cArc^anguIo  CBL  . id  cA  ABHredtangulo;  igiturquadra- 
tum  A D,  luperat quadrata  AE.  C F.  reilangulo  A B H bis  lumpco.  C^od erat  de- 
inonAraodum.  i 

Scholion. 


'T^Repoftticnem  hanc,vti  cr fequentem , luh  demonfiret  Euclides  Lib.i.  frop.ii,  ^ i j.  Mon 
iniucundum  tamen  fore  putduif  vtTdmefue  eo  difcurft  ^u§  FythdpprMS  47  ,primt  Element, 
hecbcodemonjlrdrem^ 

: ' P.R'  O P O S I T I O X L V. 

ESTo  ABC  triangulum  oxygoniutn,&  lacerum  quadrata  AD,  CE, 
A F.  Oucaturque  ex  A linea  AGjfecans  orthogonaliterinH,&G, 
lineas  CB,I E.- 

Dico  AD  quadratum  deHccrc  a quadratis  CE,  AF,  rc£tanguIo 
HBC  bisfumpto. 

Demonllratio. 

DVcatur  ex  C li- 
nea, fecansor- 
ihogonaliter  in  L & 
K lineas  AB.FM, 
iunganturque  pun- 
cta AI.CM.BD, 
BN.  deferipto  dcin 
fuper  AC  vt  diame- 
tro , femicirculo 
AHC,  (qnitranfi- 
bit  per  a H & K)  de- 
mittatur ex  B.  linea 
B O , fecans  ottho- 
gonaliterin  O &P, 
lineas  AC  , DN- 
Quoniam  AM. L C 
linex  xquidiAanr. 
erit  MAC  trian- 
gulum, xqualc  di- 
midio rectaoguli 
AK,  codem^i  mo- 
do triangulu  AIC, 

xquale  dimidio rectanguli  CG-  rurAim cum  anguli  M AB  ,C  ANpcrconAructio- 
nemfintxquales,  addito  communi  angulo  B AC  erunt  anguli  MAC.BANquo- 
q'uc  inter  fcxqualcs,  funt  autem  & lacera  AM.  AC  xqualia  duobus  lateribus  A B, 
AN,  igitur  triangulum  M A C.xquale  triangulo  B AN,  8c  A K teccangulum.acqua- 
le  reccangulo  AP:  duplo  nimirum  trianguli  B AN.Eodem  modooAendicur  rcctan- 
gulum  C G , xqualc  elle-  rectangulo  CP  • quare  A D quadratum  , xquale  eft  rc- 
ctangulis  CG  , AK.  (ed  CG  rectangulum  deficit  a quadrato  C E,  rectanguloHE, 
id  eft  rectangulo  HBC;  &AK  rectangulum'.  deficit  a quadrato  AF  , tectangu- 
loLF.ideft  rectangulo  AB  L,  id  eft  rectangulo  HBC  ; igitur  quadratum  AD, 
deficicaquadtatisC  £,AF,rectanguIoH  BC.bislumpto.C^od  erat demonftrandu. 

P R O- 
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. ' ' POTENTIA: 

P R O POSITIO  XL  VI.  . 

PArallcIogrammi  ABC,  diametrum  AC  , Iccet  EF,  acquidiftans 
ipfi  A B in  G.  ponatur  infuper  B f . . 

Dico  GHjHAjHC.  tres  efle  in  continua  ratione. 


^ • Demonfiratio. 

Clmilianamque  iuntrrianguln,  AHF.BH.C,  3 
^quemadmodum  &:  triangula  GHF,  AHG; 
quare  vt  CH  ad  HA  , hoc  cft  B H ad  HFr 
ita  -H  A ad  H G.  Quod  erae  dcmonftrandum.  ■ 

PROPOSITIO  XJ-VII. 

Sint  A B e D cuiufcumqucparalielo- 
gramml , diametri  A B;  C D, 

Dico  diametrorum  quadrata  (imulfumpta,  squalUelTc  quadiatisU* 
tcrum  figura:.  . ‘ 

^emon/iratio.  • ^ 

DEr  trigcltmam  nonam  huius,  quadrata  A C» 

A D aequantur  quadratis  EC  , EA  bis 
Tumptis : & per  eandem  quadrata  C B , B D 
zqualia  fune  ijfdem  ( (cilicec  quadratis  £C, 

£B  bis  fumpeis , fed  quadratum  CD  a aequa- 
tur £ C quadrato  quater  fumpto,&:  AB  qua- 
dratum, quadrato  £A  quater  Turopto : pacet 
ergo  vqricas  propoEtionis.  * 


A--, 


P.R  9 p O S I T I Q X LVm. 

ESto  A BC  triangulum  ifofceles,  du<taquecx  C , alterutro  angulo- 
rum arqualium,vtcunque  linea  CD,quaAB  lateri, occurrat iuD, 
fiat  ipfi  CD  aequalis  D E,  iunganturque  HC. 

Dico  angulum  BCD,  duplum  elTc  anguli  ACE. 

. Demoflftratio.  • * 

‘A  Ngulus  DAC  xqualis  b clt  duobus 
♦ angulis  D E C,  Ace,  id  eft  per con* 

Ilru^ionem,  angulo  DCE  vna  cum  an- 
gulo ACE,  id  cft  angulo  DCA  vna 
• cum  angulo  ACE  bis  fumpto.  Sed  angi*-^ 

Io  DAC  aequatur  angulus  BCA,  ciim 
ABC  fit  ifofcclcs;  igitur  angulus  BCA, 
aequatur  angulo  DCA,  vna  cum  angu- 
lo A C E bis  fumpto, dempto  igitur  com- 
moni  angulo  I^CA,  mance  angulus  BCD,  squalis  angulo  ACE  bis  fumpto. 
Quod  erat  demonftrandum.  , 


p.R  O- 
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: P RQ  P OS  I T.l  O XLIX. 

ESco  ABC  triangulum  obtufangulum , oporteat  AB  latus  fubten- 
fum  angulo  obtufo  ita  fccare  in  E , vt  A E , E B quadrata , xqualia 
fint quadratis  AC, e B. 

CotiJlruSlio^i^  demonjlratio. 


PRoduai  AC  in  F.  vt  AC.-CF 
linc-xlint  inter  fcimulcs.mngan- 
nir  FB,  producaturqllc  AB  mOVe 
G B I B F iincz  fine  zquales ; cum  A G 
bifariam  (beetur  in  F : Dico  faiSum 
eiVe  quod  petitur  .•  Quoniam  AC, C F 
lincfCunt  inter  fezqualcs, erue  ABC, 

,C  B F triangula  zqualia,  & quia  ah- ' 
gulus  ACB  obeulus  c(l  , erit  AB 
latus,  liibtenfum  angulo  ACB,  maiuslatete  BF,  id  cft  per  conflrnaionem.laterc 
GB.  quare  punAum  E cadet  inter  A & B.  igitur  oiim  AG'  linea  dinifa  iit  bifa- 
riam  in  Fi,  Bc  non  bifariam  in  B,  erunt  AB,  B G quadrata  dupla  > quadratorum 
bjj.H»,»,.  AE,  EB>  fed?c  AB,  BG  quadrata,  id  eft  AB,  BF,  dupla >>  iiint  quadratorum 
AC,  CB, igitur  quadrata  AEi  iiB,zquaiiafunt  quadratis  AC,CB.  diuifimus 
igituciatus  AB,  &c.Quod  tfracfaciendum.  ‘ 

* Witter. 

■p\F,mittaturex  B linea  BDj  normalis  ad  reclamAC,  feceturt^ue  AB  in  E vt 
■*-^AF.B  rebfanglyumiqueturrebfangulo.  ACD  ( quod  fieri  polle  cxcoconltar,  . 
qudtf  AB  linea  maior  fit  linei  AD.)  Dicofaffum  elle  quod  petitur.  Quadratum 
zeuale  efl  quadratis  AC,  C B & ACD  ‘ redfangulo  bis  fumpto,  (ed&AB  • 
/4.5«»»- qoadratumsqualeifeftquadratis  AE,  EB  & AEB  teflangulo bis fiimpto,  igitur 
<H.  ' quadr.ita  AC,  CB,  vna  cum  rcdlangulo  A C D zqualia  fune  quadratis  AE,EB, 
vna  cum  tedfangulo  AEB:  fime  autem  ACD,  AE  B redangula  inter  (c  per  con- 
■ flcuccionem  zqualia , igitur  St  quadrata  A C,  C B,  zqualia  fune  quadratis  A£,EB, 

diuifimus  igitur,  &c.  (^od  erat  faciendum. 

‘ ‘ PROPOSITIO  L;’  ■ 

D Acis  duobus  triangulis' AB  C,  COE  inzqualis  altitudinis,  fuper 
eadem,  vel  zquali  baS  in  dirci^um  conftituci»,  lineam  duccre, paral- 
lelam ball  A C , quz  auferatrriangula  in  data  ratione  M ad  N. 

ConJlruSlio  & dtmonflratio. 


DVeaturex  D linea  DK,  pa- 
rallela bafi  AC, occurrens 
ABC  trii^gu^i  lateribus , ii^K 
dcin  fiat  vc  Mad  N > fic 
triangulum,  ad  criangulii 
quod  fimilc  fit triangu- 
D E.  tum  quqdam  ducatur 
F G > parallela  bafi  A C , occur- 
rens ABC  trianguli  lateribus 
inFSfG,  & CDE  trianguli 
T-  • ,a\  ...  lateribus  in  FI  Sc  I,  vt' FGlir 

, . : ad  HI,  ficut  LK  ad  FQ^Di- 

cofaccumcflcquodpccirur.Quoniam  FC  eft  ad  HI,  vc  LK  ad  P Q^crit permu- 
tando inuertendo  vt  LK  ad  FG.Iic  PtiadHI':  fcd  LB K triangulum , eft  ad 
f ij.sixii.  triaiigUlumFBG,  iuduplicataf  ratione  cius,  quam  habet  L K linea,  ad  lineam  F G, 
gjiw.  8C.POQ.  triangulum  cll  ad  triangulum  C DE  un  duplicata  g ratione  lineq  PQ_ 
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POTENTIA.  ^ 

arf  >11 , qui  1 p O Q.  H D I triangula  funt  Cmiliatigitiir  vt  triangulum  L B Kad  trian- 
gulum F BC.ita cit  trimgulum  p O Q^,  aH  triangulum  HDI,  &perit>utando  vc 
triangulum,  ad  triangulum  POQilic  FBG  triangulum,  cft  ad  triangulum 
H D I :fc<l  L B K triangulum,  per  conftrudlioncm  cft  ad  triangulum  PO  Qjt  Mad 
N.igiturvtM  ad  N iic  FBG  triangulum  cft  ad  triangulum  H D L Duximus  lei- 
lur  Illicam,  &c.  Quod  erat  faciendum. 

PROPOSITIOLI. 

DAto  triangulo  A B C, linea  D E,  & angulo  ABC.  Oporteat  in  eo- 
dem angulo  ABC  rcdlam  fubtenderc  L M.datx  D E xqualem, 
qux auferat  triangulum, dato  ABC  triangulo xquale.  Oportetautem 
ABC  triangulum  , non  efle  maius  ilbiceli , quod  (iiper  D £ poni  poteft, 
habens  ad  verticem  angui  um , dato  A B C xqualem. 


Confiru^io  & demtnjlrati». 

CVper  DE  linea  Tegmentum  fiat  circuli, 
continens  angulUm  , A BC  xqualcm.Di- 
uilaque  DE  bitariamin  G,  crig.cur  rcTla 
G i , normalis  ad  lineam  A C>  iuugamurque 
pundfa  DI,  lE.  Dcin  cx  B demiitatur  li- 
nea BF  , norm.lis  ad  balim  AC  : fiai^uc 
vt  DE  ad  A C , ita  BF  ad  H G , erunt 
ABC,  DHE  a triangula  inter  Tcaiqualia, 
tL  H punTlum  non  cadet  Tupral,quia  ABC 
triaiig  .lura  per'conftruiftion'emnon  cft  ma- 
ius, itiangulo  D I £:  tum  refla  ducatur  H K, 

f>arallcla  baU  DE,  occurrens  circulo  inK< 
unflilquc punflis  D K,EK>  fiat  BM  xqua- 
lisipG  DK,  & BL  aequalis  ipfi  K£  , iun- 
gamurque  LM.  Dico  LBM  triangulum 
laiistacere  petitioni : Quoniam  H K . D E 
lincte (unt parallclz, ctic  EKD  triangulum 
xqoalc  triangulo  DHE,idcft  per  conftru- 
flioncm  triangulo  A B C j cft  autem  angu- 
lus ABC, zqualis  angulo  D I Ei iJ  cft  an- 
gulo s DKE,&  DK.  KE  lacera  per  con- 
ftruflionemzqualia lateribus  LB.B  M.igi- 
turtriangulum  L B M qqualc  cft  triangulo  DKE,  ideft  triangulo  ABC,&MI. 
lacus  zqualc  laceri  DE  igitur  angulo  ABC  reflam  Tubcendimus , icc.  Quod  erae 
faciendum. 

PROPOSITIO  LII. 

DAcarci^ajVB,  vtcunque  diaifatn  D;  (uper  AB  triangulum  conili- 
tuere  ACB,  habens  ad  C verticem, angulum  dato  F,xqualcm-, quem 
re^a  cx  C per  D iCCA , diutdat  bifa- 
tiam. 

ConfimBio  detnoufiratn. 

CVpet  AB  refla  fcgbientum  defetiba- 
‘-'tur  circuli,  continens  angulum  B C A 
zqualcm  dato  F j perfirfloque  circulo 
ACB.  fecetur arcus  AEB  bifarianlia 
£,&  cx  E per  D linea  agatur  E C.occur- 
rens  circuli  pcnpljeriz  in  C t iiingantur- 
^uepunflaAC.  CB.  Dicofaflum  clli  quod  petitur,  cdm  enim  arcus  AEB  pec 

£ a cooftru- 


*etnM 


b ti,n»f. 


b ftrA*- 
dtrfinmm 
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confti“u£tioticm  bifariam  in  Eiit<liuifus,erunt  A CH,li  CE  anguli  inter  fc  axquales, 
adeoque  angulus  ACB  bifarianuliiiifus,  fcd  angulus  ACB  per  conftruilionem 
cftx*qualis angulo tiaco  F;  igitar  fuper  Ali  rcfta  triangulum  conftituimus , &c. 
Quod  erat  faciendum. 

propositio  liii. 


DAto  Angulo  ABC;reaamfubtendcre,qua:  ABC  triangulum jc- 
quale  conftituat , figura:  redlilinea:  Gj  Iic  ve  A B , B C laterum,  dif- 
ferentia fit  aequalis  daticredta:  H. 

*'''  ConfirhSiiOy^is;*  demnjlratio. 

Flat  EFD  triangulum  ilbfcclcs  a;qua> 
Ic  figura:  rcdilinca:  G>  habens  angu- 
lum ad  verticem  xqualc  angulo  ABC: 
habita  dein  media  DF, Se  exccflu  ex-* 
tremarum  H,  inucniantur  excrema: 
ABjBC  iunganturque  punda  AC.Di- 
cofaSlum  ellequod  petitur.  Quoniam 
angulo  A B C,pcr  conftrudionem  aqua- 
lis efl  angulus  EFD  > fit  autem  tc  AB 
ad  DE  fic  DF  ad  BC  per  confiru- 
Bionem,  id  cft  EF  ad  BC,  erit  ABC 
triangulum  c aequale  triangulo  DFE»  , 
ideftpcr  conftrudtioncm,  figura:  rct^i- 
■ ^ - linea:  G : cft  autem  H differentia  late- 

rum AB,  BC  5 igitur  angulo  ABC  rectam  fuBcendimus , 8cc.  Quod  erat  facien- 
dum. , • ‘ .' 

PR  O P O SITIO  L I V.  \ 

Ato  Angulo  ABC,  rciftam  rubtendefe'AC,  Vfex  B in  A.C  , de- 
'mirta linea  BD,  angulum  producat  AD  B,  xqualera angulo  AB  Cj 
abjcindaiqi  rcdlam  C D,  ad  quami  AB  linea datam^  habeat  rationem 
HVdl.  ■ ' 

ConUruSiie  ^emonfiratio»  j. 


i) 


\ 


. ./'piat  vt  ad  I,  fic,  AB  linea  ad  lineam 
' '.  -^FG.  d.itaquc  AB  media,  Sc  F G cx- 
■ ttemarum  differentia  inucniantur  extre- 
ma: E G,  E F:  enc  E G niaioi}  recta  AB. 
» i Ducatur  igitur  cx  A linea  AC  Xs|ualisrc- 
-»  , crx  EG,  occurrens  BC  lateri  m C,fum- 
. ' * ptaque  C D £cquali‘ ipfi*F G,  iungantur 

A' pancta  DB.  Dicafacrunt  cfle  quod  peti- 
2 tur.  Quoniam  tam  A G 1 EG  linea: , quam 
DC,  FG  funt inter fe  arquales  , cric  AD 
reliqua, aqualis  reliqua:’ E F.  Quare  AD  cft  ad  AB,  vt  AB  ad  A Cicft  autem  an- 
gulus C AB  , ciHnmunis  triangulis  ADB»  AC  Bjdgitur  triangula  ADB  , ACB 
flirtt<l inter fcfimilia:  angulMfquc  ADB  a:qua|is  angulo  ABC.  Rurfum  cum  DC 
per  coriftruSHoncm  fit  Jtqualis  ipfi  FG,cricvtAB;ad  F G , fic  AB  ad  DC»  fcd 
AB- cft  ad  F G.per  conftrudiioncm  vt  H ad  I,,  igitur  vt  H ad.I , fic  AB  cft  ad 
DC»  vnde  angulo  AB  C rectam  fubtcndimu$Scc.':Quod  erat  fatendum. 


P O T E N T I iE. 


57 


PARS  TERTIA. 


1>e  reSlangulorum  inter  fi  proportione. 

Propositio  lv. 


\ 


^^I  ABlinca,  diuifafueritvtcunquc  in  C & D: 

(ij  Dico  AC  B , C D B rcdlangula , xqualia  cfle  rei^angulis  B D A, 
DC  A, 

A C . D B 


Demonfiratio. 


QVadratum  AB  , arquale  eft  BA  quadrato  ■ fed  AB  » quadratum  aequatura 
qujdrjtis  ACa  C D , U B i vnirum  rcdangulis  ACB,  C U B . bis  (ii  uptis,  ic 
B A qu.idrarum  atquatur quadratis  BD,  CD.  CA,  vnacumreft.tngulis  BUA, 
DCA  bisdimptis;  Igitur  ablatis  communibus  quadratis  AC.  CD>  DB  > rema- 
nent ACB,  CDB  ccCtaiigula,xqu4urctlanguiis  BDAa  DCA. 

CotolLtrmm. 

PRopofitiohxc  quoque  vera  eft,  fi  AB  linea  ,vtcumque  ii  quotcumque  punflis 
diuidatur.  £.idcmqueell methodus  progrediendi,  &;  demonfirandi , qua  inpro 
pofitione  vfi  fumus. 

PROPOSITIOLVI. 

SI  fuerit  vt  AB  ad  BC,  fic  A D ad  DF,  & BC  lincixqualisEF. 
Dico  ABDE,  lecf  angulum  zqualccfle  rcdiangulo  CBD. 

A B C D E F 

Demonfiratio. 


QVoni.im  per  conllruiiioncm  A B C E F 

cft.vt  AB  ad  BC,  fic  AD  — 

ad  DF,  ctit permutando  , inuer- 

tendo,vt  AD  ad  A B.  fu  DF  ad  FE,  tdeftad  BC  : diuidendo,  vt  AB  ad 

KD,fic  FE  ad  DE,  idell  BC  ad  DE,  quire  ABDE  redtangulu,u ,‘*qualc 
cftteAangulo  CBD.  Quuderat  demonfttandum. 

PROPOSITIO  LVII. 

SI  fuerit  AB  redia  diuila  inC&DvtAC  DB,  linex  lint  inter  fc 
zqualcsj 

A C D B 

Dico  C B quadratum  , xquafi  quadrato  A C vna  cum  reCtangulo 
ABCD. 

Demonfiratio. 

QVadratum  A B , atqualc  eft  quadratis  AC,  CB  , vna  cum  ACB  redlangulo 
bisfumpto:  Icd  AC  quadratum, vnd  cum rcd.mgulo  ACB  , aequale  ell  re- 
I.  E 5 ftangulo 
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dtangulo  CAB>  igitur  quadratum  AB*  a:qualc  eft  quadrato  CB,  vna  cum  rc-- 
£tangulis  ACB»  CAB.  Rurfum  A B quadratum ,atqualccft rccflangulis  A B CD» 
C AB  j D B A;  igitur  quadratum  C B > vna  cum  rcftangulis  ACB,  CAB,  aiqualc 
cftrcdangulis  AB  CD,CAB*  D B A.  quare  dempto  communi rcftanguloC  A Bi 
aqualia  remanent  CB  quadratum , vna  cum  rcdangulo  ACB,  rctftangulis  ABC  D, 
DBA,  id  eft  rc£langulis  ABCD,  B D A,  vnd  cum  quadrato  DB  : ablatis  igitur 
arqualibusrcdangulis  BDA,  ACB,  manet  CB  quadratum,  aequale  quadrato 
DBjidcft  AC,  vna  cum  rciftangulo  ABCD.  Qjjod  fuit  demonftrandum. 


PROPOSITIO  L VIII. 


B 


D 


SI  fueiic  AD  linea, diuifa in  B 

i 


aj.SfOiiuU 


hltid. 


^IhU. 
4 lii/L 


C , ve  AB  CD  lineae  fine 
aequales,  fuftiatur autem  inter  B & C,  pundum quoduis  E,- 

Dico  A ED  redangulum,  aequale elFercdanguUs  C£  A,  £B  A, vna 
cum  quadrato  AB. 

Dtmonflratto, 

^ Edangulum  AED,  aquale  eft  rectangulis  ‘ABEC,  BEC  , BECD  , vni 
■^cum quadrato  AB : Icdijfdcm,  xqualia  funt  reccangula  AEC  , ABE»  vna 
cum  quadrato  AB;  (quia  AECi^»  xquatur  rectangulis  ABEC»  BEC  ) igitur 
AED  rcctangulum  , xquale  eft  rectangulis  CEA,  EB A , vna  cura  quadrato 
A B , Q_uod  erat  dcmouftrahdum. 

PROPOSITIO  LIX. 

SI  fuerit  AG  linea , vteunque  diuila  in  D,B,Ej 

Dico redangula  ADC,AEC,  DBE-,  aequalia cfle  redUngulis 
ABC,  ADB,BEC,  ADEC. 

AD  B E C 

Demonjlratio* 

O Ectangulum  ADC , xqualc  eft  rectangulis  ADB,  c ADBE.  ADEC:  & 
•^AEC  rcctangulum,  djcqualccft  rectangulis,  CE  B,  CEBD,  C EDA;  quare 
addito  r cctangulo  D BE,crunt  ADC,AEC,DBE  rectangula, aequalia  rcctango- 
lis  ADB,  ADBE,  ADEC,  CEB,  CEBD,  CED  A,  DBE.  fcd  & ABC 
rcctangulum,  xquale  eft  rectangulis  DBE,  ADBE,  CEBD,CEDA;  addicis 
igitur  rectangulis  ADB,  BEC,  ADEC, erunt  ABC,  ADB,  BEC,  ADEC 
rectangula  , zqualia  rectangulis  ADB,  ADBE  ; ADEC,  CEB»  CEBD, 
CEDA,DBE:fcd&  ijfdcm  tcctangulis,  oftcnla  funt-xqualia , rectangula  ADC, 
A E C , D B E ; Igitur  reccangula  ADC,  AEC, DBE,  xqualia  funt  rectangulis 
ABC,  ADB.. BEC,  ADEC.  Qijod fuit dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  LX. 

SI  fuerit  AB  linea,  diuifa  in  quinque  partes  aquales , pundis  G,  D, 
£,  F,  & eiqu^uis  in  diredum  adijeiatur  G A.  * 

Dico  GD  quadratum,  aquale clTe quadrato  AG,  vna  cumrcdan^ii- 
loGCB. 


G 


A C D E F B 


'Dmon- 
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Demonfiratio. 

QVaJratum  GD,  K^nalccd quadratis  AG.  AD-vnaciima  rcflangulo  GADms*.»- 
bis  fuippto  • (cd  A D quadratum  i a;qualc  cil  quadratis  A C . C D , vna  cum  rc- 
ftangnlo  AC  D bis  >>  fumpto  i idcfl  vna  cum  quadratis  DE,  EF  i & G AD 

tongulum  biSluniptuni.atqualceftrcftangulis,  GACE,  GAEB,  ki  cfl;  rcftan-^*»- 
gulo  GACB  (ob  CE  , EB  lineas  arquales  line*  GB)  igitur  quadratum  GD, 

*quale cfl, quadratis  AG.  AC,  CD,  DE.  EV.  vna cuip rcflangulg  Q-A.  CB. 
Ruefum  rca.ingiilum  G C B . *qualc  cll  rctVangnlis  G A C B . A C B : fcd  A C B . • 
rc^bangulum  xqualc  cft , re^bangulis  A C D . A CD  E , ACEF.  ACFB.idcft 
quadratis  AC.  CD.DE,  IsF.  vna  cum  rcCtangulo  GACBi  igitur  addico  qua- 
drato A G . erit  G C B rcclanguluro,  vna  cum  quadrato  A Gi  aequale  quadrato  G D._ 

Quod  erat  demonllrandum.  . 

PROPOSITIO  LXI. 


•Ecetur  A B,  iti  quouiis  partes 
I vteunque  in  C,  D,  E,  &c. 


Dico-quadrata  AC,CD,pE,  EB  , fimuicum  rcdangulis  A C 
CDB,  D EB  bis  fumptis,  xquap  quadrato  tptius  A B.  _ , 

• “A 

, Demonfiratto.. 

QVadratumenimAB,  aequatur  quadratis  A C,  C B Sf  reiBangulo  ' A C B bis  c r,  s«<»- 
1'umptoi  eodem  modo  quadratum  C B . *qualc  ell  quadratis  C D , D B . te-  *'■ 
dtangulo  CDB,  bis  fumpto  i denique  &:  quadruum  DB  iqgaleeft  quadratis  DE, 

EB , &reSangqlo  D E B bis  fumpto.  collcfiis  igitur  in  vmrin  quadratis  A G ,CD, 

D E,  E B , teciangulis  A C B , C D B , D E B bis  fumptisr  exfurget  quantitas.qua- 
drato  AB  atqualis.  Qijad fuit  demonftrandum.  ■ 


Corollarium. 

Hinc  cQlligere.licet  i quod  deduabus  redbis  lineis,  quomodocumque  diuifis  etiant 
fecundum  dilTimillimas  rationes.judicium  ferre  debeamus.  Ex  difcuriu  enitn 
poCto  in  dcmonflrationc  huius  ptopofuionisconftatt  quadraxa  parciitm  cuiufcum- 
queline*,  cum  rcdiangulis bis  fimul  fumptls.qu^lubp.rriibusifiunt,  fecundfcm  te- 
norem propolitione  concentum,  aequalia  elTe  quadraro  totius;  vnde  eam  proportio- 
nem habete  necen'ariumcllquadritapartuimvnius, fimul  cum  rcfVagulisbisfuniptis, 
ad  quadrata  omnia  parriumaltcrius,  cum  reftangulis  fiiis  bis  (umpcis.quam  ipfamcc 
quadrata  totarum  inter  Icobiincnc.  Quod  admiratione  non  caret,  cum  vciaquaniiiar 
iuaa,inpaudIGmaspactcs  poiUtdiuidi,  altcraverdinquamplurimas. 

Hocetiamquod  fiibiungam,  ignorantibus  Geometriam  maxime,  videbitiit  parum 
credibile;  fi  datunf  numerum  verbi  gratia  loo.quis  iubeitur.lecum  tacitus  in  plures 
pro  libitu  parces  partiri , deinde finguiqrum  parciumquadcaca,in  viiam  fuminam  cob 
lecta,  feponae ; qux  fummx  ,cx  multiplicationibus  partium  inter  le,lccundtim  fen- 
fum  propofitione  contentum,  coniuncca . certum  quendam  niimcrura  libi  coinpu- 
tarit.  Alter  verca  Geometri^  gnatus,  fponfione cum  eo  facta,  certet  fc  diuinacurum 
eum  numerum , quem  lupputacionc  facta  , in  codicillis  confcripfcrit.  Vt  res  etiam 
ryronum  captui  magis  accommodetur ; eamfufius  nonnihil  deducam. 
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3^3 


50 


B 


400 


900 


1^00 

)200 


D 

1500 

5000 


1500 


Ponatur  numerus  loo.ex- 
politus  , diuilUs  in  i^untuis 
parces ; vccbi  gratia  in  A Ci 
CD.  DB.  fitque  AC  pat- 
rium ao:  CD,  partium  30: 
refiduum  igitur  partium  30. 
iubccur  fingulas  partes  mul- 
tiplicare per  feiplas  > produ- 
cent hz  mulriplicationcs 
tres  fummas  i quarum  prima 


4QO 

40o.iecu<la^oo.  tertia Z5oo. 

900 

1500 

. panes  continebit.  Vlterius 
iubetur  AC  , multiplicate 
per  numerum  C B.  noc  cR 

• ^000 

ao.  ppriio.  & emergit  fum- 

JlOO 

maiiSoo.quzbisfumptaiCX- 

— ■ 

ctcRit  ad  fummam  3100. 

loooo 

Denique  hoc  facto , etiam 

numerum  CD  ducere  in 

DB.&  exiurget  fumma  1500. 

quz  bis  lumpta  efficit  numcGum  3000.  tandem  colligit  hzc  produ&ainvnammaf- 
iami  cuius ffinima e(l  10000.  quam  Geometra dircurliipropolicionis  iam po(itz,(ola 
multiplicatione  numeti  100.  per  100.  fadam  illico  manifdlain  habebit,  rcilicet 

lOOOO.'  ■ • 

P R.O  POSITIO  LXII. 

fuerit  AB  linea', diuilavt* 

A C D B cunque  pungis  C D. 

Dico  red  angulum  fub  AB,& 
compollcacx  ACDB  3 vna  cum  rcdbangulo  fub  CD  , & compotita  ex 
AC  OB  i zqiialc  clTc  cctfbangulis  BCA,UBC,ADB,CA0,  fimul 
fumptis.  • ' , • ■ 

Demonjlratio. 

D Edangulum  fuper  ABl  jc  compoCta  ex  AC  DB  . zquale  a ell  reiUangnlis 
■•^CABiDBA;  ideft  refiangulis  A C B,  ADB,  vnacumqoadratisAC.DB; 
id eib zquale tcAangulis  CDB,  ACDB  , DCA,  BDCA,  vna  cum  quadratis 
AC,DB.  Rurfum rd^langulumAiper  C Di  SecompoGca  ex  ACDBiZqualecll 
rcdangiilis  AC  DiCDB:  igiturredlangulumfopcr  AB.&compolicaex  ACDB, 
vndcumTcdbangulofupcc  CD,  8c compofita ex  ACDB,  zqualc  cft  raiftangulis, 
CDB,  ACDB,  DCA,  B DCA,  ACD,  CDB.Vnacumquadratis  AC.DB. 
Iterum rciUangulum  B CA,zqualecllre£tangulis  DCA,  BDCAi  item  DBC 
tcdbangulum , zqualc  cil  rcdbangulo  B D C , vna  cum  quadrato  D B ; item  A D B 
rcSangilum,  zquale  cR  rcdangulis  CDB,  ACDB;  denique  rcAangulura, 
CAD,  zquale  cR  rcAangiilo  ACD,  vna  cum  quadrato  ACi  igitur  reiRangula 
BCAiDBC,  ADB,  CAD,  zqualialunt reflangulo fub  A,B , & compoRca ex 
ACDB,  vna  cum  reflangulo  fub  OD , & compofita  ex  A C D B.  Quod  erat  de- 
monRrandum.*  . , 


PROPOSITIO  LXIII. 

REi^am  A Bjdiuifam  vteunqu*  in  C D,itcrumin  Ldiuidere,vt  AED 
rcc1aiigulum,zqualefitrctlangulo  BEC. 

Cen- 


Google 
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• Canfirudio  tUihanfirati^ 

C^^pef  ADj  CB  vt  diametris,  circuli 
•^delcribantur,  AFD,  DFC.  <)ui  oc- 
currant fibi  mutuo  in  F : tum  ex  p redii 
demittatur  F E , normalis  ad  lineam  A B- 
Dicopundlum  E>  ratisfaccrepctitioni.pa- 
tet ; cum  tam  AED,  quam  BEGreftan- 
guluin  xqualc  , fit  quadrato  FE.  igitur 
lineam  AB,  vtcumque  in  C & t)  diui- 
fam>  iterum  Iccuimus  in  E>  Src.  Quod  erat 
flcicnduiiL 

PROPOSITI6LX1V. 

Lineam  A]^  diuilam  VtCun^e  in  C j D.  iterum  jiuidere  in  E,  vt 
CEA  redangulum , zquale  iit  rcdangulo  O E B. 

Qafirudn  & demanfiratio. 

DETcribantUr  fiiper  AC,  DB  li- 
neis , vt  diametris,  circuli  A I C, 

B H D : quos  in  H 8e  I contingat 
li^ea  H I ; qua  biiariam  in  G dmi- 
la , demittatur  ex  G linea  G E,  nor- 
malis ad  rcdlam  AB-  Dico pundlum 
E,  elTe  quod  quqritur. fecetur  BB 
linea  in  F , vt  £ F quadratum  fit 
xquale  rcdlangulo  D E B.  df  per  F, 
ex  G ducatur  redla  GN  , occur- 
tens circulo  DHB  ih  M,&  Nific 
ex  G ducacqr  altera  GK,  occUrrenS  circlilo  AIC  in  L Se  Kifactil  eonilructio- 
ne  vt  prius.  Quoniam  per  conllructionem , E F quadratum,  zqualc  ponitur  rectan-  ^ 
gulo  DEB;  6e  MG  recta  eft  tangens,  erit  FG  quadratum.zqualeiTectanguIOi,™,^, 
MGNjfedFG  quadratumzqualeeftquadratis  EC,EF,igitur  SeMGN  rectan- 
gulumzqualeefiquadrads  , EGiEF  : id  cll quadrato  £G>  Vna  cum  rcctangulo 
DEB;  eodem  itiodo  ollcndetur  LGK  rectangulum , zquari quadrato  EG,vn:l 
cum  rcctangulo  A£C-  Vnde,cumzqualia  fincrectangula  LGK  >M GN> dem- 
pto communi  quadrato  E G,  eruat  AEG,  DEB  rectangula,  inter  fe  zqualiai 
Diuifimus  igitur  lineam  A B in  E»  Sec.  Quod  erat  faciendum. 

PROPOSITIOLXV. 

DAtae  flnt  dax  linez  A & BF.  oportet  BF  lineae , duandam  F C 
adijeere  , vt  quadratum  A ad  BCF  ledangulurtl  datam  habeat 
rationem  O ad  E.  ' 


Confirudia  ordaiMnJlrMia. 


Fiat  vt  D ad  £ i fic  A quadratlim»  ad  quadra- 
tum G;  dcin  FB  lincz  quzdam  adiungatur 
F C , vt  B C , G,  F C,  tres  fine  ioconiinua  analo. 
gia:  quod  fiet  fi  data  diiferentia  extremarum  B F. 
Sc media  G inueniantur  extremz  FC,CBper 
Anderfonium  Se  alios.  Dico  factum  cflequod  pe- 
titur.  Q^oni.tm  B C , G.  F C lincz  funt  conti- 


A 

G 

B 

F C 

D 

E 

F 

nust 
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niizproportionalcs.crit  BCF  rectangulum,  a:quale quadrato  G:  igitur  quadra- 
tum A ell  ad  rectangulum  IVCt'  vr  A quadratum i ad  quadratum  G;  id  cft  pet 
conAructiouem  vt  D ad  li.  igiturreet*  BF  quandim  addidimus,  &c.  Quoderat 
faciendum»  i ; t j . r 

PROPOSITIO  LXVI. 

DAcx  linex  A B , iiixqualiter  in  C dtuifx , quandam  B D adiiccre,  vt 
BD  A redlangulunijXqualcnt  quadrato  C O. 

I ' 

ConshuUto  Cif  demonjlrntio. 

Flat  A E iqualis  C B.  & fiat  qua- 
drato, CB  aequale  rcdangulum 
‘ ECBD.  DicofaGumelTequort  peti- 
tur. Sunt  enim  per  confttudUonem  continux  DB,  BC,  CE  , Se  quia  AE  xqua- 
tj.Hium.  lis  eft  C B ■ erunt  &BD,DC,DA>  cbntiuux  proportionales  i vnde  CD  qua- 
drato xquale  eA  reiAanguluin  BDA.  addidimus  Igitur  reftam.  Q^d  erat  fikcicn- 
dum. 

PROPOSITIO  LXVII. 


D 


SI  fuerit  A ad  B , vt  C ad 
D,&  EadF,  vt  G adH. 

Dico  AH  rcdangulug|i, 

ad  rcdangulum  B G , eam 
habete  rationem  , quam  habet  C F rcdlangulum  , ad  redtangulum  D E. 


H 


Demonliratio. 


b 1 Stxti. 


D Atio  refVanguli  AH,  ad  B G rcdiangulum , eft  compofita  ex  ratione  A ad  b B, 
ex  H ad  G-  Sed  etiam  ratio  C F reAanguli , ad  reiAangulum  D E , compo- 
fita eft  ex  ratione  C ad  D , ideft  per  conftruflionem  A ad  B;  & cx  F ad  E , id 
eft  H ad  G.  igitur  redangulum  AH,  ad  redangulum  B G,  eam  habet  rationem, 
quam  CF  reitangulum , ad  reiftangulum  DE.  Quod  erat  demonfttaadum. 

PROPOSITIO  LXVII  I. 


A B C D OI  A,  B,  C,D  linex  fuerint 

^ in  continua  ratione  , fint 
E F G H autcm&alixquatuor  E,F,G, 

' H incontinuaanalogiai 

Dico  AH  rcdangulum,adrc6Iangulum  D E,  rationem  habere  tri- 
plicatam eius,  quam  habet  B G rectangulum  , ad rediangulum  CF. 

Demonjlratio. 

citu.  D Atio  refhmguli  AH,  ad  re&angulum  ED>  ‘ compofita  cft  ex  ratione  A adD, 
'*‘^id eft,  ex  triplicata  <•  ratione  B ad  C.quia  A,  B,  C,  D continux  ftint  ptopotlio- 
cij."sK,i.  H ad  E , id  eft  ex  triplicata  ratione  G ad  F ; fed  B G redtangulum, 

ad  rcdangiilum  C F,  rationem  habet  compofitam  ex  ‘Bad  C,SecxG  adF;igitur 
rcAangulum  A H,  adreftangulum  DE,  rationem  habet  triplicatam  , cius  quam 
habet  DE  rectangulum,  ad  rciftanguluin  C F.  Quod  erat  demonftrandum. 


P R O- 


D ' .jy  Guogie 


P o.ten.t  i je. 

PROPOSITIO  LXVII. 


SI  A B , A C>  A D linea:  fuerint  continuz  ^ quibus  ;equatcs  (iartt  A E, 
AF,  AG.indifeftnm;  ' 

Dico  D C G reiSangolatrt , ad  C B F rcdliingulum,cffe  vt  D A ad  B A. 
'pKmonJlratio. 


CEntro  A,  (nceruallis  AC  , At)  » femicirculi 
dcfcribaiitur  DH.G  ■ C KF.l  ercfliqije  cx  C 
normali  tHi  ducatur  re&a.  AHi  occurrens  cir- 
culo CKF  in  ki  iuqgiUitur4u,?  .BK  vq  AC  ad 
AD>  Cc  Ak  ad  Ah,  fcd  vc  AC  ad  AD  Ac  AB 
cftad  AC  pec  conflrudioncmi  igitur  vt  AB  ad 
AC,  ftc  AK  ad  AH  i adcoqiK  BK,  HC  linee 
fune  parallele  t &t  BK  reda,  normalis  ad  lineam 
ACitinar*  DCQ  re(Slang.ulum , eftad  rcftangulum  CBF»  Tt  H C quadratuin, 
ad  quadratum  KB,  Ideft  in  diiplicacd  ratione  linee  HC  ad  KB,idclt  ACadAB, 
ideftvt  AD.  linea  adltncatBA'B>  Quod  erat  demonftrandum. 


bTq 


PROPOSITIO  LXVII  I. 


SI  fuerint  quotcunque  linexcontihux  proportionales  AB, CB,DB> 
EB,FB,GB.  [l 

' A " C,  D E F G B 

Dico  rcdangula  A BD  E , CB D E , C B EF  , DBEF  , DBFG, 
£BFG  io  conitauaclTc  analogia  i & quidem  in  ratione  ABadCB. 

• • • - ■ ’ ' .i 

' ' ■ , Demonftratiov  ■ ' 

r 

n ££tangulumenfmABDBad'tedatigulumCBDE,dI  vc  AB *linea,ad lineam,, 
^CBi  8c  CBDE  refiangulum  adrcdangulum  CBEF,  eft  vc  i>  DE  ad  EF, brt>a 
id  eft,  vc  AB  ad'CB ; Ruriuni  redanguium  CBEF,  ad  redangulum  DBEFt 
eft  vc  CB  ad  DB,  id  eft  A ^ ad  C B.  (qiiia  AB,  CB,  DB,  &c.  ponuntur  conti- 
nux.Sr  DBEF  cedangulum.adreftangulum  DBFDi  eft  vcEF  ad  FG  > id  eft 
iccrum  AB  ad  CB;  Scliede cetccis.IeiturrectaiiguU  ABDE, CBDE, CBEF, 

2cc.  in concinuaruncanaloguiSC quidem, ia 'cticione  AB  ad  CB,  Quod  ecactle- 
moaftraodunk  . i i 


PROPOSITIO  LXIX. 


SI  fuerint  tres  ordines  continue  proportionalium  A,  B,C,  D.  E,  F,  G, 
H.  I,  K,  L , M.  & A F rcdtangulo  xqualc  fiat  quadratum  N i & R 
quadratum  xqualc  redangulo  E K-,  fit  autem  & I F redangulo , xqualc 
quadratum  O,  & E B retftangulo , quadratum  S.  dcin  & redangulo  C H, 
xqualc  quadratum  P;  & T quadratum,  xqualc  rcdtangulo  G M;  denique 
leaanguloLH  , xqualc  quadratum  Q,  & GD  rcdlangulo,  quadra- 
tum V; 

Dico  quadratum  N cficad  quadratum  P,  vt  eft  quadratum  S , ad  qua- 
dratum V : & R quadratum,  ad  quadratum  T,  vt  O quadratum  ad  qua- 
dratum CL. 

F 1 Dmea- 
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• Demonfiratio.  i - 

A B.  'C.  D.  ; f^Vadratam enim.Na3 quadratum  P,  ia eft per  coD« 
''^ruaionero  , A F reflangalum  , ad  redangulum 
R F.  G.  H.  CH  rationenihabecicoippoiicatn , ex  A ad  C,  ad  eft 

per hypdthefim  cxduplicara  ratione  A ad  B;  & cx  F 
I.  K.  L.  M.  ad  H,  id  eft  duplicata  ratione  E ad  F ; fed  ratio  qua- 

drati S ad  quadratum  V>  id  eft  per  hypothclim  recftan- 
N.  P.  S.  V.  guliEB.adreaangulum  GD.  etiam  componitur  cx 

ratione  B ad  D ■ id  eft  duplicata  ratione  A ad  B>  8t  cX 
R.  T.  O.  Q;  ratione  EadG,  id  eft, doplicata  ratione  E ad  F,  igitur 

vt  quadratum  N ad  quadratum  P:lic  quadratum  S ad 
quadratum  V-  Eodem  modo  oftenditur  quadratiiM  R , adquaJtatum  T cffe,Tt 
quadratum  Oi  ad  quadratum  erafdemonftrandum. 

" PROPOSITIO  LXX. 

;i  >u  • ‘i  - ’ 

Sit  AC  linea  diuifain*qualiterin  B,  oportet  vtriraqnc  redas 
tcs  adijcere  A D,  C E,  vt  A B C rcdanguluih,  ad  rcctangulum  O fi  E, 
datatn  habeat  rationem,  R adS. 

1 I t 

ConflruQu  0‘ Jtmmfirath. 

' ' ‘ rNEfcriptofiiper  A C,vt diametro, fcmicirculoAFC 

E-/jrigatut  ex  B,normalis  B F i St  fiat  vt  R linea  ad 
^ ' S-  lineam,  ita  BF  quadratum,  ad  quadratum  B G, 

tum  centro  communi  H»  mteruallo  HG,  defcribatur 
f ' ^\\  femicirculus  DGE  occurrens  AC  bnex  produfl* 

/ / 1 \ Y : in  D 8c  E.  Dico  AD,  CE,  lineas  iacisfitcere  pe- 

I I -1 — titioni,  Redaogulum  enim  ABC,  xquale  eft  qua- 

j)  A ^ '*  dtato  >>  FB,  & GB  quadrato,  xquale  eft  re  Aangu- 

— S — Ium  DB E: igitur reftangulum  ABC,  eftad  reSlan- 

S.  eulum  DB  E,  vt  FB  quadrarum,  ad  quadrarum  BG, 

id  eft  linea  R ad  lineam  S per  conftructioaeoi  .datx 
igitur  linex  AC  rectas xquales  vtrimque  adiecimwidcc.  Qjjodetat prxftandum. 

PROPOSITIO  LXXI.  . 

< . 

DAto  quadrato  A , & linei  D F , vtcunque  in  E diuisi , exhibere  re- 
dam, quxdiuifa  fecundum  rationem  DE  ad  EF  , exhibeat  qua- 
dratum fub  tota , vnicomrcdangulofub  fegmentis , ad  quadratum  A, 
in  data  ratione  B ad  C.  _ . 

ConUntHu  i?' 


X Si- 


INucncI  M,mediS  inter  B & C , fiat  vt  quadra- 
tum Bad  quadratum  M,  ita  DF  quadratam 
vna  cumrecrangulo  D E F,  ad  quadrarum  G,dela 
Tt  G linea,  ad  DF  lineam. fic  lacus  quadrati, A 
fiat  ad  quandam  I K ; qux  ira  fecetur  in  L , vt  D F 
eft  diuila  in  £.  Dico  I K lineam  efte  quxfitam. 
Quoniam  eft  vc  G linea , ad  lineam  D F,  Cc  lacus 
quadrati  A ad  rectam  IK,  erit  innettendo , per- 
mutando , DF  ad  I K,  vt  G ad  lacus  quadrati  A 
Rurfiim  cum  IK,DF  linex  propoctionaltcer  line 

diuilx. 
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diui(<E,eritvt  IK  «d  DF  ficL  K ad  E F.  Eft  autem  ratio  rcAaneuli  I LK  ad  re- 
aangulom  DEF,  “compofita  ea  ratione  IL  ad  DE,  & LK  ad  EF , id  cftex* 
duplicata  «tione  I Kad  UF,  item  quadratum  IK  ad  quadratum  DF, duplicatam 
habot  rationem,  eiusquam  habet  I K.  linea,  adiincam  D F;  igKUr,  erit  ILK  re- 
Uangulum  vna  eum  quadrato  IK  ad  re&angulum  DBF  vni  cum  quadrato  D F, 
induplicataratione  IK  ad  DF.&  quia  cilvt  D F ad  G fic  IK  ad  latus  quadra, 
ti  A.eritvttcaangulani  DEF  vnacum  quadrato  D F,  ad  quadratum  G,  Cc  ILK 
rcdtangulum vna cum  qua, Irato  IK, ad  quadratum  A.  fcd  per  conftruaionem  eft 
DEF  reiftangulum  vna  cum  quadrato  D F,  ad  quadratum  G.  vt  quadratum  B ad 
quantum  M ,id  eft  vt  linea  B ad  lineam  C,  igitur  reaangulum  I L Kvna  cum 
erttfe\^<fu’m  ® C-  Vnde  dato  quadrato  A,  &c.  ^od 

Propositio  lxxii. 

E Sto  AB  linea  diuifa  vtciinquc  in  C,  A C 
oportet  eam  augere  rcdld  BD,  vt  ^ 

ACB  reftaBgulum  , ad  rcdiangulum E F 

ADB,  datam  habeat  rationem  t ad  F. 

G 

CmSirudiai^  dmoitjhatio.  • 

piatvt  E »dF,  fic  ACB  redlangulam  ad  G quadratiimi deinde  dati  medii  G. 

A 8c exceflfii ««rciOarom  AB,  inueniantur  extremx  AD,  DB  per  Andetfonium 
&alios.Dicofaiftumellequodpcttfur;  eft  enim  vc  E ad  F , fic  AC  B reflangu- 
lum , ad  quadratum  G.  Icd  quadrato  Q,  per  eonftrutlionem  xquaie  eft  rc^tangulum 
ADB,  igitur  vt  E id  F , fic  AC  B reflangulum , ad  rcaangulum  A D Bi  datx  igitur 
linez  A B , quandam  adiccimus , Scc.  Q_uod  erat  faciendum.  ° 

PROPOSITIO  LXXlll 
Atam  redam  AB  diuilam  in  C vtcunque,  iterum  in  D (ecarc,  vt 

A n . _ d 1_  . t a . .. 


B D 


D 


B 


OAB  rpdangulum,  adredangulum  DCB,  datam  habeat  ratio 
nem  £ ad  F.  , 

A 

Coa/lrunuC'  demonjiratto.  ~~ 

Flat  vt  E ad  F,  fic  A B linea  ad  lineam  — 

G,’dcm  AB  feceturinD,  vt  ADfit  _ 

ad  DC,  ficut  CB  eft  ad  G.  Dico  fa-  G 

tftumeiTequodpctinir.  ;<  '«i 

Ratio  D A B redlanguli , ad  teaangulum  DCB,  compofita  eft  ex  ratiobe  *A  B 
adCB,  9c  AD  adDCkideftpetconftcaaioneRt  CB  ad  C.  fedeuamfatiobAB 
ad  G , id  eft  E ad  F . componitur  ex  tatioiie  ABadCB.ScCBadG,  igitur  .re/““’ 
«angulum  DAB  adrectangulum  D C B , eam  habet  rationem  quam  ABlincaad 
G,  id  eft  E ad  Fi  rectam  igitur  AB  io  D fecuiraus,  stc»  Q^oderac  faciendum. 


R 


PROPOSITIO  LXXIV. 

Eftam  A B diuilam  vtcunque  in  C , iterum  fccare  in  D , vt  AB  D 
rcctangulum , ad  quadratum  C D , datam  habeat  rationem  E ad  F.' 

Confiru^io  dtmonjlratio.  A C D B 


Flat  vt  E ad  F.  fic  A B ad  G.  dein 
AB  fccetut  in  D,  vt  pB,  DC, 
& G linez  fint  concinuz.  Dicofa- 


F } 
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ctumeflequoHiubetnr.Ratioenimrectangiili  ABD,  ac^uaI^ratum  CDjCOmpo- 
niturcxraiionc  A B a<t  C D.  & U B ad  C D . id  eft  cx  ratione  CD  ad  G.  fcd  !c 
a (.!>«>.  linea;  AB  ad  G (ideft  E ad  F per  conftructioncm)  compolica  eftex  ratione 

A"'-  a AB  ad  CUa  &ex  CD  ad  G,  igitur  ABD  rectangulutn  ad  quadratum  CD, 
cam  habet  rationem ) quam  E ad  F.  diuibmus  ergo  AB  lineam  in  D',  &c>  Quod 
cratfaticnduni. 

, PRO  P O SITIO  LXXV. 

Llncam*A  Bdiuifam  vtcuni^ucin  C & D,,  iterum  diuidere  in  E,  vt 
E AC  rcdangulum  ad  rctlangulum  EBD,  datam  habeat  ratio- 
nem F ad  G. 

A C * Et)  B ConfiruElu>j&  demmfrttu). 

piat  VI  AC  ad  DB  , fic  FadH,  & 

j,-  Q -^AE  ad  EB.  vtH  adG- Dicofaflum 

_ clTcquod  lubctur.  Ratio  linea:  F ad  C 

l,  f.mfn.  b compofiia  eft  ex  ratione  F ad  H > & H 

/«a.  ^ -- ad  Gj  fed  ratio  EAC  reSanguli  > ad 

redangulum  EBD  > compofita  eft  ex 
c ij.iM»»-  c ratione  AC  ad  DB  , id  cft  per  conftrut^ionem  F adH,  6eex  AE  ad  EB>  id 
eft  H ad  G,  igitur  vc  F ad  Gi  iic  EAC  rc^angulum  , ad  rei^angulum  EBD- 
Diuiiimus Igitur  lineam  A B in  E , Mc;  Quod  erat  faciendum. 

PR  O POSITIO  L XX  VI. 

A E F B (P  Int  A B,  C D.diuif*  quo- 

. Omodociinque; 

C - G H ID  Oico  quadrata  panium 

AB  , vna  cum  rc&angulis 
AEB,  EFB  bisfumptis,  ad  quad  rata  partium  linez  CD,  vndeumre*- 
Ekangulis  CGD  , GHD,  HID  bisfumptis,  eam  habere  rationem 
quam  A B quadratum  ad  quadratum  C D. 

Deminftratio. 

dti-Uiiiu  'pvEmonftratum  cfl  AB  ^quadratum  atquati  quadratis  partium  linez  AB  vna  cum 
•^reaangulis  AEB,  EFB  bis  iumptis,  quemadmodum  etiam  de  quadratis  pat- 
• ^ tium  CD  ciui^uercAangulis  CGD,  GHD.HID  bis  fumptisipatetetgoeain- 

terfe  illam  obtinete  rationem  quzmter  quadrata  ABCD  repetitur. 

PROPOSITIO  LXXVII. 

D Ararum  duatum  al  ceram  ita  fccare  , vt  fectz  parces  cum  infecta , in 
continua (int  analogia. 

Frcftpie»t»>  htue  JemenJlrttMi  inanUs  in  Hira  naflro  de  frapreffianiim  geemetricii 
frapaf.}6.  duplici  metheda-Met  alia  tamen praxi  hic  eandem  expedire. 


Coth 
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C Inc  AB  , BC  Uner  quarum  alte- 
‘-^ram  BC,icaoporeeic  parcirim  D. 
vt  (incili  continua  ratione , A B,B D, 

D C : diulsa  A B bifiiri.im  in  E,  fiic  rc- 
ctangulo  (iipcr  datis  ABC  contento, 
vna  cum  4uadrato  dimidiat,  EJiarqua- 
Ic  quadratumED,  ca  Ictpundum  D, 
inter  C&B.ciim  E C quadruum  (it  _ 
atquale  1 quadrato  BE  vna  ciim|rc- 
ccanguio  A G B , quod  maius  eft  re- , 
aangulo  A B C;  adeoque  & E C qua- 
dratum m.iius  quadrato  ED.  Dico,  itaque  peraifium  quod  poflulatunconftituto  enim 
(upet  AB  (cmicirculo  A FB,  ducatur  tangens  FD,  iung.itur^ne  FE  ad  centrumjetic 
itaque  quadratum  DE,  quadrato  DF  ■ hoc  c(l  >>  rcctangulo  BD  Ai  vna  cum  qua-l>M-^'”‘l' 
drato  E B, hoc  c/l  quadrato  EFatqualc.  Adeoque  rcctangulum  ADB,  vna  cum 
quadrato  EB,  ip(i  ABC  cum  eodem  quadrato  atqiiahiiur , abl.ito  igitur  communi 
quadrato  BE  remanet  ADB  rcctangulum  , xquale  ABC  rectangulo  , qgarq 
AD  eftad  A B , vt  eft  B C ad  D B.  & vt  AB  a'd  BD.  ita  DB  adUCl  funt  igi- 
tur CD,  DB,  B A in  continua  ratione  j igitur  datarum  duarum  alteram  ita  (ccui- 
tnus,  &c.  Quod  erat  faciendum. : ' 

PRO  PO,S  ITIO  LXXVIII. 

Atarum  duarum  alceratn  ita  partiri , vt  rcctangulum  fub  indiuifa  & 

'altera parte diuife,  ad  quadratum  refidux,  datam  habear  rationem. 

■ , Conftru£lio,(p'  demonfiratio. 

i]iu)n  prius ptrticuUrem filuimtu  in  rttione  ujssalisatu , conthimmr  qutque 
vniutrftliier fclutre. 

Sint  igitur,  A B.CD,  lincx.oportcatque  diuidere 

CD, inE.vt rcctangulum  AB  DF:,  ad  quadratum 

CE,  rationem  habeat  datam  H.  adi.  FiatvtHadI,  

fic  AB  adFGi  dein  C D diuiiiacut  in  E,  vt  ED,E  C. 

F G fint  continui  per  prxccdcntc.Dico  faecum  efle 
quod  petitur,  ericenitn  redangulum  fuper  ABED, 
ad  qu.rdratum  CE,  vtidem  ABED  rcctangulum, 
ad  rcctangulum  FG  ED,  ideftvc  AB,ad  FG  , id 
eUperconllcuctioncm  vt  H ad  I.  Diuilimus  igitur 
lineam  C D , &c.  Quod  erat  ficiendum. 

Huius  Propofitionis  aliam  inucnies  demonftrationem  in  libro  noftro  deprogref* 
Euoibus.Propofi/. 

PROPOSITIO  LXXIX. 


D 


F 

G 

• 

A 

c 

E D 

H 

I 

DAtam  AB  fectam  in  C&O, 
ita  fccare  in  Epuncto,  inter 
C & D cbnftituto,  vt  rcctangulum 
AED  , ad  CEB  rcctangulum; 
datam  obtinear  rationem  quadra- 
ti F,ad  G quadratum. 


H 


D 


E X 
G 


Coa- 


Digitized  by  Gm  igle 


48 


LINEAR VM 


ConflruQit  (Umenftratit. 

»T\Iuidatur  AD  in  H i & CB  in  I bifariam  i & refla  H I dlnifl  Ct  in  E n iit 
■^HE  adEij  ficutcll  F ad  G.  Dico  reflangulum  AED.  adCEBrcflangu- 
lum  habere  rationem  quadrati  F«  ad  G>  quadratum. 

Huius  rei  demonilrationem  teperies  libro  de  parabola. Ex  cuius  proprietatibus  efl 
eruta. 

«PROPOSITIO  LXXX. 

DAtam  iterum  A 6,  fcdanl 
vccunquc  in  C & O,  de- 
nuo  partiri  in  E,vtrc6tanguld 
A £ C ad  B E D datam  ratio- 
nem cotineat  quadrati  F,adG. 

ConfiruSlt»  O"  dmonUrtui*. 


A-^ 


C E D 
il  1 

F G 


Dluidanturvtpriiis  reflat  AD.CB,  inM,  ael  punflisbi&tiamiquofaflo  dioi- 
datur  HI  refla  in  £,  fecundum  proportionem  G>ad  F.Dico reflangulum  A£C> 
ad  BED  reflangulum , datam  habere  rationem  quadrati  F,  ad  G quadratuou 
Huius  quoque  demonilrationem  inutnies  eodem  libro  de  parabola. 

PROPOslTlO  LXXXI. 


A C E D B Atam  denuo  AB,  diui- 

J^fam  vtcunque  in  C & O, 

? — ^ iterum  diuidere  in  E , vt  re- 

(Stdngulum  ACE,  ad  BDE 
redangulum , datam  obtineat  rationem  quadrati  F ad  G. 

Conftnniois^dmonJhitMt 

H M 1 K N L 1:1x1«  AC  adDB.iuHl, 

5 p A jd  nLj  jfvcF  ad  Gi  ita 

^ IM  ad  KN>  tandem  fiant  in 

continuata  analogia  HI  ,MI.  OI;  Stlimiliter  KL,NK.  PKs  denique  diuidatur 
CD  in  E> fecundum  rationem  lOad  KPi  Dico faflum quod  requiritur.  Reflan- 
njsari.  gulumACE.ad  BDE, ‘habet  rationem  coropofitaro  ex  AC,  ad  DB,  hoc  eft 
HI.adKX,  5icx  rationeCE  ad  ED,hoceft  O I,  ad  KP.  Igitur  reflangulum 
ACE,  ad  BDE  eandem  obtinet  rationem , quam  rectanguluro  HIOadLKFi 
. fcd  HIO  ad  LKP,  eandem  habet  rationem , quam  quadratum  IM  ad  KN,  (e* 

conftructione enim fint  tres  in  continua  analogia  tam  IO,  IM  » IH  , quam  KP, 
KN,KL.)  hoc  eft  quam  quadratum  F,  ad  G,  quadratum  ; Igitur  tectangulom 
ACE,  ad  BDE, eandem  rationem  continet, quam  F quadratum,  adGquadra» 
tum.  Perfecimus  igitur  quod  imperatum  fuit. 

P ROPOSITIO  LXXXII. 


DAta  bafi  , aggregato  lacerum , & altitudine  trianguli , exhibere 
triangulum. 

C«n~ 
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ConfiruBio  dewonftr^atio. 

■p\  Aro  laterum. iijorcg.ito  , xijiulispo- 

^-^iiatur  A B ; >ju;i  bil.riam  .iiuisi  in  C, 
fiac  DE  icju-ilis b.ifi trianguli , bifariam 
diuiix  in  C.  & altitudini  xi^ualis pona- 
tur F i cx  lateribus  A C , C B , D E , fiat 

tri.!nguluni  DII  Ei  n.im  AC.CB  fimul 
(umpta;  maiores  limt  DE.  erit  igitur 
D H E Ifolcelcs : deinde  fiat  vt  H C >)ua- 
dratum,  ad  quadratum  F.fic  ACB  rc- 
<a.ingulum,  ad  rcd.mgulum  AKB  , & 
erigatur  K G atqualis  ipli  F , parallela 
HC  liunganturquc  DG>GE.  Dico  DGE  triangulumcfleqtiatfitum. 
Dcmonllrationem  Imius  inucnies  libro  de  ellipfi  Propoli iii, 

PROPOSITIO  LXXXIII. 

DAtam  AB  fciSlam  in  C,  diuidergin  D,  vt  quadratum  AD.xqua- 
le  Iit  C D B.  redlangulo. 


ConfiruBio  eji*  demonflntio. 

T^Iuila  CB  in  E bifiiriam » ponatur  ex  E nor- 
■*-^nialis  E G.  xqualis  ipG  A E;  iunaifque  A G, 
deferibatur  per  C,  B.  G.  punSa  circulus  C B G, 
occurrens  EGlinex  in  FrdiuisaqueFG  bila- 
ri.im  in  I , agatur  per  I refta  IH  paralleli ipfi 
C B , occurrens  A G linex  in  H punito;  ex  quo 
normaliserigaturHD,  occurrens  CBlinexin 
D.  Dico  fatium  elTe  quod  petitur:  cum  enim 
HI  parallclifir  ipfi  A E,  ponanturqiie  AE, 

E G linex  xquales , erunt  &:  H I , I G quoque 
inter  ic  xquales,  & H communis  intcrfeflio  linearum  HVHG  cum  circulo. Vn- 
dc  8c  HD  eundem  contingit  in  H : cftquc  CDB  a redangulum  xqualc  quadrato 
HD.iucftAD.  Diuifiraus  igitur  AB  lineam  .acc.  Quod  erat  faciendum. 

PROPOSITIO  LXXXIV. 

DAtam rcdlam  AB  fctSIam  in  C * denuo partiri  in  D,  vt  quadratum 
AD,  ad  redangulum  B D'C  , datam  obtineat  rationem. 


ConBruElio  &■  demonfirmo. 

TVAta  fit  ratio  E ad  F,  5c 
^-^fiat  reflangulu  aliquod 
GI  K,  quod  id  red.ingu- 
lum  I,  I M rationem  ean- 
dem cu  ratione  E ad  F con- 
tineat i hoc  faflo  ponatur 
quxdamIS,  orihogonalis 
•idGM,&inuentaIN  me- 
dia inter  K 1. 1 Gi  diuidatur 
K G bifariam  in  0.8c  eriga- 
turOT  parallclais.doucc 
concurrat  cum  T S>  qux 
iquidillct  GM.in  T:  ic 
iungatut  T N , qux  S I 
prodiiclx  occurrat  in  P. 

Deinde  inuemd  media  IQ^intet  LI  , & IM  : 


ducatur  reda  P Q_  , occur- 
G rent 
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rens  TS  prctta£lic  in  R.  eandem  diuidatur  LM  bifariam  in  erigatur 
xquidiflans  T 0> concurrens  cum  P Q in  At  & fiat  ve  VA  quadratura,  ad  qua- 
dratum X A,  ita  quadratum  VL,  ad  X y quadratum : Dico TZ  lineam  diuifam 
ciTc  in  S,y,  fecundum  rationem  pofluUtam  •,  vnde  (1  diuidatur  AB  in  D,  & C. 
vteildiuiia  TZ,  in  S > habebitur  ratio  quadrati  AD  i adCDB  rcAangu- 
ium,  in  ratione  £ ad  F.  quodfiiitpodulatum.  Vlterius  non  pergo  indemonftra- 
tione  huius  rei , cum  non  (it  huius  loci  j (ed  eam  repenes  libro  de  parabola  Geome* 
tric^  tradatam , fic  perferam.  , 


Ubri  primi  fn^ 


0 


% 


CLV  A- 


Oeo^ie 


QVADRATVR^ 

C I R C V L I 

LIBER  SECVNDVS 

D E 

PROGRESSIONIBVS  GEOMETRICIS. 

AD  LECTOREM. 

Ritfens  liber, quem  de  progrcflionibus  Geometricis  in- 
feribimus,  omnino  neceflarius  cft  ad  fternendam  viam, 
quam  inimus  circulo  ad  quadratum  reducendo:  non  ita 
tamen  hoc  velim  intelligas,  vt  omnes  omnino  propofitiones, 
quqin  toto  eius  dccurfureperiuntur,ad  eum  finem  requiri  credas} 
fcd  quod  fine  vfu  huius  libri  , quoad  partes  maxime  principales, 
difficulter  ad  fcopum  peruenire  quis  poflit:  exigebatautem  libri 
argumentum, addodrina:  formam  vel  leuiter  faltem  concinnari, 
& cognatis  materijs  exornari,  ne  fetum  imperfeilum  ederemus. 
Idem  dc  fequentibus libris  iudicium  ferre  dignabere. 


ARGVMENTVM. 

1 Lurimi  dehoc  argumentoSp(culittto!us  nontMtum  Thtorematiau , 've- 
etiam  VrobUmaticas confiripfirttnr.  jedomnes,frout  ex  libris  huc'-uf- 
I que  confiriptii  cognofiere potm  , Arithmeticas  materias  concernentes  j in 
‘ medium  attulerunt : quas  authoribus fuis  omnino  intaSlas  rebnquo mei 
enim  infiuuti  efl  progreffiones  traSlare  geometricas,  non  Arithmeticas  : t5  periUas 
cognofiere quantitatum  omnis Jpeciei  magnitudines,  fiue ilUin lineis , fiue  juperfi- 
ciebus, yel etiam fihdis  exhiberi  debeant.  Occafionem  hmc  confiderationi  jubmiiiijlra- 
runt  nonnulla , ciim  in  Archimede , tum  in  Euclide  loca  , qua  lubent  in  confiruElione 
Geometrica,  auferri  ('-verbi gratia,)  ab  aliqua  quantitate  dimidium,  & huius  iterum 
dimidij  dimidium , gr  pro  ctaujiila  adfertur , & hoc  femper  fiat.  TitiUamt  me  hac 
^articuia,0-  coegt  morojtore  cogtatione  circa  hacuerjari ; tandem  pojl  longas  -vexat 
sntellefh<s,ea  qua  mihi  inciderut,tibi  benigne  Lecior  communico, -vt  qua  huic  materia 
dtfunc  fu pplere  digneris  i Wdm  etenim filum  direxi  ad  cognofiendas  quantitates , quas 
tnftituto  meo  neccffaria>  ejje  arbitratus  fim:  communi  enim  Geometria,  quam  d uete- 

G 1 ribiis 


51  ARGVMENTVM. 

Til>iu  accepimiit , nonexijlmaui  pojfe  quempiam 'viam  Jihi  pernere , ad  problemata 
JobiendaiqitaaMathematiciiperntfeculadefderanturi-Tjnde  nouat artes  iP  me- 
thodos noiias  mdstam  excogitandae , qua  fipplerent  Geometria  antiqua  defeblia ; li- 
gnaberis Itaque  benigne  Leclor,  boni  hac  ctnjulere , & cum  aduerterie  , multa  htc  epe 
qua  incudi  reddi  debeant,  'zitpote  male  tornata ; memtnerie  'Xiehm  tta pientiae  in  or- 
bem ejfe  ingrejfae ; pnmo  mutilas  (p"  inconcinnas,  quas  multorum  tandem  manus  ad 
perfeclum  nitorem  reduxerunt  \Jacib  etetiim  negotio  muentis  quidpiani  addipotefi, 
plura  quippe  'Tjident  oculi , quam  oculus  i qui  domim  JmiuJJu  certis  terminis  fi  conti- 
nere cogitur. 

In  qudtuor  partes  partimur  hunc  traclatum,  quo  difiinclius  procedamus,  iy  captui 
tyronum  magis  infiruiamus. 

Prima  infiruict  contemplationi  pro^ejfionum  inchoatarum , fiue  necdum  termina- 
tarum , quodterminus  progrefftonum  nondum  m confiderationem  adducatur,  quid  au- 
tem fit  Vrogrejpo  Geometrica,  quis  eius  terminus,  fP  his  fimtlia , patebit  ex fiquenti- 
bus.Sed  tribus  everbis  conabimur prafiniis  partu  nomenclaturam  explicare. 

'TieturqUauis  ratio  tdadBi  iy  petatur  tertia 
A E C proportionalis  ad  has  duas  quantitates,exhibeatur- 

~ ^ Q que  tertia  C : continuatio  trium  horum  terminorum 

dicetur  ejfe progrefiionu  interminata  ; eo  quod  popit 

evlteriui  procedi  m eadem  firie : nam  p dentur  tres 
quantitates  D,  E,  F,(y  addatur  quarta  G,qua  continuet  eandem  rationem  D ad  £, 
progrepio  terminorum  T),  E,  F,  G,  'tilterisu  eft  produEla , quam  fit  progrepio  termi- 
norum /l,B,C:cumhacconfifiattnduabusrationibusiillayeromtrlbus.  Porro  hac 
methodo  procedendo , continuo  auClis rationibus ^augeturpro^efiio  s manet  interim 
fimper  interminata.  Hac  igitur  pars  prima  non  perget  ylteriui,  (y  fifiet  m fila  confide- 
ratione  Progrejfionii  huius,  quam  yocamus  interminatam , addipinbiionem  alterius, 
qua  tota  exhaurietur , ac  proinde  terminabitur  fiipsi.  yarijs  igitur  proprietatibus  in 
choata  progrejfionii  in  medium  allatis ,Jubfiquitur 

Secunda  pars,  qua  tota  yerjabitur  circa  prop^epionem  terminatam,  abfilutam,fiue 
exhauflam-,  atque  hoc  mmuerfim  m quocunque  genere  quantitatis:  indagando  fiilicet 
cmufiunque  rationis,  fi  m infimtucenfiatur  continuata,magnitudinem,  fiu  quantita- 
tem. neque  'Tiebm  quis  m ammum  inducat,  nos  materiam  in^edi , qua  placitis  philo- 
Jbphorum  contradicat : imo  ofiendemus  luce  clarius,  hdcnofird  methodo  dijfolm  etiam 
grampimas  dipicuUates , qmbus  m (jymnafijs  (y  Philofiphorum  Licais filent  in  ma- 
teria quantitatis  inuicem  ejfe  molefii.  J^uod  yt  exemplo  yno  manifefiius  explicetur. 
Jubeat  memona  argumenti,  quod  AchtUes  Zenonii  nominatur, quo  omnem  motum  eli- 
minare ex  orbefi pojfi contendebat : omnibujquefiudebat  perJuadere,Jdl/ioculos,dum 
quid  loco  moueri  arbitrarentur  1 argumento  adid  formato  duorum , qua  mouerenturs 
tAchtUis fitUcet  'zielocilfimecurrentis,  (y  tejludmis  tardijfime  reptantis. 

A B DE C 

Ponatur  , luquiebat  lUe  , cAchdles  curfirpernicijfimus  , ex  tA  punElo  , tefiudi- 
nem  pergentem  per  fimitam  'S  C tardipimo  motu  , yelle  ajfeqm  fuo  curfu  : ^uo 
tempore  Achilles  tendit  ex  A tn  '3,  mota  efi  tefiudo  ad  alsquod  Ipattum  , per- 
ueniens  in  D ; igitiir  necdum  Achilles  apecutus  efi  tepuSnem  : tterum  quo  tempo- 
re 
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ARGVMENTvM.  5) 

re  ex  B.  Achilles  cwrrit,  ^^tajfequaturtejludinem  exifientemm  *T) , moti  esi  tejlude 
ferueniens  ad  E fundum  ; igitur  nondum  ajfetuttu  ejl  tejludinem  ^atque  hoc  in  infi- 
nitum continget ; igitur  nunquam  ajfequetur  ^Achilles  teftudinem.  Argumentum 
hoc  Zenonis  facillime  expedietur  per  ea^  qua ficundd  huius  Itbrt  parte  adferemus;  nam 
ex  dodrina  illius  partis  ^ non  filum  mamfeHum fiet,  Achillem  peruenturum  ad  tefuds- 
nem,fid  ipfitm  punclum  affignabitur  in  quo  apprehenfio  teUudinis futura  e fi. 

Tertia  T*  ars  huius  libri  'zierfibitur  circa  progreffiones  terminatas  apianorum  pra- 
firtim fimilium,  qua  commodiora funt  '~ot  addoSlrina  firiem  reducantur:  'vt fi  datis 
duobus  quadratis  in  rasione  maioris  inaqualitatis,quis  requirat  Juperficiem  exhiberi, 
qua  aqualis  exifiat  magnitudini,  quam  totaiUa  fines  quadratorum  produceret , orta 
ex  progreffione  rationis  primi  quadrati  ad  fecundum, ^huim ficundi  ad  tertium , (fi 
ficin  infinitum : atque<ut  idipjum  familiarius  exponam,  ponatur  quis  equum  genero- 
fifiimum  ^z/elled  quopiam  mercari,  qui  'vulgi  opinione  mille  aureis  afimatur:  cumque 
rmlle  aurei  eidem  non  fint  ad  manum , hac  ^ponfione  contrahit , fi  pofi  menfim  centum 
aureos  ei  donaturum ; poflficundum  'verb  menfim  quinquaginta , pofi  tertium  <-ver^ 
yigintiquinque, atque  ita  eUincepSi  pofi fingulos  menfis, perpetuo  cenju  dimidium  dimi-' 
dij pretij pendat  eius,  quod pofiremo  menfi  creditori  perfiluerir.  tandem  pertafus  mole- 
fiiarum , conetur  pacifii  cum  eodem , offerendo  ducentos  aureos  pro  refiduo,>xit  ab  illo 
eenjufifi  expediat,  quis  horum  duorum  tali  contraTiu  decipitur',  emptorne  an  <-uendi- 
tor?  huius  ^ fiinilium  quafisonum  fiobuiones,  doSlrina  tertia  partis  huius  hbri , bqui» 
dijfime  expediet : affignabit , qua  pofi  fingulos  menfis  Jummafitrefidue  debiti, imb 

^ fi  quis  pofiularet  nojje qualis  Jumma  refidua  ejfet  futura , pofi  centefimum,imb  miU 
lefimum  menfim,Geometricd  certitudine  ex  prafintisT  artis fiientia  cognofiet. 

^arta  ‘‘Pars  totam  doShrinam  prioribus  partibus  expbcatam  corporibus filidifque 
explicabit : Spero  hmus  traUatus  argumentum  non  fore  illis  innatum , qui  communi 
Geometria  exculti funtiodmiranda enim  TheorematahuiusUbrt notitia  eruuntur , (fi 
*^oblemata  {qua  communi  (peometria  MffictU  methodo filuuntur)  praxi  commodtjfimd 
expediuntur  : fine  adminiculo  enim  huius  bbri  nuda  ejfet  huius  operis  lucubrationum 
certitudo , qua  maxima  ex  parte  hmc  fulcimento  innixa  efi. 


’G  3 DEFI- 


54. 


DEFINITIO  PRIMA. 

GEometricam  feriem  voco  quantitatem  finitam  , diuifam  fccund lim 
continuationem  cuiulcunquc  rationis  data:. 

Explicatio. 

QVamuis  fcnfi*s,quem  verba  indicancobreurus  non  videatur , nihilominus  men- 
tem meam  circa  definitionem  prxfcntem  cenfui  apponendam:  ponatur  itaque 
linea  quxuis  A B,diuifa  in  C,  fecundum  i]uamcumquc  proportionem;  & fiacquem- 
admodum  cfl  tota  AB  adCB,  ita  CB  ad  DB,  &:  denuo  veCBad  DB>  ita 

; A ' • • e D E F G B 

DB  ad  EB>  & hoc  femper  fiat.  Oritur  in  hac  ratione  procedendi  duplex  confide- 
ratio; prima, rationis  AB  ad  CB,  CB  ad  DB,  Scvlterius  D B ad  E B, aeque 
ita  deinceps : altera  rationis  A C ad  C D,  & C D ad  D E , iterum  D E ad  E F, 
ita  conrequentcr)  Se  licet  hx  confiderationes  videantur  diuerfx , in  vnum  tamen  fco- 
pum  collimant:  nam  ciim  ratio  A B ad  C B,  & C B ad  D B , eadem  fit  cum  ratione 
AC  adCD,  SfCD  ad  DE»  atque  ita  vlterius,  fi  fiat  reftx  AC  xqualisHISc 
hxc  H I,  H K L M 1 

diuidaturin punftis  K,L,M , fccundiim rationem  ABadCB,  &CB  ad  DB,  Sco 
tunc  apparebit  ratio,  qua  dux  iflx  confiderationes  in  vnamcoalefcunt,  fi  quis  igi- 
tur petat,  quid  velim  intelligi  nomine  ferieif  refpondeo  me  nomine  feriei , totam 
illam  continuationem  linearum intclligcre,  quarum  prima  cft  AjC, fecunda CD»*ta  . 
Vt  ratio  AC  ad  CD,  eadem  fiteum  illa  quam  obtinet  CD  ad  D E,  atque  ica  dein- 
ceps terminatam  eodem  termino,  quo  terminatur  ratio  AB  adCB,  Scc.  Etquiain 
definitione,  particula adiuntfta  ctt  jfm/amihinc  hoc  loco  explicare  cogor  feriem  per 
rationes  AB  ad  C B,  & C B ad  D B > Se  ita  confequenter » ciim  necdum  deihon- 
ftratum  fitquo  pundolinex  ACD.  tcrminuscxiftat  feriei  rationis  AC  ad  CD.nam 
plufquam  notum  cft,  apud  philofophos,  nunquam  perueniri  pofle  ad  terminum  con- 
tinuationis, per  partes  proportionales  ACadCD,8eCD  ad  DE,  ciim  refidua 
femper  remaneat  quantitas  diuidenda , fecundum  cafdem  rationes ; quare  terminus, 
hoc  tenore  progrediendiacquiri  nequit  :fedfi  quis  procedat  iuxta  confiderationem 
continuationis  AB  ad  CB,'.8cCB  ad  DB,  Sefie  in  infinitum,  femper  includit  ter- 
minum , ad  quem  per  continuationem  rationis  AC  ad  CD  , pcrUcniri  ne- 
quit ; feriem  itaque  voco,  quantitatem  finitam  A B , diuifam  fecundum  continuatio- 
nem rationis  AC  ad  CD,  8c  CD  ad  DE  qux  eadem  femper  exiftit  cum  eaqux 
fit  continuando  rationes  AB  ad  CB.  Quotiefeunque  igitur  occurret  mentionem 
fieri  continuationis  alicuius  feriei  AC  ad  CD,  & CD  ad  DE  > fubcat  animo  con- 
tinuationem hanc  finitam  efle,  & totam  illam  terminorum  infinitorum  colledio- 
nem, alibi  terminatam  efic:  qu;  collet^io  feries  alicuius  rationis  Geometricx  nun- 
cupatur. 

DEFINITIO  SECVNDA. 

FRogreflio  Geometiica  eft  quotcunque  terminorum  fecundum  ean- 
dem rationem  continuatio. 

Explicatio. 

”pSt  itaque  omnis  pro^clTio  pars  feriei,  cilm  vt  explicatum  eft,omnis  feries  fit  con- 
•f^tinuatioalicuius  rationis  coui^ucproduda,donccamplius  protrahi  nequeat, mo- 
do prius  explicito ; Progrcflio  vero  prout  differt  a ferie , proprie  interminata  eft  j ac 
proinde  cius  pars : vbi  tamen  inucneris  in  contextu  fequentium  , .igi  de  tota  progrcF 
■iionc  rationis  alicuius  continuata,  de  ferie  agi  memineris,  neque  enim  hxc  magis 
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Icrupulose  obfcrnari  volo,  quam  a Geometris  omnibus  fcnianir  nomenclatura  pro- 
portionis, vel  rationis, quarum  licet  altera  in  duobus  terminis  confillat, altera  in  plu- 
ribus,nihilominus, pro  arbitratu  rcribencis,pailim  confunduntur.Sint  igitur  hatcprx- 
miiTa,iI  non  cxa^larum  dchnicionum  loco,  ialtcm  vbcrioris  explicationis  fupplcmcn- 


co.  Datis  itaque  A & B:  vel 
rado  A ad  B cH  maioris  inz>  A 

B C 

D 

qualitatis, vel  produs  zqualica- 
cis  , vel  minoris  inaequalitatis*.  A 

B C 

D 

quod  fi  fiant  cotinux  proportio- 
nales ABC  D.  huiulmodicon.  A 

B C 

D 

tiDuatio  progrcfsio  vocetur, 
quotcunque  tandem  termini  cxftant. 

Progtefsio  vero  Gcomerrica  iam  explicata  duplex  ellsalia  continua  , alia  dircrcM: 
Continua  eft  cum  ontnes  termini  rationem  conneftentes,  habent  rationem  antece- 
dentis, &confcquentis  1 vt  in  Iccmate  rationum  explicatarum.  Ii  fuerit  quemadmo- 
dum A ad  B,  ita  B ad  0 > & quemadmodum  B ad  C,  ita  C ad  D,  atque  ita  in 
quouis  tandemnumero  terminorum;  huiufmodi  ptogrcfsioncm  continuam  voco. 


Difcreta  progre&io  ell  limilium  rationum  fecundum  aliquam  continuanonem  po- 
litio, vt  confequentes  non  fiant  antecedentes,  exempli  cauiai  fi  fiat  quemadmodum 
A cfi  ad  B>  ita  C ad  D.  & 

B fuerit  minor  quam  A,  vel  ^ ^ C ^ 

C,  talem  progrefsionem  in 

quotlibct  tandem  terminis  conftituta  fit,  voco  diferetam ; etiam  in  his  terminis  i a. 
5,to.  S,t£.  Vbidifcrccaratiovaldcintecruptaefi,quiaeltcootinuatiofimilium 


rationum. 


DEFINITIO  TERTIA. 

« 

TErtninils  progrelllonis  ell  (criei  finis , ad  quem  nulla  progrcfiio  per- 
tinget, licet  in  infinitum  continuetur^  Icd  quouis  intcruallo  dato 
ptopius  ad  eum  accedere  poterit. 

Explicatio. 

A c'  D E F G B 

POnaturrcAa  AB,  diuifain  CD  E F G.  vt  continuent  eandem  rationem  A B. 

CB,  DBi  EB,  FB,GB-  Ciimfiteadem  ratio  AC  ad  CD  , tc  CD  ad  DE, 
atque  ita  deinceps,  cum  ea,  quz  reperitur  inter  lineas  AB,  CB,  DB,  &c.  fimilis 
quoque  erit  eiuldcmratinnisprcgrelsio  AC  ad  CD,  cum  progrcfsione  AB,  ad 
CB-  terminus  autem  rationis  AC  itd  CD,  dicitur  puniSum  B,  fiue  illuminirin- 
fecum  velis,  fiueextrinfreum,  per  me  licet;  nam  de  re  nobiscfihicquxfiio,  non  de 
verbo:  ad  quod punilum  nulla  progrcfsio  pertingere  valer , cum  omnis  progrefsio 
interminata  pars  fericiexifiar:  nihilominus  tamen,  poterit  ad  illum  progreluo  per 
continuationem  magis  ac  magis  accedere , ita  vt  vicinior  vltimus  terminus  prngrcf- 
fionis  interminatx  cxillat  ipfi  termino  ferici , quam  firdiftantia  quxeunque  propo- 
fita. 

An  autem  talis  detur  terminus  progrefsionis,  & quo  paffo  inuefligari  debeat , li- 
bro fecundo  huius  traAatusdifceprabitur,.illudinteriminfinuatu hoc  loco  defidero, 
huiufmodi tprroinum  folum  repctiriin  ijs  progrefsionibus,qu5  proportionem  maioris 
inxqualitatis  continuant,  nam  earum  progreisionum  qux  vel  terminis  femper  zqua- 
libus  confiant , vel  certe  terminis  minoris  inxqualiratis , nullum  afiignari  polTe  ter- 
minum,inanifcfium  nimisefi , qudm  vt  explicatione  indigeat ; quandoqmdem  diOtX 
progrefsioncs , ii  continuentur , magnitudinem  quauis  data  maiorem  exhibere  natX 
iint.  luque  fecundo  libro,  tertio,  & quarto , in  quibus  progrefiiones  iam  terminatic 

coufi- 
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confidcraniur, nullz  proponemur,  przter  eas , <)tiz  maioris  erunt  inzqualitaris:  in 
primo  vero,  quoniam  illic  a termino  adhuc  abiirahiciir , etiam  progrefsiones  aiqua- 
litatis  , £c  minoris  zqualitatis  contemplabimur.  Terminus  igitur  progrdsionis 
talis  clt,  quemadmodum  explicuimus,  cumfcilicet  aggregatum,  fiue  fumma  ter- 
minorum progrcfsionis  , quantumuiscontinuatz , numqiiam  excedit  quandam  ma- 
gnitudinem; cxceditveroomnc  minus  illa  magnitudine,  atque  ita poflet etiam  di- 
ci ptoduifVum  fiue  quantitas  totius,  datz  progtdsioiiis , & magnitudo  illa  zqualis 
dicetur  toti  progrdsioni  data:;  hoc  db  omnibus  terminis  proportionalibus  limul 
liimptis.  Idem  igitur  quoad  rem  erit,  fiue  terminum  qnztere  progrdsionis  , iiue 
magnitudinem  toti  progrdsioni  parem , Queiplammet  integram  feriem  progrefsio- 
nis  exhibere.  Icd  hzc  melius  propolitione  quinta , fccundz  partis,  huius  libri,  per- 
cipi poterunt.  Si  quid  praitcrca  pertinebit  ad  tetminotum  explanationem,  inde- 
cuclu  operis  exponetur. 


* 
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PROGRESSIONVM  GE  O me  TRICA  RV  M 

P.A  R S PRIMA  ' 

• ^ • I 

T*fogreJ?iones  conjtderat  indeterminatas. 

PROPOSITIO  PRIMA. 

OqrinucpropordonaliumdifFcrcntix  funt  in  continua  analo^ 
giaciufdcm  rationis  fuotumintejirotum 

m n C D K F O 

Siiatmagnituduicscontinux proportionales  A G,  BG,  CG,DG,  E-G, 
FG.  oftendendum  elt  AB,  BC,  CD,  DE,  EF  differentias  in  conti- 
nua effe  analogia  fnorum  integrorum,  & contra  fi  A B,  B C.CD,&c.  fue- 
rint continuar, &:  FG  addatur  vt  AG,BG,  AB.BCfinrproportionaics) 
Dico  &:  A G,  B G,  C G,&d.  cflcin  continua  analogia. 

• 

Demonfiratio. 

QVoniam  AG  cft  ad  BG>  v»  B Gad  CGi  erit  diuidendo  vt  AB  ad  B G>  fic 
BC  ad  CG:  & permutando  AB  ad  BC,  vt  BG  adCG,  liue  vt  AG  ad 
BG.  Similiter  B G eft  ad  CG,  vt  CG  ad  DG:  ArdiuidcndoBC  ad  CG'vtCI> 
• ad  DG.& permutando  BC  eft  ad  CD,  vt  CG  ad  DG,id  eft  vt  BG  ad  CG, 
id  eft  vt  AG  ad  BG.  atqui-erat  vt  AG  ad  BG.fic  AB  ad  BC,  ergo  BC  eft  ad 
• CD  yt  AB  ad  BC.  Continua:  iimt  igitur  proportionales  AB,BC»  CD,4rqui- 
dem  in  analogia  Tuoruin  integrorum  AG,  BG.  fmuli  ratione  oftendam  reliquas 
cum  histribus  cHc  continuasiquod  erat  primum.  , “ 

Sint  iam  AB,  BC,  CD,  Sic.  continuat,  quibus  addita  fit  PG,fi'c  vt  AG  fit  ad 
« AB  ad  BC.  OicoomnesAG,BG.CG,DG>&c.  clTein conciiiu.i.-malo- 
giadifferentiatum.  Quiavt  AB  ad  BC,  Cc  AG  ad  BG.crgopctmutando&di- 
uidendo.&rutfumpctmutandovt  AB  ad  BC,  hoc  eft  e*  datis  vt  AG  ad  BG,  Cc 
BG  ad  CG.  quoniamautcm  ian»  BGeftad  CD.vt  A G ad  BG.Jioc  eft  cr.Iai 
tis  vt  AB  ad  BC,  hoc  eft  ruriumex  datis  vt  BC  ad  CD»eodcm  plane  dilcuriU 
oftendemus  B C,  C G,  D Gcllecontimi.is,  quidem  in  ratione  BC  ad  CD,  hoc 
eft  A_B  ad  BC.  Quareciim  etiam  AG,BG,  CD  Ontin  eadem  ratione  continux, 
omnes  quatuor  AG,  BG,  CG,  DG  erunt  in  ratione  AKad  BC  continux.  fimi- 
litet  oftendemus  & reliquas  cumiifdemelTe  continuas.  Patet  igitur  vetitas  propoli- 
tionis,  ' , , ■ 

PROPOSITIO  II. 

SI  quatuor  fucrintquantitatcsincontinuataanalogia,eruntaggregata 

ex  prima  & fecunda , ex  fecunda  & tertia , cx  tertia  & quarta,  in  conti*- 
•nua  proportione. 

A B C D ' . E 

Demonfiratio. 

• 

CVmo  quatuor  in  continua anallgia  AB,BG,CD,DE-  Dico  etiam  AC,  BD, 
*^C  E,  efle  continue  proportionales,  cum  enim  Ct  vt  A B ad  B C , ita  BCadCD, 
, ’ ■ H erit 
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'&™-eric'Ttraque antecedens  A C « ad vtramque  confe^uentem  B D , vt  AB  ad  BC, 
vni antecedens,  ad  vDamconlc({tti^titiai:  Ginilitmxtd  ^ia  BC  ad.  CU>  eft  vt 
CD  ad  DE)  fntvcraqucantcccdcnS'BD»  ad  CE  vtnmquc conlcqucntcro , vt 
BC  ad  CU,  ideft  «c  AB.j|<l'S'C>  boeaft  vt^C'ad'#l). Suntigitut  AC,.BD, 
CE  io  continua analogjan|i^^it4enionfttanduiii. 

!■  ■ ),V  ■ « a,  • 

P R-aP  O S 1 T I O ,ll  1. 


c 


D 


(^It  A B diuifa  in  C & D.  vt  ra- 


ucio AB  ad  AC  duplicata  (it 
eius,  quam  habet  B O ad  D C. 
Dico  AC, AD,  AB.^trcs  c/Tein.continuaiatione. 

Dmonjlratio. 

POnatut  A E , media  imet  AB,  & AC;  igitur  tres  erunt  continuz  quantitates 
AC,AE,  AB.  quareperprimam  huius  erit  ratio  AB  ad  AE,  eadem  ciim  ra- 
tione B E ad  E C.  (cd  ratio  A B ad  AC,  duplicata  eft  rationis  A B ad  A E , igi- 
tur 8c  ratio  A.B  ad  AC  duplicata  c(l  rationis  BEadEC.  quare  diuifa  eft  CB 
inE.vtdiuilacftcadcm  CB  inrD:ac  proinde  piinflumD,vnumideniqi  eft  cum  pun- 
ifto  E.  Vnde  cumlintttes  continuz  proportionales  AC.AE,  AB.cxconftruftione, 
eruntquoquciii  continuata  ratione  A C,  AD,  AB.  Quod  dcmonftrandum  fuit. 


PROPOSITIO  IV. 


QVod  fi  AB,  AC,  A D,(Int  quantitates  proportionales: 
Dico  AD  ad  AB,  rationcBi cius  habere  duplicatam, i 
bctDCadCB. 

B 


quamhav ' 


D 


Derwnflratio. 


Atio  enim  AD  ad  AB,  duplicata  eft  radonis  AD  ad  AC,  fed  perprimam 
'hiiiusvc  AD  ad  AC  sita  quoque  eft  DC  ad  CB,  igitur  rStio  A D ad  AB  du- 
plicata eft  ragonis  D C ad  C B i quod  etai  demonftrandum. 


Ri 


P R o P o S I 
D 


T I O V. 


Sint  tres  continuz  pioportio- 
nalcs  A,B,C;fit  autem  ra.tio 
A ad  B , triplicata  cius , quam 
habet  D ad  £:  'ratio  quoque  B 
ad  C,  triplicata  tationis  E ad  P. 


' Dico  D,  E,  F quantitates , in  continua  fote  analogia. 

Demonjlratio. 

CVm  tatio  A -ad  ft,  Gt  eadem  cum  radone  B ad  C;  igitur  edam  ratio  B al  C 
triplicata  eft  rationis  D ad  E.  eft  autem  & ratio  B ad  C ex  ruppOlitionc  tripli- 
cata eius  quam  habet  E ad  Fi  igituf  ratio  D ad  E,  eft  eadem  cum  ratione  BadF. 
• Sun{  igitur  in  continuam  proportione  O , £,  F.  (^od  demondrandum  (uit. 

P R O- 


• Digitizccl  by 


GEOMETRICifi. 


19 


PROPOSITIO  VI. 


Sic  A ad  B K in  minore  ratione,  quam  C ad  D. 

Dico  A ad  E I mediam  propoitionalcm  inter  A & B K,  efle  in  mi- 
nori ratione,  quam  fit  C ad  F mediam  inter  C & D. 

« Demonfiratio. 


A 

C 

E 

II  I 

F 

B 

G K 

• D 

TJIacenim  A ad  BG  m ratione  C ad  D.criti  BGminorquam  B K.  Er  fiat  inter „0. 

A & BG  media  EH,  erit  quoque  EH  minor  quam  EI.  Kuri.im  quia  A ad"- 
BG,  duplicatam  habet  rationem  A ad  EU,  & C ad  Deamdem  ex  conhrudlione 
haber  rationem,  quam  A ad  B G i habebit  etiam  C ad  D rationem  duplicatam 
eius,  quam  habet  A ad  E H : icd  4c  C ad  D duplicatam  habet  eius , quam  C ad  F; 
igitur  ratio  C adF.  eadem  eft  cum  ratione  A ad  EHi  fed  E I ohenfa  cft  maior 
quam  EH  , igitur  A ad  Ei  ■'minorem  habet  rationem . quam  A ad  EH  , id  cft  ‘ 
quam  C ad  F.  Quod  erat  oftendendum. 


(orollarmm. 

Simili  modo  demonftrabitur  ii  plurcs  mediz  inter  primam  & fecundam  , inter 
tertiam  & quartam  ponantur , fucritque  in  prioribus  maior  proportio  vel  minor 
primz  ad  fecundam,  quamin  pofterioribus  certiz  ad  quartam;  fore  etiam  in  prioribus 
primaqadprimam  mediarum  , vel  fecundam,  aliamqucquamcumque  maiotem  vel 
minorem  ptopoctionem  , quam  tertiz  ad  iimilem  ordine  mediam  inter  poftetiorcs. 

P R G P O S 1 T I O V 1 1. 

Inc  duo  ordines  continue  proportio- 
nalium A,  B,C,D,Sc  E,F,G,H : 8t  ma- 
ior Iit  ratio  A ad  B,quam  £ ad  F. 

Dico  maiorem  quoque  elTc  rationem 
A ad  C tertiam  ,”vel  D quartam  , quam 
£ ad  G cerciam,  vel  H quartam.  • 

DemonJ!ratio. 


CVmenim  Iit  eadem  ratio  A ad  B, quzB  adC,  & G ad  D;  Similiter  F ad  G: 
ratio,  & G ad  H eadem , qtiz  cft  E adF,  fitque  A ad  B 'maior  ratio  , quam 
E ad  Fs  erit  etiam  tam  B ad  C quam  C ad  D maior  ratio,  quam  F ad  G,autGad 
H :& proinde  erit  A ad  ' C maidr  ratio  ,qiiain  Ead  Gi  Sltimiliter  B ad  D maior 
ratio , quam  F ad  H5  & A ad  D maior  quam  E ad  H:  qux  erant  dcmonftranda. 

• 

H 1 P R O- 
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PROGRESSIONES 
PROPOSITIO  VIII.' 


Sint  tres  magnitudines  ACjABjAF;  & FEatqualisfit  CB. 

Dico  fi  AC  minima  trium  , 6c  CB  minor  differentia,  & B E, 
vtriufque  diffcrentix, differentia  fint  continue  proportionalcs,ipfas  quo- 
que magnitudines  AC,  AB,  A F effe  in  continua  ratione. 

A C B E F 


■ Dtmonjiratio. 

t j.sitimii.  O Edlangulum  FAC*  iquatur  recSanguIo  F C A vna  cum  quadraro  C A,  reSan- 
bi.s««n<i  autem  FC  A xquaturlredangulo  AC  B ,&re£langulo  AC  B E (id  eft 

ci7.s«//-  c quadrato  C B.  cum  AC>  C BiB  E ponantur  continux)  ac  prxtercareftangulo  AC 
EFjiti  dl  ACB.  quia  iquales  funt  CB.EFi  igitur  rc<2angulum  FAC  xquatur 
d*.s««ri.  quadratis  AC,CB,  Strcaangulo  ACB  bis , hoc cft  quadrato  “*  AB;  funt ' igitur 
ci7.s<x/i.  proportionales  magnitudines  AC.  AB,  AF.  Quod  erat  demonfttandum. 

tAltter. 

VT  BC  ad  CA.Cc  EB  ad  BC.idcft  EF:  Igitur  componendo  Tt  BAadCA» 
Cc  BF  adEF.hoccft  BF  ad  BC  : ergo  permutando  Se  componendo  FA  ad 
BA.vt  B AadCA.  Quod  erat  demondrandum. 

Corollarium. 

A C B E^ F 

SI  autem  A C,  C B,  EF  fuerunt  proportionales,  & B E xqualis  C B minori  diffe- 
rentiqp,  erunt  corium  A C . A B . A F continux proportionales. Demooftracio  ea- 
dem cd,  quf  prupodeionis  iampolicx. 

PROPOSITIO  IX. 

Slntincontinuaanalogia  AB,  AC,  AD,  & minori dificrentiz  BC, 
zqualisfic  £ D. 

Dico  minimam  AB,  & minorem  differendam  BC, deinde  fic  CE, 
vtriufquc  diffcrentix  differentiam,  effe  proponionales. 

A B C E p 

Dtmonjiratio. 


Eflangulum  D ABfxquatur.reidangulo  D B A,  & quadrato  AB:  ceAanguIunl 
gi.SwWi  rVauren,  D 13  A 6 xquatur rcflangulis  ABC , & AB  ED,  ided  rutfus  redangu- 
lo  AB  C ( funt  enim  ED,  B C linei  xquales ) Screidangulo  ABC  Etergoreftan- 
gulum  DA  B,  xquatur  quadrato  A B, &reAangulo  A B C bis,  & prxtercaredan- 
gulo  ABCE;  quadratum  veto  A C , xquatur  quadrato  AB.refiaoguloABCbis, 
& quadrato  B C : Atqui  cum  AB,  A C , A D ponantur  continux  proportionales, 
h 17.  Suai.  erit  reidangulum  1“  D A B xquale  quadrato  A C ; ergo  quadratum  A B,  re&angulum 
'ABC  bis , & te£Iangulum  AB  CEfimulfumpta,  atquantur  quadrato  A B.  cedan- 
gulo  ABC  bis,  & quadrato  BC  iimul  fumptis.  Itaque  demptis  communibus  qua- 
drato A B , & rcdangulo  A B C bis , xqualia  remanent  quadratum  BC , & reflao- 
gulum  ABCE;  quare  AB, ' B C,  CE,  funt  tres  continux  propoitionales.quod  erat 
demondrandum, 

%Ahttr. 


liUtm. 
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GEOMETRICA. 

, jlhter. 

QVoniam  DA,CA,BA  ponuntur  proportion.ilcs,  ergo  per  primam  huius  DC 
adcB  eftvt  CA  ad  U A ; quare  (cumatqualesfint  DE.BC  ex  hypothdi)  vt 
CD  ad  ED.fic  C A ad  B A , ergodiuidendo  CE  ad  E D,  hoc  cft, C B,  vi CBad 
BA.  QjiodcratdcDionflrandum. 

Corollarium. 

A B E D 

QVodCpofitis  continue  proportionalibus  AB  , AC,  AD,  fumatur  CE,zqua- 
lis minori dilFerentia;  B C> erunt  AB,  BC,  ED  in  continua  analogia:  quod 
dcmonflrabiturprorfus  eodem  modo  quo  propolitio  iampofita. 

PROPOSITIO  X. 


Sint  tres  magnitudines  AB,  A C,  AD,in  continua  analogia-, ponantur 
autem  maaima  trium  A D,  & maior  differentia  C D,  dcinSt  tertia 
<]uzpiam  £ D,  continuz  proportionales. 

Dico  B C,  C E , atquales  elfc  lineas. 

A B c D 

E 


Demonjiratio. 


CVm  tres  ponantur  continua:  AB, AC, AD, en  t DC  ad*CB,vtDAadCA:,, 

quare  >>redangulum  D C A reflangulo  D A B C , atqualc  cll.  Similiter  cum  bii.  s.xii. 
ponantur  continuz  AD,  CD,ED,eft  AC  ad  CE,‘ vt  AD  ad  CD:  ergo  reftan-  ci.aum. 
gulumidem  ACD  zquatur  etiam  rcdlangulo  AD  CE.  reflangula  ergo  ADBC, 
AD,CE,interfczquanturi  vnde  B C,  '*  CEzqualcs  funt-quod  eratdemonftrandu.  Ji  sart. 


alirer. 

QVandoquidem  ponantur  continuz  AB,  AC, AD,  ergo  perprimam  huius  vt 
DA  ad  C A , fic  D C ad  C B.  Iterum  quoniam  ponuntur  continuz  A D,  C D» 
EDi  per  primam  huius  vt  AD  ad  C D,  fic  A C ad  CE ; & permuundo  vr  A D 
ad  AC,  fic  CD  ad  CE.  Sed  vt  AD  ad  AC,  ficoftendi  elTc  CD  adBCjcrgoCD 
'eftadCE,vt  CD  eft  ad  BC.  zquales  igitur  funt  BC,  CE.  quod  erat  dcmonftran- 
dum. 

Corollarium. 


A B C E D 


CImili  plane  modo,  fi  pofitis  continuis  AB,  AC,  AD, etiam  AD  trium  maxima, 
‘^CD  maior  differentia,  & tertia  quzpiam  CE  fuerint  continuz  proportionales. 
DicoBC,ED  zquales  cffe.Demonftraiio  eadem  cffqu;propofitionis  decimz. 

PROPOSITIO- XI. 


"^Int  AB,  A C,  A D in  continua  analogia,  & minori  differentiz  B C 
) zqualis  fit  C E. 

Dico  E D , C D,  A D in  continua  quoque  analogia  effe. 

A B C E D 


H 3 Demon- 
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Ci  PROGRESSIONES 

DemonFlratio.  • 

A _B C E D 

a 1?  Ea.mguliim  ADE  a-quatiir>rfiSlangulo  AED  ciim  quadrato  EDsrcflangu- 
b i.sitidi.  autem  AED,aquaturrc&angulob  DEC.  Si  DECB,  lioccft  rutius  re- 

ftangulo  DEC  (ciim  CE,  CB  (int  a’qualcs)Strc£Iangulo  DE  BA.Scd  per  corol- 
larium nona:  huius,  A B.B  C,  E D limt  continu^,  ergo  rcflangulum  E D A B aquale 
c(l  quadrato  B C,hoccll  quadrato  EC-  teclangulum  igitur  A E D aquatur  reilan- 
gulo  DEC  bis,  Se  quadrato  EC.  quare  rectangulum  ADE  aquatur  rciSangulo 
t+.  srf»».DF.C  bis,  & quadratis  E C,ED,  hocell  sqhadrato  CD.  VndeAD,  CD,ED  funt 
crescontinua proportionales. quodetat  demonflrandura. 

Aliter. 

QVoniam  D A ,C  A,  B A ponuntur  continua,  erit  per  ptimam  huius  D AadC  A, 
ficut  DC  .ad  CB,  id  cft  C E:  quia  aquales  liint  ex  datis  B C , C E:  Itaque  di- 
uidendo  vt  D C ad  C A,(ic  DE  ad  EC.i  & inuettendo  vt  A C ad  CD  , ita  C E 
ad  ED,  & componendovt  AD  ad  CD.fic  CDad  ED.  Qjiodcratdemofttanduin. 

Corollarium. 

EX  hae  ptopoCtione  educitur  hoc 
Theorcma.Sint  AB,CB,DB  propor- 
tionales, erigatur  autem  ad  angulti  quem- 
cunque re£la  B E,  aqualis ipli  C B , iun- 
ganturijuc piinfta  AE,  CE,  DE.  Dico 
AEC,  CED  angulos  cllc aquales;  &:li 
AEC.  CED  anguli  fuerint  aquales  , Si 
CB  linea  aqueturtcclq  BE  , dico  AB, 
C B , D B elTe  proportionales ; fi  vero 
AEC,  CED  anguli  aquentur,  &r  AB, 
C B , D B fint  proportionales  s dico  C B, 
E B lineas  elfc  aquales. 

DemonfifAtio. 

QVoni.am  ponitur  vt  AB  adCB  ,hoc  eft  BE,  fic  BE  ad  D B,& angulus  A BE 
(itcommunis.etit  DEB  ^ triangulum , A E B triangulo  fimile.adeo^ue  angu- 
lus D EB  angulo  E A B aqualis.  Rurfum  ciim  C B,EB  latera  aquentur  , erunt 
eji.Prmi.  anouli  CEB,  ECB  aquales-,  eft  autem  angulus  ECB,  aqualis  c duobus  angulis 
E AC,  AEC'  igitur  angulus  CEB  qqiiatur  duobus  angulis  AEC,  E A CifcdDEB 
aqualis  oftenllis  eft  angulo  EAC  s demptis  igitur aqijabbus  E AC,  DEB, manent 
A EC,C  E D reliqui  aquales. 

Sint i.im anguli  AEC.CED  &CB,BE  linea  aquales,  dico  AB.CB,  DE 
frW.  elTc  continuas. Quqniiam  angulus  E C B hoc  eft  C E B qquetur  angulis  E A C,f  AECi 

& CED  ponatur  aqualis  ipfi  AEC,  erit  DEB  reliquus  reliquo  EAC  aqualis: 
eft  autem  angulus  A B E communisiergo  tertius  tertio  qquatur,adeoque  Si  AEB, 
DEB  triangula fimilia:vndevt  AB  ad  EB  hoceftCB,ita  EB  fiue  CB  adDB. 
Quod  erat  lecundtim. 

lamvcrbfint  AEC.CED  anguli qquales.Sc  AB.CB.DBtrescontinuqpcopof- 
tionalesidico  CB.  EB  lineas  aquati.-fi  enim  non  fint  qquales.Ct  C B maior,  fiatque 
CG  ipfi  BE  aqualis,  crunr  igitur  per  fecunda  partem  huius  ptopofAG,  C G,D  G 
gti.H.i»,.  proportionales. vndie fi  fiat  HC  aqualis  ipfi  C D,  erunt  tam  s A G , AC. 

AH;  quam  AB,  AC,  AH  continii?  proportionales ; Igitur  tam  AGAH  reiftan- 
gulum.qiiam  A B .\H  rcdangulum,  aquale  quadrato  A C mediq  communi : quate 
b M.s»«i.  AGAH,  A B AH  redlangula  .aquantur  intcrlc.  Vndcvt  AH, ad  AH  hfic  AB 

ad  A Gi  fcd  A H luii  t atqual  es , ergo  A G,  A B reda  cqtiantu  r.  & G pundlura  idem  eft 

quod  puniftum  B ; 8c  C B,  C G.id  eft  B E linea:  aquales,  eodem  modo  oftenditut 
C B non  ellc  minotem  ipsa  B E. 


B 
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<S  E O M E T R I C i£.  ^ 

PROPOSITIO  XII. 

DEntur  tres  line*  in  continua  ratione  A B , B G , C D j iu  vc  B C fit 
ftiaiot  A C,  & fiat  reift*  A C «qualis  B £. 
pico  AB,B  E,  ED  elTe  proportionales. 

A C E b B 

Dentonflratio. 

Vm  ponantur  in  continua  analogi^^  Bi  B C.  C Di  igitut  erit  Vt  B C > id  C D “ 

^ica  AC>hoccftexconlltuAjonc  B£  aJ  BD.  Ergodiuidendo  vt  BD  ad  pc> 

itaED  ad  DBi  ac  inucttendo  vti  CDad  BD,  ita  ic  habet  BD.ad  DE.  Quare 

bBD  quadratum x^uacut  EDC  re^angulo)  quadratum  antem<BE  c .,uale  cft  ^ 

quadratis  B D t D E,  & rc^tangulo  E D B bis  fiimpco  : atqui  rcAanguluin  A B £ D 

*quaturiifdem:namreftangulum  ABED,  tquatnrEDC  Jreftangulpihoceft.tt 

olleodi,quadrato  B D ) 8c  redanguln  EDAC  (hoc  cft  rcdangulo  BEO,  ideft 

turfuin  c quadtato  E D cum  redangulo  E D B , & Tcdangiilo  infuper  ED  B , te-  . • * 

fiangulum  itaque  ABED,  cutni)Idcraa^)ualciit,zqu3bitur  BE  quadrato i patet 

igitur  ABi^BE,  SDedeincohcmuaanaJngia. quoddcmonftrandumfuie  fifSan. 

PROPOSITIO.  XIII. 

POnantur  A B,  B C,  C D , trcsJinez  in  cotHimia  proportione  ^ & fiat 
B C xt^ualis  DE.  • 

Dico  A £,  E C,  C O . clltl  in  continua  «nalogia. 

Demonfti^th. 

QVandoquidem  ponuntur  ciTe  continuz  propottiouales  linei;  AB , B G>  C D,  ct- 
aam erunt contiDuzproporcion-des  AB,I)E>Cb>A  BC  mediz  zqualisDE 
ciicquadcatuniDEreftangula  ABCDzquale.quadtattt  autem  tC£z.,uaturCD>^^*'"'*^ 

A B C D E 

DE  quadratis,  & cedanguto  C DE  bis  Aimpto:  quibus  etiam  zquaturreflangu-  , 
lura  A E C D nam  rcdatigulum  A E C D zquatur  E C D redangulo  ( hoc  ell  qpa- 
drato  i CO  cumtcdanguloCD»)  Srredangulo  DCB,hoc  eft  (quiaexcon(lru-|jj*  *“"' 
aioneBC>DEzquanior)iterumrcdanguloCDE&rei%aDguIoinluperABCD,  ' 
(idcft,vtniod6oftco.’.imus,qoadraR>  DQ quare  rcdangulum  AECD  cdmijrdcm 
xquak  fit,  quadrato  C E zquari  necefie  cft : adeo^e  C D,  C S>  £ A eilc  iii  eouti- 
Bua^aalogte.  Quod  erat  demonArandum. 

• PROPOSITIOXIV,  ■ 

Sint  AB,  A AD,  in  Continua  analogia  ; &fiatvt  AB  adBC,ka 

BC  ad  E lineam  , dc  vt  A D ad  DC,  fic  OC  fiat  ad  F. 

Dico  E Sc  F efle  inter  fc  zquales. 

T>cmonflratto. 

. A • B . .C  • G b 

E ‘ F 

Q Vonianifupponuntur continuz  AB,  Ac,  AD,  C fiat  D G zqualisB  Ci  erunt 

conunuz  ■ AB , BC  < CC,  ergo  cumet  datiseciam  fine  in  continua  ratione,'*  "'**'' 

■ AB.BC, 
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«4  PROGRESSIONES 

ABi  BC,  & E, erit  linea  Eatcjualis  CG:>lcinJcijuia  coniimiatfunt  AB»AC>AD, 
Ii  fiat  B e «qualis  G D > erunt  quoque  in  continua  anaingia  » C G.  D C >DA:  po- 
niinturautcm  continua:  AD.DC  Se  F;  erunt  igitur  continu*  F,  DC,  A Di  cft 
igitur  F «qualit  C G:  vmlc  F 4c  E quoque  lunt  «quales , vtpotc  ipli  C G zquales, 
Cjuoil  eratpropoiitum  dcinonftrate.  * 

Lemma. 

■p\Ati  lint  duo  ordines  triumquantitatum  CAiB  A, DA  fii  C F,  EF,  GF;  & 
r^iitvt  CA  ad  D A,  fic  CF  ad  GF,  litqueitcmvt  BAadDA.ficCF  ad  EF. 
Dico  etiam  ede  CA  ad  BA,  ilcEF  eftadGF. 

z . 

A ' DEC  E G F 

’ , Demonflratio. 

SI  enim  non  cft  CA  ad  B A,ve  EF  ad  GF  , etit  ergo  tliqaa  maior  vel  minor, 
quam  C A,  nempe  Z ad  BA,vt  EF  eft  ad  GF;  quoniam  ergo  vt  CF  primaad 
EF  fecundam, itain alteroordine  BA  lecunda  eft  ad  DA  tertiam,  de  vcEF  fc- 
cundaad  GF  tertiam  , ita  in  ordine  altero  Z prima,  eft  ad  B A fecundam  ,trgoex 
b,‘ifi;'*-a;quo  in  proportione  perturbata,  vt  CF  ad  GF',ita  Z l>ad  D A:  atqui  ex  hypoiheii 
*'  etiam  C A erat  ad  D A,  vt  CF  ad  GF,  ergovt  C A ad  D A.fic  Z (maiorvelmi- 
c i.ajinMt  p:  A ) eft  ad  D A,  quod  eft  'ablurduih : non  eft  igitur  C A ad  B A , in  alia 

proportione,  quam  E F ad  QF.‘ 

PR  O P.  OSITIO*  XV. 

Sint  proportionales  A B , A C , A O & linea  B D compollca  ex  vtta- 
que  dincrentia  BC,CD,cliuidatur  bifariam  in  F,  ac  medix  propor- 
tionali A C,  xqualis  llt  produda  A G. 

' ' DiCo  F C,  f B,  F G in  continuata  efle  proportioitc. 

G . ABC D 

■ F 

Demonjlratio. 

CVm  enim  G C bifcAa  fit  in  A,&  BD  in  F,  etit  CG  ad  AG,  vt  BD  adFD. 
przteredcum  AB,AC,  AD  ponantur  continuz,  erirperprimamhuiusBCad 
• CD,  vt  AB  ad  AC,  id  cft  AG;  & componendo  vt  BG  ad  AG,  itaBDad  CB:  fcd 
ante  oftenderamus  dic  vt  CGad  AG,ita  BD  ad'FD.  Quare  per  lemma  przce- 
dens etiam  erit  vc  CG  ad  B G;  ita  CD  ad  BF,  hoc  eft  F D;  Sc  diuidendb 
ad  BG,vt  CF  ad  FD,  hoc  eft  FB;  Itaque  innertendo,permutando,& componen- 
do eritvt  GF  adIJF,ita  BFadCFjcrgoGF.BF,  CF  fuut  ptoportionales.Quod 
clat  demonftrandum.  ' ; . 

* ■ Corollarium.  . 

• ii,  ' »1  . -f  . 

G A E B C D F' 

EX  hac  propofitionc  hoc  Theorema  deducimus.Sinttres  proportionales  A B.  B C. 
CD,  diuilaqiic  fit 'ab  bifariam  in  £.  Dico  AE,EC'&:  compofitamex  AE  6c 
■ lineis  BC,GD  hisfumptis,  clTe  proportionales, &fi  A E,  EC,  & cor^ofita  ex  AE 
& BC,CD  lingsbisfiimptis.fintcontinuzi  dico  AB,BC,  CD  die  in  continua 
analogia.  „ ■ 

...  . !■  . 


; Digitized  by  Google 


GEOMETRICAE. 


«S 


‘DemonJIratio. 

PRoilucatur  CD  in  F,  vt  DF  linea  a;quctur  B D compofua? : B A vero  produ- 
catur in  G>  vt  GA,  B C aiquentur.  Quoniam  G A.  RC  linea:  Iuntxqu.ile5, erunt 
aDCi  DB.DG  continux’ proportionales.  Rurliiin  cum  G Axquetut  reiRxBC , de 
A E ipli  EB  Iit  zqualis , crit  GC  in  E bifariam  quoque  diuifa.  cll  autem  D Exqua. 
lisipu  BD  per  conflruftionemiergoEB,  EC, b E F, hoceft  AE,  EC. & conipoiita’’'b'^““‘- 
ex  A E 8c  B C C D bis  liimptis  , funt  continux  proportionales,  quod  er.it  primum. 

1.  Quoniam  EB,EC>EF  funt cotvtimix,  Sf  liClinex  iqtiatur  EG.de  BF  li- 
nea exconftruc.  fit  in  D bifariam  diuifa. erunt  UC)DB,r  UG  continux  ; quare  Si  ‘ 

A B.BC.CD  tres  erunt  J continux  proportionales,  quod  erat  demonfirandum. 

PROPOSITIO  XVI. 

S I (5  tvt  prima  ad  fecundam,  ita  tertia  ad  quartam  , erit  vt  prima  cum 
fecunda  ad  tertiam  , ita  omnes  quanior  ad  primam  cum  tertia,-  vel  vc 
prima  cum  fccundaad  fecundam  , ita  omnes  quatuor  ad  Iccundamcum 
q^uarta. 

Demonftratio. 


A B C 


U E F 

■pSto  AB  ad  B C , vt  DE  ad  EF,  dico  elFc  A C ad  AB.vt  aggregatum  ex  AC  Si 
-^DF  ad  aggregatum  ex  AB,DE-Ciim  cniinfic  AB  ad  BC,'vt  DE  ad  EF>cht 
inuertendo  Sc  componendo  AC  ad  AB,  vt  UF  ad  DK:  quapropter  crit  etiam 
vtraqueantcccdens  AC,  DFc  ad  vtramque  conicquentem  AB,L)  E,  vt  vna  an- cir 
recedens  A C ad  A B vnam  confequcntcm.quod  erat  propoficum. 

Corollarium. 

R 


S 


T 


V 


K 


fligitur  cx  quatuor  proportionalibus  fiat  vna  aqualis  omnibus  quatuor, verbi  gratid 
R;  Sifiacaltcra  ,S  xqualis  primx,ac  tertix.  Si  tande re£fa  Texhibearur  xqualis 
primi  Si  Iccundx.-dcnique  fi  ponatur  V xqiialis  primx.cn  r R ad  S,  vt  T ad  Imiili- 
ter  fi  omnibus  quatuor  fiatxqualis  G,  Si  fccundx  cum  quaria,xqualis  H,  & prim.x 
cum  fecunda -xqualis  1,  & fccundx  xqualis  K,  eritvcGad  H,  fic  lad  K- rcslixc  i 

I Pappo 
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PROGRESSIONES 

Pappo  hb.  tertio  propofitione  dccimafcptima  in  tribus  continue  proportionalibus 
propolitafuiti  quatcumvniuerialisiic.  cenlliimus  etiam  hocipiUm  verbo  indican. 
«uin  ad  ampliorem  vrum.  ‘ 


PROPOSITIO  XVII. 

Sit  A aiqualis  B,  & C atqualis  D;  omnibus  autem  A,  B,  C,  D,  pona- 
tur atqualis  E j duabus  vero  B,  D,  ponatur  xqualis  F:  fimiliter  duabus 
C,  D,  xqualis  G ; & redx  D,  xqualis  H. 

Dico  rationem  Ead  F,8cGadH  cfle  duplam.  Quod  fi  reftisE,  FjG,H, 
xqualis  ponaturi,  & duabus  F&H,  xqualis  ftatuatur  K,  & lineis  G,  H, 
xqualis  ponaturL, denique  refidux  H,  fiat  M xqualis; 

Dico  rationem  I ad  K,  & L ad  M eiFe triplam. 


rDemon/lraua. 


D 


H 


. M 


Acum  B,  dupla  ePipfiusBi&C  cu  D.ipfiusD  dupla  eilrergo  etiam  A,B>CiD  fi- 
mul  fumptz,  duarum  B,  D>  (imul  fumptarum  duplz  funt.  Sed  lineis  A,  B,  C>  D 
xqualis  eft  E,  & lineis  B,  D,  xqualis  F > ergo  E dupla  eft  F : fimiliter  C , D,  fimul 
iumptx,  bocell  Giipfius  D,idcR  H,  fiinc  duplx.  Quod  erat  primum.  Secundam 
partem  ita  expedimus.  E continet  reAam  A bis,&Cbisiipla  vero  F continet  A fe- 
raci, 8c  C iemcl ; ipfa  tandem  Geontinet  C bis;  8c  H xqualis  cfi  C;igltut  omnes  E,F, 
G,H,hoccftrcAal.continctAtertib,&rc3am  C iexies  trcfta  veto  K,  continet  ex 
lijrpothcfi  F,Sc  Hi  fedF  continet  B&D,  hoc  eft  ipfam  A fcmel , SclcmclteClamC, 
igitur  fi  addatur  H,  hoc  cil  C,  tcAa  Kerit  fcmcl  A,  St  C bisfiimptam.  fcdAfum- 
pta  femcl , cum  C bis,  eft  tertia  pars  A linex  ter  fumptx,  Sc  line?  C fexies  llimptx: 
raiioergol  ad  K triplacfi.  Eodem  modoofiendemusquod  L, fit  tripla  lincqM, 
nam  L xqualis  efi  G,H  ; ipfa  vero  G continet  bis  C lineam , cui  fi  adiungaturH, 
ipfi  C xqualis,  erit  G cum  H,  hoc  eft  L,  tripla  rcflx  Ci  hoc  cftH,  hoc  eft  Mi 
patet  ergo  vetitas  propofitioneexpofita. 

• SchoLott, 

"nAfipus i%jhhusce»tiiiiiis^iurititttikus nptluuil  hancmiinUm^uitfiiti- 
-*■  cct  tandim  continutnl  rttunenr,  tjuit  vere  eduerii  nen  Jelim  continuu  rttienihm  ceme- 
nire  henc  preferlionaliiim  frefrietttem,  verum  et  iero  Jifcretiffimd,  mede  ratienei Jimiles  ef- 
fumantur-. hinc  opera  pretium  duxi,  hoc  inf nuere.  Notatu  autem  dipnum  e.xiiiimo , f epuis  vU 

terim 
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teriisfrcptrtiMfsiu  eeautrut,  q*emtdmod»mh*cfnftfituiie fecimus,  missjfritam refe- 
rit tplures  ec  flures  fahdiuifieites  rttiensHn',fiU  frexk  in  frtfeftiene  fcjit*  ehfermitunt, 

_ ■ PROPOSITIO  XVIII. 

SInt  quxcumque  & quotcumque  magnitudines  A,  B,  C,D,  B • pona» 
tur^uc  F omnibus  (prattervitimam)  bisfumptis,  acvltim*  E femel 
fumpti  atqualis;  G vero  atqualis  omnibus  fimul  fumptis,  denique  H 
zqualisvltima;  E.  ^ 

Dico  F , G , H arithmeticam  AB  C D B 
analogiam  continuare.  ' 


Demonjiratio. 


/a  'Jj  ifi jJ  ^ 
; T 


Linea  F,  id  eft  A,  B;;  C,D  , bis  Alm-'  ‘ ' 'l.A  i 

pta:,  vnicum  E(eri?e/,’excedi^reiM:' "..-liifiiJ.  i 
G>  ideft  A.  B,  C>D,  fi  femcl  i-'  ’ ' . . . , 

cxceflu  A,'B.  C)  D,  fcmel  fumptis; 'S<w  eodeiA  exccflii 'excedit  linea  GfipfamH, 
qua:  atqualis  ponitur  rtft*  E , igituF  F.  Gi  H liheat  arithmeticam  continuant  propof 
lionciD.  Quod  erat  demonftranduin.  i 

O i Scholsoit.  ( j ' • '■ 


QyeremirscM.vi(Uri  nek  dthsdt  frederkt  Cis^rntndimittffiim,etsm  Geemetri--' 

ctfreferciene,  enele/^iet , ec  mediestteserait » ArubmeticM  negiexiJfe-,  faendefaideda 

npnexCeemrtricataniaf)^dqadcssmffaeqatntitttamJeriefredastSar;iiaidFaffHmincx- 

terit  fuaeifimam  Utere  fetai/e  O/txciedi  fatefli  vel  certi  efertaifitCemarendiiiamdam 
raffidefe3am,vtvecat, eadem  libra  frafejitiane  19. /aff tere nititar,caBtinaieetem  Cea- 
Mttricem  tf ignare , excjae,  cam  ^aafittn  ratiane  Arithmeticam  anatagiam dedaxijfet,  nan 
idei  ceterit  nan  frafariianalibm  ijaantitatibm  cammane  ejfe , fajfet  demanjtrari ; fujaidem  i 
freblematicinitaru  ^Undate  alienam  videtar, certam  determinatam  cfaid  in  ean^raSit- 

nem  adhibere , cam  abutam  ijaedlibet  faerit  farciens.  Sed  hac  in  natiam  anti/jaitatii  dUia 
fint , qaam  venerari  amnes  deberent ; itliae  enim  fecaUvireram.  Ubares,  ingenitram  farta 
hacafyaenanvidiarecentiaribmadeijaalt.  ' 

PROPOSitlO  XlX. 

DAtis  duabus  progreflionibus  terminorum  in  continua  rationb  A* 
tithmetica  A-,B,Q  D,  E,  F;  ex  vtriufque  fetiei  terminis  A, D, 
B,  E,  CF  in  vnuna  conflatis  conflituatur  tertia  (cries  G,H,I. 
picoctiam  G,H,I  circinc6htinuaAtithmeiicaanalogia. 


A ^ V"*'''  ® ■ C 


H 

I 

M _N_  P • 

I 1 


T>emtm- 


PROGRESSIONES 

, • • • 

DemonFlratio. 


I 


< B ^ . • c 


H 


M 


N 


'TErminorumferiei  A,B,C>  mutuus  excelTus fit  J^N.vefo  ^odlusalccriEsiM  au. 

cem&N  fibiaddici.faciantPiqDoniamigiaic^  iupctat  E' exceflu  M.jcOAi- 
perat  E exceffu  N,  A & D Cmul  fumpti , ho?  G > fupetabutu  B 6c  E.Cmul 
luinpios,  boc  cft  H>  exccfsibus  M jc  N iumpcis , hoc  eft  cxccflii  P ; fimiliter 

oftendcmus  H fupctarc  I exceflu  P.  Amt  igicuf  G>  H>  I ipAiicbmccica  analogia. 
Quod  erat  demonftrandum,  ‘ 


PROPOSITIO  XX. 


E Sto  AB  ad  BC,vt  BDad  DE-,  Ecliatipn  BC  aequalis  EF  , vbU 
cumque  tandem  cadat  puU^ium  E.  ’ ' 
i,  Dico  gfl[e  vt  AB  ad  AC,  fic  AD  ad  AF,  & BO  ad  BE. 

' ’ _ Demonfiratio. 


A 

B 

C 

D 

E 

P 

A 

B 

D 

C 

E 

F 

A 

B 

D 

£ 

C 

F 

A 

B 

D 

C 

_F 

E 


QVoniam  eft  vt  A B ad  B C,ita  B D ad  D E,erit  componendo, conuertendo  vc  AB 
ad  AC>ita  BD  ad  BE:  vlteciils,  cumftnt  EF>  BC  zquales,  erit  tota  AF 


. zqualisquatuor proportionalibus  AB,BCiBDiDE  : 8r  AD  zqualis  primx  jc 
•I  . primf  ac  lecundz  : quareVt  • AC  ad  AB.  ita  AF  ad  ADt 

& inuertendo  vc  AB  ad  AC.  ita.  AD  ad  AF,  & vc  ance  oftendimus.ica  BDad 
D £ : quod  erat  demonftrandum. 


PROPOSITIO  XXI. 

DAtz  fint  quatuor proportionales,  minima  AB,  fecunda  A C,  tertia 
AD, quarta  A £. 

Dico  primo  O B difTcrentiam  primx  & tertix,  minorem  effe  £ C,  dif- 
ferentia lecundx  & quarex: 

Secun- 
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Secundo  fi  BD  minori  auferatur  arqualis  BF,ex  CE  maiori,  vt  AB 
ad  BD,  vclvt  A C ad  CE,fic  BC  differentiam  prim*'8c fecundat, fore 
ad.CF  differentiam  differentiarum  BD  & CE.  . 

F 

”K  B C D E 

Demonfiratio. 

CVmexhypothefiAB  fit  ad  AC,  vt  AD  ad  AEiigiturpermutandovt  ABad. 

AD,fic  AC  ad  AE;  &diuidendovt  AB  ad  BD.  lic  AC  ad  CE  i igitur 
permutando  vt  A B ad  AC,  fic  BD  ad  ,CE;  atqui  AB  minor  cft  quam  A C, igitur 
jcBD  minor  eft  quam  CE.  Quod  erat  primum,  deinde  ex  difcurfuiam  faSo.vt  AB. 
adAC.CceftBD  ad  CEjquarccura  JJF  ex  byputlicfi fit  arquali^ipG  BD,  erit 
etiam  AB  ad  AC, vt  EF  ad  CE;  aediuidendo  vt  AB  ad  BC.fic  EF  ad  FC. 
& permutando' vt  A B ad  EF.Ideftvt 'A'B  ad  BD.  fic  BC  ad  CF:  atqui  etiam  vt 
AB  ad  BD , fic ell  AC . ad  CE,  (vtante oiVendi^  ergo  vt  ARad  BD,  vel  AC 
ad  CE^  fic  cft  B C ad  CF.  Quod  erat  demonftrandum. 


PROPOSl.TfO  XXII.  ' „ ’ 

A B C D.  F E 

. ■ , ■ I n(.  , I I,  : 


kAtasfintquatuorptoporcionales.miniina  AB,  fecunda  AC,  tertiq 
JrAD,quarta  AE.  - 

Dico ptim^ diSerentiam  primat  & (cenndae  BC,  minorem  effe  diffe- 
reatia  DE,  tetiuc&tquarcsr:  •. 'Ui  <i  i - ‘ ' 

Secundo  fiet  ED  maiori,  iQllatuf;EF,  iqqalis  minori  B C,  fore  W 
/(P  ad  DEjIic  BD  differentiatBrprim*& terti*,  ad  pE  differeqtianv 
diitaranuanim  B C , D £.  , 


, ‘ ^ ■ f J -Ia.  , p 

AB  adAC, vc.ADtad  AE^  igteurinuereendo,  diuidendo,  ruriinnqne 
Vr^VBicrtende^  vc  A B ad  B Gj,  fio  AX>  ad  Q E : kique  permucUido  vt  A B ad 
ADiiCwBC  ad  DE.  fed  AB  minor  cft  AD,  ergo  & BC  minor  cft  qudtn  D‘Et 
Qui^orat prinuMi).  c ti  ' ';i  r ■ , 

Deipdccunomoddoftenralnfic,  elTe  A.Bad  AD,  vt  BC  cft  ad  DEidrcum  FE 
ponatur  xqualis  B C,  etiam  A B cft  ad  AD.vc  EF  ad  DE.  Itaque  louenendo  , ac 
conuertendo  vt  A D ad  BD,ficDE  ad  FDt  ac  demum  permutando  vt  AD  ad 
D£>fic  BD  ad  DF.  Atqui  etiam  vt  AD  ad  DE,  fic  eft  AB  ad  BC.  { vt  ante 
oftendi}  ergo  vt  AD  ad  DE,  vel  AB-adB-Qiii^^cff  BD  ad  DB.  Quod  etav  dc- 
iQOQftrandum.  . ‘ ; 


P R O P O S r T 1 O X X I I }. 


A 1 B 1 , <•  c i>  D E F G 


p ' • 


Sint  concinui  proportionalium  proceffus  A B,B  C,CD,DE,EF:a(Tum- 
taveroquiuis  alii  N,  fiat  vt  AB  ad  N,  fic  N ad  HI:  vt^ucBCad 
N,fic  N fiat  ad  I K,&  vt  C D ad  N,fic  N ad  K L , & fic  deinceps: 

Dico  HI,lK,KL,&c.  cffcincontinuaanalogia. 

I 3 Demon- 
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PROGRESSIONES 


Sxy. Sexti. 
b 16.  Sexti. 


ttyStxti. 


. . , Demonjiratio, 

Ex  hypothcfilincar  AB,N,HI,funcconcinuxproportionales;i’tem  BC>N,  IKt 
ergo  tam  redangulum  AB  HI  qudm  rcftangulum  BCIK  » xquatur  quaarato 
N.  ac  ptoinde «qualia  Tunt inter fcrcftangula; ergo  vc  AB  adb  BCjficlKadHI» 
fimiliter  re<aangula  BCIK,&CDKL,  xquantur  inter  fc,  quia  eidem  quadrato  N , 
«qualia  funt;igitur  vt  B C ad  COj  fic  KL  ad  Kl; atqui cx daris  BC  eft  ad  CD »vc 
AB  ad  B C>  Hoc  cft,  vt  oftendi,  ficuc  I K ad  H I,  ergo  K L>  eft  ad  LKi  vt  1 K ad  H It 
Coutinuxluntproportionales  igitur  Hl>  IK>  KL.  Quod  erat  dcmonftranduna. 

PROPOSITIO  XXIV. 

.1  : ■ * ■ • 

t ^ 

SI  continue  proportionalium  rcdlangulorum  bafes  {inti^^  continua 
analogia;  erunt  & altitudines  in  continuata  proportione..  " 


C D F H K,M.,  N . < 


' • ■ - Demonfhratto,  • ’ ~ 

' > • - T 

Sint  A B,  B E,  E G.  G I,  i L , in  fup er  & redanguia  A B C D,  B ED ‘^f,E  G F I&di 
in  continua  analogia.  Dico  etiam  CD,  DF,FH&c.  efle  continue  propofciohai 
Ies'Reaangulienim  ABCD  proportio  ad  reftangulum  BEDF^  f componiturex- 
rationibus  AB  ad  BE,  & C D ad  DF  .*  item  rcdanguli  B E DF. proportio  ad 

EGFHrcdtangulum»componitur  cx  rationibus  BE  ad  EG»&D.Fad  FH:  qua. 

rccutn  cx  hypothcfi  rcaangulorum  AB  CD,  BED  F,EGF H>a;qualcsiiucc?dcni 

proportiones  fine,  erunt  quoque  rationes  ABadBE,8tCD  ad  DF,  fimul  fuinpt* 
aequales, fiuccxdcm cum  rationibus  BE  ad  EG,&  DF  ad  FH  fimUlfumptisTunt 
autc  cx  hypothcfi  etiam  aequales  rationes  A B adBE»8c  B£ad  EG;  Quare  fi  ab 

xqualibusrationibus,  nempe  a compofita  ex rationibus  AB  ad  BR  & CDadpF, 

ttemquea  compofitaex  rationibus  BE  ad  E G,  & DF  ad  FH. auferas  xqualcsra-. 
tiones,  AB  ad  B E,  & BE  ad  EG;  patet  Ecliquas  proportiones  CD  ad  DF#  8fc 
D Fad  FH  fere  xqualcs;  vtconftat  ex  definitione  coropofitiooB  proportioham. 
continue  funt  igitur  proportionales  CD  ,D  F,  FH.  Simili  difcuriu  etiam  reliqux 
gjc,  cum  prxccdentibus  eandem  continuabunt  rationem,  conftac  ergo 

quod  propofitum  erat  dcmonftrarc.'  j <■  / 

CoroUarium,  ^ 

TTOdem  genere difeurfus;  fi  rcdangula  ABCN.BEDN,  EGFN',&c.  item&uc 
JC-bafes  AB,  B E,  EG, &c.  fint  in  continua analogi.i,  dcroonftrabimus  eorum  alti- 
tudines CN.DN.FN,  &c.  continuam  quoque  feruare  analogiam. 

propositio  XX v._ 


Ponantur  denuo  AB,  BC,  CD  proportionales  , vti  etiam  EF, 
FG  GH',& ratio  AB  ad  E F,  continuetur quomodocunque  in  1, 
K,  P,  & hmilitcr  ratio  B C ad  F G producatur  in  L,  M,  Ql  & ratio  C D 

ad  GH,  pergat  in  N,  O,  R,  &c.  , . ^ 

Dico  etiam  I,  L,  N,  & K,  M,  O , item  P , Q , R , continuare  fuam  ra- 
tionem, 

t 

Demon- 
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Demonjlratio. 


7i 


E 

F 

G H 

I 

L N 

K 

0 

A 

P 

Q.  R 

QVadratumenim  EF  eft  x-, 

<juaIcrcdangiiIolub  AB  Sc 
I;&quadratum  FG.xqualccft 
rc^angulo  fub  BC  & L ; vti 
etiam  quadratum  GH  , tc- 
ftangulo  fub  CD  5c  N con- 
tento : igitur  vt  quadrata  EFi 
FG,  GH  inter  fc  fune,  Ita  etiam 
rcftangulafub  lateribus  AB  & 

I,fubBC&C,  itemiubCD  , & N contenta;  fed  quadrata  funt  in  continuata  ana- 
logia, (cumlaterafupcrquibusiiuntexhypothcii  Unc  in Cuiuinua analogia ) igitur 
etiam  tcflangula.liib  lateribus  AB&l,  BC  ScL,  CD&N,  ftint  continue  pro- 
portionalia ; ciim  autem  ipforum  bales  ponantur  in  continuata  ratione  AB.  BC, 
C D)  etiam  I,  L,N,  altitudines  erunt  in  continuata  analogia  per  prxcedentc. Eodem 
luodoqufiexhypothcii  EF,F  G,  G H,  & ex  demonftratis  modo  1,  L.N,funtcon- 
tinux  1 itemque  cx  hy  pothcli  E F , I,  K : St  F G,  L,  M;  i tem  G,  H,  N,  O , continuam 
feruant  analogiam  tdcmondtabimus  K,M,  O elTe  continuas.  Emilitcr  quoque  pro- 
cedetur in  lineis  F,  Q,  R,atque  ita  in  infinitum,  conftat  ergo  rcritas  propofitionis. 

PROPOSITIO  XXVI. 

Sint  (eries  continua;  proporcionaliuin, habentes  primum  terminum  A, 
communem.  A,  B,C,D,  E,  F,  & A,  M,N,  O,  P,  Q;continuataautcm 
fcricvtriulquc,  fiatvt  B ad  A,  ita  A ad  G,  &c.5cvt  M ad  A, ita  Aad 
R,ficvt  omnes  F,  E,  D,C,  B,  AjG,  H,  I,  K,  L:  item  omnes  Q,  P,  O,  N, 
M,  A,  R,  S,  T,  V,X  fint  in  continuata  analogia. 

DicoelTe  B ad  M,  vt  Rad 
G, &C  adN,vt  S ad  H,  & 

D ad  O,  ve  T ad  I,  &c. 


D a tj.Stxtl. 


X 

L 

V 

K 

T 

I 

S 

H 

R 

G 

A 

M 

B 

N 

C 

O 

D 

P 

E 

a 

F 

Vemonflratio. 

^Vm  B,  A,G,  fint  tres  conti- 

'^nux, item  M,  A, R , erit  tam  A bn.SixiL 

•>reftangulum  B G.  quim  redan- 
gulum  M R, quadrato  A,  idcoque 

& inter  fcxqualia.Quate  vtB  ad  N C oi«. s»»/i. 

M,  fic  c R ad  G:  fimiliter  quoniam 
C,  B,  A,  G,  H,  funt  continux , ita 
vt  mediam  A,  xqualis  vtrimque 
proportionalium  numerus  cingat: 
patet  exelcmentis.A  elTe  mediam 
proportionalem  , inter  C .St  H : 
rediangulum  igitur  HC  zquatur  quadrato  A;  eodem  modo  redIangulumS  Nqua- 
drato  A xquale  erit.-ergointer  fe  xquantur  reflangula  H C,  S N.  Quare  i*vtC  ad'* 

N, fic  S ad  H,  fimili  iliicurfu  erit  vt  D ad  O «fic  T ad  I,  & fic  de  exteris.  Quod 
erat  demonftrandum. 


PRO- 
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PROPOSITIO  XXVII. 


I, 


K 


F 


K 


D 

H C 


Sint  duo  ordines  continue  pro- 
portionalium eandem  habentes 
primam  , A , B , C,  D,  E , F,  & A , G, 
H,  I,  K,  L. 

Dico  proportionem  H ad  C ,cf- 
(e  duplicatam  proportionis  G ad  B; 
& rationem  i ad  D,  rationis  G ad  B 
clle  triplicatam : Sc  rationem  K ad  E, 
quadruplicatam:  L vero  ad  F quin- 
tuplicatam  eiuldcm  rationis  G ad  B: 
3c  fic  in  infinitum. 


Dcmojtjint  hanc  Encl.lib.i^.^r.iZ.  de  ijuatuer  caniinue  proportionalibus.  Noseandem  de 
quotcunj,,  cf  aha  pUtie  methodo  demonjtrabimus. 


DemonTlratio. 

QVoniam  um  A,  G,  H quam  A,B^Ciunt  continua;  proportionales  , reflangti- 
lum  H A>  quadrato  G>  Scrcdangulum  C A,  quadrato>B  .iiqualc  cric.  vnde  re- 
Aangulum  H A,  ad  rc£fangulum  C A . ell  vc  quadratum  G>  ad  quadratum  B:  itaque 
cum  quadrata  G,  B.  line  i»  induplicata  ratione  balium  G ad  B ,erit&  reflangulo- 
rum  proptirtioduplicata,  rationis  G adB:  Icd  ratio  reifanguli  HA,  ad  reiR.mgu- 
ci.su/i.  |m„  Q ell  ratio  r H ad  C i ergo  proportio  H ad  C cft  duplicata  rationis  G ad  B. 

■ Deinde  quoniam  tam  G,H,  I,  quam  B,  C,D.  funt  continux,  erit  reSangulum  I G, 
quadrato  II , 5t  redangulum  DB,  quadraro  C xquale.  itaque  ratio  reetangulorum 
i ii.stjai.  g ^ j compolita  ex  proportionibus  laterum  I ad  D,  & G ad  B, 

xqualis  cft  rationi  quadrati  H,  ad  C : atqui  ratio  quadratorum  H > C,  cft  quadrupli- 
cata rationis  G,B;  (cft  euim ratio  quadratorum  H,C  duplicata  rationis  H ad  C, 
quxoftenla  modo  cft  duplicata  rationis  G ad  B:)crgo  proportio  compolita  ex  ra- 
tionibus I ad  D , & G ad  B , cft  quadruplicata  rationis  G ad  B>  cx  quo  patet  ratio- 
nem I ad  D Tolam , efte  triplicatam  rationis  Gad  B.  Simili  dilcurfu  demonftrabi- 
mus  rationem  K ad  E.efte  quadruplicatam  i &:  rationem  L ad  F.  quintuplicatam 
rationis  Gad  B.  conftat  ergo  ventas  propofttionis. 

PROPOSITIO  xxvin. 

Sint  duo  ordines  continuarum  A,  B,C,  D,  E;  & A,  F,  G,  H,  I eandem 
naiti  primam  A ; ponatur  autem  tertias  ordo  continue  proportiona- 
lium; K,L,  M,N,0,l'ccu  ndo  ordini  fimilis;  ita  tamen  vt  A &K,fint  in- 
arquales.Deinde  inter  tertias  C&  G,  ponatur  media  P;  & interquartas 
D & H.ponanturdu.i:  medii  R;  tandem  inter  quintas  ponantur 
tres  medii  S,  T,  V,  & ita  deinceps. 

DicocITc  vt  L ad  B,  ita  M ad  P, & N a*?!  R,  vt  O ad  V, &c. 


A B C D E 


V 


A F G_  _1_ 

K L M N O 

Dtmon- 
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7T 


QVoi^iam  vwiuf^e  fcrici, primus  terminus iHem  e(bA , eq^opcrpWBceklewcc»© 
cAadC>  in  duplicata  ratione  F ad  B:fcd  G etiam  ell  ad  C>  in  duplicat^r^ioiTe: 
G ad  P, igitur  G cftad  P,  vt  Fad  B:  fedex  (iippolito  Fad  Gcft  vt  L adM;igi> 
tur  alternando  M eft  ad  G»  vt  L ad  F j eft  igitur  ex  *quo  M ad  P,  vr  L ad  B. 
Simili  modo  per  przcedentem  H ad  D , triplicatam  habet  rationem»  Fad  ^fed 
etiam  H ad  D > habet  triplicatam  eius>quam  habet  H ad  Ri  ergo  ifc  F a4B>  Ec 
H ad  R : deinde  eft  F ad  H»vt  L ad  N»  vnde  alternando»  & ex  sequo  N ad  R 
vt  X ad  B.  Eadem prorfus ratione  demonftrabitur elTe  O ad  V»vc  cftLad-B.  Qna* 
re  patet  veritas  propofitionis.  • 

rtne  etiam  patet  B,  P,  R,  V effe  continuas  cum  L>  M,  N»  0>  Ent  concinas  > fiS 
quidem  in  eadem  analogia  in  qua  fint  lines  A»  F»G,  H»  L vc  pacer. 

PROPOSITIO  XXIX. 

• • 

POftancur  dus  feries 
continuarum ; A,B, 

C,Dj  & A,  E,  F,  G,  com- 
itlirflcin  habentes  pri- ' 
iham  Aj&itttet  fecun- 
das S,£»  Hht  quotuis  - 
fttediz  H»hK,Lr  toci- 
dtm^udinctr  tertias  in-» 
terpdttaiitur  / M , N,  O, 

P-,  Sififtilitcr  inter  quar- 
tas D & C , ponantur 
moditfcQ,R,  >S,T. 

Dico  A , H , M , 
item  k,  I,  N,  R#  & A,  K, 

O,  h#  & A,  L,  P,  T clfc  in 
continua  analogia. 


A 


Vemonjiratio. 


B 

C 

D 

H 

M 

CL- 

I 

N 

> A 

. K 

O 

s 

L 

P 

• T 

E 

F 

G 

0 

• 

V 

y 

X 

• 

. J 

Y 

t 

• ; 

■ 2 ' •' 

1 • 

« 

POnantur  enim  inter  A & M>  media  proportionalis  V j & inter  A & N mc- 

dfaX*  fimiliter  Y,  Z»«,  medix  ponantur  inter  A»Oi  & A,P,&  A»  F.  Quoniam  . 
ciigo  A)B,Ct&  A,  V,M  luntcontinux  proportionales, erit» ratio CadM, duplica- *^^  ***“’ 
ta  eius  »'quaiA  habet  B ad  V.Vlteriuscum  A,  V>M,  dr  A>X,N  etiam  fint  concinux 
proportiboales, erit  ratio  M ad  N , duplicata  eius  quam  habet  V adX  : eodem  **^*^!^ 
pfftoplltodftur  t rationes  N ad  , & O adP,Sc  P ad  F»cfTc  duplicatas  rationum 

X smi  , & Y ad  2 , £r  Z adi:  Quare  cum  C»M,  NjO>  P>  F ponaatur  efle  con- 
tmitx » etiam  B,  V, X,  Y,  Z,  <»,  patet  effc  continuas.  Eft  igitur  ratio  B ad  «,  quiniu- 
plicata rationis  B ad  V,  &c  quia  tam<t,  quam £, media:  funtinter  A&F,inccrfe 
xquales  erunt;  tdeo^ue  & rittio  B ad  <»,  & ratio  B ad  E,  eadem  eft ; ergo  ratio  B ad 
£,quincuplicata  eft  rationis  B ad  V.  quia  autem  B»  H,  1»K>  L, E ponuntur  continux, 
ctiaiti  talio  B ad  E » eft  quirttopUedtd  rationis  B ad  Hi  eft  igitur  B ad  vt  B ad, 
td.  vnde  aequales  Emt  H & V.^^ittHherbftendetur  I & X,K8cY,XScZ  xquales 
QuarecdmcxconftruSirtnx  A»VjM;A  X N j AY O;  A,  Z,P,  Enteontinux; 
ttiaftiA,H>  M;  A,l,Ni  A.KjOi  A.X,  P continuaverunt.  Non  alia  rafionc  often- 
dl^us>etiamf(^s  A,H,  M»Qritcm  A»1»N>'R»  dcc..efieiaconciauataahalQgiai 
* ■ , . . K Si 
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74  ' PROGRESSIONES 

(Si nempe  ipfis  A,H>  M inueniamus  quartam  /3,  &ipfis  A ,1,N  quartam  y 5 Aripils 
A» K,0 quartam  &ipiis  A,  L,P quartam  i,  denique  ipiis  A,  E, F quartam^)  dc- 
n>onftrabimuseircvtpriusiprasiS,y,^.t,£, ipfis  Q^R,  S>T,G  ^quales } ac  proin- 
de omnes  quatuor  A,  H,M>  Q»  A>I,N>R i &c.  eile  continuas.  Quod  erat  demon- 
lirandum. 

PROPOSITIO  X XX. 

A B C D EFGHI 


K L M N0PQ,RS 


DEntur  biiia:  feties  doncinu^  propottionalium  in  diucrfis  rationibus/ 
A,  B,  C,  D,  &c.  K,  L,  M,  N,  &c.  ita  tamen  vc  A K,  L B finj  etiam 
continuae  proportionales. 

Dico  omnes  A,  K,  L,  B,  N,  O : C,  (Qj^R,  D , & fic  deinceps,  { omiilb 
inieric  KL  tertio  quoque  termino  M,  P,S)  eiTc  in  continua  analogia. 

Dimonjiratio. 

QVIa  A,  K,  L,  B ponuntur  continuq , ergo  vt  K ad  L , Hc  L ad  B t ftd  etiam  eft 
cxhypothcfi  vt  K ad  L,  fic  L ad  M,  ergo  L ad  B>  3c  M.  eandem  habee  ra- 
b y.lSjaK  tionem ; aequales » igitur  funt  B 6c  M.  idcoque  rationes  *>  B ad  C , M ad  C xqualcs 
fiint.  Quoniam  autem  A,  K,  L,  B funt  quatuor  continu^  propottionales>f  rit  ratio  A 
adB,  ideftexhypothefiratio  B ad  C>ideftexdcmonftrationcratio  M ad  C,  tripli- 
cata rationis  Aatl  Kifcd  ratio  A ad  K.  cxhypotheficft  ratio  K ad  L»  id  cft  ratio 
M ad  N:  ergo  ratio  M ad  C»  triplicata  cft  rationis  M ad  N : eft  autem  ratio  M ad 
P,  triplicata  rationis  M ad  N,  (funt  enim  M,N,  0,P  Continuat ) igitur  vt  MadC, 
fic  M ad  P;  vnde  Sc  aequales  funt  C 6c  P.  quare  cum  loCo  M,  inferie  ftatuatur  illi 
xqualis  B»  & loco  P,  illi  aequalis  C erunt  A , K>  L,  B,  Nj  O,  C continu^  proportio- 
nales. fimilicer  oftendemus  feriem  hanc  per  terminos  Q^  R>D,  8cc.  coildnuari  m in- 
finitum. Quod  erat  demonftrandum. 

Corollarium.  ' 


TTIncfequttur : tationem  A ad  B.tnpHcawm  efle  rationis,  K ad  L : & B adC,  tri- 
AApiicatamipfius  Lad  M:itemC  ad  D>  triplicatam  ipfiusM  ad  N :&  fic  dc  ce- 
reris. nam  ratio  A ad  B continuatur  ,cftquc  ilia  triplicau  rationis  K ad  L,qu;pcr 
reliquos  terminos  continuatur. 

PROPOSITIO  XXXI. 

IN  triangulo  quouis  A B N quatuor  ponantur  parallela:  A B,  C E F, 

G H^in  continua  analogia:acintcr  AB,G  H,  media  fit  IK,-  inter  £ F 
Vero  & G H,  media  fit  L M; 

Dicorationcm  AB  ad  IK  tri- 
plicatam cfiTe  rationis  L M ad 
GH. 

. • Demonfiratio. 


D Atio  A B ad  G Ht  duplicata  cR  ex 
‘‘■^hypothcli,  rationis  AB  ad  I K : & 
. 'i  . . ratio  E F ad  GH  , duplicata  rationis 

' L M ad  G H>  ergociira  iterum, cx  hy- 

pothefi  - ratio  A B ad  GH  triplicata  fit  rationis  EF  ad  GH,  erit  ratio  AB  ad  IK, 

qii* 


I 
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qu^dimiHiataeH:  rationis  AB  ad  GH,  triplicati  rationis  LM  ad  GHi  <{uat  diibr 
diau  cft  rationis  E F ad  GH.  Quo*d  erat  demonftrandum. 


PROPOSITIO  XXXII. 

* T ; • 

\ ‘ ' i 

QVantitas  ex  quocuis  condnuc  proportionalibus  compodta » ad 

aliam  ex  pari  numero  terminorum  ciurdein  Ictiei  produ<^«e  conHa- 
cam,  multiplicem  rationem  habet  proponionis  primse  ad  fccu^' 
dam,  ex  quot  terminis  alterutra  quantitatum  componicun 


. . Demonfiratioi 

E H 

’ — \ m,m  , i 


BFOl 


• • • t . t 

Ponatur  feries  rationis  alicuiiis ) cohilitucire  quanticacetn  AB>  &:  feries  vltenils 
produ&a coniiciat  quancitacem  BCi  hoc  tamcn|>aftovt,vtraque  pari  numeto 
conilec  terminorum  continui  proportionalium  ctufdcm  feriei  produdz;  verbi  gratia 
f(  numeret  AB  quantitas  terminos  odo, continui  proportionales,  dc  BC  totidem 
ciufdcm  fcrici  produdz  i dico  A B ad  B C>  oduplicatam  habere  rationem  eius  quS 
ad  ad  DE.  Cilm  enim  tota  ieries  rationis  ADad  D£>  pergat  vuiformiter  de 
continue  ex  liippohco  vlquead  C>&  hnt  tot  termini  eioidcmierici  in  AB, quotfunc 
in  B C>  exempli  caufa  in  lingulis  odo;  habebit  ergo  prima  A D ad  B F>  odupIica.i 
tam  rationem  eius,  quam  habet  A D * ad  D £ : ihmifiter  ratio  D £ ad  F G*  odupli-» 
caueft rationis )D£ ad  £H,id  cd rationis  AD  ad  D£<.*qaare  cdm  rationes  AD 
adBF»&  DE  adFG>  odupUcacathnceiufdemrationis  AD  ad  .DE»  erit vt  AD 
ad  BF>licDEadFG:codcmmodocritvt  DE  adFG.fic  EH  adQI,  & 
ceteris.  Quare  omnes  b antecedentes,  id  cRodt)  termini  qui  coodicuunt  AB,feha.ii.  - ' 

bene  ad  omnes  confequentes,  hoc  eft  ad  odo  terminos  qui  condituum  BC>  vrvna 
amecedens  AD,ad ynamconfequentem  BF.  Q^recum  ADadBF,  rationem 
habeat  oduplicatam  rationis  A D»  ad  D E^abcbic  quoque  A B ad  B C oduphdaii' 
tam' etiis,  quam  habet  AD  ad  D£.  Qttod  erat  demonlluadum.  ’ . i. 


/txti. 


PR.O  PO  SlTiI.Oi  XXXIlIi 


A F G . . fr;  H . E i I C < >1  O ;;  D 

I"Ntcf  tres  co htinuc  proportionalis  ’A  D B D , 'C  D , medix  Hn  c G 
.E  Dyurfum  inter  A G D,  media  (it  F D,  & inter  B D,  E D,  media 
fit  ITO:  & hoc  femper  fiat: . 

Dico  cITcvt  AB  ad  BC,  (ic  A&  ad  BE,  & AF  ad  BH,  &C< 

• ii 

, Demonjlratio, 

CVm  inter  tres  continuas  A D,  B D,C  D*  medix  fint  GD,  E D,  erunt  A D,  G.D, 

, BD  , £D,  CD,  ( vt  pacet  ex  clementis)  omnes  continuae  proportionales; 
■proindc^iie  etiam  c AG.GB*BE,  E C.erunf  Continuat  proportionales:  ergo  AGc  i.h*W. 
ad  G vt  B E atl  E C : A componendd  ac  per  conuerhonem  rationis  AB  ad  A G> 

Vt  BC  ad  BE.  Igitur  alternando  ABad'BC,  vc  AGadBE:  Deinde  quoniam  , 
AD,  GD,  BD,  ED,  funccontinux,  AD  c(l  ad  GD,  vtBD  ad  ED:  Quare 
fi  inter  AD,  GD  media  {it  FD,  & inter  BD,  ED;»  media  HD,  pater  ex  clc- 
jncnciscflrc  AD  ad  FD,  vt  BD  ad  H f). ‘atqui  cum  AD,'FD,GD,  fint  conti- 
nuar, A F cft  ad  FG,  vt  AD  ad  FD. per  i.huius.£ccuniBD,HD«ED  finctioft- 
tinux  etiam  BH  cftad  HE,  Vt  BD  ad  HD,  hocxft  (heue iam oflendi)  yt  A^ 
ad  FD,  ergo  AF  cft  ad  FG,  vt  BH  ad  HE.  Quare  componendo  ac  per  coria 

K a aerltoncm 


5^  P R O G RIS  SI  O N E S 

uorfioncniritimiifvt  AC  eftad  AF,  fic  BE  «d  BU;  & ptrmutando V(  AGad 
BE,!oceft''(ncuto<l=»tl*)vt  AB  adBC.  fic‘AF  ad  EU.  Conflat  ergo  propofi- 


tioms  ventas. 


PROPOSITIO  XXXIV. 


■ ■ Qi  A 


C K H F 


D 


^i^IntincontinuaanaU^ia  AB,CB,DB,4cintcr  AB,  CB  media  (jc 
EB;inter  C B vero  & D B fit  media  F B j-dcinde  inter  EB , CB, ac 
CB,  FB  medii fint  GB,HB  : Denique  inter  GB,  CB,&CB,  HB 
fint  medii  I B,  KB.  & ficdeinceps. 

1.  Diro  rationem.  ACLadCD  ,daplicaum  efle  rationis  EC  ad  CF; 
quadruplicatam  autetix  rationis  G C ad  C H i & oiSuplicatam  utionis 
jlC  ad  Cii  ratquq  iu  in  infinitum.  ' 


mbi:  >1  v 


j j Demonftrat0* 


tiM, 


inVm  Aft»  CB,DB  fit*  continuae  froporcionalc*.eric  AC  GD  • rttio  ca- 
V-*dcm  cum nt lonc  AB  adC B;  it®m qoia  contiauxfiinc  AB  , *EB  > Gfii  «it 
catiii'  A£  ad  EC  eadem  cum  raetonc  A B ad  EB  i Ac  quia  intet  ires  continuas 
AiB,CB.DB.:mtdi®funt  EB,  FB.  p»«ccx  elementis  AB»EB*CB,  DB 

ntubcscilc  conciBUc  propori^onales:  quate  ratio  A B adC  B»  id  cll  vtiain  oAcfidiaCa* 
U0  AC  ad  GQ.  doplicatacArationis  AB  ad  EBfideftvtoftcndi , rationii  AE 
adEC>qUia)flitcihcoDtlQ6acpcoporcionalesfunt  AB.EB»  CB,  F B»  ctiatn  ctiinc 
bi.H«.«,AE,EC,>CF  codtiiuist  . ergovc  AE  id  EC.ficBC»d  CFi  ergo  ratio  AC  ad 
CD,  ctU®duplicatacft.ntwints  EC 'ad  CFiqo«i«at  primum-  Eodcmdifiair- 
cendi modo demoiArabionia, rationem. EC  ad  CP> duplicatam efle  cacionttCC 
ad  C Hr adeeque  rationem  AC  ad  Gt) . ^adraidiMiam efferaoMii  G C^CHi 
denique  oftendemus  ceiamfiinUiratiocinittionc,  raoonem.  GCna  CH>  duplitt- 
tam  efle  rationis  1 C ad  C K.  Vnde  manifeftum  eft  rationem  AC  ad  C D » ciui- 
dem  oi^upUcatam  cflfe.QuAcranc  deilkonllTanda.  > 

;r_^  propositi  O XXXV.  > 

Aram  lineam lecare  inquotuis  continue  proportionales, lecmiduin 
datam  rasionem.  . . • 


D 


d I 


H 


Cottjhu^it  iS"  dmonftmio. 

I K B 


D 


DAta  fit  linea 
A B diui- 
G denda  Ccoc  po- 

' I . ftulat  ptopoli- 

tio  , in  quatuor  Continuas , fecundum  rationem  datam  CD  ad  DE.  Continuetur 
toties  ratio  Cb  ad  DE.  quot  continuas, numero  delideras  in  linea  data  AB. 
tioJK/l  cb.  DE,  EF,  FG:  tum  diuide  lineam  'AB,  ficut  diuifa  eft  linea  CG« 

inpunais  H.I.K.  Dico  ABjeirediuifamproutexigitptopofitiozpatetdemonftta- 
• tiocxconftrudione.  t . 

PROPOSITIO  XXXVI. 

Atarumlinearum  alteram  ita  fecare,  vt partes  linei  fe£Ii,  cum  inlc- 
fta,firit  in  continua  analogia.  " ' ' 

Coa- 


D 
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C onfhuSiio  demonflratto. 

DAtz^ntdu^line^AB&BGquarum  ^ 

dlrcram  (ciliret  A R.  ODort^at  duiii4p.  ' l ^ 


■-^aUccani  Icilirct  A B>  oporteat  diuidc-  -y  ^ 

re  in  D puntio , vt  AD,  DB,BC  fint  in  ’ J,  | 
cotinua  analogia,  pro  conftru£lione,fupcc  ' ,, 

BC  diametro  delcribatur  circulus , item  { -i  i/Tt 

fuperlinea  AC,  compoCta  ex  duabiis  da-  ,/  h 
lis  AB  & BC.  qui  lint  BEC  & AFC; 

8c  ex  pundo  B erigatur  perpendicularis  _ J 
BF  , ad  redam  AC  i dncaturquc  cx'F  ^ ^ O 

pundo,  linea  FI.  per  centrum  minoris 
circuli  G i fiat  deniqucTeda;  Ol^sequalis  i i’'’!  rritJ' 

GD-  Dico fadumr^e quod impefqium fuit,.:  qno>dam.fi)4:^iUO  gE^qa)g^,^^^at|r 
redangulum  ABC,  qudm » E F I,  hoc  eft  B iJ  C , erunt  B D C ,'  X^,.C  reaaqgTO 
acqualiaintcrrcrled  ABC  redangulo  squantur  redangula  ADB'c‘,’DECVic 
BDC  redangulo  xquatntreflangulum  DB'C,“vna  cum  quadrato  DBi  dempto 
igitur  communi  redangulo  DBCijnanet  DB  quadrato,  zquale  redangulum 
ADB  C.  Igitur  AD,  D6,  BC  filntoontinaz.  ^ 

•zL-.i  . , . 1,1  !i.  ; ! Abter. 

_!  /l:.  II  • . i di"  . I — “ 

rvAw^tAB,  , , , 

A-^quurum  yna  CU,  ; ./  . 

itafecawM^*'"  Ef  .-vi.  ii  j:  7 - 

AB,  CEb  ei?  iiRf-ih  I»:,  r..n  sc/  1 1 

aoalogiAcononqa.  ; . . C 


S,#VV7t  .. 


' ■ i ■ I 

. ; t 

V SfiWipci  FG  IliM!* 
atXnraioti  ananr  A B, 


afXnraioti  qnanr  A B,  ;i  svin\  j *] 

fiatfupetFGtanqiiam  I’’ , j ;i  •;  j,.,',,  1 

diamerrocircuIusFlG:  ■'  i ..  _V'  . ...i 

deinde  i'quod  ex  ele-  _ I j 

mentis  facile  perfic»--  - ^ -'Vi  T I d O 'J 

tur ) redangnlu  G H F \ y 

zquale  fiat  redangulo  - -"O.' ; V.i  .nj/,’ . ..  . . " i 

ABCD;iStexpuao  H .Ji;i(  ->  , ’ , ! - 4 

ita  ducatur  HKI,  vt  . . , — 

KI  zqiialis  iit  AB  (quod  ab  alijs  fadum , Senos  libro  nollrode  circulis  alia  atqde 

alia  methodo  przllabimns  ) denique  ex  K creda  normali  K L , zquali  ipfi  C D, 

przfcindaturcx  KL(o(tendamcnimeiremaiorem  } lihea  KN  , zqualis  ipfi  HK- 

Dico  fadum  quod  petebatur.  ^ 

N»m  rcdangulum  i>  1 H K zquatur  redangulo  GHF,  Id  eft  ex  confiriidione  re. 
dangulp  A B C D>  id  eill  rurfiimexcanfttudione  I KL,  ergo  vt  IH  ad  KI , ita  eft 
rficiproce  RL  ad  KH:atqui  IH  maiprcfi  quamlK,  ergo  8c  LK,  quam  K Hma- 
ioreritiquodalTumptum  fuerat  in ponfirudione:  perficiantur  iam  redangula  IHK, 
1 K L,  dudis  per  N & Lparallolisad  H 4.  St  normalibus  H M,I  O P-  Quoniam  igitur 
redangula  IM,  I Lzqualia  funt,  ablato  communi  KO,  reliqua  OL,  KM  zqualia 
erunt.  Quare  cum  KM  (vt  ex  conftrudiorie  pater)  fit  qiiadfatum, erunt  NO,  KN, 
L N tres  continuz.  Atqui  N O eft  K I,iioc  eft  A B;  & K L efi  C D.  Faduin  igituted 
quod  petebatur. 
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Schotion. 


YTyljrr  etnJtm  frtptjuuMm  nMH»tUidii d- ftoptfinimt,&fiUciier 
CUum  Muifter  mtm  ( tuim  fer f Iteres  tsthos ftmilierii  <y  dtmeliick 
t»rim.<!r,eKid,rl>iUeu:fid exerehyeMfi,  etitut  mee  esm  Marse  expedi 
plamu-meexmiare  -vetU  vidtareiufqiumensMprepifiuexemfiatidrneu 

tsrJerere,q,atndixeffidsfilfPfmdeiHaripatudemeamriottfeeera  j vetau. 

bhatmntnprettden.  RfgftepigrstLeibrhmurnmemerelfevelU.dun 
'cccurra.  - • . » ^ . •* 

/ PROPOSITI  O X X X V J 1, 

DAtaium  daarufti  Ircftarum  alteram  ka/ecarc 
beat  rationuk. 


. vc  rcAangulum  fub 
ad  refidu*  lineat  quadratum, datam  ha- 

iCMiflruSio  ($<  Jemo^tsti». 

Ata  fit  taiio  A ad  b i aetnde  datz  li- 

ne*  fint  C St  DF>poAuiat  ptopolicio, 
fccari  rei^am  DF  in  F > vt  tedangu- 
lum  fiib  C Sc  EF , ad  <]uadtacum  DE  , 
. eam  rationem  habeat  i quam  data  ad 

datam  A.  Fiat  C ad  G , vt  B ad  A,  Sc  per 
przccdentem  Tececur  D F fii  pondo  E> 
Vt  fint  tres  continux  proportionales  li- 
g nex  ,G,DE)  EF.  Dico  fadumqOod  pe- 
' ■■  ' ■—  tebatur.fiat  enim  vt  B ad  A,  Cc  H ad  D E: 
eritergo  vc  G ad  Cific  DE  ad  H;&permutandon  G ad  D E,ita  C ad  H : icd 
vt  G ad  D E.  ita  DE  ad  EF  ex  confiroftione  i ergo  vt  D E ad  E F,  iu  C ad  H : re- 
tttMxtk.  dangiilum  igitur fiiper  lineis  C 6c  E F.xquale  eft  a redangulo fub  DE  kH.pot- 
rd  redangulum  fub  lineisDEkH  conftruAum,  adquadiacuoi  DE  , eamh^c 
bi.sori.  proportionem  quam  linex ipfx  ,fcilicet  quam  habet  l>H  ad  DEiergo  k ceAangu* 
lumCkEF.efiadquadratumDEiVt  HadDEiideftvt  B ad  Ai  igitur  daucum 
ceShirumalcenm,kc.  Quod  fuitprxftandum.  ^ ■ 


PROPOSITIO  XXXVIIl. 


geometrica. 


^9 

• » 

Lemma. 

C I fuerint  tres  B A,  DA,  CA  in  continua  analogia',  rc£bngulum  fuper  maximi 
A B,  & cxccllu  CD  iccundsE  iiipra  tertiam , non  erit  maius  quadrato  dimitli^ip- 
fius  AB. 

DemonHratio. 


B 


QVoniamenimB  A,DA,CA  fune  continuar  proportionales , critvt  BA  * adat-W«»<»«. 

D Ajfic  BD  ad  DC.  Quare reftanguJa BACD, 8c  BDA  xquantur.  Sed**'* 
rcdlangulum  B D A,  non  cft  maius,  quadrato  dimidia:  AB  ^ vt  pateti  ergo  neque ‘ 
rcilangulum  BACD  maiuscritquadratodimidiscAB.  Quod  erat  demonftrandfu 


D 


PROPOSITIO  XXXIX. 

Ata  maxima  trium  continuarum , & cxcclFu  quo  media  fuperac  mi- 
nimam, exhibere  mediam  & minimam. 


Conjiru^io  demonjlratid. 


C 


D. 


1A 


E 


T*\Ata  fit  AB  linea  maxima  trium  proportionalium , 8c  G Jcqualis  exceifar  quo 
■*^media  fuperat  minimam  : oportea;  igitur  inucnirc  mediam  & minimam,  fiat  rc- 
^langulo  A B G xquale  quadratum  EF:  quoniam  ergo  per  lemma  prarcedensquai  . 
dratumEF»ideft retSlangulum  ABG>  non  maius cR quadrato dimidix  AB. patet 
ita  ^ fecari  pofle  AB,  vt reftangulumfub partibus , a:qualc  fit  quadrato  EF* 
que  diuidatur  reda  AB,  inpunao  D,  vtrcdangulum  ADB  jcquale  fit  quadrato 
EF.  Dico  pundum  Defle  quod  problema  fbluit:  fiat  enim  reftx  G , Xvpialis  linea 
DC:  erit  itaque  redangulum  ABCD  aequale  rc£tanguIo  AD  B,  cum  vtrumque 
sequale  fit  quadrato  EF;  ergo  vt  AB  ad  ' AD, ita  eftBDad  DCrfiiam  arcAarr-* 
^ulo  ABCD, auferas redtangulum  BDC, remanebicredfangulum  ADC; fi  vcr6  • 
a redangulo  ADB,  auferas  idem  B D C,  reliquum  erit  redangulum  A C D B:  atqui 
tota  A B C D , A D B funt  sequalia,  itaque  ablato  communi,  erunt  &:  reliqua  redran- 
gula  ADC,ACDB  xqualia  inter  fc;  igitur  vt  BD  ad  DC,fidcft(ficutiamoftcn 
di)vt  BA  ad  DA.fic  DA  ad  C.A.  Sunt  igitur  tres  in  continua  analogia  AB,  AD, 

AC;  & CD  a:qualis  G,cflexccflus,  quo  media  AD,  excedit  minimam  AC.  Fa- 

dum  igitur  efl  quod  requirebatur. 

P R O P O'  S 1 T I O ,X  L. 

> , 

Ads  duobus  exceifihus  j tdum  magnitudinum  in  condnui  analogia 

exiftentium,  exhibere  tres  continuas* 

♦ • 

( 

^ Confiru^io  demonfirdth. 

Da  ti  finr  exccfllis  A C,C  B,  qui  ponam.- 
hir  in  diredum,  &c  erigantur  AD, 

CE  parallela; , qux inter fc eandem  ra- 
tionem feruent  quam  AC  ad  CB  i & 
dudaperpunda  D & E rcdaDE.con- ^ 
ueniat  cum  AB  produda in pundo  quo- 
dam F.  Dico  fadum  quod  po.flulatur; ... 

hanJ 


D 
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PROGRESSIONES 

nam  AD  ad  CE,  eandem  habet  rationem,  quam  linea  AF  ad  CF.  Sed  quam 
rationem  habet  DA  ad  C£,  eandem  ex  conftrufiione  habet  AC  ad  CB;  igitur 
quam  rationem  habet  tota  AF  ad  totam  CF  , eandem  habet  A’C  ablata  adCB 
Jij.asri»- ablatam. Ergo  vt  AF  totaad  CF  totam  Gc  quoque  > CF  reliqua  ad  reliquam  £F. 
"•  QuarereAx  AB  adiundtacftlinea  BF.quxfaciat  A F, CF,  B F 'in continuanto- 
portionciquod  petebatur, 

Aliter. 


A E B C ^ 

V m hxc  conltruiSio  Tolis  lineis  conueniat , fubiungamus  altam , quat  m Mim» ge- 
^^nere  quantitatis  locum  habeat: 

Dati  igitur  GntcxcelTus  AB,BC>Gat  A E differentia  datorum  cxcclTuuih,  ipGf. 
que  A E,  AB  inueniatur  tertia  proportionalis  continua  AD:  Dico  AD  abfoluc- 
rcproblcma.Cdm  enim  ex  conliru&ione  AElit  ad  AB,  vt  AB  ad  AD.eritdi- 
uidendo  A E ad  E B , vt  AB  ad  B D : & componendo  AB  erit  ad  B£,  hoc  eft 

fC,  »t  AD  ad  B D s & permutando  AB  ad  AD  , vt  B C ad  BD;  & diuiden. 

• ABadBDvtBC  adCDi  componendo  igitur  AD,B  D,CD  Gint  continux. 
Fecimus  ergo  quod  petebatur. 

PROPOSITIO  XLI. 


DAcam  magnicudinehi  A £ (ctncl  fcdlain  in  C,  proportione  m^oris 
inx(.]ualitacis,itain  duobus  alijspundlisB&  Drubdiuidere,vc  qua* 
tuor  partes  A B,  B C,  CD,  D E fint  in  continua  proportione  i quat  dlmi* 
diatalit  rationis  AC  ad  C E,  ex  prima  diuifione  ortz. 

Qmfiru^wO' demonjhatto. 

nErquadragclimam huius  addatur  £F,  vt  AF,  CF,  BF  lint  proportionales i tum 
• intetAF,  CF  media  ponatur  BFi  inter  CF  quoque  k EF,  media  DF.  Dico 
faSum  quod  pctrbatur.Ciim  enim  inter  tres  continuas  A F,C  F,E  F,mcdixGiit  BF, 
DF, patet  ex  clcmcnciiomnes  AF,BF,  CF,DF,  £F,  clTc  continue  proportiona- 
les.  Quate  etiam  AB,  BCiCD,  DE,  Gintbcontinuxik  quidem  in  ratione  A F ad 
‘ BF,  quxexconffruSioncdimidiacaeftrationis  AF  ad  CF,  hoc  eft  AC  ‘ adCB 

FaiftGm  igitut  eft  quod  petebatur. 

Aliter. 

V G 


H 


B 


TNter  . 


• AC, CE  inuentam mediam  F H ita  diuide,vt  FG  Gt  ad  GH  , vt.  A C ad 
*FH,  fcuFH  ad  CE:Gantquc  C B.CD  ipCs  FG,  GH  xquales.  Dico  fadbum 
quod  petitur,  ciim  enim  fit  AC  ad  FH,  vt  FGad  GH,  ideft  BC  ad  CD^erit 
quaque  A C ad  BD(quxex  conftruTlionexqualiseft  F H)  vtBC  ad  CD:  icper- 
mutando  AC  ad  B C vt  BD  ad  CO:  St  diuidendo  AB  ad  BC,  vt  B C adCD. 
Sunt  igitur  A B,  B C,  C D tres  continux  proportionales  in  ratione  B C ad  C D.  Si- 
militer cum  FHfit  ad  CE,  exconftruaione  vt  FG  ad  GH,ericquoque  BD  ad 
CE,vt  B C ad  CD,ac  permutando  conuertendo  BD  adCD,  vt  GE  ad  DE: 
Ideoquc  diuide:ido  BC  eft  ad  CD  , vt  CD  ad  DE.  Sunt  igitur  tres  Eontinuz 
BC,  CD, DE, iaratione  BC  ad  CD  : ac  proinde  omnes  quatuor  GintcondiiHie 
proportionales  inrationcBC  ad  CD.idcftFG  ad  GH, id  eft  AC  iff  FM,iqtik 
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G E O M E T R t C jfe.  ’ 

e^conJIlrodiOBedimltUiueft  tacidnii  AC  ad  CR;  fecimaierj^qUodfaeratprd- 
poEnwfc 

Ctr^/errnm. 


IpX  hoc  prdblemate  licebil  pt'aj[im  dcfutnerci  bon  (bidm  Tubdiuidendi  duaUil 
‘^qaatuor  continuas , fed  etiam  in  fex  continuas ; imd  qudtuis  datas  io  duplo  plutei 
continuas » St  quidem  in  ratione  dimidiata  ciuS)  in  qua  iptx  cxjftunr. 

PROPOSITIO  XLII. 


J 


o 


SIntAB,  BC,  CD  inconu  A ^ 

tinua  analogMi  deinde  (ece- 

tur  quaepiam  linea  F G in  E,  vt  ^ ^ . 

F E ad  E G,  eandem  habeat  rationem,  quam  A B ad  B C. 

Dico  rc  Aangulum  B C F G,  zquale  eiTc  duobus  ABEO  &£FGD 
reAanguliSt 

TJemanJlratk, 

^Vibenim  fitvt  AB  ad  BC|ba  FE  ad  E Qi  reflanguiunt  R C R F>  si*qtjaleeft‘“'***^’ 
^rcAanguIo  A B E Gt  Similiter  quia  v(  B C ad  C U,  ita  F E cR  ad  E G,  eritf  (iam 
tcftangulum  BCEO  xquale rediangulo  CPFE. duo igitiwECEEiBCEGro^k 
ftangudaiidcltiTedangulum  BCFGi  «qualiaiunt  duobus  AEEP>  GPEE  ta* 
Aangubs.  Qgod  erat  olleodcndum. 

PROPOSITIO  XLIII. 


A C D E E B 

SI  fuerint  quotuis  continua;  proportionales  A C B,  D B,  E B,  drc. 

OicorcAangula  ABEF,  CBOEj  DBGD,  E B AC  elTe  inter  £t 
«qualia.  HoccRredangularublincuIerici  AB  ,CB,DB, Scc.  &(librc* 
fiduis  CF,DEjCO,  AC  (iTc  inter  fe  «qualia)  modo  retrograde  con* 
tungantur. 

*jyfmonJir4tio. 

QVoniain  eftVcAfe  ad  cCB,CcDBad  EF,  reflangbluqa  AEEF  *quatu|-'i- b«<«K 
j tedangulo  C B P R Emi|itcr  quja  tt  C B ad  P B , ita  C P cft  ad  DE,  erit'' 
teflangulum  CBPEiaiquale  rc^angulo  PBCP.  rurfus  quoniam  PB  eft  c ad‘'' 

£B  vt  AC  ad  CP,  rcdangulum  P BCP  aquale  critipfl  RB  AC  > aqualia  funi 
igitur oipnia  inter  fc.  (^j^derat  demonfttandum, 

‘ PRO|>05ITIO  XLI  V, 

• JU  • a . r.  ! 

Ilfdem  politis:  “ • • ■ ' 

Dico  redtangula  EBAC,  DBCD,CBDE  elTe  inter  fe«qualiai 

, , I Demonjiratio. 

/^Vmcnimtt  CB  ad  PB.dtaCPffitad  PE;igitutreftangu(umCBPExqui-fi*i^ 
'^Iceft*  redangulo  D B C P.  Sedtutfuin  vt  P B ad  E B,  fic  A C ad  l*C  P.quare  | 
etiam  rc&angulum  D B CP>a((midcciitre4langulp  EB  AC; oftenlum  autem  fui| 
icdlaogulum  CB  P E>  dic  rcdangplo  P B C P «quale,  quare  & hzc  duo  E B A C 
St  C B PE,  proindci|ucumnia  tria  inter  fe  erunt  zqualia.  Quod  erat  dcinpnllran- 

L Pati 
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ix  ' PROGRESSIONES 

Fati  ratione  H ponatur  vlterius  produci  feries  progrefsionis,  ira  vt  A B«  C D Bi 
E B>  F Bi  &c.  ponantur  continua;  proportionales,  demooflran  poterit  quacuor  re- 
aaiiguta  FBAC.EBCL),  DBDE&CBEF  inter  Icfcatqualia  effe. 

PROPOSITIOXLV.  ! , 

A C D E B 


Sint  A B,  C B,  D B,  E B in  continuaanalogia , &c. 

Dico  quinque  rediangula  inter  fc  atqualia  elTer  quorutn  primum  cil 
illuti, quod liib  AB,  BC  tanquam  vna linea, 8e fub  D £ continetur  : al- 
terum , quod  defcribitur  a C B , Sc  D B tanquam  vna,  ac  le&i  C D; 
tertium , quod  a D B & E B tanquam  vni  , & redii  A C conficitun 
quartum  , quod  ab  £C,  & CB^  denique  illud  quod  ab  AD,  DB  de- 
kribitur. 

Demonjlratio. 


CBCD  & D BCD, id  ell  contento  fub  CBDB  tanquam  vni,& fub  refli  C D: 
eodem  modo  oftendam  fub  DBEB  8f  AC  contentum,  zquaripnotibus  ; de  teli- 
quis  quoque  idem  fimilidifcurfii  demonfltabitur.  Conflat  ergo  vetitas  propofltionis. 

PROPOSITIO  XLVl. 

V C D E B 


Sint  continuae  proportionales  A B,  C B,  D B,  E B,  Bec. 

Dico redlangula  ABCE,  CBAD,  & duolimul (iimpta  ACBs 
ACDB,  denique  trium  aggregatum»  fcilicct  quadrati  CE,  redlanguli 
A C E,  & rcdlanguli  C E B , elle  inter  fe  atqualia. 

Demonfiratio. 

QVoniameftvtACad  CD.itaCD  atl  DE.eritcomponcndo&alternando.Tt 

AD  ad  CE.fic  CD  ad  DE:fedvt  CD  ad  DE.  itaefl  AB  ' ad  CBi  igituf 
du  s.«i  vt  AD  ad  CE.ficefl  ABad  CB,  «crcaangulud  ABCE.  zquale erit rcflanguld 
CBAD.  Infuper  quia  efl  vt  AB  ad  C B,  ita  A C ad  C D,  erit  rcdUngulum  AB  C D. 
zquale  reftangulo  AC.  CB.  Quiaverd  ex  zquo  etiam  efl  vt  AC  ad  DE,  ita  AB 
ad  DB,  erit  quoque reflangulum  ACDB  . xquafe  ipfi  ABDE : fcd  rettangiiluol 
ci.s««,di.  AB  DE,vnicura  AB  CD.a»qualia'funt  reAanguIo  ApCE;  rcdlangulum  igi- 
tur AB  CE.  zqualeetlameflduobus.ACB  8f  AC  DB.  Deinde  quia  «Aa  AB 
fi.iaMdi.feAaeflinCJcE.eritfAB  CE  zquale  tribus  CEinCA.  & C E in  C E dudo, 
(hoc  efl  quadrato  CE)  «c  eidem  CE  in  EB  dudo:  zqualia  funt  igitur  inter  fe. 
Quod  fuerat  dcmonflrandum.  , , , , ^ 

PROPOSITIO  XLVII.' 

G ' 1 K L M H 


Sint  in  continua  analogia  minoris  insequalitatis , AB,  A C,  A,D,  A E, 
AF,&c.  Sc  totidem  ali* maioris inzqualitatiseiufdcmferiw,  G H, 
IH,KH,LH,MH,acc.  ' ’ 

Dico 
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G E O M E T R t;c  i6.  «| 

Dico  rcilanguta  A B G H,  A CIH,  item  ADKH,  AELH,  AFMH* 

&c.  cflc  omnia  inter  fe  aequalia. 

Demonjlratio^ 

EX  datis  TC  AB  ad  AC.  fic  IH  ad  GH,  ergoreAangiilura.^ABGH,  a:(Jua- * ***'”'* 
cur redtaogulo  ACIH.  riirfum  exdatisvc  AC  ad  AD,  fic  KH  ad  IHi  ergo 
reftangulum  ACIH  brcdangulo  ADKH  zquale  erit.  Simili  ddcurfii  reliciuo- l> 
tum  zqualicatem  oftcndemus.manifefium  cll  igicuiquod  fuerat  dcmonllcandum. 

CoroUarium. 

/~VVoniam  perprimam  huius  politis  continue  proportionalibus  AB  , ACi  ADt 
'^AE.  AF,  itemque  GH.IH,  KH.EH.MH,  earum diiferenti*  FE,  ED, 
DC,&c.  GI>IK,KL,&c.  fiint  etiam  in  ratione  continua,  manifefic  patet  eidem 
difeurrendi  methodo  demonllrari  tedaogula  FELM,  D EKL,CD  1K>  BCGI 
quoque  inter  Ic  zqualia  elTc. 

PROPOSITIO  XLVIII. 

Sint  du*  feries  quotcumque  continuarum  eiufdem  rationis , A,  B,  C* 

G,  H;  D,E,  F,  I,K:  fit  autem  reftangulum  AB,  zquale  DH  re* 
ftangulo: 

Dicoetiamre£IangulaBC,EF,-CG,FI;GH,  IK;  8c  fic  deinceps 
zqualia  efle. 

A B C G Ht 

D E F I K 


Dmonjiratio. 

jpRoportio  redanguli  AB,  adredtangulum  DE,  componitur  c ex  tationibuS  ABd'***'***- 
A D,&B  ad  EsTedredanguli  BC.ad  rcdangulum  EF, proportio  quoque  com- 
ponitur ex  rationibus  B ad  E,  & C ad  F,  hoc  efi  A ad  D (nam  ciim  ex  datis  & • 

ex  zquo  fit  A ad  C > vt  D ad  F , erit  permutando  A ad  D , vt  C ad  F,1  ergo  es 
ijfdem  tationibus  componuntur  proportiones  reflangulorum  AB,  DE:BC  ,EF, 
adeo^eczdemfui^ quate ciim ratio redangulorum  AB,  DE  ponatur  xqualica- 
tis,  tedangulorum  qUoque  B C,  £ F zqualicatis  proportio  cri  ti  eodem  modo  reliqua 
reliquis  ollendenturzqualia.Quod  eratdemonfirandum. 

PROPOSITIO  XLXIX. 


SI  reilangula  AB,  BC,CG,GH;  &DEjEF  j FI,  114  fingula  lin- 
gulis fint  zqualia: 

Dico  cflc  A ad  C,  vt  D ad  F,&  B ad  G,  vt  E ad  1 , & fic  dcincepi. 


D 


C _G 

F I K 


Demon[lratto. 


/^Vipreftangulum  AB.zqualclicrcdiangulo  DE»8cte£Iahgulum 
^-^gnlO  EF;ergovt  rectangulum  AB  ad  DE.  fic  BC  ad  EF:  & 


1.  2 


BC.rectaa* 

permutando 
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«4  PROGRESSIONES 

vt  AB  ad  B(t,  fic  D.E  ad  EF.  atqui  reflanguluin  AB  ad  BC,  eft  vt  A ad  C. 
& UE  ad  EF  cftvc  D ad  Fj  ergo  A ad  C,  vcD  ad  F.  Eodem  dilcurfu erit  B ad 
Gf  vc  £ ad  1.  Quod  cracdcmonlbandum. 

PROPOSITIO  L. 

SI  rcftangula  AB,  B C,  C G,G U ,&c.  reciangulis  DE,  EF,FI,  IK 
fingula  lingulis  ar«.]ualia  fint: 

Dico  vtramcjuclatcrumfcricm  A,  B,  C,  G,  H;  & D , E,  F,  l,  K,  fi  po- 
nantur cITc  continua:  proportionales,  eflcquoejue  continuas  ciuldcm  ra- 
tionis. 

A B C G ^ 

L)  E F ' I L ■ 


‘Demon/lratio. 

PEr  przccdcnicmeilA  a4  C,vt  D ad  F;  quiaautem  tam  A,  B,C,quam  D>  E,Fi 
funtcontinuzproportionalcs  ex  daris , erit  tam  ratio  A ad  C,  fid  eft  D ad  Fi) 
rationis  A ad  B duplicata»  quam  ratio  D ad  F (id eft  A ad  C ) duplicata  fit  ra- 
tionis D ad  E.  Quare  vt  A ad  B , fic  t)  ad  E ; Sc  B ad  C » vt  E ad  F,  firc.  iutit  igi- 
tur A.B.C.G.H,  & D,E,F,I.  K continui  emfdem  proportionis.  Quod  erat  de- 
nionftrandum.  ^ 

PROPOSITIO  LI. 


it.Stxtk 


b 


SI  prima  A ad  fecundam  B,  camdem  habeat  rationem  ^ c|uani  tertia 
c ad  quartam  D; 

Dico  tria  rcdangula  cx  hifcc  fada,  efle  in  continuata  proportione; 
nempe  rciflangula  AB,  BC  & CD. 

■ , Demonfiratto. 

A B'  ■ ' 

C D ' - 

..  ■'  » 

t?  Eflanguiiim  A B,  eft  ad  rcaangulum  BC,' vt  A ad  • Cj  fcd  etiam  redatigu- 
^lumBC,  ad  CD  , (obeandemtationcm)cflvt  B ad  D.^nmjgkur.fitcatio  A 
ad  C eadem  cum  ratione  B ad  D ; eam  quoque  rationem  habet  reSan^um  A B, 
ad  BC,  quam  habet  BC  ad  CD  tcaangulums  funt  igiturincontinuaca  ratione, 
prout  erat  demonfirandum,  ^ 


PROPOSITIO  LII. 

SI  prima  A ad  fecundam  B caridem  habedt  rationem',  quam  tertia  C 
ad  quartam  D,  fiatque  vt  prima  A ad  tertiam.P  , ita  tettia  Cad 
quintam  £:  . 

Dico  rcdangula  ex  ilis  lineis conltituta,cl- 

fe  in  continuata  ratione;  'nempe  rciSlangula 

AB,BC,CD,DE. 


Demonjhatio. 

^ — • 'n  Efiangulum  AB  ad  BC  rcAangulum  , habet 

E ■^eaoi rationem,'’  quam  A ad  Gj  fcdratio’Aad  C, 

~ • cadeta 
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eadem cfl , cum Mtione  C ad  H ex condrudione , igicur ratio rcflanguli  AB,  ad 
BC,  eadem  elicum  ratione  C ad  E.  IcdqunnianMt  A eft  ad  B>  ita  C ad  D,'etit 
permutando  A ad  C.  Vt  B ad  Dtcrgoratioredangajli  AB  ad  BC,  eftratio  Bad 
D.-lcdreaangulum  BC  ad  CD, etiam  eft»  vt  B a.1  Di  ergo  ratio  AB  reUanguli’'*^' 
ad  rcclangtilum  "B  C > eadem  eft  cum  ratione  retftanguli  BC.ad  C D reaangulum. 
f eft  autem  ratio  B'adD,hoceft  A ad  C,  eadem  qua;  eft  C adEj  vndeetiamraiio 
rciftanguii  CD,  ad  DE  rcllangulum  , eadem  eft  cum  ratione  reflanguli  BC,  ^d 
CD  redangulum  rquocirca  in  continua  analogia  funt  retftangula  AB.BC.CD, 
/DEi  ctim  Itni  in  ratione  A ad  C.  Conftat  igitur  ventas  propolitionis. 

' 'PROPOSITIO  LI II. 

Sint  A,B,  C,trcs  in  continua  rationc.Siiuqj  D,  E,  F,  in  eadem  vel  di* 
uetfa  continuata  ratione. 

Dico  tcdangula  C D,  C'E,  C F;  item  BD,  BE,BF  ! item  AD,  A E, 

AF  efle  in  continua  analogia. 


E 


D 


‘ , v'  • i 


■ ^Demonfiraito,  i.i 

‘■i;  : • . ; i 

n EiSajiguIum.r.D,eft.adrcaapgulumCE.vt  D Minqa  eft  ad  E>  &r  CE  rcftan- 
^^gulumeftadrcdlangtilum  CE,  vt  E ad  l'  :lcdD,E,l-  cx hypothcli'  (lint  conti- 
nui ptopottionaliCSicrgo  & reaaiigula . C D,,C.  E,  C E’  lunt  in  continua  analogia.Eo- 
dcm'(ifodo  probartidr  B D,  B Ei  B E'  retftangula , item  A t) , AH,  A F cllc  continud 
proportionalia. Quod  erat  dcmunftrandum. 

v.Vtt,  PROPO.SITIO  Liy._ 

^Q*It  A prima'ad'BIccundam,  vt  C tettia  ad  D qUattara. : . ; * 

O^^‘^l>ico  qu^ratum  fiibj>rima,rc(ftangulum  liib  fecundaSe  tettia^  & ’ 
.quadratum  quiift*,  in  coquuiuacITe  analogia.  ' , 7,'  .'  ,i  V j'  ' 


. J Ji  - 


: d..:  r.v„ 

• • H'-'  I t 

.5  -.i;» 

( ’ 


t),  ’ D 


“ ' ■ .,pemonftr4tioi  [ 

t)  AtioquadratiA,adrciftjDg;uIom.CB)‘cpmponittir,px.ratlone  A ad  B(hocc'ftci,s„,( 
■*->C..ad  D,)& ex  ratione  A ad  C.'.Scd-tuio  retftanguli  BC,ad  D quailratum, 
jcoicpofiia eft  cxijfdcm  rationihust  nam,ratio  rectanguli  BC  , ad  D quadratum, 
lootpeqiturextatmnc  B ad  D ,hoc  eft  A ad  G , Si  ex  ratione  C adp,hoccft'.^ 
.ad.Bi.ergoiuDttrcScontinui  quantitates,  .quadratum  A,  rcctangulumB  C,  i 
quadrasum Di 'Quod erat demoBllrandum.i 

■ t:;v 

- .r  t::.  ; . P R O P O Sil  T I Q L V.  ■ ,■;! 

Q*Int  tres  linea:  A F,,BC,CD  in  continua  analogia.  '■  i 

O Dico  AB  quadratum  priraitjirctftangulum  ABC  , fub  prima  & 
Iccundaj  quadratum  B C lub Iccundai  retSlangulum  BCD  fub  lecunda 
ac 'teitia,- denique  C D quadratum  terti*,  efle  in  continuata  fericeiufdcin 
rationis  AB  ad  BC.  n . 

A . B C • - • -b 

L j Demon- 
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PROGRESSIONES 
Dtmonjlratio. 

A B C D 

***  rectangulura  AB  C.  vt  AB  ad  BC:  & iec(angu]uin 
biiu.  V^aBC  eft  ad  quadratum  BC  t vt  ab  ad  BC.  Rutfum  ((uadramm  BC  beft 
ad  rcccangulum  BCD.vt  BG  ad  C D , id  eft  ex  datis , vc  AB  ad  BC;&rectan. 
guliim  BCD  eftad  quadratum  CD,  vt  BC  ad  CD,  hoc  eft  iterum  vt  AB  ad 
B C>  ergo  quinque  illz  Rgatx  funt  ia  continuata  fetic  raaonit  A B ad  B C.  Quexi 
erat  demon  ftrandum. 


PROPOSITIO  LVl.. 

A 

B M C M 

D 

E F 

G 

H I 

K 

L 

Line*  G I,  D F , A C ita  fint  diuif*  in  H,  E,  B,  vt  ratio  D E , ad  £ F 
duplicata  (it  rationis  GH  ad  HI,-  Se  ratio  AB,  ad  BC  triplicata 
rationis  G H ad  HI : lint^uc  przterea  GH,  D£,  AB,  in  continua 
analogia. 

Dico  Se  rediangula  G H I,  D £ F,  A B C,  in  continua  clle  analogia. 

DemonftraM, 

Flatvt  DEad  GH,  fic  GHadK.Sevt  EPad  H tific Mlad Liigiturrectan. 

gulum  iub  DE  8c  K,  quadrato  GH,  Se  rcccangulum  fub  EF  Se  L,  quadrato 
jq  ] , c zqualc  eft  t ergo  rcccangulum  D E K , eft  ad  rcccangulum  EF  L,  vt  quadra- 
tum GH  ad  quadratum  HI.exhypocheG autem  DE  eftad  EF.induplicaca  ratio- 
ne GH  ad  HIi  hoccftiDEeftad  EF,vt  quadratum  GH,ad  quadratu  HI:  ergo 
rcccangulum  fuh  DE  Se  K>  eftad  rcccangulum  fub  EF  St  L,  vc  DE  ad  EF.Er- 
ilM.  go  'i  K Se  L line;  funt  aiquales;  quia  autem  ex  hypocheG  G H,  QE , A B,  Se  ex  con- 
ftruccione  K,GH. DE, funt concinuz;pacet omnes quacuoi  K,GH,DE,  AB  cITe 
continuas,  lam  alias  quoque  lineas  L,HI,  EF,  BC,,  dico  eflie  continuas  i ftenim 
non  line, Gat  tribus  lineis  L.HI.EF,  quz  ex  conftruccione  funt  continuz,  quarta 
Continue  proportionalis,  quzuis  BM,  maior  Vel  minor  quam  BC.  habemus  ergo 
duas  continuarum  feries  K,  G H,  D E,  A B : L,  H I,EF,  B M quz  incipiant  ab  ;qua- 
hbus  terminis  K' Se  L.quare  ratio  AB  ad  e BM,  erit  triplicata  rationis  GHadHI: 
Atqui  ex  hypothcG  etiam  ratio  AB  ad  BC,  erat  triplicata  rationis  GH  ad  HI,eft 
ergo  vt  A B ad  BC,  ita  AB  ad  BM,quodcftabiurdum.ergoL,HI,EF,BCec- 
lam  funt  continuae.  Itaque  ratio  compoGca  ex  rationibus  GHad  DEiScHIad  EF, 
hf.sixii.  hoc  eft,  ratio  rectangnli  G H Had  rcccangulum  D EF,  eadem  eft  cum  ratione  com- 
poGca ex  rationibus  DE  ad  AB,  StEFadBC,  hoc  eft  cum  ratione  rcccangult 
DBF,  ad  rcccangulum  ABC-  rectangula  igitur  GHI.DEF,  ABC  funtincon- 
' cinua analogia,  (foderat  demonftrandum. 


1'  IV.  r tj 


Olc  ratio  A ad  B , eadem  cum  ratione  C ad  D ; Se  inter  vcramtjue  tam 
O A,B  quam  C,  D interponantur  quzuis  lincztE  quidem  inter  A,  B; 
F vero  inter  C,D. 

Dico 
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Dico  reilaneuluttl  A E,  ad  E B rcdlangulum  , eandem  habere  ratio- 
ncm,  <^uam  haocc  rcdiangulum  0 F ad  F O re^angulumi 

DtmonJiratiOi 


t>  Atioreflanguli  AE  ad  Efi  «^angulum.eftea-quamhabct  A ad  BiredvtA,.s.„, 
^'-ad  B.ica ponitur  C ad  D. crgoredangulum  AE  ad  Efi,  eftvt  C adD  fcd 
reaangulum  CF.ad  FD  rcaangulura.etiameft  vtJinca  b c ad  D.igicurrcaangu-brtia 
•Ium  A E,  ad  E B reaangulum.  eandem  habet  tationem,  quam  habet  CF  ad  VU 

reaangulum.  Quod deraonlicare oportebat. 

PROPOSITIO  LVlIl. 

Ponantur  eres  line*  A,B,Cr«rali*tres  D,E.F.  vctamprifti*,duarn 
fecunda:,  luam analpgiam  licet diucrfam  continuent. 

Dico  etiam  rcdlangula  AD,  B E,  A B ' C 

CF  ede  incontinuaanalogia. 


fi 


tyemoitliraiio. 


reaangulum  CF.componitiirexljrdcm.exqnibusratroreaanaunfub  A ir  D ad 

reaangulum fob  B & E eftcouipofifa  fQuarecumpropottionesexijrdcm  rationi. 

PROPOSITIO  tlX.  . ..  - 

Sint  dosediucrrarunitationumfencScontinua  propdrtionalium  AB 
AC;AD,AE,AFiGH,IH,KH,LH,M,H. 

Dico  rcaangula  A B G H,  A C | H,  A D K H,  A E L H,  A F M H cfld 

in  continua  analogia. 

umouflritm.  ' 

A B d fi  , E P 


<1 


I.  M 


H 


J^ngutum  enimfub  ABOH,  ad  reaangulum  fub  ACIH  rationem  haBbt 
"xompobtam  cx  ratione  A B ad  AiC,  & ratione  G H ad  I H • " i ^ 

A t « -T  ? rartdAeWabet  Comfidficarti  exlaftdnllJiu"lt V* 

GH  ad  IH. (tc  IH  ad  'K?fiWt&tTatferFaannul5riim  Af’! M iti* 


Coroi- 
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M PROGRESSIONES 

(eroOdrium. 

‘pOrrocum perprimam  huius,  etiam  continui  proportionalium,  difFetChtiz  Iin( 
in  continua  analogia  hiotum  integrorum  ; manifeftum  cft  redanguU  quoqn< 
ABGI,BC1K,  CDKLiDELM,  tic.  elTc  continue  proportionalia. 

PROPOSITIO  LX. 


Sine  in continuaanalogia  A B,  A C,  A D. 

Dicb  rediangulum  ABC,  ad  ACD  rcAangutunii duplicataiil 
habere  rationem  eius,  quatn  habet  AB  ad  AC  lineam. 


Dernoa/hatio. 

C 


QVoniam  DA,CA,BA  ponuntur  concinui  proportionales , erit  DC  adBCt 
i<vc  C A ad  BA,  Scinuetiendo  BCadCD,TC  AB  ad  AC  licaque  cdiateAw* 
b ij.  sim.  guiorum  A B C , A C D ratio  componatur  ex  lacerum  rationibus  A B ad  A Ci  8e 
BC  ad  C D;  qu;  iam  oftenf;  Tunc  zquales couftac  eam  elTe  duplicatam , rationis 
AB  ad  AC.  Quod ecac demOnftrandum. 


Jlfdem  politis’: 


PROPOSIT-IO  LXI. 


Oico  ABC  rcAangulum  ad  reftangulum  A DC,  triplicatam  ha- 
bete rationem  eius  quam  habet  A B ad  A C. 

. , , DemouJhroM. 

CX  datis  ratio  AB  ad  AD, duplicata  ell  rationis  AB  ad  AC:  Scvtpatetcsprz- 
.E^^cedencctScperprimamhuiusracio  BC  ad  C D , zqualis  cll  rationi  AB  ad  AC', 
ergo  ratio  compoAca  cx  rationibus  ABadAD.&BCadCPi  ctiplicaia  cR 
rationis  AB  ad' AC.  Quarecflm  ccdangulorum  ABC  .-ADC  ratio  ex  prOTor- 
c >i.a**".{ionibus  laterum  ABwADj&BCadCD'  componatur  , patet  eam  ellctri, 
plicatam  rationis  A B ad  A C.  Quod  erat  deinonftrandum.  ^ 


PROPOSITIO  LXIl. 


.1 


POnancurduz  Icriesquatuor  continuarum  A,B,  C,  D)2t  E,  F,  0,U. 

‘ ■ Dico  redtangulum  AH,  ad  E D redangulum , triplicaram  ratio- 
nem habere  eius,  quam  habet  B G re£tangulum , ad  reaangulutn  F C. 

~ Dmonfirati». 


■ t-i 

ii.'  > ■ 


F i -.1 


H- 


d 1|.  Stxti. 


i.  W E^ngijli  fub  A A H ,V(1  rMtaqgu|i^  lu,^  ? A:  ,D , tatio  eft  compofica,  .1  «ra- 
■^t^nc  A ad  j ac  H nA  E ,i  ratio  wq  qefcanguli  B Q , ad  rectangulnm  FO 
cpmjpqlitaeft.  ex  risione  B iiC.Sc  Q ad.Firatio^sem  A ad  D,  iliplicaca  eR 
ratipais  B Q^actatio  H ad  E ctian»  wipilicata  eft  rationis  G a<)  F ; igitur  tat» 
rcccanguli  Al^aJ  DE,, ttiplicaucll rationis  eius, <]uaip  habet  ^ G rectangulum, 
ad  F C.  Quod  erat  propoAtuin  demonAcare.  i ’'  lu 

' " PR  O. 
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PROPOSITIO  LXIII. 


«? 


D 


At*  fint  tres  continu*  proportionales,-  AC,  CD,DE:&DE  bifc- 
dafitinB.  ^ 

Oico  quadratum  A 6,  aequale  clTc  quadratis  A O,  C B. 


A 


Demoafhatio. 

C 


D 


QVia  AC,CD. DE  funtincontinuaproportionc,quadratum  CDaZquaturre-ai7..s<a>> 
Sangulo  ACDE  i hoc  efl  (quoniam  DE  bifedta ponitur  inB  ) rcdtangulo 
ACDB  bis  fumpeo. Quare  ii  verirque commune  addatur  redangulum  CDB  bis, 
erit  quadratum  CD,  cum  redangulo  CDB  bis,zquale  tcdangulo  ACDB  bis, 
cum  redangulo  CDB  bis  ; quz  quatuor  reAanguIa  conftituuntb  rcflangulum 
ADB  bis.Rurfum  crgocommuniaddito  quadrato  D B,  crit  quadratum  CD,cum 
rcdangulo  CDB  bis , & quadrato  D B,  id  eft  r quadratum  C'B , zqualc  redangu- 
lo  ADB  bis,  cum  quadrato  DB  : itaque  communi  addito  quadrato  A D , etit  re- 
ctangulnm  ADB  bis,cumquadratisDB,  AD, id c(l<' quadratum  AB, zqualequa-  iiUd. 
dratis  CB,  A D : Quod  erat  demonllrandum. 

PROPOSITIOLXIV. 


A C E D B 

Sint  tres  linez  in  continua  analogia  A B,  B C , C D , & diuidaiur  C D 
bifariam  in  E. 

Dico  quadratum  A E,  zquari  quadratis  A C , E B. 

• Demonfirttto. 

CVmfinteontinuz proportionales  AB,  BC.CD,eritvt  BC'ad  C D.ficACci  Hni». 

ad  DB.  vndetectangula  C BD,  A CD  zquantur.  fcd  rectangulum  CBD,ell 
recungulum  CDB,  cum  quadrato  DB,hoccR  (quoniam  ex  datis  CD  biCecta  cft 
in  E)  rectangulum  EDB  bis,  cum  quadrato  DB : rectangulum  vero  ACD,c(lrc- 
ctangulum  ACEbisiergorectangulumEDBbis,  cum  quadrato DB,zquaturrc- 
ctangulo  ACE  bis  :& communibus  additis  quadratis  A C,  CE,  iiucED,  erunt 
rectangulum  EDB  bis,  tcquadraia  BD,ED>AC,nmulfumpta  , zqualia  rectan- 
gulo  ACE  bis , St  quadratis  AC,CE:  Atqui  rectangulum  £DBbis,cumquadra- 
lis  DB,  ED.  ACiZquaieellquadratof  EB,  8c  quadrato  AC  ; rectangulum  \cc6  f 4.  Sti**- 
A CE  bis , cum  quadratis  AC,  CE,  zquanturgquadratq  AE  > ergo  quadrata  EB, 

AC  zquantur  quadrato  AE.  Quod  erat  demonftrandum.  * 


PROPOSITIOLXV. 

COntinuz  proportionales  iint  A B,  A C,  AE  ,■  & ex  B C , fumi  poilit 
B D zqualis  AC.  . ' 

dico  redlangulum  fub  B A & fub  C O,  A E,  tamquam  vna  linclcptt- 
ftru£lum,  zquari  quadrato  A D.  , , , 

Demonftratia. 


C D 


P Eccangulnm  B A C D , k zqiiatur  rectangulo'  B C D ( id  ell  ■ quadrato  C D , Se  k , i,™«- 
^'rcctangulo  BD  C)  vna  cum  rectangulo  A C D ifed  (quoniam  zqualesluntpofi. 

M tz 
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90  PROGRESSIONES 

AEG  D B 

tz  AC.BD)z<^uaIia(iihcrcd.ingula  BDCi  ACt);  crgorcdangulum  ABCDi 
zquacurrcdangulo  AC  D bis.  cumquadrato.C  D.- &:  quia  funt  concinuz  BA>CA> 
E A*re<aanguliim  BA  E,  zqualc  cftquadraio  CAi  Itaque  fi  rcftangulo  ABGD 
iiStamdi  «ddnjttiftfngulum  BAE:  & reftangulo  ACD  bis, ciiin quadrato  CD.addas  qua- 
dratum CA,  crunc  rectangula  B ACD  , BA£,(  idelltectangulum  • cx  BA  in 
CD  AE  tanouafnvnam  Uncam ) zqualia quadratis  CD,C  A,  & rcccangulo  ACD 
biSjidcft  i>  quadrato  A D.  Quod  erat  dcmonfitandum. 

PROPOSITIO  LXVl. 

POnatur linea  AB,  diuila in  tres  proportionales  AB,  CBs  DB:  dua- 
bus autem  C B,  D B,  in  dire£Ium  conBituancur  cei^uales,  B F,  B Ej 
Dico  redangulum  C O F,  redangulo  A D B xqualc  elTe. . 

T)tmonllratio. 

A ‘ c U B E 1' 

c)S>wnt<  ^Voniam  AB,  CB,  DB,  ponuntur  continuz  , erit  rcaatigulum  ABD  ('ideft 
rcctangulum  A D B cum  quadrato  D B ) zquale  quadrato  C B > atqui  etiam 
ifjmml,.  (cum  CX  datis  CF  bifcctafitin  B)  rcctangulum  CDF  cum  quadrato  DBi  fquatnr 
<1  quadrato  CB;  ergo  rcctangulum  A DB;  cum  quadrato  DB  >zquaturrc&angulo 
CDF,  cum  quadrato  DB.  C^ocirca  ablato  communi  quadrato  DB  rcctangulum 
CDF,  rcctanguio  A D B zquale  erit.  Quod  fuit  demonArandum. 

PROPOSITIO  LXVlI. 

Sit  A B ad  A C,  vt  A D ad  A E. 

Dico  ptimorciflangulumrub  prima  AB,&  DE  differentia  quar- 
tx  & tertix,  xquari  ret^angulo  fub  B C,  dtiFctentia  primx  & lecuadx,  Sc 
lub  A D tertut 

Secundo  redlingulum  fub  prima  AB,&  B E differentia  primx  6c 
quartx , xquari  duobus  rectangulis  fub  A C,  B D,  & fub  A B,  B C. 

Dtmonfiratto, 

A B C D E 

CVmfitve  ABadAC,  ficAD  ad  A E,  itaqueinuertcndo&'diuidcndo  vc  CB 
ad  BA,  fic  £D  ad  DA, quare  rcctangulum  ED  AB  zquatur  rcctanguio 
DACB.quoderatprimum.  DeindcciimficTt  EA  ad  D A,fic  C A ad  BA,  ergo 
rcctangulum  EAB  zquatur  rcctanguio  DAC,  hoccA  • rcctanguio  DCA  cum 
quadrato  C A.  Quod  fi  autem  a rcctanguio  EAB  abAuleris  quadratum  A B,rcina- 
net  rcctangulum  E B A i & fi  idem  abAuleris  a rcctanguio  DCA  cum  quadrato 
^*'*““''CA  remanent  f rcctangulum  D C A , rcctangulum  CBA  bis  cum  quadrato  BC 
Itaque  cfim  tota  fuerint  zqualia, erunt  ablato  communi,  xqualiaadbuc  reliqua;  re- 
ctangul  um  nempe  E B A , Sc  rcctangula  DCA  fcmcl , C B A bis  , Sc  quadratam 
BC  fimulCumpta.  atqui  rcctangulum  ACB,  zquale  cA  rcctanguio  ABC  cum 
,.j,^ quadrato  BCi  cui  fi  addas  rcctangulum  ACD, orietur  Srcctangulum  ACBD, 
.'  quod  cum  rcctanguio  ABC  zquale  erit  rcctanguio  ABC  bis  cum  quadrato  BC, 
Sc  rcctanguio  ACD  : quzcdm  Gmulfumpta zqualia  cAc  oAenderim  rectaugulo 
EBA,  erit  quoque  rcctangulum  A C,  B D cum  rcctanguio  ABC  zquale  rectan- 
gulo  £BA,  quod  erat  demonArandum. 

PRO- 
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G E 0 M E t R i CjB. 
PROPOSITIO  LXViil. 

SI  quatuOr linea:  proportionales  fuerint^  __A  ^ 
maximx  & minim*,  quadrata  (imul  , - 
lumpta,  maiora  funt  reliquarum  quadratis  — ^ ^ 
iimul  fumptis. 


>r 

B 

D 


Demonfiratio. 

V m enim  quacuor  lincz  ponantur  proportionales,  etiam  a eatuihqUadlaia  etunt  • ti. 
^^proportionalia.ita  tamen  vt  quadratum  maximz  linex  maximum  fit|  quadratum 
vero  minimq.fit  minimum,  vt  patet  ex  eiemcntis;igitut  t>conIlat  propoiitum.Thco-  bij. 
icma  eadem  fere  poEta  demo^ratione  quibufuis  pfcmis  Sc  iblidis  iimilibiu  applica- 
ti  poteil. 


DVabus 
lineis 

AB,CDfc- 
cundu  ean- 
dem ratio- 
nem diuilis 
in  £ , 8t  K, 
fiat  Tuper 
carum  vna 


AB  quzuisiigura  APB  ; & fub  partibus  dux  fimiles  ei  quxiit  atota^ 
nempe  A FE,  EGB.  Deinde  fub  alia  C D fiatquxeumque  alia  figura 
CHO,  fiue  fimilis  prxcedentibusjfiuediflimilisleuredlilincalcucurui- 
linea,-  fub  partibus  autem  ftatuantur  dux  aUx  C L K,  KI O,  fimiles  ei  qu« 
fita  tota. 


Oicovt  APB  adCHD,ficdux  AF£,EGBadduasCLK,KID. 
Demonfiratio. 

^Omparemusptlmd  redilinea  cum  redilineisi  quia  figutx  fimilesAint  AFE< 
'^APB, erit  AFE,  ad  APB  , in  duplicata  ratione  laterum  c homologotum c 
AE,  AB  i iimilitet  quia  CLKiCUD  lunt  figutx  Cmiles,  erunt  in  duplicata  ra- 
tione CK  ad  CD,  id  cft  ex  datis,  in  duplicata  ratione  AE  ad  ABiergo  AFEeft 
ad  APB.vtCLK  ad  CHD:  non  aliter  oftendemus  EOB  elTeadAPB,VtKID 
ad  CHD. igitur  AFE  ■*  cum  EGB,eftad  APB,vt  CLKcunj  KID,  ad  CHD.  < 
luque permutando  AFEeftcumEGB.ad  CLK  cum  KID,vt APB,adCHDi'‘' 


'Comparemus deinde reftilinea  cum  cUtuilineis.SUpetCD conftituaturiegmen- 
tum  drculi  C H Di  & Tuper  C K,K  D^regmetlta  C t.  K.K  I D , limilia  Tcgmcco  C.HD: 
cura  igitur  iimilia  circulorum  Tegmenta , duplicatam  habeant  proportionem  hibccn- 
iaram , ii  redlilinea  linex  A B,  cum  Tegmentis  linez  C D c6mparentur,.eddcm  pror- 
Ttts  demonilratidne  concludetur  propoiitum,  qua  vii  fuimus  in  prima  comparatione: 
Tertio  ii  curuilineacu  cutuilinciseiuTdcipeciei  coferantur.patetdfotcioripropoiitu: 

M a ^ Eodem 
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Eodem  modo  fi  cUtuilinea>  cum  dluerf*(peciei  curuilineiJ.ttes  nempe  parabol* 
fimilestcum  tribus  hypecboiis  fimilibus,  conferantur  » eadem  his  quoque  demon- 
lirandi  ratio  conucniet : ciim  tam  parabola;  fimiles»  quam  hypelbolz  fine  in  duplica- 
ta ratione  fubtenianim.  ConJlat  igitur  huius  theorematis  vniuerialls  verius. 


hM4. 


PROPOSITIO  LXX. 

Sit  ABC  triangulum iiuifum rcdla lineS  OBj ducantur^; llnef  DE, 
E F,  F G,  G H,  H I,  i K bafi  A C,  & lateri  B C parallcl;  quot  libuerit. 
Dko  omnes  A D,  E F,  G H,  I K,  item  D E,  F G,  H I,  &c.  efle  in  eadem 
continuata  analogia. 

Dtmonjlfatid. 

pRoducantut  enim  linez  GF  in  L, 
BF  in  M,  CH  in  UiSe  iHtnP. 
Igirat  tiJmpafallelzfint  AC,£M,erit 
AD  id  DC,VtEF adFMiat com- 
ponendo AC  adDCjVt  EM  adFM, 
id  cft  vt  O C ad  L C : fiint  ^ftur  in 
contiaua  ratione  A C,  D C,  L Ci  qua- 
re «£  AD  •adDL.idcft  EF|tAC 
eft  ad  D Ci  Similiter  ollendbHti  clTe 
concinnas  EM>FM,PM:  vndeturfiis 
eftvt  em  badFMfideftvtAC  ad  OC.ideftAD  ad  EP)  fic  EF  ad  FP.id 
ell  GH-  continui  proportionales  funt  igitur  AD,  EF,GH  : eodem  modo  often- 
dam  IR,  & alias  quotcumque  io  eadem  ferie  efife  continuas.  Deinde  cdm  AD  ipfi 
£F,&  DE  ipirFG  fit  parallela,  patet  fimiliaefie  triangula  ADB,EFG:  er- 
go vc  AD  ad  eE,  ita  DE  ad  FG:  fimiliter  oflendam  efle  vt  EF  ad  GH«  in 
FG  ad  HI.  quare  erunt  etiam  D£,FG,lH,Scc.  continuz,A  quideminea  tatio.^ 
nc  in  qua  funt  AD,  £F,GH.  Quod  erat  demoollrandum. 

PROPOSITIO  LXXI. 


DVae  linex  A L,  F L angulum  facientes , (edix  lint  in  continue  pro- 
portionales, quarumcumque  rationum  AL,  B L,  CL',  DL,  EL, 
&c.  item  FL,  G L,  H'L,  &c.  dein  oppolitalcdhonum  pundla  lineis  A F, 
B G,  C H,  D I,  6ic.  coniungantiir. 

Dico  triangula  A F L,  B G L,  C H L,&  extera  in  infinitum  efic  in  con- 
tinua analogia. 

Dtmn- 


'■  } \ 
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GEOMEtRlC*. 

Demonjlrtttw. 


C PB 


CVm  Alt  BLiCi-i  8rc.  |>onantur 
continuxproportionales,  eft  vcAL 
adBL*CcBL  ad  GL.«e  CL  adDL, 

Ccc.  limilicer  cdm  ponantur  concinux 
FL>GL.  &c.  erit  vc'FL  ad  OL  , iu 
CX.  ad  HL>  atque  ita  fempet  : igitur 
ratio  compotita  ex  tationibuS  AL  ad 
BLidC  FL  ad  GL.  eadem  erit  cum  ra- 
tione coitipoiita  ex  rationibus  BL  ad 
CLid£  GL  ad  HLi  Sc  compoGu  cx 
rationibus  B L ad  C L , !t  G L ad  H L, 

eadem  erit,  cum  compoilia  ex  rationibus  CL  ad  DlU  & HLadIL;  Atqui  trian- 
guli AFL>ad  triangulum  BGL  prOpottio  compoCta  eft  ex  rationibus  AL  ad 
.BL>  & FL  .idGL;  & ratio  trianguli  BGL  «ad  triangulum  CHL>  cdmpoCci- 
eft  ex  rationibus  BL  ad  CL,  & GL  ad  HL,  vt  ex  Commandino  demonftrac 
CUuius,  ad  ptopofitionem  13.  Texti;  eadem  igitur  eft  ratio  trianguli  AFL  , ad 
Riangulum  BGL,  quz  huius,  ad  triangulum  C HL.  Similiter  oftendentur  reliqu» 
triangula  efte  io  analogia  continua.  Quod  erat  demonftrandum. 


H 


CorolUriitm. 

i 

'Inc  conlequitur  etiam  Trapezia  A G>  B H,  CI,  &Ct  elTe  in  continua  analogia^ 
Aint  enim  trapeZia,  triangulorum  continue  ptoputtionalium  diffetenciac , vnde 
cx  ptima  huius  patet  cotollarij  veritas. 

PROPOSITIO  LXXIl. 

Tlfdem  pofttis  ducantur  in  iingulis  crapezijs  diametri, A G,  B H,  C ij&c. 
1.  Dico  triangula  inde  nata,  A G B,  B H C,  C I D,  Scc.  item^ue  trian- 
gula FAG,G  efle  continue  proportionalia. 

Demonjlratio. 

EX  punftis  enim  0,  H,  I,  Scc.  ad  A L, 
demittanrurnormales  OM,HbT,  IO, 
ecc.  ratio  trianguli  AGB  ,ad  triangu- 
lum BHC,  componitur  ex  a rationibus 
AB  adBC,  8c altitudinis  GM.  ad  alti- 
tudinem HN  iTedquia  AL,BL,  CL, 
tee.  ponuntur  continuae  propcnionales  ^ 
etiam  A B,  B C,  C D>  &c,  erunt  conti- 
ouz  in  ratione  Tuorum  integrorum  A L«  ‘ di'.  1.  c . 

BL.CL,«fc.  «t  qOia  GM.HNa  &C.  a.  ' 

ad  AL  normales, idcoq;interT(j  parallela Tuht,eHrGM  ad  HK,  vt  GLadHL; 
hoc  eft  ex  datis,  Vt  HL  ad  I L;  igitur  ratio  trianguli  AGB,  ad  triangulum  BHC, 
componitur  ex  rationibus  B C ad  CD,  Sr  HL  ad  iLtfimiliplanddilcurraoften- 
demus, rationem triahguli  BHC.  ad  tiiangnlum  ClD,  ex IjTdem tationibuS  efle 
eotnpoiitam-,  igitur  triangula  AGB-,  GHC.CiD  Tuntincontlndaanaiogiadiihi- 
litet  de  alijs  idem  demonftrabitur.Pacec  igitur  vetitas  ptopoftrionis. 

Propositio  lxxiu. 

lOntingant  circulum  BCDduz  line*  AB,AC, cx  eodem  pun&d 
/edu£ix  ■,  & centro  A inccrualio  B,  C,  deferibatur  arcus  B £ G.  dein- 

M I de 
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decx punito  A, duAisquotcumquc Uncis,  fccantibus  AFED  iungaa- 

tur  DD,  E E,  F F. 

Dico  triangula  inde  nata  D A D,  E A £,  F A F efle  in  cotinua  analogia. 

JDcmonJlratio. 

CVm  AB  contingat  circulum,  erit 
a redangulum  D A F,  z<]u.ilc  <]uaa 
draco  AB,  hoc  cfl quadrato  AE. Va- 
de DA>EA,  FA  ilinc  connnuz  pro- 
portionales. Siiq^liter  rciiquz  omnes  lia. 
nea:  D A , £ A,  F A,  erunt  in  continua 
analogia.triangula  igitur  D A DiE  A E, 
FAF  l>  etiam  in  continua  Tunc  analo- 
gia. Quod  erat  dcmonllrandum. 


PROPOSITIO  LXXIV. 

DVos  circulot  inatqtialcs  CBD,  IKL  , contingant  zqualeslincz 
A B,  G H:  & ex  pundlis  A,G  educantur  iccantes  A C O,  A F £,G  I K, 
G ML  continentes  angulos  zquales  £ AD,  LGK  : iunganturqi  F C, 

ed,mi;lk. 

1^0  reciprocam  elTe  triangulorum  E A OjKGLjMlG,  FAC  pro- 
portionem. 

Dmonjlratio. 


/^Voniam  tangentes  AB>  GH  aequa lesTunt,  patet  < reflangula  D AC,KC1^ 
4i4ZnM.  V^xqualiaelTc:  igitur  & rationes  ADadKGidcIG‘‘adCA  zquales  fune. 
Similiter  cilm  tedangula  E A F , L GM,  xqualium  tangentium  quadratis  zquentur, 
inter  (e  erunt  zqualia  i quare  Sc  racionct  E A ad  L G>  M G ad  F A ezdem  func;  fi 
igitur  rationibus  zqualibus  AD  ad  KG,  SC  I G ad  CA,  zquales  addamur  ra- 
tiones, EA  ad  LG,  & MG  ad  FA,  erit  ratio compofita  ex  rationibus  AD  ad 
KG>  Sc  EA  ad  EG  zqualis  cooipolitz  ex  rationibus  IG  ad  CA,  Sc  MG  ad 
F A ihoceft  ratio  trianguli  BAD,  ^ LGK  triangulum  zqualis  rationi  trianguli 
MGI,ad  FAC  criangulumi  eiimob  angulorum  A Gzqualiucein,  rationem  ex  la- 
teribus habeant  compofitam.Vnde  veritas  pacet  propoli  tionis. 


PRO- 
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GEOMETRICAE. 

PROGRESSIONVM  GEOMETRIC ARVM 

PARS  SECVNDA 

Tirminum  cuiufiuntj^ progreponu  in  infinitum  continnat/tdtfignat. 

PROPOSITIO  LXXV. 

L M 

A B C DE  k 

SI  fueric  magnitudo  A B,  ad  magnitudinem  B K,  vc  magnitudo  B C ad 
magnitudinem  CK. 

Dico ptoportionem  AB  ad  BC,nne  termino  Continuati a<Au  pofle 
intramagnitudinem  AK,itavtnumquamad  K perueniatur. 

^emorfitntio, 

Flat  enim  vt  AB  ad  BC><ic  BC  ad  L.quiaigicur  AB  c(l  ad  BK.vcBCadCKt 
erit  alternando  vc  AB  ad  BC,  idell  vc  BC  ad  L,  lic  BK  ad  C K : .V  ruefum 
alternando,  vt  B C adBK,  ficLad  CK:  quare  cilm  BC  ex  datis,  minor  iit,  qiiam.^ 

B K,  erit  eriam  L,  minor  qudm  C K i poterit  ergo  ipli  L,  ex  C K Turni  V^ualis  C D.' 
erantaurem  AB,BC,L,  eres  coniinuz  proportionales:  ergo  & AB,BGCD  Cres 
Tunt  conrinux.  Fiat  iam  his  tribus  magnitudinibus  continue  proportionalibus  AB, 

B G C D,  quarta  proportionalis  continua  M : quoniam  igitur  paulo  ante  ollendt  cile 
BK  ad  BC  vc  CK  eft  ad  L,iiueCD,  cricdiuidcodo  Sc  inuertendo,  B C ad  CK, 
vt  C D ad  D K : eodem  plane  diTcuriu  oftendam , M elTe  minorem  ipsi  D K , quo 
ante  L oftendi  elTc  minorem  ipsi  CK:  poterit  ergo  ipii  M,  ex  D K abicindi  D £ squa- 
lis. Sunt  igitur  quacuor  magnitudines  AB,BC,CD,DE  concinuz  proportionales. 

Atque  ita  dcmonftrabimus  proportionem  AB  ad  B C , intra  lineam  A K line  ter- 
mino polTc  adu  continuati,  ita  vt  nunquam  ad  K pctueniacur.  Quod  erat  demon- 
Brandum, 

PROPOSITIO  LXX  V I. 

A B C D E FG K ' 

SI  fuerit  magnitudo  AB,  ad  magnitudinem  BK,vtmagnicadoB  C,ad 
magnitudinem  C Kj  & proportio  AB  ad  BC,concimrarurinmagni- 
tudinc  A K,  per  plures  terminos  C D,  D E,  E F,  &c. 

Dico  etiam  C D,  fore  ad  D K,  & D E ad  £ & Hc  deinceps , vc  A B 

eftadBK&BCad  CKs&c. 

Demonftratid,  \ • 

QVandoquidem  AB  ell  ad  BK.  vt  BC  ad  CK,  erit  alternando  AB  ad  BC, 

'^hoc  eft  ex  datis  B C ad  C D,  vc  B K ad  C K : & rurftim  alternando  ac  inuer- 
tendo KB  ad  B C,  vti  K C ad  CDi  & diuidendoacinuerccndo,  vt  BC  ad  C K» 

Cc  C D , ad  D K .•  non  aliter  ollendcmos  vt  C D ad  D K , fic  efle  D E a4  EK;  at- 
que ita  deinceps  in  infinicum.Quod  erat  dcmoilllrandum. 


p R a 
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'-PROPOSITfO  LXXVir. 

. L 

^ B C D K K 

DAta fit  proportio  quatuis minoris inxqualitatis  A B ad  AC. 

Oico  fi  h aec  continuetur, exhibendam  magnitudinem  quauis  da* 
ta  maiorem. 

Demonfiratta. 

'rXEturenim  magnitudo  qiixuis  L : manifcitum  cilli  BC  , cxcclTus  leaundx  ma- 
A-^gnitudinis  AC  >fupra  primam  AB,  aliquoties  liiinatur,  maiorem  fure  magni- 
tudine L : debeat  ergo  fumi  BC  quater,  vc  excedat  L:  continuetur  ratio  AB  ad 
AC  per  quinque  terminos  A B,  AC,  AD,  A E,  A Kiatqucita  habebimus  quatuor  dif- 
I.  Hium.  fjf,-ntias  BC,  CD>  DE.  EK.  quoniam  autem  cllvt  • D A ad  C A,ficDC  adCB, 
&cum  DA  maiotCt  C A,  erit  quoque  DC  maior  quam  BC  .•  fimiliter  erit  E D 
maior  quam  CD,8cKE  quam  ED.  ergo  KB  ex quatuor  difFerentiis  compoGta 
maior critquam  BC  quater Aimpta.  Quare  ciim  BC  quater  liimpta  maior  pona- 
tur quam  L : erit  K B multo  maior  quam  L , ideoque  A K adhuc  multo  quam  L 
maiot  erit : conllat  igitur  quod  fuerat  demonfttandum. 

PROPOSITIO  LXXVm. 

K J B c D E K 

L M N O P R 

A Magnitudine  AK  auferatur  quzuis  pars  ABj&  arefiduo  BKau- 
jT\.feratur  B C,ea  lege  vtficut  ell  AB  ad  BK,  ita  fit  B C ad  CK. 

Oico  fi  hzc  ablatio  Icmper  fiat,  telinqui  ex  A K quantitatem  data  mi* 
norem.enf  'vniHerfis  primu  decimi. 

Demonflreuio. 

T\Etur  enim  quantitas  L M aut  alia  quanrumuis  parna  ; dein  vt  K B ad  K A , Gc 
Gatad  L N:  atque  hzc  proportioper  tot  terminos  continuetur,  donec  LR 
maior  fit  quam  A Ki  hoc  autem  aliquando  futurum  cR  per  prxccdcntcm.  Deinde 
quotiesin  M,N,0,P  diuifa  ell  LR,  toties  in  ratione  AB  ad  BK  rubdiuidanir 
AK  io  B,C.D,  E.  Quoniam  ergo  ex  cunllrudionc  LM.  LN,LO,  8tc.  funicOnU- 
nux,crit  vc  LM  ad  LN,ideflvc  BK  ad  KA,  fic  LP  ad  LR.  quare inucrccada 
vc  AK  ad  BK,lic  RL  ad  PL,  & permutando  vt  AK  ad  RL,fic  BK  ad  PL. 
Atqui  ex  conilru  Aione  A K minor  ell  quam  RL,  ergo  & BK  quam  PL  minor 
erit. deinde  quoniamcxconflruiflionecll  AB  ad  BK,  vt  BC  ad  CK,  8c  CD  ad 
DK,8c  DE  ad  E K,  pacet  componendo  omnes  AK,  B K,  CK,DK,E  KeiTccon* 
tinuas ; itaque  BK  ell  adCK,  vc  AK  ad  BK,  id  ell  ex  conllcuiRionc  vt  NL  ad 
ML  : fed  PL  ell  ad  OL,  vt  N L ad  ML  , quiaomnes  RL.PL,  OL,&c.fijnt  ex 
conllrutRione  continuz;  ergo  B K ell  ad  C K,  vc  P L ad  O L ; St  permutando  vt 
BKcRadP  L.ficCKelladOL.  atqui  iam  ollendimus  BK  minorem  efie  quam 
P L,  erpo  C K quam  OL  minor  erit,  fimiliter  demonllrabimus  D K minorem 
clTcquain  NLi  ac  tandem  EK  efie  minorem  quam  ML,  quzerat  data  quantitas 
minor;  ergo  relinquitur  quantitas : quod  ctatdemonllrandum. 

P R O- 
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Scholun. 

OU ; Jim  iHfrtppJitUHe  dicitur , fi  h*c  ablatio  fcrtiper  fiat , dico  relinqui  ex  A K 
A ’ quantitatem  datS  minorem : finfum  frefeJitunUntHcft , rcUaqid  ex  AK  ifxdntitx- 
tem  dxtx  minerem , peif  ebUtienem  terminorum  in  inanitum  rontinuetem ; fimepojitetem 
firiem4bfilutem,reunquigdhucqudnlitetem deteminoremifed duferende  terminet  ex  Alt, 
i»rdtienedntedi3d,iUi^MdndetetdHfereHdes,vtrefiiudftrttttmt  Ak,  miner  fiquentt- 
tdtteUli:  qued  in  gretiem  querundum  diUum Jit, 

PROPOSITIO  LXXIX, 

A B C P E F 

^ 1 K 

D Au  iit  magnitudo  quatcumque  AK:  fi  fuerit 
VAB  ad  BK,vcBCadCK. 

IaB  ad  AK,vcBC  ad  BK. 

. vel  A KjBKjCK  continue  proportionales. 

I AB  ad  BC,  vt  BK  ad  CK. 

I.AB  ad  BC,  vt  AK  ad  BK. 

Dico  magnitudinem  A K xqualcm  effe  toti  progreflioni  magnitudU 
num  continue  proportionalium,rationi$  A B ad  B C ia  infinitum  con- 
tinuatati  fiuc  quod  idem  cft,  rationis  AB  ad  BC  in  infinitum  conti- 
nuatae terminum  eflc  K. 

Demonfiraiio. 

Vm  A B iic  ad  B K » vt  B C ad  C K , poterit  ratio  > A B ad  B C,  intra  ma,- 
^^gnitudinem  AK  femper*  continuari  , ita  vt  numqq,am  petucniatur  ad  K<  eiptuim, 
id  eft  AK  mator  erit  quacunque  ferie  finita  terminorum;  ergo  A K , nonefi 
minor  fene  cotd  rationis  AB  ad  BC.  Deinde  quia  AB  cilad  BK>  vc  BC  ad 
CK.  fi  ratio  AB  ad  BC  remper  continnetur,  erit  vt  AB  ad  ^ BK,Cuc  vc  B C ad 
CK>fic  CD  ad  DK  Sc  DE  ad£K, atqueica  deinceps  in  infinitumtbaqueficon. 
tinuccurremper  ratio  A B ad  B C>  relinquetur ' tandem  ex  A K magnitudo  quauis  171.«.«» 
dati  minor.  Quare  AK  nequit  elTc  maior, ferie  rationis  AB  ad  BC^namfimaior 
efletdebctccmiquaexcc8ueiremaior.ponaturisIK;>gicuc  AI  feriei  rationis  AB 
ad  CD  zqualis  erit:  ergo  ratio  AB  ad  BC  quancumuis  continuata  non  cranfilicr 
voquam  1.  ergo  relinquetur  ex  AK  magnitudo  femper  maior  quam  IK- ergo  non 
minor  quauis  data,  contra  iam  dcmonilrata.non  erit  igitur  A K maior  icrie  rationis 
AB  ad  BCiQuMe^dmnequcminorcmeireanceaucoilenrum.zqualisficnecef- 
fe  cft.QUod  eracileiiloniWandum. 

Reliquarum  hppoiheaum  demonllrationes  ad  primam  redncuntur.nam  fi  fuerir 
AB  ad  AK  vtBCa^^  B K.  erit  dluidendo  AB  ad  BK.vt  BC  ad  CK.  ergo  per 
primam  demonfttacicuiem , rationis  A B ad  B C iempet  contmuacz  terminus  ell 
inK.  ' r,  , 

Deinde G fuerint Ak . BK.  CK  cancinux,  erit  diuidendo  AB  ad  BK.  vt  BC 
ad  C K.  Rurfiim  igitur  per  primam  demonfirationem  pacat  propolicum. 

Denique  £ fuerit  AB  ad  BC,  vc  BK  ad  CK.velAKadBK,  erit  permutando 
vel  ApadBK.vt  BC  a^CK.vel  AB  adAK  vtBC  ad  CK- Vnde  iterum  perpri- 
mam demonfitacionem  conficitur  propofitum. 

PROPOSITIO  LXXX. 

A M B ' -'C  • D E F _ 

DAu  (crie  continue  proportionalium  AB,  BC,  CD,  &c.  cuiiif. 

cumque  proportionis,  & quocumque  in  genere  quantitatis;  tnue- 
ntretni^nitndinenn,  quae  omnibus  terminis  totius  fenei  dacx  in  infini- 
tum continuat.T,fic*qualis: 

N Ctn. 
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progressiones 


ConfiruBio  primM.  . » - 

A U B C D E F R 

SU  A M, a fferentia  priiiiorum  (fuordm  terminorum  : fiatquevt  AM  ad  BC  fe- 
cundum terminum,  (ic  BC  ad  tertium  quempiam  C K- Dico  C K mapnirudinein 
cum  primo  A B.  & fecundo  termino  B C , iqualem  elfc  fetici  vniuetiac  AB,  BC, 
CU,&c. 

ConBtuBto fecundi. 

Flat  vt  AM  duorum  primorum  terminorum  differentia,  ad  AB  primum  Ktm>- 
num,  ita  fecundus  terminus  BC,  ad  tertiam  aliquam  magnitudinem  BK.  Dico 
magnitudinem  B K,  cum  primo  termino, exhibere  quantitatem  arqualem  toti  fencii 

ConflruBio  tertia. 

Differentiae  duorum  primorum  terminorum  AM,  8c  primo  termino  AB  * terti» 
proportionalis  fiat  A K..  Dico  A K totam  Ictiem  exhibere. 


PROPOSITIO 


DepiottHratio 

PRimt  cenjlrueHenu-,M,i  eft  ad  BC  , vt  BC  ad  CK  ; Igitur  componendo  AM 
cum  BC,  hoc  eft  AB,  erit  ad  BC,  vt  BKad  CK  : & pcttnutando  , AB  »d 
. - B K,  Vt  B C CK-  Quare  * AK  magnitudo,  hoc  eft  CK,  cum  AB  & BC  pn- 

mis  terminis,  roci  icriei  arqualis  elt 

Secunidtconnrumonu\  AMcftad  AB,vtBC  ad  BK  ex  conftrudHonc : igitut 
diuidendo,  vt  AM  eft  adM  B,  id  eft  vt  AM  ad  BC , fic  B C ad  CK.  itaque  per  dc- 
tnnnftrationcm  primae  conftruiftioniSj  A K(hoc  eft  B K vna  cum  primo  termino  A B) 
zquatur  toti  feriei.  • • . « 

'TeftUconBruSHenUi  Gilmfitcx  cohftruftionc  AM  ad  ABp  vt  AB  ad  AKi  cne 
inuertendo,  diuidendo, ru^^um^]^c  inuertendo  AM  ad  MB.,  V*c  AB  ad  BK  : 4C 
componendo  AB  ad  M B,hoc  eft  B C»  vt  A K ad  B K*  Q^are  AK  ^ toti  fetici 
b79i*»«i.  «qualis  eft.  Fadum  igitur  eft  quod  petebatur.  i _ 

?rimk  igitur  cpnftruShne  exhibetur  hid feries  pfxteir  frimum  e^fe^ndnmte^itimtt, 
z.ce/tffra^Iiene habetur fikies tetd praterfrimumjerminum,  J.  cenfiruiiione ietapr»~ 
ducitur  feries.  Huis/e  autem  prablematd,  acconBruWatsfseiufiemvftiuerfahtatem , ampm 

deduiiam  habes  in  prapeftiane  12^.  huiuSi^cffrallariaquartff  ibidem^,,  x <’  i 

LXXXt.  V/',',  ■ 

^.Via  Vero  vltimo 
ratio  quarum* 
Teumque  quanti- 
tatum" ad  liiicas  reduci 
pqteA,  hinp -etiam  fe- 
quenti  nwhodp  , U- 
ncath  toti' Tesipi  pio- 
JjoTtiiffiiliqtii''''' ^linea^i 
• ^ ru , reperiemus  sequale. 

' : ■ ' ' ij  \ 

ConflruBio  & tlemonfiratio.  tr 

tX  punctis  A&  B,  erige  ad  quemUis  angulum  , parallelas  AM>B^i,'qu*ipfi^ 
•t-AB  BC  Ciir proportionales;  & per  punQa  M & N ducatur  teaa  M N.coii- 
currenscum  ABC  in  K.  Dico  AK,totiferiei  AB, bC.CD,  &c.  xqu»lcm clfe. 
Quodautem  MN. occurrere  debeat  AB  C produftx,  patet  exeo,  quod  BC  ex 

hjrpo» 
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Tiypothefi,  minor  Ct  quam  AB»  ac  proinde  etiam  BN : cilm  AM>BNptr^ortio- 
nalcsCntipfis  AB,  BC»  Ct  igitur  concurfus  iO  Ki  erit  vt  AB  ad  BC,  fic  MA 
ad  NBj  fedvt  M A ad  NB,  Cc  AK  ad  BK  , ergo  AB  cft  ad  BC.  vt  AKad 

BK,  Vnde*AKtotifcrieix4uali$eft.Faaumigitur  cftquodpdtebatur.  ,iBi. 


PROPOSITIO  LXXXIL  • 

A N B C DE  FG  MKM 

SItmagnitudo  A K, feries  tota  rarionis  AB  ad  BCcondnuacx  ia 
infinicuni. 

fABad  BK,  vtBC  ad  CK. 
jABad  AK,  vtBCadBK. 

DicoeiTe  <^AK,  BK,  CK,  Scc.dontinue proportionales. 
lAB  ad  BG,vt  BKad  CK. 

(.ABadBC.vt  AKadBK. 


Demonfiratiti 

* 

EX  AB  abfcinilatur  NB,  zquajis  BC:  fiergononeil  AB  ad  BK,  vt  BC  ad 
CK,  neque  pdrmiitando  AB  erit  adBC,  idcil  BN.vc  BK  ad  CKi  ergo  ne- 
que diuidendo  AN,etic  ad  NB,  vtBC  ad  CK.  Fiat  igitur  vt  AN  ad  NB  , Gc 
BC  ad  aliam  magnitudinem  CM>  maiorem  vel  minorem  quam  CK.  Itaque  coma 
ponendo  i AB  etit  ad  N B,  hocell  BC,  vt  BM  ad  CM:  & permutanda  AB  ad 
BM,vt  BC  ad  CM.  Quare  totiusferieib rationis  AB  ad  BC,  terminus  etit  Mi 
iiue  AM  zqualis  erit  Icriei  rationis  AB  ad  BC,  quodellabfurdum.cumAKmaa. 
ior  vel  minor  qudm  A M , Ct  ex  hypotheC  zqualis  icriei  datz.  non  erit  igitur  alia  raa 
cio  AB  ad  BK  d ratione  BC  ad  BK,ergoeadem.quode«tdemonltrandum. 

Reliquas  autem  aCercionis  partes  ex  primadcducemuS.  Cum  enim  iam  demon- 
ftiatum  Cc  ex  hypotheC  iheotematisircqui  AB  cflcadBK  vt  B C ad  C K,  compo- 
nendo erit  A K ad  BKiVt  BK  ad  CK.quoderat fecundum. 

Et  quoniam  AK  ell  ad  RK.vt  BK  ad  CK,  igitur  per  conuerConem  rationis, 
AK  cllad  AB, VI  BKadBC;&inucrtendo  ABadAK,vtRc  ad  BK.quoderac 
ccttium.iuriumquoniam  AB  cft  adBK, vtBCad  CK,  erit  permutando  AB  ad 
BC.vt  BK  ad  CK.quoderat  quartum,  denique  quoniatn  oftenfumeft  AB  eCc  ad 
AK,  VtBC  ad  BK,  etiam  permutando  ABeftad  BC.vt  ARadBK:  qus  omnia 
erant  dcmonftrandai 

Cttnlhmmii. 


EX  quinta  alTertionis  parte  hoc  cheoreiha  deducitur  : data  Gt  feriet  magnitudi- 
num continue  proportionalium  AB,  BC^CD.&c.  Ane  termino  continuata. 

Dico  cfte  vt  vna  antecedentium,  nempe  AB,  ad  vnam  confequentium  BC,  Gc 
omnes.hoccftinGnitasantccedcnccs.Cue  AK,  adomnesCue  inGnicas confcquena 
(CSjGucBK.  ' 

PROPOSITIO  LXXXIIL 

A M B C b E F fc 

Slr  AK  magnitudo  produdla  cx  ratione  AB  ad  BC^  in  infinitum 
continuata;  primi  autem  & fecundi  termini  differentia  fit  AM; 

Dico  primo;  differentiam  A M,BCfecun'du  terminum,  & CKfotam 

N a feriero. 
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fcriein,  (przter  duos  primos  terminos)  in  continua  ciTe  analogia. 

DicolecundojAM  differentiam,  ad  primum  terminum  AB,  efle  Vt 
B C fecundus  terminus,  ad  B K totam  fetiem,  przter  primum  terminum. 

Dico  tertio, differentiam  AM,primumterminumAB,&totamferiem 
A K,  in  continua  effe  analogia. 

Dmonjlratio. 

A M B C D E F K 

QVoniatn  AK  magnitudo  produAa  e(l  cx  tatione  AB  ad  BC  in  iofinitum 
continuata, cric per przcedcntcm  AB  ad  BK>  vt  BC  ad  CK:  igitur  permu. 
tandovt  BK  ad  CK,fic  AB  ad  BC,hoceft  MB.&  diuidendo  AM  adMBjioC 
cft  BC,  vt  BC  ad  GK-  quod  erat  primum, 

Rurfum  ciim  fitvt  AM  ad  BC,  hoceftMB,fic  BC  ad  CK.  erit  componen- 
do inuertendo  , vt  AB  ad  MB , fic  BK  ad  C Kj  8t  conuettendo  inuertendo  vc 
AM  ad  AB, ita  BC  ad  BK.  qiiod  erat  fecundum. 

Iterum ciim fit  vt  AM  ad  AB,  Cc  BC  ad  BK,  erit  permutando  . vt  AM  ad 
BC,hoceft  MB,  Cc  AB  ad  BKjac Inuettendo  componendo  , 8c  iternminuet- 
tendo  vt  A M ad  AB,  fic  AB  ad  A K.  quod  erat  tertio  loco  demonfttandum. 

PROPOSITIO  LXXXIV. 

A B C DE K 

M N O P _K 

DAtzfint  feries  bin*  A K,  M R(q^uasfimilcs  licebit  appellate)magni- 
tudinum  continue  proportionalium,  in  eadem  proportione, 

Oico  Icriem  totam  AK,efle  ad  leriem  MR  vt  AB  primus  terminus 
fetiei  A K,  ad  M N primum  terminum  ferici  M JL 

Demonfiratio. 

PEro^uagefitnamlccundamliuius  AK  cft  ad  BK,  stt  AB  ad  BC,lioeelIi  (cditt 
^exhypothefi  AB  ad  BC,  MN  ad  NO.  fimiles  Cnt  rariones)vtMN  adNOi 
fed  per  eandem  etiam  eft  M R ad  N R > vt  MN  ad  N 0,igitut  A K cft  ad  BK 
MR  ad  NR.  vnde  per  conuerfionem  rationis  A K eft  ad  AB,  vt  MR  ad  MN: 
& permutando  feries  A K,  eft  ad  fetiem  M R,  vt  primus  terminus  A B primz  fetiei, 
ad  primum  terminum  MN  fecunda  fetiei  j quod  erat,  8tc. 

PROPOSITIO  LXXXV. 

Vamquam  ex  tu,qu£  haSemu  'Vnixer/Uuer  demafirouimiu  frefofitione  o£U~ 
^ / ve/imd,  & efioze/txia  primd,  not» fit  prapertio  totiiu feriet , ad  primam  moffu- 
tudmem ; placuit tame»  exercitij  cautd.notifimif  quihuj3am  propartumibiu  applica- 
re-, maxime  cum  de  diu fipi  mentio futura  Jit, 

PRimiim  igitur  data  fu,  quocumque  in  genere  quantitatis , proportio 
dupla,  AB  ad  BC.  , 

Dico  totam  fetiem  proportionis  huius,fine  tetmino  continuatz,con- 
flituere  magnitudinem,  qu^dupla  fit  primx  magnitudinis. 

. Dtmon- 


GEOMEtRICifi. 
. Dtmonftratio. 

B C 


Mt 


piat  enim  ipfi  B C . *qualis  B I,  «f  fiat  vt  AI  ad  AB,  Cc  AB  ad  AK:  erit  K 

terminus > rationis  AB  ad  B C, fempcr continuata:.  Si  quoniam  BA,  dupla eft >!»*««(. 
BC.cIt^ue  BI  atqualis  BC,eht quoque  BA  dupla  IA;  CJuare  cum  fit  ex  con- 
Rtu^one  vt  B A ad  lA,fic  AK  ad  AB,  eritetiam  AK>  (idefitota  feries  racio^ 

Dis  A B ad  B C } dupla  B A , prims  magnitudinis.  Quod  erat  demonllrandum, 


D 


PROPOSITIO  LXXXVI. 

Etur  deinde  proportio  tripla  AB  ad  BC. 

Dico  totam  feriem , fore  (cfquialteram  primz  magnitudinis. 


Dtmonjimio. 


D 


a 

piat  enim  fecnnda:  magnitudini  B C,  xqualis  B I ; erit  ergo  B I,  cercia  pars  A B-  8e 
* AI  cxccUuSileudidcrentiaprimxdr fecundae ivndcfi fiat rr  AladAB.licAB 
ad  AKicric  AK  *’  xqualis  toti  ieriei  i &quia  IB,  cercia  parscll  BA,eritB  Afefqui- 
alteraipfius  AIi  quarecum  fit  vt  BA  ad  AI,  fic  AK  ad  AB,  erit  quoque  AK, 
lefquialtera  primx  magnitudinis  AB.  Quod  erat  demonftrandum. 


b ihii. 


PROPOSITIO  LXXXVII. 


CDE 


Dk 

Enique  proportio  dau  fit  quadrupla  A B ad  B C. 

Dico  totam  feriem  efle  leiquitertiam  primz  magnitudinis : fiuc 
eam  habere  rationem  ad  pnmam  magnitudinem,  quam  quatuor  ad  tria. 

Demonflratio. 

piat  enim  BC  xqualis  BI;  etitergo  Bl  quarta  pars  AB,  H confequenter  BA 
*&fquiteraaipfius  IA.  Fiat  igitur  vt  AI  ad  AB.  fic  AB  ad  A K.  erit  A K cw' 
ta  feries.  Quare  cdm  KA  fit  ad  BA.vtBA  ad  I A.erlt  K A Itlquicertia  orimx 
magnitudinis  B A.  Quod  erat  demonfifrandam.  " ° 

Sti^humiiifttis-.pteritenmq»ilihtt  expepufitiiuttxiiltutgefimihuim  ieximttl- 
kBt,iUuptftrlt0ntsrttutitlu,  fi»tnimerUdnMmerHm,teUmfeiitm,  & UHltqMtxltr rt- 
H^nmprkitddfrimim  terminum  txhibtre.  ^ ^ 

Schohtn, 

^^•^ftcnpr^unimfeeuHiamtaMgtfimtfroftfitUnUtdhihncpUeHtrii  , htlelnt„ 

oprupfxtnntnuprimt  primk  tenllru. 

**’"’^*"  fttponu  pim* &fnumUmtgmtudini,fimJifMpur»m , td 

rrtftxs  mtttrU  mimtrtm  me  fuit  tim,  ijmid  in  drgnmente  kuim  tihri  prtfttm  r«>n,eum 
mtntu  incideret Ztnentadifimjm,  ptefe  eredeher mnem  metui  retienemi  medieteSere 
pjfei  ii^lfne  entem  ergnmentt  tenteepud  enthertm  utheriueu  exftitit , vt  endem  Achit- 
lutnmaifimtDncunementUtHri^gntTetar  iperfuefumiieheHs.tiimnmkumvtiiue  ede^ 
mueeertuefiAurnm,  f ni  per  feret  emnitm  Bhilefephicernm  Elenchernm  medeu  fijlinendu. 

ijfdem  ver  id,  quibus  in  pxfetiene  huius  libri  fum  vfm.  cen- 
Pfetet  tSein  dueius , quu  meuerentur  ipkne  Achillis , veUciSime  current  d , eltere  teffudind 
terdtfimi  reptentu,  ' / ” 

■ ^ 5 feneiuf 


tiU. 
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D 


E. 


Forntur  inquithAt  iUe,  AchiSes  curferpmticij^mui,  ex  A punBe  tejluiinem  reptAUtem  pfr 
pmitAm  B Ctlextijpmo  metu,  velle  ujfequi ; que  tempere  Achilles  tendit  ex  A in  H ,ttietA  ejl 
te^ude  AdAliquedpA)ium,peruemens  in  D : i^tur  necdum  Achilles  ejfecuttu  efl  teJluiUnem-, 
iterum  que  tempere  Achilles  ex  B currit,  vt  Affequntur  tejludinem  escijl entem  in  U » metu  efi 
tejlude  udU  punlium;  igttur  Achilles  exijlens  in  D nendum  ejfecutus  ejl  tejludinem  i ut  que 
hec  in  injinitum  eueniet : queniem  ceniiltuum  diuifthile  eH  in  sn finitum , vndenumqutm  A- 
chilles  uffequetur  tejludinem.  Incumhit  igitur  nebis  hunc  nstcleum  effrtngere,  ix  decirinu  huius 
lihrbqned Ajjecutes nes ejje cegnefies , cum  ipjiffimum punSum  ufflgnuuerimses^que  Achijles 
tefiudinem  Apprehendet. 

Vt  nedum  hunc  Gerdium  i ex  printipisi  huius  Shri  difiluAmsts,  fuppenemtts,  nen  minis  A- 
chillem,  quum  lejludtnem  in  fuc  curfu  vnifermiter  precedere  \ st  a vt  celeritas , prima  parte 
metsssAjfumptA,  perfeuerelineedemftAtu,v/queAdvltimumtemperu  memenium  qua  Jua 
JpAtia  decurrunt  ’,  fuppenemus  infuper,  ( queniem  amnis  metus pedes  eH  quantitAtis)  duas  hefce 
mettu,eumvnsfermes  ponantur, infui  pirtihus  s ftrtiri  inter  fi  aliquam  prepertionem,  quod 
ttecefe  eH  euentat  inter  omnes  quantitates,  qua  in  eadem  fiecie  verjantur  i vifunt  dua  metus 
redi  (fivnifermes, 

Fenatur  igitur preperlia  duerum  herum  mehilium’, fecundum  celerittlem , cenfiHerein  ra- 
tione dupla-,  ita  vt  Achilles  duple  celer  As, fiatium  decurrat,  quam  teHude : igitur  qua  tempere 
teHudo  ad  quartam  partem  fiadqpremeta fuerit,  medium  fladtumeenfecerttc^chiUet,EduHa 
itaquelinea  AC>  D C,in  rattene  duplaexC  punHeaiiuidanturinB,V,H,(fi-c.^S,G,l. 
firundum  rationem  duplam-  vt  AQ  dupla  , fit  BC»  ^ DC  dupla  EC.  item  BC  dupla 
F C>  &c,  E C dupla  G C . &c. 

A B F H C 


D 


G i 


CenfsH  at  itaque  Achilles  in  A.ftq,  A C fimitamreprafintasU  Jiadie  longitudine  aqualem; 
tejlude  vere  cenjlituta  in  dimidie  Hadij,  in  punite  B ,‘vel  D,  pejita  D C suqualiipfi  BC. 
veniam  Achilles  ex  A meueri  incipit , que  tempere  ex  D Aeheat  eurfum  tejlude-,  igitur 
peruenerit  Achilles  ex  AinB.quetempereex  D.tejludepertiuget  in  E:  & que  tempere  A- 
chilles  ex  h pertinget  in  V,eedem  peruenerit  tejlude  ex  E tn  G.^pc  cenfiquenter-.  quieve- 
re terminus  pregreffenis  ratienis  AB  adhV  terminatur  A C,  jreui  prepejttieneelluagefs 
ma  quinta  demenftratumejl  -,Jimiliter cum  pregrefie,  fecundum  rationem  ^V,  adVU, 
vel  D E odEG, finem ferttatur  in  punite  C , fecundum  eandem  prepefitienem:  igitur  ced- 
curfas  duorum  herum  mehilium,  Achillisfiilieet  (fi  tefiudinie,  continget  in  punite  C ^tad  fi 
loce  prepertienis  dupla,  ajjumaturprepertie  triela ; tunc  ^gnahitur  eencurfus  per  prepefitie- 
nemeltuagefimamfixtamhuius.Si  vere  quadrupla,  injeruiet  prepefitie  eltuagefima  feptima, 
(fi  fic  dereliquit.  na  t 

Captiefus  Zenenis  difiurfus  meleHiae  creat  nen  confiderantidifcrimen  , qued  in  e.e  exfur- 
git,  inter  duplicem  pregrefiiettem,  qua  argumentatienisfilum  dubium  facit;  aliaenimefl  pre- 
grejfie  per  partes  aquales  ; alia  per  partes  prepertienales  i htc  vtriufqv  curfus  fiippuni- 
turfieriper  partesvqifermes  , fiue  per  pajjus  aquales  ,cimpfjfus  primus  aficunde.  Vel  tertie 
nen  difcrepet,  licet  duos paffus  Achillis,  verbi gratia,e(dem  eentingant  tempere  que  vnus  paf 
fus  tejludinis ; fecundum  vere  hos  pajfus  fit  vtriufque  curfus ; Zene  autem  in  decurfu  argu- 
pnenti fui,  diHinguit  metus  curfirum  per  partes  prepertienales,  fecundumquas  mobilia  nulle 
mede  meuelttur-,  acpremde  in  idem  eius  difiurfus  recidit,  ac  ft  dicat  quis,ee  tempere  que  dui- 

A ' B . C ■ t>  E 

dam  lineam  A E»  in  partes  quatuer  aquales,  aliut  eam  fuhdiuidet  fecundum  aliquam  fieriem 
per  partes  pTepariiensdes',prefelte  citius  ajjlgnabuntur  termini  quatuer  partium  aqualium  qui 
infiniti  teimini  partium  prepertienaliumt  Achilles  enim  (fi  teHude  decurrentes  A E fpatium, 
per  partes  aquales , fuerum  pajfuum  aqualium  terminum  tandem  acquirunt  -,  Zene  vere  dstm 
hac  contingunt,  a cur  foribus  diuidi  vult  jfttium  A E.  in  partes  prepertienales , fimndum 
quae  mobilia  nen  fuccedunt. 
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grgnmentum  porre  rofpondendumtf  ^ dumdicitur : Priusquam  Achilles  ex  A 
peruenhe  ad  B punctum,  mota  cll  ceftudo  ex  B iti  F: 


fiiifum  haim frofejltuau  c$i»{idtre  cum  hte  t/ut  dicetur,  friii  deict  AckilUt  t^ignurc fun- 
Hum  B>  f aiw  uetet  puudum  F.  ^u»d  refugutt  curfuificuudim  rttunem  mrtur,  utm  emui  - 
uffignOit  tu  htc  mtleric  eiutiuct  rttituem.fukfiHeulU,vt  Muthemutici  feutiuut  ,ftUtkrJk 
fuudum  intelUSum,  ufToittdeuUcumnHietu,quumttuinfugnuti  f'criat  kuci» gpttiuik 
rhtlefifhtrumdiUtfrfficitut.  . . -i 

PROPOSITIO  LJiXXYIIL  ’ / ' 


DAti  A B,  cuius  tertia  pars  fit  C 6 j fiat  vt  tota  A B , ad  C B tertiata 
fili  partem,  ita  CB  ad  CD,  & CD  ad  D E , jc  D£  ad  EF,  at- 
queiulcmpcr.  < i i i ! . i '>  ! , 

Dico  K terminum  huius  progrellionis,bifariamdiuiderepropofitain 
magnitudinem  AB. 

Demonftrauo.  - ~ 

El^iicaimexhypothcfi  AB  cum  BK;  xquatis coci feriei  proportionis  triplzrxc-  - - 
qui  tota  feries  rationis  criplz,  a fcfquialcera  cil  magnitudinis  primz,  ergo. 
cum  B K , (efquialcera  ell  prima  magnitudinis  A Bi  ergo  B K.  .elt  eiufdem  dimidia, 
quod  erat  demonfltandum.  i ' • in 

’ , ■ ■ . J/.  ! . • s-ltn,.!  .••afioilis 

P.R  O O SI  t t.O 

A • ‘ ’ KFEW  'C  d j ;.)ii;/.^ 

‘ r-rrp Jl,.;  , . 

DEtur  quantitas  AB,  cuius  quarta  pars  fitEf  C;  fi  fiat  vt  tota  A B ad 
quartam  fui  partem  B C,  ita  B C ad  C D j & C O ad  O E,  & D E 
ad  .Er  i «tque  ira  feippcr  , continuando,  pun£Ium  K huius  progcqffioBif 
terminus  emergat:  i i ! . :!.•  ■•  . .ai  iuu-.  . t/.  >- 

Dico  BKeife  tertiam '^4rtCift  jiifc(^ofit*qiiaiihtatii  A'B,';^  * ■'  |* 

. ■ ■ ' ‘ I’  t . Illi,  im  l 7 T b» 

j ,t.  1 . . ,.fi  i> j . j i'n!ri'n 

VTAmexhypntheii  AB  cum  B R.eil  tota  feries  proportionis  qUadrupIx.AttJui  to- 
^'ta  feries  rationis  quadrlipbu  ell>>  aU  primam  mS^itddlneth , vt  quatuorad  tria,  liS7-MM<; 
ergo  BK  cum  AB,  eil  ad  A B > vc  quacuor  ad  tria.  8c  diuidendo  K B ad  A B,  vc 
Vouin  aduia,hoceft  KB  terna  pars  eftipfibs  A B-Qlndemt  dcmonftranddm. 


■i,  1 


PRQ;POS[Ui,0  ;}£,C: 

.111  '.■>  .jiii'.'-'  .1  (frj.'.il' 


in 


etn  ^ ! 


r,c:^ 


^ ■ I f l 

DAiamgiagnitudineai  AK,itainduobuSipundis  Bi^Gjidiuidcrti  Vt 
A B ad  B C , habeat  rationem  daiami43  ad  H.  Etprd|>ortiOnis  A B 
ad  BC  continuat*  progrelTio  terminetur  in  K; 
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PROGRESSIONES 
ConJtruSlio  ^ demonUratio. 


H 


B 


E F 


DIuidc  AK  in  B,kan  fit  AK  ad  BK,  vt  G ad  H;&vc  AK  ad  BK,fic  AB 
Oicofoftumcflc  quod  petebatur,  cum  enim  fit  vt  AK  ad  BK. » fic 
A B ad  B C * erit  & reliquum  B K • ad  reliquum  C K,  vt  AK<  ad  B K:  vnde  rationis 
b7,.i*wi.  ab  ad  B C •>  terminus  cft  K i eft  autem  AB  ad  BC  ratio  eadem  cum  ratione 
AK  ad  B K>  id  cH  G ad  H.  conAat  igkur  propofitunu 

(•roHarium. 

fX  hacpropofitione  manifcllum  eft,  omnem  magnitudinem , omnes  rationum  fis 
•^ries  continete,  ’ 

Propositio  X c.i. 

G H 1 K 
C D E F 


B 


p g. 


M R 


N TV 


rrr 


*|T\Atis  quoccdmque rationibus  A ad  B,  C ad  D, £ ad  F^.  datam  nia* 
JL^gnitudinem  LO , oporteat  diuidere  in  tot  parces , quot  data:  fune 
rationes,  nempe  in  LM,MN,  N O,  ita  vt  partes  illx  eandem  habeant 
rationem,  quam  primi  xhttarum  rationum  termini » A,  Q E i & prztcrei 
(inguia:  parces  LM,,  MN.  «NO  (ingulis  datis  rationibus,  iinc  termino 
continuatis;  iintxquaics.  - - 

, V f , r\  ' „ tdnJhH^io^demnfr  ^ i 

Flat  GHIK  ; omnibus  A,C*,E(Seq«a3is4  & vt  djutfaeft  GK,  lic  dhiide  JLO  ia 
M & N.*  denique  per  90.  huius  LM  ita  diuide  in  PSe  Q^vcfit^F.ad  PQ^^t 
A ad  B:  &rat(oivsLP  adPQ,termmus  ^M.fi4mlicecMN»NOdiaide«npun- 
dis  R,  S»  T,  V reciiiidum  rationes  C ad  B.  E ad  F,ica  Vt  rationum  M R ad  R S,N  T 
ad  TV,  termini  fint  N Sc  O.  Dico  quod  petebatur.  Demonftratio  ex  ipTa 

conftrufUoneeftmanifefta.  : 

l'  l.''/piR'b.Posi:it.i<)  iXcii.  ■ 


r.,  i/.‘  'U  , ; w 
5"  .1  j.  '•  : L I».- 1 J-  i-J  ' . ■ 

• j ..flijv  -- A.  : O- ‘.''Bi  i C.’  D 


. i 


DAtis  quotcumque  raeionibt»  'A^R  ad  Bd D £ ad  EF , G H ad 
H I,  &c.  magnitudinem  inucnire,  qux  omnes  harum  rationum , fc> 
rics|Mrogfcffioftum  ada;quet. 

j \ 

QnShf^io  (sc  demonfiratio., 

PEr  o^ogefimam  hutfts  inuenianwr  wagtiitudtnes^quarftngatarumrationutn  terfes 
adacquenbjacqph  omnlboSfiBis  roagnitadiaibu$^vaafia(cqualil.h«c.vtpattit,a4- 
«quabiconmcsrories.di^i^m^riijponum.  ■ rn  ■ ‘ 

. .yf  Li  : 


..ili  t . 


I r/i. 


PRO- 
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PROPOSITIO  XdJII^ 

DAtas  quoicumcjue  (mcs  diuerfaruin  rationum  ita  conftitucte,  vt 
Itot  in  continua  analogia  datz  proportionis. 

ConstruSlia  (y  demonftrat». 


A 

B C 

: 

D 

E P 

G 

H I 

Y 

Z 

K 

Q.  T 

L 

M R V 

N O S 4 .. 


ikW  . j »»*iiiiiu«Miionii  A ji  aa, 

BC;  tcUN  uadiuidaturm  R V> &c.vtadxquecrerieni  ratidois  DE  ad  BP-ac 
demum  diuidatur  iimiliter  O P >n  S & Z,  vc  rationis  GH  ad  HI  conftituat<e>. 
xiem,faaum^uc  ericquod  petebatur. 

PROPOSITIO  XCIV 

1«  1 ^ 

A D B C 


DAtam  magnitudine  A E,  fcmcl  fe(ftam’in  B,  ita  rurfum  fecaieinC 
& D,  vttamprogreffio  rationis  AB  'ad  BC^  nuainprogreinofaiio- 
nis  AD  ad  OB,  terminetur  in  £.  . , 

CanJlruQu0‘dmoo(hrMio. 

'‘'‘'‘pfoportionalis  CE.  Dlcoptogrefiionem 
A B.  B Caerminati  in  E.  patet  e*  feptyagcCma  nona  buius.Oeinde  iniet  A EdB  & 
Itmeoiaturmed^ia  DE.  patet  rurfum  progreliionem  AD.  DB  terminari  ia  B . uer 

eandem  propoutionem:  fecimus  ergo quodpetebacut.  i,'  , ‘ 

PROPOSITIO  XCV.  • 

DAtl  magnitudine  DG,  fie  proportione  maioris in^qualitatis  A ad 
Bj  itemque alii  magnitudine  C:  examinare  c]uomodo{eriesprog(e& 
fionisdatar  rationis  A ad  B,  cuius  primui  terminos  fit  C,fc  habeat  alda- 
tam  O G magnitudinem. 

’ _C 

- ‘ A. _■  ■ . 

’B 


H 


Comfiru^ 
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p R PjQ  R ^ SrS.I  O N E S 
ConftruSlto  ^^demonftratio. 


Flat  vt  A ad  B,  fic  D.Ci  J fiCiPrirtii  igia»cfi  data  magnitudo  C,  quq  primus  termi- 
nus progrcfsionis  ciTc  debet, iqualis  Gc  D E, erit  feries  rationis  A ad  B habens  pri- 

*■  • ' ! ; f' i ' ' I ‘ • C . ss  • . 'j 


..  *-A- 

B 


D 

-TT 


E 


K-  ) 


'1  - 


mum  terminum  C.xqualis  datsc magnitudini  DG  nam  fiat  DE  (id  cfte  ad  EF,  ve 
A ad  B.  quoniam  igitur  D G cft  ad  E G ve  A ad  B , erit  B quoque  D £ ad  EF 
vt  DG  ad  E G.  ergo  progreisio  , rationis  DE  adEFj  (id  cft  progrefsio  rationis  A 
adB,  habens.primum  terminum  C)  cohftituct  magnitudinem  D G. 

■ Secundo  fi  magnitudo  C , qu* 'debet  efle  pnmds  terminus  , maior  fit  quam 
D E,  erit  progrefsio  A B,  habens  primum  terminum  C,  maior  quam  D G.Fiat  enim 
ipfi  G jc^ualiis^Hl.vtquc  A cftadB,  ficHI  fit  & progrcfsionis  HI  .ad 

IK  *>'rcpcriatur  terminus X.  Igitur  erit « vt  HI  ad  D E fic  H X tota  feries  pro- 
grefsionis,  Hi,  I K»  ?d  D G toiam  feri  e m progrcfsidnis  D E>  E F.  atqui  H I maior  cfti  ' ' 
quam  P Ei  crg9&HL,maipf  cft  quam  DG.  • = ■••.v.  ' " *• 

Sidenique  Ca  minor  fit  quam  p E-  erit  quoque  prOgrefiio  rariohis  A adB,  baBcns 
primum  tcrirvpu;n  ,G.  minor.quam  D Gjquodcodcm modq  oftendcmus,.quo  ptf^ 

jnum’*fccimqstfgkur  quod  petebatur.  ; O - ii':  t : ...  • : • j 


F G 


P R O P O S I T i o‘  iccvi. 

, : / ' : . i ^ 'I  o ' 

B c HI  D K 


\ r. 


K 


i • 


BAta  fic  progrefsio  rationis  A F ad  FG,  terminata  in  B ; 5f  alia^pa;^ 
^itudo  G E : Opbrteatin  ma^icuAnc'|(pE;ita  vtritiiquc  ad^  & 
E cohtlituerc  pfogrcfsiohefm  rationis  A' F ad  P G (pito^rdfiioncs^  wnipc 
C H,  H 1 , &c.  & E k,  K L,  &c. ) vt  curidcnrihdticant  tcfrtiihum  DCjCjlii 
ita  diuidat  C E,  vt  A B,  C D^D  Ej.finc  in  coticioua  analogia. 

>■  '•  J'-  ■ ^ 

ConfhuSlto (i^demonfir^tio.*  ., 

.“jnf  .■••V' >•  > , j .)  r..-!-. .. ',.v  ’ 

RiEftitii  CEdtadiuide'ptir  trtgefiinam  fextam' hiiius ’AB'j‘ct) , DXifint 
rcofttinu?  ptopoftibiialeiJ  Deinde  perrionagefimam  IVuius  ita  dmfdc  CD,  m'H& 
I,  vt  ratio  tiH  ad  H I,  eadem' fit  cum  'raWdhc  AE^  a*d  FG»  ac  fimiii  progfcfsio  C H, 
HI  terminetur  in  D.  Idem  facito  in  ED.  Fadumque  erit  quod  petebatur; 

. •'/  « i 'i  l I ^ ^ ' 

P R 6 P O S ITIO  XCVII. 

* t ** 

’QI  daarum  fqtrcrfim  AM,  B N ttimini  E,T;  G,  & 

i&ftatiminiofttinuafinctoialogiai' ’ 

•^^bl^ico  illasiniar  fccam  p*roportiohcm  habcrci  qiiam  prirtii  termiai,' 

.1. . j...  , , .Ti."!  . ' ■ ■*..  ili.  > 


Demonflrktio» 

E ■ G ’ K 


M 


N 


•,I  H 


D 


B 


C^Voniam  A,  B,  C funt  tr«  continuae  proportioiialcsicrgo  A cft  ad  C,  tn  duplica- 
jftTratidnc  A"ad  Bf  iterum  cum  C,  D,  E unr  tres  continq*,  C ent  ad  E'»  in  dupli- 

ca«„,ioncC.44iib»ccft,  vcp,.c.« duis  A 


A 


K 


*°7 

M 


GEOMETRICiE. 

C G 

N L I H F D B 


C ad  E ciufdcm  duplicac*  fint , erunt  A>C,E  tres  continue  proportionales  in  ra- 
tione duplicata  A ad  B-  Quate  feries  A M eft  feries  ratiums  duplicatx  ; ra- 
tionis A ad'B  : deinde  ijuia  B , C . D lunt  continux  proportionales  , erit  ra- 
tio B ad  D>  duplicata  rationis  B ad  C.  fiiniliter  ollcndemus , rationem  D ad  F> 
duplicatam  efle  talionis  B ad  C.  continux  propotiionalcs  funt  igitur  B.  D,  F- 
vndeferiesBN.elUeties  duplicatx  rationis  B ad  C,  id  eft  ex  datis,  Aad  Bi  litniles»*»  **^- 
igitur  feries  funt  AN  8c  B N.  quare  funt  'inter  fe  , vt  primi  rerinini  A & B.  quod 
erat  dcmonftrandum. 


A 

H 


L M O N 

Continuetur  ratio  AB  ad  BC,habcatque  terminum  G.  deinde  fiat 
ferici  rationis  AB  ad  C D,  xcjualis  magnitudo  HK;  Icriei  autem  ra- 
tionis A B ad  D EjXqualis  L N. 

Dico  HK  magnitudinem  maiorem  eiTequam  fit  L N. 

‘Demonjlratio. 

QViaHK  eft  feries  AB.C  D,&c.  Sc  I,N  eft  feries  AB,  DE,  &c.  fumantur 
exHK.  partes  HI,  IP  xqualesipfis  AB.CDicx  LN  veto  partes  LM,MO 
xquales  ipfis  AB, DE.  Quoniam  igitur  feriei  HI,  IP  terniinuseft  K,  eritHK 
bad  IK,  vt  HI  ad  IPi  Jcquiaferici  LM,  MO,S:c.  terminus  eft  N , erit  LN  c ad 
MN,vt  LM  ad-M  O.  fcd  HIad  IP  minorem  habet  rationem,  quam  LM,  id  eft 
HladMO.Ergo  HK  ad  IK,minorem  habet,  quam  LN  ad  L M,  fSf  per  conuet- 
fionem  rationis  KH  ad  HI,  maiorem  habet  quam  LN  ad  LM.  ergo  permutando 
HKadLN,  maiorem  habet,  quam  HI  ad  L M.  Quare  cum  ex  conii.  H I,LM  lint  ‘ 

xquales,  neccftceft  HK  maiorem  efle  quam  LN-Quod  erat  dcmonftrandum. 

PROTOSITIOXCIX 

SEries  rationis  AB  ad  B C,  terminetur  in  M,-alTumatur  autem  ex  (erie 
A M,  terminus  quicumque  D E. 

Dico  rationis  A B ad  O E fetiem,  vna  cum  feric  rationis  B C ad  E F, 
acfeiie  rationis  CD  ad  F G,  aequari  feriei  rationis  AB  ad  BC. 

A B C D E F G H I K L M 

‘Demonflratio. 

QVandoquidem  omnes  A B,  B C,  C D,  D E,  &c.  in  continua  lintaqalogia , patet 
'^ex  elementis  AB,DE,  GH  & fic  ininhnitumcftcconrinueproportionales.Sl- 
isiili%r  BC,EF,Hli  &c  itenique  CD,FG,IK  efle continue  ptoportionalesiergo 
feriesmum rationum  AB,  D E,  B C,  E F,  CD,  FG,  continuantur  perpetuo  j fn- 
crafetiem  AB,BC,CD,iScc.  ita  vt  inhis  tribus  feriebus  flmulfumptis , nccplurcs, 
nec  pauciores  termini  rcpcriantur.quam  fintin  fetie  A B,  B C,  C D,  Ke.  manifeftum 
igitutcfthastresferies.lcrici  AB,  BC,&c.  xquales  eile.  Quod  erat  demonftranda. 

O a P R O- 


PROPOSITIO 

B C 

I P 


XCVIlI. 

D E F 

K 


-G 
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PROGRESSIONES 


P R O P O S 1 T I O C. 

« 

SErics  rationis  A B ad  B C terminetur  in  G i fcrici  autem  rationis  A B 
ad  C D,  aequalis  fit  H Kjitem  fcrici  rationis  B C ad  E F,  aequalis  fit  L N. 
Dicoferiem  AGi  duabus  H K,LN,  maiorem  effe. 


B 


Demonjiratio. 

C D EF 


i-i 


-K 


M 


O 


.N  . 


CEnes  BG,EF>  &c»  * minor  cft  ferie  BC,DE,  &c.  crgoferic5BC,EF,&c.cum 
•^Icric  AB>CD.&:c.  minorcrit»quam  feries  BC  > DE  , Src.  vna  cum feric  A B, 
C D>  &c.  aequi  per  prxccdcntcm  feries  B C > D E>  &c.  Am  feric  A B,  C D.  &c.  con- 
llituit  Icriem  A B,  B C>  C D,  D E>  5£c*  hoc  eftmagaitudincm  A G.  ergo  feries  BC, 
EF,&c  cura ferie  AB, CDj&d*. minorem conftituic,  quam  AG:  ergoHK,  LN 
feries xqualcsfcriebus  AB,CD,&c.BC,EF,&c.  minoresfunt, quam  feries  AQ. 

• Quod  erat  demonflrandum. 


PROPOSITIO  CI. 


B 


E 


F G H I K 


M 


N 


^ (4) 


O 


R 


S T 


hff.huiHs. 


QEries  continue  proportionalium  A B*  B C,C  D,&c. 
l3tcrminctur  in  L.  Detur  autem  proportio  et  ad  /S, 

multiplicata  rationis  A B ad  B C,  iuxta  datum  aliquem 

numerum  (quatuor  exempli  caufa)  &quot  funt  vnitates  in  dato  nume- 
ro^ tot  vna  minus  fac  magnitudines  LM  , OP,  RS,  aequales  datat  leriei 
terminis  AB, BG, CD. 

Dico  feries,  rationis  « ad  quarum  primi  termini  fint  L,  0,R,fimul 
fumptas , confiicucre  eandem  magnitudinem , quam  feries  rationis  AB 
adBC. 

Demonfiraiio, 

piat  vt<tad/S,fic  LM  ad  MN,  & OPad  P R S ad  S Tjefunccrgo  omnes 
^ha:  rationes  quadruplicacx  rationis  A B ad  BC:  & quoniam  LM,  A B,  aequales 
funt,  eandem  habcbuncracioncm  ad  M Ni  ergo  &:  ratio  AB  ad  M N»  quadruplica- 
ta cfl  rationis  AB  ad  B C } cfl autem  &:  ratio  AB  ad  DE  , quadruplicata  rationis 
AB  ad  BC*crgovt  AB  ad  D£>  ita  A B ad  MN.  xquantur  igitur  DE  & MN; 
feries  igitur  rationis  LM  ad  MN,  cft  feries  rationis  AB  ad  DE.  Similiter  often- 
damferiem rationis  OP  ad  P Q^fTcfcricm rationis  BCad  EF,&fcricm rationis 
R S ad  S T,fcricm  clTc  rationis  C D ad  FG.  atqui  hx  tres  i>  feries  fimul  fumpez, 
adzquanc  feriem  rationis  AB  ad  BC  ; ergo  etiam  & illae  eandem  adzqu^unr* 
Q^od  erat  demonflrandum. 


PRO- 
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PROPOSITIO  CII. 

B C D E F G tl  I CL 


M N 


O 


P . 5 


SErics  rationis  AB  ad  BC  continuata;,  cerminecurin  K.  Dacaauteni 
iit  L M arqualis  A B,  Stquiuis  numerus  (j^uta  j.)  deinde  fiatratio  LM^ 
ad  MN  multiplicata  rationis  AB  ad  BC,iuxtadatUm  numerum;  Tit^; 
rationis  L M ad  M N terminus  O. 

Dico  ieriem  A K,  ad  feriem  L O,  eandem  habere  proportionem, quam 
totidem  termini  feriei  A B,BC,C  D quot  funt  vnitatetin  dato  nume-^ 
ro,  habent  ad  primum  A B. 

Hemonjlratio. 

/^Vm, exempli caufa, numerus  datus  ponatur  cernas'ius,  erit  ratio  LM  ad  MM, 
triplicata  rationis  Ali  ad  B C;  oftendendum  nobis  ell  , AK  cUc  ad  LO,  vt 
tres  ptioii  termini  DAadprimu  AB.  exierie  AK  fume  fex  terminos  AG;  Igitur 
proportio  A D * ad  DG>  triplicata  eft  proportionis  AB  ad  B C,  le^ualis  igitur  ell 
tadoni  EM  ad  MN,  hoc  ell  <>  rationi  LO  ad  MO.cum  enim  O fit  terminus  feriet  li**-*^- 
EM>MN,erit  LO  ad  MO,vtLM  ad  MNiDcindetjuiaK  terminus  ell  feriei  AB,  , 

BCi  erunt  seret  AK,BK,  CK  continua;  proportionales:  adeoque  omnes  etiam  Ce- 
quentes  etunteontinux:  Quare &AK,  DK,GK,  inter  quas  par  continue  propor- 
tionalium numerus  loccrijcicur,  ex  clementis  patet  efie  continue  proportionales. 

Vnde  A K,  eft  a.t  D K»  vt  AD  ad  DG>idcfl  (queinadmodumiamollendij  vtLO  '*'**'"*' 
ad  M O.  Itaque  per  conueclioncm  rationis  A K ell  ad  A D , vt  L O ad  L M , ti 
permutando  AK  ad  LO,  vt  AD  ad  LM,idellcxdatis  AB.  Quod  erat  demon- 
(Itandum. 


PROPOSITIO  CIII. 


A C D E F G H I Q. E 

I- O 

EX  Icric  continue  proportionalium  AK  , fumatur  quiuis  terminus 
vt  HI. 

Dico  feriem  rationis  A B ad  B C,  habere  proportionem  ad  feriem  ra- 
tionis AB  ad  H I,  quam  habet  H A (omnes  nempe  termini  ipfum  H I 
przcedentes)  ad  A B primum  terminum. 

Hzcpropolitio,  vtconfidcianti  facile  patebit,  eadem  eft  cum  przce- 
denci,  Icd  aliter  Sc  commodius  fottafle  propoHta.  Quare  eadem  erit 
vtriufquc  dcmonftracio. 

Corollurium. 

EX  hoc  theoremate  licebit  praxim  delumcrc,  afsignato  qiiouis  lerniirib  H I,  in  fe- 
rie  AK,  rationis  A B ad  B C»  reperiendi  magnitudinem  toti  fcrici  rationis  A B 
ad  HI  atqualcm.  Nam  fi  fiatvt  H Aad  AB  ,fic  KA  ad  aliam  LO.crit  L Oatqua- 
lis  toti  feriei  rationis  A B ad  HI. 

Fateor  tamen  opus  non  clTc  ad  hanc  praxim  recurrere i cfiin  vniiictfalcm  metho. 
dum,  eami^uc  facillimam  reperiendi  tnagnicuiinem  , toti  feriei  cuiulcuinque  ratio- 
nis zqualcm,  propofitio'8o.liuiusfuppcJitct, 

O , P R o.  ■ 
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PROPOSITIO  C I V. 

A „ B C , . D E F G _H X 

T K L M N O V 

DAtas  fine  continue  proportionalium  feries  binz,  AX,K  V rationum 
diucrlarum,  ita  tamen  vt  A,  K,  L,B  etiam  finteontinuz. 

Dico  feriem  A,K,L,M,N,  &c.  terminatam  in  V,  eam  habere  propot- 
tionemad  Icriem  A,B,C,  D,  8cc.  terminatam  in  X,  quam  A,  K,  L fimul 
iumpti  ad  A primum  terminum. 

• Demonf ratio. 

ADdatur  ipfi  KtcrmimisT  in dire<5um,xqualisipfi  A;  ratio  igitur  (quod  ex  by- 
potheii  colliges)  T ad  Mi  tripli  cata  cft  rationis  T ad  K..  Quia  autem  A,  K,LiB 
ponuntur  continuz  proportionalesiCrit  L ad  B,  Tt  KadLi  led etiam  Left  ad  Mi 
> >■  jJ  L,  efgo  L ad  Bi  & M I eandem  liabec  rationem  adeoque  » B 8c  M «quales 

funt.  Sunt  veto  etiam  aquales  ATi  ergo  ratio  A ad  B>  eadem  cft  cum  ratione  T 
adM.  quare  ratio  A ad  B.  triplicata  cft  rationis  T ad  K.  climergo  vtriufquo  fetid 
. initium,  idem  fit  terminus  A,erii  feries  T,K,  L,3cc.  id  cft  feries  A,K»I»M,4£Ci 
b iai.H«-  b adlcricra  A,  B,CiD,&c.  vt  tres  primi  termini  L,  K,  T,  hoc  cft  L,K>A,  fimul 
fumptiad  T,  hoc  cft  ad  A,  primum  terminum  : quod  erat  demoaftrandum. 

r PROPOSITIO  c V. 

A BCDE„F  GH1L„ 

• — ■■■■  ■ ■ ■.  K ■ 1—1.  I . ■ 

N O P Q^R S 

DAt*  fintbinx  feries  continue  proportionalium  magnitudinum  in 
diucrfis rationibus,  terminatxin  K & M ; & ab  «qualibus  termi- 
nis A B,  F G incipientes.  Fiat  autem  fecundo  termino  B C,  vjiius  feriei 
zqualis  N O j & G H fecundo  termino  alterius  feriei , «qualis  O P,-  De- 
inde ratio  NO  ad  OP  (vel  ratio  OP  ad  NO,  fi  OP  maior  fit  quam 
N O)  in  infinitum  continuetur. 

Dico  N O effe  ad  P Q,  vt  C D ad  H I,-  & N O effe  ad  QR  vt  D E ad 
1 L,  atque  ita  in  infinitum. 


Demonfiratio. 

cif.lmbu.  Vnj  feries  A K,  F M incipiam  ab  «qualibus  terminis,  erit  ratio  c C D ad  HI,  ra- 

'^tionis  B C ad  G H,  hoc  cft,  cx  conftruiftionc,  rationis  N O ad  O P,  dupUeau; 
Atqui  etiam  ratio  N O ad  P Q,  duplicata  cft,  cx  datis,  rationis  NO  ad  OP,ezdcm 
igitur  funt  rationes  C D ad  HI,  Sc  NO  ad  PQi  fimiiiter ratio  DE  ad  VL,  tri- 
plicata cft  rationis  B C ad  G H , hoc  cft  rationis  N O ad  O P : Qitare  ciim  8c  ratio 
NO  ad  Q_R,ciuldem  rationis  NO  ad  OP,  fittripheata  , czdem erane  rationes 
DEad  IL,&:NO  ad  QR.  Aeque icain  infinitum , fimili dcreoafttatione ptoc^ 
demus.  Patet  igiturTheorematis  veritas. 


P R O- 


r ■ (l( 


G E O M E T R I C JE. 


m 


PROPOSITIO  CVI. 

DAtarfint  du*  rationes  fimilcs,  AB  ad  C D,  & BC  ad  DE,  qu* 
terminis  ncalcernatim  politis,  continuentur. 

Dico  vtriuique  rationis  in  infinitum  continuatx  eundem  terminum 
futurum. 


Demonjlratio. 


QVoniam  tx  hypotheii  A B eft  ad  C D,  vt  B C ad  D E;  erit  permutando  eompo. 

nendo,  turlum^uc  permutando  AC  ad  CE,  vt  BC  ad  DE  : (imiliter  qui» 
CDeftad  EF.vt  D Ead  FG,  erit  permutando  componendo,  rurfumqur  permu* 
tando.CE  ad  EG.vt  DE 'ad  FGihoceft  ex  hypotheii  vt  B C ad  DE.hoeeftc» 
iam  demonftratis,  vt  AC  ad  CE',  fum igitur  AC,  CE.  EGcontinuxproportiona- 
ks.Quodfi  rationes  AB  ad  CD,8f  BC  ad  D E, in  infinitum  continuentur, often. 
dam  pariter , rationem  AC  ad  CE.in  infinitum  continuari,  per  terminos  continue 
proportionales  A C,  C E,  E G,  &c.  Inuematur  igitur  * terminus  fenei  A C,  C E,  E G,  • » 
«cc.fitquc  K-  Itaque  non  ellpunaumafsignabile,  inter  punita  A & K,  Wrra  quod 
non  cadat  aliquis  tetminuslcriei  A C.CE.EG.  Quare  cum  rationum  ABad  CD, 

& BCadDE  continuatarum,  terminiomnesita  contineanturin  icric  A C,  CE, 
fice,  vt  finguli  termini  fetiei  AC.jCE,  &c. contineant  vnuin  cerminuin  rationis  A B 
adCD,  &vnum  terminum  rationis  BC  adDEi  manifdlum  quoque  cft  nullum 
punAum  alsignari  polle  inter  A Si  K,  vitra  quod  non  cadat  aliquis  terminus,  tam 
rationis  AB  ad  CD,  quamrationis  BC  ad  DE  j neutra  igitur  Icrics  terminabitur 
Joter  A ac  K : fed  neque  vili  diflarum  rationum  termini  tranfilient  K , ciim  perpe- 
tuo contineantur  inlerie  A C,  CE,  DG>  8tc,  (qu*  ex  conftruaione  nbn  traiiCllt 
vnquam  K)  ereo  btna:  feries  rationum  AB  ad  CD,  ac  B C ad  D E,  eundem  habedt 
tctromutfl  K- Quod  erat  dernonftrandunv 


' • ^ 'i^.R  o p o s I T 1 b c VI  i. 

D T'iJ-  fu:  .n:  . 


■\/f  Agnituro  A.B  Jjifeta»  fit  in  C;  B C autem  in  D ; & C D m E ; & 
m F;  Ac  Ef  in  Gr&  FG  in  1";  atque  hoc  (emper  fiat: 
Dicoaltcrnxhuiusyroprflionis  terminum  fote  in  puncto,  quo  ma- 
gnitudo A B,  diuidittfrin  patres, haberitesiationem, quam  vnum  ad  duo, 
fiuetermiiium  prdgicflionis  abkinderi  B'  b tertiam  partem  mashitudi- 
nisAB.  , M ■ ■ ° 

■ *i  •*  '■>,>  '-I' 

'*  ‘ ' Dcmonftratio.-.  . <i . 

-a,,<  . s /.  i..  . 

QVoniam  D'C  dupla ell  CE, 6 BC  dupla  DCVerit  Bti;  hoc efi  AC,  quadru- 
pla ipfius  C E;  fimilitcrcum-FE  dunlafit  G E,  ac  D E dupla  F E.  erit  ac  DE, 
hoc  cll  CE,  quadrupla  E G;  funttgiisir  A C.G^liG  tres  continuae  in  proportione 
quadrupla  Deinde  cum  ED  ex  hypqrheftdupU  i^  DF.aq  CD  dupla  KD;  eritites 
rort  CD.hoccft  BD;'quadrupUpl;binuIiter' quia  GF  dupJaelt  FI, A:  EFdu-  “ 
plif  GF,trit  EF,  hoceft  qua'dru^a  FI; fifntigitur  BD,_DF, FI  continua:  in 
raiioiic  quadrupla.  Ita<ju'c'ii  alterna  illa  biiV&dCuc  ftatucoqtiiiMctur.conllituctur 
viMmqueprogrefsioiirihfiimfiim,j>roporrion|S:q)4adfupla::  Si  quoniam  AC  qua- 
drupla ell  CE.  clir  Sc  BC  ciqffcm.CE  quadrupla  ; cll  veto  ac  CE,  quadrupla 
EG,  atque  ita  iii  intiiiitUimi  progtclsio  igicurA  E,'iiO,  Sif..  eadem  oftiium  pro- 

grelsionc 
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progressiones 

C E G IF  D 


>1  CE,  EG.  &c. &euiidemterininuinhibet;Acijui  piogrefsionis  qua* 

• >•  urupi*  BC,  CE, icc. terminus  H, <ceat>  CB  in  ratione  vnius  ad  duo,  ergo  ciiaia 

lerminiisprogrcfsinnis  AC,  CE  lec.it  C B,  in  ratione  vnius  ad  duo.  Quare  C H di- 
midia ell  iplius  HB.  & CB  ferquialtera  H B : ideo^iie  A B cripta  iplius  H B;  ac 

denique  AHduplaHB ; ergo  terminusprogrcfsionis  AC.CE> AB.  ia 

ratione  vnius  addiio.  viccriuscum  progrefsioncs  AC.CE.&c.  BD.DF.Fl,  Scc. 
hliMm.  l'nt  rationis,  nempe  quadruplx.erit  tota  leries  prngrclsionis  A C.  C E,E  G» 

fcc  ad  totam  Icricm  progreisionis  B D,  DF,  Ac-livr  AC  ad  BD:  Quare  ciim  AC 
dupla  iTc  DB,  erit  quoque  leries  progreisionis  AC,  CE,  &c.  idcll  AH.  dupla 
fenei  BD.DF,  &:c.  Atqui  AH  iam  oftendimus  etiam  duplam  clle  HB;  ergo 
AH,  ad  lericm  progreisionis  B D.  P F,  eandem  habet  rationem  quam  adHB:  va- 
de H B zqualisellicriei  BD,  D F : vnde  progreisionis  BD,DF,  feries  termina, 
lur  etiam  in  punAo  H.  Quare  per  eadem  procedens  puni2a  ,ciim  alterna  illa  bife- 
&ioconilituatvtramquc  progrefsioneni  . ilNus  quoque  terminas  erit  pundum  H, 
quo  diuiditur  A B in  ratione  vnius  ad  duo : quod  erat  dernoaitraodum. 


QirolUrium. 


■pX  hoc  TheoremarereptrietUrilrcus  tri/ettio,  £ independenter  a crifefiione , al- 
A-ternz  illius  progreisionis  terminus  inueniatur.  Cum  enim  Theorema  vniuer&le 
fit  arin  qiiauis  magnitudine  dcmonilratio  allata  valeat,  fi  in  arcu  dato  AB.fimiJis 
alterna  fiat  bife^io,  terminus  quoque  progreisionis  aliernz  H.abfcindet  tertiam  ar. 
cus  partem  B H : proinde^ue  reperto  alia  via  didlo  termino,' arcus  etiam  dati  trife- 
Aio  tepcrictur, 

PROPOSITIO  C V-H I.  - 


A I B } EpHrK I»  Ggp  4 D t C 

P ' 

DAta  fit  magnitudo  AC  vtcunque  fciSa  in  B:  Deinde  fiat  vt  A C ad 
BQfic  BC  ad  BD,  &:  BD  ad  £D,8c£D  adEF,&£F  ad  HFj 
atque fic  alterna  diuifio  femper  fiat; 

Dico  vtrimque  conftitutum  iri  duas  progrelliones  fitniles, magnitudi- 
num A B,  B £,  E H,  &c.  & C D,  D F,  F G,&c.  continue  proportionalium 
in  ratione  duplicata  proportionis  AC  ad  BC. 

I.  .j.|  Dem^nfiratio  '' 

QVoniam  ex  datis  A C,B  C- B D , ED.  EF,  firc.  fiinrcontlTHiz  proportionales, 
erunt  corii  ditferentiz  ' A B,  C D.  B E,  D F,  E H , F G , &e.  etiam  in  continua 
analogia,  Ac  quiderti  eo  ordine  vt  prima,  tertia,  quinta,  fepeima , & Cc  deinceps  ( in- 
tcrmiiioicmper  numero  medio  )eonfticuancfcricm  Ai  fecundo  vero, quarta,  fezea, 
odlaua,  & fic  deinceps  (femper  omiffo  numero  medio)  feriem  C.  conficiant»  igirocTt 
AB  ad  BE.  prima  ad  cerciam  , ficCDeftadPF,  Iccunda  ad  quartam»  dein- 
ceps; adeo^uc  rationes  AB  ad  BE,4c  BE  ad  EH,  Acc.  fimiles  erunt  rationibus 

CDad 
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CD  ad  DF,  &DF  FGiScc.  cftauterti  AB  ad  BE.  vt  «AC  ad  BD,  hocefta  lUd. 
in  racionc duplicata  AC  ad  BC;  5c  CD  cft  ad  DF»  vt  BC  cft  ad  ED  Iccunda 
adquartam,  hoc  ell  in  ratione  duplicata  BC  ad  BDihoccd  AB  adBC.crgodux 
illa: progrc/sioncs  , liinilcs erunt , Scinratione  duplicataAB  ad  BC.Quodcrat 
demonficandum. 

PROPOSITIO  CIX. 

A B EHXYZIGF  D Q 

- V — -p  g-J  - — 


S 1 


M ? N O5  Q,  R?  V X 

4 tf  K 


Ilfdetn  politis  progreGio  vtraque  A B,  B E,  E H,  Bcc.  C D,  D F,F  G,&c. 

c)c  alterna  illa  diuiftonenata,  terminum  habebit  eundem  in  magnitu- 
dine AC.  . , ■ 

Dtmonjlratio. 

SVmatur  ST  xqualis  AC;  &eapianturcx  ca  magnitudines  LT,  MT,  NT, 

O T>  dee.  quz  zquales  lint  continue  proportionalibus  B C>  BD,  E D,  E F>  &c. 
enintigitur  SL,  LM,  MNiNO,8tc.iplisqaoque  AB.CD(BE,FD,8tc.zqua- 
Ics ; ciim  enim  tota  A C,  S T,&  ablata  BC,  LT,  xqualialint>.Jieceflc  ell  etiam 
reliqua  AB>SL  elTezqualia:  & rutrum  quia  tota  BC,LT,  de  ablata  BD,  MT 
zqualiafunt,  patet  quoque  reliqua  CD,  LM  zqualilclTe.  Similiter  odendam  df 
BE  >plt  MN,DF  ipC  NOiatqueita in  infinitum, reliquareliquiszqualiaelTe.er- 
govtiaqucptDgtcrsio  A dr  C.  progrefsioni  $L,  LM,zquaIes  funt  fimul  rumptz. 
dc  quoniam  ST,  LT,MT  ,&c.  zquantur  continue  proportionalibus  AC , BCi  . 
BD,dcc. etiam ipfaieruntcontinuz^ideoque  SL,  LM,  MN,8cc.  funt  continuz 
proportionales,  atque  iufinc  termino  continuatur  ratio  , SLadLM;  ^o  pro- 
grelsio  c SL  ad  LM,  terminatur  in  T,  duc  conflituit  magnitudinem  ST:  quare 


. cdm vtrdqueprogrefsio  A de  C fimulfumptz,  zquentur  progrefsioni  SL,LMi 
etiam condituent  magnitudinem  ST,hoceft  AC  ex  conAruuione : eundem  igi- 
tur terminum  habeant  in  magnitudine  A C necelTe  eA.  nam  fi  dtuerfos  habeantilmc 


illi  Y de  Z . vel  inter  vtrumque  terminum  Y , Z fupererit  media  quzdam  magni- 
tudo, qu^adneiitrara  feriem  pertinear,  vel  aliqua  erit  magnicudo,vcrique  ferieicom- 
inunis,eritque  Z terminus  fenei  A,Sc1^  ictmiQUsferiei  C:  neutrum  autem  fieri  po- 
tcA)  nam  primo  dato  iConAituciet  vtraque  feries  magnitudine  minorem  quam  A Ci 
Sc  polito  altero,  maiorem  quam  A C.Quod  vtrumque  repugnat  modo  demonAratis; 
non  i^turdiucrfos  habebunt  terminos  diftf  progtefsiones,  fcd  euqdem : quod  erat 
demondrandum . 

PROPOSITIO  CX. 

Ilfdena politis,  geminz  progrellionis  AB,BE,  aeCD, DF  ex  alterna 
fc£lioaenacz,  communis  terminus  P,  magnitudinem  AC,diuider  in 
ratione  A C ad  B C. 

DmonFiratio. 


PErprzcedcntem  ponatur  P effe communis  vrriufquc  terminus,  quoniam  igitur 

fimilcsfuntprorcfsiones  A dc  C> erit  tota  feries progrefsionis  A,  hoccAAP,  ?'°***' 
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i*4.iiu»i,^<i»ocJnifcricmprogrefsioni5  C hoccft  CP,“vt  AB  ad  CD.  quiaauccm  ex  liypo- 
t tlicfi  AC.BCiBD  lunccominux  proportionales,  cric  a B ad  CD,  bvt  ACadBCi 
cftigitur  AP  ad  CP,vt  AC  ad  BC-  terminus  ergo  P viriuiijue  progrcfsionis, 
diuidit  AC,  in  ratione  AC  ad  BC;  quod  erat  dcmonllrandilm. 

. P R O P O S I T I O C X I, 

A B . E P F ^ 

IHclcm  politis,- terminusaltcrnx fcdlionis,  fiuc  progreflionis  AC,BC' 
B O,  £ D,  EF,  &c.  diuidet  magnitudinem  A C, in  ratione  ACadBC. 

t>tmonftraiiO. 

"\7Triulqueprogrefsionis  AB,BE.&  GD,  DF, termini fimul  fitmpti funtijicra 
X cum  terminis progreisionis  AC.  BCiBD,  ED,  8cc  altcrnatim  iiimptis.  ergo 
ptogtefsio  alterna  AC,  B C,BD,&:c.  eundem  habet  terminum  quem  progrefsio- 
nes  AB,  BE  & CD,  DF.  redharumtcrminusperpra;cedentcni,diuidicAC,in 
tationc  AC  ad  C B terge  & altctnx  progreisionis  A C,  BC,  BD,  Sec.  terminas 
in  eadem  ratione  diuidet  magnitudinem  A C-  Quod  erat  demonllrandum. 


PROGRESSIONES 

B K H K IGF 


D 


PRPPOSITIO  CXII. 


DAta  fit  continue  proportionalium  rcrics,conllituens  magnitudinein 
A Xtiitaucem  LN,  atqualis  A K,  fiatque  primit  A B,  zqualisLM', 
fecundx  vero  B C , zqualis  fiat  N 0-,  tertiz  autem  C D , fit  xqualis 
M P,  & quartx  D E , zqualis  O R : atque  hoc  alcernatim  Icmperrtat,  I 
itavtomnes  AB,  CD,  £F,G  H,&c<fint  ex  parte  L;  omnes  veto  BC, 

D E,  F G,  H I,  &c.  fint  ex  parte  N. 

Dico  terminum  huius  alternq  progrefiionis,  A B,NO,MP,OR,PQj 
R S,  &c;  diuidere  L N,  in  ratione  A B ad  B C.  I 

‘Demonjlratio. 

A B C DEFGHI  V i 


M 


P Q.  T 


Z VS  R O 


N 


QVoniamAB,BC. CD.de,  fune  continuz proportionales , ctiamAB.CD' 
EF,  8rc  funtcondnux,  & quidem  in  ratione  duplicata  AB  ad  BC;  vt  patete» 
elementis.  Similiter  in  eadem  ratione  duplicata  AB  ad  BC.  erunt  continui  pro- 
portionales omnes  B C , D E,  F G.dec  atqui  omnes  AB,  CD,5cc.  funt  exparte 
L,  & omnes,  B C,  DE, &c  ex  parte  N.  Igitur  mmagnittidmc  LNperaliernamu- 
lam  progrelsionem,  conllituuntur  dua:  feries  appofita;  fimilcs.ciuldem  nempe  ratio- 
<i4Jtoiu.nisdupI1cat.-e  A B ad  BC-  Quare  feries  tota  LM,‘MP.  Sec  cft  ad  feriem  totam 
NO,OR,&c  vfLM  ad  NO.hoceft  ABadBC.  DcindcquiapcrfcricsAB- 
dc D. E F,?cc  & feries  BC  . DE.  &'c.  fimUl  fumpne,  xquamur  feriei  AB.BC, 
CD.DE.Sdc  feries  quoque  L,  & N.limul  fumpt.e  iquabiintur  Icrici  A B . BC 
CD,  DE,  Scc  Quare  cum  hzc  ex  hypothcfi  conllituat  magnitudinem  A K.idenO» 
hypothcli  LN,  etiam  feries  L Sc  N,  magnitudinem  LN  conftituent,  ergocan- 


Diqiti^ed  by  C'ipo 
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demin  magnitudine  LN,  habeant  terminum  necedccil:!!  enim  diuerfoshabeanc 
vc  Y,  Z;  vel  intcrvtrumquc  terminum  fnpereric media  quasdam  magnitudo,  quae 
ad  neutram  ictiem  pertineat,  vel  aliquid  erit  vtrique  commune,  ita  vt  terminus  fe- 
rici  L,  (it  Z,  terminus  veto  icriei  N.iitY.  neutrum  autem  fieri  poteft.- nam  primo 
dato conilitucrctvtraquc feries magiiiiudincin  minorem  quam  LN,  altero  autem 
poiito  maioremi  quod  vtrumque  iam  demonilratis  repugnat,  eundem  igitur  termi- 
num X,  habebunclcrics  L & N : ciim  igituroHenfum  prius  fit,  (criemL  eiTe  ad  fe- 
riem  N,  vt  A B ad  B C,  vtriufqueferiei  terminus  communis  X diuidot  magnitudi- 
nem L N,  io  ratione  A B ad  BC.AcquialtccoaillafnagniiudinumLM,NO,MP, 
OR, &c-ptogtclfio,conftituitfeties  L Sc  N,  ergo  ipfius.quo|ueitcrminusecic  X, 
diuidens  LN  io  ratione  AB  ad  BCi  quod  eratdcmonilcandum. 

. PROPOSITIO  CXIII. 

,,  Cente^m^yndeamaluerdemoujirMiir.  ,.11,  ‘ 



T^Atafitmagnitudo  AB  vteumque  diuifa  inC;  fiat  autem  vc  AB  ad 
JL>/BC,ficBCad  CD,  & CD  ad  D E,&  D E ad  EF,8e  EFadFGt 
atque  hoc  (emperfiat.  ^ 

Dico  alterna:  huius  progrefsioaiscenninum  a,diuidere  A B,inratio.p 
ncAB^adBC.*  

^emonflratio. 


E G I 


KH  F 


D 


B 


M 


N. 


R;  i,S,s.TVX.y 


CVroaiorennn  t-Z  ajqualis  AB , & fingulis  mqua$dihi(ijtur  alternatim  AB.Con- 
•-'tmuisproportionalibas  AB, B C.CD, DE, &c.  nquales  fiant  M2,  NZ;  RZ, 
Stc.eruntigituretiara  hx»»deo^He&  LM,MK,NR,&c;  contmuiproportiona'-*'-**"' 
Icsjie  progtelTionis  huius  LM,MN,  icc.  *'«e/minus.efit  Zt  & quoniam  A B,  L Z 4, 
BC,MZ,  xquantut,cv>am  AC.LM  asqualwqrunc.rji^fiisflusa  BC,MZ,& CD, 
NZ,xqualcs(iint,’ctiim  BD  , jiN'  xquales  erunt.  Similuer  offendam  CE,  ipfi 
N Rs^c^DF  ip(i  ,R  S»  &■  GE ipfi  S T, de  FH  ipfi  Ttf  (^ficininfinituin')xqu^s 
efle: habemus  igitBtprogrelsionemaltfrpam  magnitudinum  AC, BD.G E.  DF,’^a*. 

qualisiu  prxccdehtc  ptopofiiionc  proponebatur  < cuius  terminus  :X  diuidit  AB 
ih  ratione  LMadMN.  Igi.tUf  cTifti  cit  pfogrc/Iionc  alterna  hic  propofitl  AB> 

BC,  CD,DE,EFs&c.  illa  altera  oriatiit  i i(avttam'progte(Eo  ABi  BC,  CEi, 

DE,i4;«  .tqaamprogrcffio  AC,BD,CE,  DF,&r;in punaisijldem  C,D,E,F.G, 

H,  dee.  diuidanr  magnitudinem  A B,  huius  quoque  tcrminiss  crirordiuidens  AB  ip 
ratione  LM  ad  M N, » hoc  cft  in  ratione  LZ  adMZ.hoecftcx  c6n(liuaioncin‘“*^ 
ratione  AB  ad  C B.  C^od erat dcmonfttai^uan. 

I’  T CofoUarium.  ) , . 


C I veto  fiat  vt  AC  ad  CB.fic  BD  ad  DC,de  CE  ad  ED,  & DFad  FE, atque 
*^itafemper:  Ijipus  quoque  alternxprogreflionistetminps , diuidcr  AB  in  ratione 
AB-ad-BCrcUHKiiim  fit  vr  AG  ad  CB , fic  B D atl  bc  dc  CE  »d  ED,  dec. 
componendo  erit  AB  ad  BC,  vt  B C ad  C D , de  CD  id  DE,  dec.  atqui  termi- 
nusprogrelTionis  A B,  B C,  DC.C  D.&c.diuiciit  A B in  ratione  ABadBC.  ergo 
de  pragrefsionis  A^-C/G  B,  B D,'bC,  fkc.  rtrminus,  diuidet  A B in  ratione  A B ad 
• B Ci  cum  enkn  viraque  lixc'progrcfsio  in  pnhilis  femper  ijfdettl  fecec  A B,  eundem 
vtcaquetermihum  baberedebei.  • -i  1 

• ‘ P » Lem- 
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PROGRESSIONES 
Lemma  primum. 


E G 


D F H 


-B 


I 


K 


D 


Acafic magnitudo  AB  fcdain  tres  factes zquilcs, in  I&:K-‘Stcurfamalicerf(K 
-aainC.intcrAJil- 
t>ico  bilc(!tionem  parcis  CB>  cadere  inter  I & K in  Di  & bire^ionem  partis  DA> 
etdere  inter  1 & C in  E ; rurfumbifedionem  partis  EB,  contingere  inter  D & K> 
iiiF;  ipiiusauccmFA  biic&ionem,  inter  E 8c  I in  G : atque  ita  ininfinicam. 

Demonjlratto. 

QVoniamCBmaiorcR.quam  IB  dupla  A 1 ; erit  iplius  CB  dimidia,  maior 
quam  AI-  ergobilcdiioiprius  CB,  cadit  vitra  1,  verius  B.  Iterum  CB  plus 
cfl:, quam  dupla  K B>adeoquc  iplios  CB  dimidia,  maior  quam  BK  ; quare  bife^io 
CB,.cadjt  vitra  K,  verfus  A';  adeoque  cadit  inter  I Sc  K.inD.  DeindecumCB 
plus licquam dux tcrcix,ipGus  AB,  erit  CD  eius  dimidia,  plus  quam  Vna tertia 
jplius  AB  i Gc  autem  AC  ex  datis  minor  , quam  vna  tertia , ergo  C D maior  elb 
AC.  ^ bifciUio ipGus  DA,  cadet  vitra C verius  B.  limilitcrcum  AI  etiam  maior 
lirquim  DI,  cadet  bifeAipipilus  DA  vitra  I verlu;  A,  adeoque  inter  C & I,>n 
£;  non  aliter  oilendemus reliqua, qux  in aiiertionepropofuimus.  Conftacigitar  ve- 
ritas lemmatis. 

Lemmajecundum. 

A . GE.  CHFD  B 


DAtarurCimiit  ABje&aincrcspartesxquales,in  l Sc  K rurfum  aliter  feda 
interlScK.inC- 

. Dico  bifedionem  parcis  C B cadere  inter  K Sc  B in  D;  Sc  bifeOionem  partis  D A, 
cadere  inter  C,  ScF,  in  E;  bifcdlionem  autem  partis  EB,  cadere  inter  K Sc  D in 
Fspartisvcr6FA,biicdioDemcoatingereincee.£  Sc  I in  G;  aeque iu in infinicu. 

' Dcmonilracio  eadem  prope  qux  lemmatis  prxccdentis.  . 


PROPOSITIO  eXiV. 


EX  magnitudine  AB  feftaintrcs  partes  zquales  in  I & K,  fuma- 
tur A G minor  vcl  maior  cettia  parte  totius  AB,  & bifariam  diuida- 
tur  C B irt  D,  & DA  bifariam  in  E,  & E B in  F,  & F A in  G.  Rur- 
iliTO  G B bifariam  in  H,  & Fd  A W L.  atque  Jioc  femper  fiat. 

Dico  huius  progrclTioni-  altccnx  cerminds  diuidere  magnitudinem 
AB  in  tres  pattes  zquales.  i , 


Dtmonjlratio. 


EGL 


D F H 


EGE 


K 

H F 


CVm  CB  dupla  Iit  DB,  Sc  EB  dupla  FB  , erit  CB  ad  DB,  vt  EB  ad  FB, 
ergo  C.  E ad  D F , • vt  E B ad  F A Quare  ciim  E B dupla  Iit  F B , etiam  C E, 
”■  ‘iplius  D F dupla  erit.  Deinde  ciim  DA  dupla  fit  EA,  item^ue  F A dupla  iplius 

O A»cric 
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GA,  eritDA  ad  EA.vcFA  ad  GA;  acproindeDF  cric  i adGE.vt  DAadaJW 
EA.  Quare  cum  DA  ipCuS  EA  dupla  Hc,  eciam  DF  dupla  cric  EG.  vnde  CE 
quadrupla  cR  iplius  EG.  Similicctollcndcmus  KG  duplam  dic  FH,  iplam  aurem 
FH  duplairielie  GL,  ptoiiidcque  EG>p1iusGLquadruplauidI'e:aiqueiCacna- 
[inuandoRneRacu,  per  alccruam  illam  bilciRioncm  cnnRicui  progrelTioncm  magni- 
tudinum CE,  E G>GL>Scc.  proportionis  quadrupla:,  eodem  autem  difcurRi  quo 
prius vfifuimus,demonRcabimus  DF  cfle quadruplam  FH>  &:  FH  quadruplam 
Pcquemis  termini,  ac  proin  de  etiam  hic  progreflioiic  rationis  quadrupla;  Ratui.VIce- 
hus  quoniam  tam  ratio  C B.  ad  D B>  quam  IB  ad  KB,  dupla  cR  , erit  CB  ad  DB,vt 
IB  ad  KB,  Sc>>  CI  ad  DK  > vc  IB  ad  KB.  Itaque  ciim  IB  dupla  fle  KB , etiam  iiU.  : 
CI  ipflusDK  dupla  erit;  flmiliter  DKipfius  EI  duplam  efle  dcmonRrabimus. 

Igitur  CI  quadrupla  eR  EI:  idcoque  CI  eR  ad  £1 . vt  CE  ad  E G- vnde  pro- 
grdConis  C E ' EG,  Scc.  terminusleR  I ; eadem  methodo  dilcurrendi , oRendetut ' 

DK  efleadFK,vt  DF  cRadFH.  Quare  «c  progreliionis  DF,  FH  , &c.  termi. 
nuseric  K.  dum  ^itur  veraque  prngrclsio  CE, EG,  &c.  DF,FH, SCc.  eonRicuacuc 
ab  alterna  illa  bilcAionc,  in  propofltione  propollta  , ipflus  quoque  termini  erunt  in  1 
ScKivbi  trifariam  diuidicur  magnitudo  AB.  Quod  erat  demonRrandum. 

A C mintrem  sut  mtitrem  ttnii  furtt  mtgmiadiiiu  dtSd  A B ; f «M  fi 
t^iuUuvititertUftrel,kifeCHo^titUerntinetdemftmfrrfu»Cit  I (fi  K iatidire»! ; vti 
cii,  tjfirtuHem prapejitionis  cenfiderMIi, 


Lemm», 


Dicofl  CB  diuidatur  in  ratione  V ad  X , rcflionein fleti  vitra  KinD*,  itemfl 
DA  diuidatur  in  ratione  V ad  X lefliQncm  cadere  v^cra  I in  E:  rurium  fl  EB  di- 
uidatur io  eadem  ratione,  IcdioncoVCOiiuiigeire  inter  K & D in  Fi  & fl  F A,  fc^ionem 
forcinterl&Ein  G. atque  ita  in  infinitum. 

/ ” '’7;  ,'i'^,DcmonJlratio.  . ' 

A C ' / EGLN.  i ' D F H M - ' , B 

___  y ,:  . —jr  ' , /ITT  ; 


^~'V.ihAKfitacfRB,vcBladI  A,eritcomponcndoABad  KB>  vtABadlArer- 
'^go  KB,  I A,  idejicoque  communi  IKetiamAK.  IB  xquancur.-vndecum  AK 
fit  adK  Ai  vt  V'ad  I^.vtiqucl  Bad  KB.ineadem  ratione  erit;  quare  CB  (ex  datis 
maiorquam  I quam  V ad  X tei^aledlio  iplius 

CBdn’racionel74dXicadit  vitra  K in  D:  flmilitercum  A Kfit  ad  KB,ideRIA,flcut 
V eftaiX,  erit  D A a.l  eandem  IA,  in  minori  ratione, .quam  Vad  X ; vnde  fedlio 
ipflus  D A in  ratione  V ad  X,  cadet  vitra  I in  E;  Quod  autem  1'eclio  ipflus  E B cadat 
vitra  K,' eodem  quo  priiis  niod.ioRendctur : item  quod  vitra  D,  verfus  B fleoRendo: 
faSa  C.B  ad  D B,  in  ratione  V aj  Xierit  E Bad  D B,in  minori  ratione  quam  V ad  X. 

..  . P 3 ergo 
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crgn  fciflin  ipfius  £ B, in  ratione  V ad  X, cadit  vitra  D.vcrfusB:  ergo  ciim  etiam  vitra 
K vcrliis  A cadat,  interD  8r  K,  contingat  ncccilcefl, nempe  inFrAmilitericAionem 
iplius  F A inter  I &£,  futuram  in  GdcmonflcabimuSiat^uc  ita  in  infinitum  > difeur* 
Ius  enim  idem  omnibus  diuitionibus  icqucntibus  quadrat. 

PARS  SECVNDA. 

Tlfdem  pofitisiC  C cadat  inter  I Bc  K (na  fi  inter  B &K  caderet,  foret  cafiispriroz 
Spartis)  fimili  plane  dircutfii  demonfirabimus  eadem  omnia  contingere  qu;  prius, 
hoc  loliim  mutato,  quod  fignadiuifionum  E,  G,I.>K,&c.DF,  HM,&c.  ad  alterum 
latus  ordine  conllituantur, 

V 

X 

PROPOSITIO  CXV. 


DAtafit  proportio  V ad  X,  & magnitudo  AB  ita  (e&ain  I &K,  vt 
AK  fit  ad  KB , & BT  ad  IA,  ficut  V eft  ad  X.  Aliter  deinde  di- 
uidatur  A B in  C ,■  tjuocumque  tandem  loco  cadat  C,  modo  non  inci- 
dat in  1 aut  K: 

Fiat  autem  CB  ad  DB,  vt  V ad  X;  & D A ad  E A,  vt  V ad  Xtitem 
EBadFB.&FAadGA,  & GBadKB,8c  HA  ad  L A,  fuetintin- 
ter  fcvtV,  eft  ad  X : Atque  hoc  femper  continuetur.  ^ ^ 

/Dico  alternz  huius  pfogrefliohiStcttninpSjforcin  Ii&  K,vbiAB,'di- 
uiditur  in' ratione  V ad  X.  ' ^ . n ■ -.i.  n - 

■ ’ ' * '-I,  ■ ; 1-  :■  ■ '■  ‘ 

‘ DimonUratio.  x.  xx.n.x. 

1 iji  ■ - 

QVoniam  cfi  exconftruAione  c B ad  DB,  vt  EB  ad  FB  (fiintenim  vtraque  ad 
inuicem  in  ratione  V ad  X)  etiam  C E reliquum , D F reliquum,  erit  vt  C B ad 
DB.  id  efi  ficut  V ad  X;5c  quia  DA  eft  ad  EA,vt  B^Aat)  O A (nempe  In  rjitio- 
ne  V ad  X)  ruriumerit  I>F  ad  EG>  vt  FA  ad  G A.  hoc  eft  vt  V ad  X : lunt  igi- 
tur C E,  D F,  E G,  tres  continuz  proportionales  in  ratione  V ad  X . ergo  ratio  C E 
ad  E G duplicata  eft  rationis  V ad  X.  Similiter  oftendemusEG,  FH,  GLefle 
continuas  in  ratione  V ad  X,idcoquera«onein  EG  ad  GE7  dUplicatamelTe  ra- 
tionis V ad  X.  Ciim  ergo  etiam  ratio  CE  ad  E G , fit  rationis  V ad  X duplicata, 
erunt  CE,EG,GL,  incontinua  analogia;  atque  ita  continuando  fine  ftatu  alter- 
nam illam  diuifioncm,dcmonftrabimusconftitui  progrclIioncmnvignitudio^rKCE, 
DG,GL,LN>8Cc.contini>d  proportioaalium  in  ratione  duplicata  V ad  X.abalto- 
rdvprd parte, eodem  plani  diicurlu  oftendemus  DF,FH,  HM,  4fC.  efle  t^nrinuai 
(n  ratione  duplicata  V ad  X ; ac  proinde  fic  quoque  confticui  progreifionero  pro- 
portionis duplicatx  V ad  X.  vltcrius  quia  A K eft  ad  K B,  vt  ad  1 A,  componen- 

do AB  erit  ad  K B,  vt  AB  ad  A Ii  Weoque  KB',  Afarquantut:additaqi,IRcom- 
qiuni,  zqualcscrunt  IB,AKicrgnvt  AK  ad  KB,  id  eft  ex  coftru&ione  vt  V ad  X-, 
fic  IB  ad  KB  iC^arccum  8cCB  ad  DB, fitvt  V adX, etiam  CB  critadDB,vtIB 
bi».fi!“-ad  KB.allatiscrgolB,  KB,  CI  erit  b ad  DK,vtCBadDB  reliquum  ad  teliqum.n, 
’’  ■ hoc  eft  cxcofttuAioncvt  V ad  X.fimilirerdemoftrabimUsDKcfle  ad  El.vt  V ad.  X, 

. e tunt 
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trimt  igitur  C I,DK,  E Icontinu^  proportionales  in  raiione  VadX:  ideoque  ratio 
CladEIi  duplicata crit  rationis  VadX;  quare  cum  & ratio  CE  ad  E G.  eiuCdem 
oftenfafit  cllcduplicaca,erit  C I ad  EI.vtCE  ad  E G>  & permutando  vt  C E aj 
CIi  fic  EG  ad  EI,  vnde  terminus  a progrefsionis  CEsE  G.  &c.  eftl.  fimili  difcurfu>7»**i*'- 
oftendetnr, etiam  D KcITead  F K,  vt DE cft  ad F Hj quarehuiusquoqueprogreflio- 
nistcrminusentK.iItaquccumvtraqucprogrelliocii.EG.  dec.DF.FH.  dec.  ab 
alterna  illa  diiiilionc  condituatiir,  iplius  quoque  termini  erunt  I & Ki  vbi  magnitu- 
do A B,  diuidicur  in  ratione  V ad  X. Quoderatdemonftrandumi 

Scholioit. 

TT  Tc  ijueijMe  volam  m fanSum  C non  incidere  in  ItutKi  eo  cjnod  ji  in  olterutrum  ineide- 
\ret,diaifiones ^aoeme olterntdn eodem {emfer funltiX  cr  K,deherent incidere-,  vtfotet 
eonfderontijlatum  Tneoremotu. 

Coierim  c/oi  hanc  frof  optione  eam  friori  eonlalerit,foc'[i  intelligei  lionc  vniuerfolem  efe, 
illom  veroporlicnlore»  cofum  eompleSi.pUcait  enimidfuhinde  tumhie,tttm  oUkifolJitore, 
tam ejaio  inporticttUrilmrcopbas eiafdem  Theoremotis  veritoi , (Uriis  non  rori  ottjmilla- 
Jtrias  emicot,  tam  qaio  o porticaUrium  cofaum  cognitione,  fociUis  od perapiendot  vniaerfo‘ 

UamT heoremotam  demonProtiones  proceditor. 

PROPOSITIO  CXVI. 

A E G I B 

C F H KO  D 

^Intduie quantitates  AB,  C,D;ficque  AB  diuifain  E ScG,itavtAE, 
t3iit  non  minor  dimidio  A B,  & £ G non  minor  dimidio  E Bi  eodem 
mododiuifa  (it  CD  in  F &H,fintquc  AE,  EG;  CF,FH  proportiona* 

Ics;  & hoc  femper  fieri  podit. 

Dico  totam  AB  clTc  dd  totain  GD,  vt  cft  AE  adCF. 

Dpmonjlratio. 

SI  enim  non  eft  proportio  AB  ad  CD  xqualispropoftioni  A E ad  CF,  erit  vel 
maior  vel  minor:  Iit  primo  minor,  cum  ergo  ponatur  AB  ad  CD,  minorem  ha- 
bere rationem,  quam  AE  ad  CFihabcbit  AB  adaliquambminorem  quam  CObl.^iMit 
nempe  ad  C K .candemproportionem, quam  AE  ad  CF:&quoni.im  ex  quantita- 
tibus AB.  CD.  c.irumque  reliduis  femper  non  minus  dimidio  aufertur,  ii  conti- 
nuetur hzc  ablatio  per  aliquos  terminos,  verbi  gratia  per  tres  C F,  FH,  EI  O.relin- 
quetur  tandem  OD  'minor  quam  KD  i ideoque  CO  erit  maior  quam  CK  : Ii 'i  finol. 
iamex  AB  totidem  partesad  mentem  propofitionis  AE.EGGI,  tollantur,  erit 
exhypothel!  A E ad  EG,  vt  CF  ad  FEE,  .V  EG  ad  GI,  vt  FEI  ad  EI  O:  ideo- 
que permutando  vt  A E ad  CF,  fic  EG  ad  FEI,  5c  vtEGadFH,  fic  Glad  HO. 
ergoavt  AE  vna antecedentium, ad  CF  vnam  conlequentium ,ficomnes  ante- 
cedentes,  id  ell  linea  A 1 ad  omnes  confequentes  , id  ell  ad  lineam  C O : fed  vt  A E 
adCF,  fic  eft  cxconliru^ionc  AB  ad  CKicrgo  AI,  eft  ad  C O,  vt  AB  adCKi 
quod  cft  abliirduin;  vt  patet  ex  elementis,  non  cft  igitur  ptopartio  AB  ad  CD  mi- 
nor proportione  A E ad  Cl-i 

A E G K T B C F H O D 

Sitiam,  fi  fieri  potcft.prbpottio  AB  ad  CD  maior  proportione  AE  ad  CF: 
quealiqua' minor  qiiain  AK,  habebit  ad  CIE  eandem  rationem  quam  AE  ad' 

CF.  & quoniam  aufertur  femper  non  minus  dimidio,  poft  aliquot  parces, exempli 
gratia  poli  tres  A EI,  E G,  GI, ablatas, relinquetur  tandem  IB  minor  quam  A Ki 
ideoque  AI  erit  maior  quam  A K.  Siiam  totidem  auferantur  ex  quantitate  CD. 
nempe  parces  CF.FH,  H O.etit  exhypothefi, &permutando  AE.adC  F,vt  EG, 

ad 


1X0 

A 


progressiones 

E G K I B C F H O D 

ait.jwM/i.  ad  F Hjitctn  vt  G 1 ad  H O ergo » ve  AE  vna  anteccdcncium.ad  C F vnamconfe- 
qucntiuiuj  ica omnes  antcccdenccs,  id eft  linea  A I , ad  onanes  conlcvjucnccs,«cmpd 
lineam  CO.  Atq*‘icxconllrudlionevt  AE  ad  CFjfic  erit  AK  ad  CD;  ergo  AI 
eft  ad  C O vt  A K ad  C D , ,uod  c/Tc  ablurdum  patet  ex  elementis,  non  eft  igitur 
i;atio  AB  ad  GD,  maior  ratione  A E ad  CF»  patet  ergo  propofitionis  ventas. 

• 1 

Q»roUarit*m. 

A E . G I n 


-/ 


C 


F 


H 


K 


D 


K Duabus  quantitatibus  ABt  C D,  auferri  pofsint  A E>CF,  aequalia,  &nonmino* 
*^ra  dimidio  ipfarum  AB>CD;  6ca  rellduis  EB,.FD  rurfum  auferri  pofsinc  E G, 
F H,  aequalia  &:  non  minora  dimidio  reiiduorum  a 0 hoc  femper  fieri pofsic,  zquales 
erunt  quantitates  A B,  C D*  Patet  ex  demonftrati.one  propofitionis. 

Quamquam  fatear  hoc  Theorema  aliud  non  continere , quam  particularem  ca« 
fum  propofitionis  prioris;  tamen  quia  in  libris  fcquentibus  non  Icmcl  vfui  veniet, 
Vifiis  mihi  fum  operae  precium  faturus,  fi  facilitatis  caula  cxplicite  hic  apponerem. 

Similiter  hoc  quoque  Theorema  ciufdcm  propofitionis  vniuerfalis  cafuseric  : fi 
fuerint  dux  quantitates,  a quibus  auferri  Icmpcr  pofsinc  non  minora  dimidio , fic  vt 
ablata  fingulavnius,  dupla  perpetuo  fintfingulorum  ex  altcfa  ablatorum  , ericvna 

quantitas  alterius  dupla. 

Quod  fi  ablata  vniusi  femper  Iripla  fuerint  ablatorum  alterius,  ericvna  qoantical, 
alterius  quadrupla.  Atque  ica  in  infinitum  per  proportiones  quadruplam  j quincu- 
plam, &c.  liccbicproccdcrc. 

PROPOSITIO  CXVII. 


g R 
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DAtac  fine  tres  magnitudines,  autplurcs  AB, CD,EF  & a fingulii 
auferri  poflit  non  mimis  dimidib, ita  vt  ablata  AG,  CK,  EN  fint 
in  continua  analogia  Q^d  R.  Deinde  arcfiduis  auferri  pofsit  iterum  non 
mimis  dimidio*  ita  vt  ablata  GH,  KL,  N O fint  continue  propohk>na- 
liainrationceadcm  Qad  R:  &boc  femper  fieri  polfit. 

Dico  propofitas  magnitudines  AB, C D,  E F efle  in  continua  analogia. 

DemonHratio, 


QVoniam  AG  eft  ad  CK,  cxhypothefi  vt  Q^ad  R;&  GH  ad  KL>&:  HIai 
TM.vt  Q^ad  R,  erunt  partes  ablatx  A G,  C K,  G H,  KL;  H I,LM, atque  iu 
in  finitum inuicem proportionales;  Quare  cum  ex  hypochefi  etiam fingulx fine noa 
^ minores  dimidijs  Aiorum  intcgrorum,efic  ABad  C D,'vc  AG  ad  CK,  hoc  eft  ex 
datis  vt  Q_ad  R * Similiter  oftendam  CD  e^^Tc  ad  EF,  vt  GK  ad  EN,  hoc  eft  et 
datis  vt  Qjid  R.  erunt  igitur  AB, C D,EF,  continux proportionales  magnitudi- 
nes. Quod  erat  dcmonftrandum.  ‘ ' 
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PROPOSITIO  CXVIII. 

CHI  B C KI.M  D E . NOP  F 


PRopoIica:  fint  tres,  aucplurcs  magiiiiudines  A B,-C  D,  E F,&  ratio  Q 
ad  R quatcdmquc,  minoris inxqualitatis:  AufcranturafinguIisAG, 

CK,  E N,  ita  vt  ablata  A G ,CK,  E N , fint  ad  fua  tota,  in  ratione  Q^d 
R Scin  eadem  ratione  Q ad  R inter  le  continue  proportionaliai 

Dico  fi  hoclemper  fieri  polfit,  propofitas  magnitudines  AB,CD,  EF 
clTein  continua  analogia. 

iii'"  Demonftratio. 

QViaexhypotheC  AG  cft  ad  AB,  vt  GH  ad  GB,  erit  etiam,  reliquum 

ad  reliquum  HB,  vtiota  AB  ad  coram  GBj  funtignur  AB,  GB.HU  & eo-”' 
dem  diTcurCu etiam  IB  reliquxqucininfiaitum  continuzpcoporcionalcs:  vnde  et- 
iam b ablata  AG,  GH,  HI,&c.  fune  in  continua  analogia,8tc  terminus  huius  pro-  ^ 
grelTionis  AG,  GH,&c.  eft  B.fimiliter  ollendam  ablata  C K,KL,LM,acc.  elTe‘^’'*““'' 
in  continua  analogia, cuius  terminus  lic  D.  8t  quo‘niam  ex  hypothcli  A G ell ad  A B. 
vt  Q_ad  RiScCKadCD,  vt  Q^d  R,  erit  A G ad  A B vt  CK  ad  C D ; & in- 
uerteadoac  pec cuauerfionem  rationis  ABad  GB,vt  CD  ad  KD.  Atqui  AG, 

GH>  H 1 « &c.  &mt  J continux  proportionales  in  ratione  A B,  ad  G Bi  hoc  ell  **'**• 
vtiam  ohendi  CD  ad  KDi&pcrcandcm  CK,KL,  &tc..  Tunc  etiam  continux  in 
ratione  C D ad  K D : Igitur  A G,  G H,  kc.  C K,  K L.  &c.  hmilium  rationum  Ic- 
tiesfaiu.  Quare  AB  eft  ad<>C  D,  vt  AG  ad  CK.  fimiliprorfusdircurru  ollendam  e 
CDeflead  EFvc  CK  ad  KN-  Ainc  autem  ex  datis  AG,CK>EN,cres  continux 
proportiqnalcsi  ergo&  AB,CD,EFin  Continua  ftint  gnalogia.  Quod  cratde- 
moBftiandum. 

PROPOSITIO  CXIX. 


A r— 
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H 
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E r 
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SI  data quxlibct  proportio  maioris  inxqualitatis  A ad  B,  continuetur 
perpetuo,-  deucnietur  tandem  ad  magnitudinem  data  minorem. 

DemonJlrAtio. 

■ > • c • 

pOnatur  enim  magnitudo  quiuis  F i k fiat  F ad  aliam  G.vt  B ad  A i continbe'i 
turque  ratio  F ad  G,  donec  per  repcuagefimamTcptimam  huius  habeatur  K ma- 
gnnudo,  maior  A magnitudine  : & per  totidem  terminos  continuetur  , ratio  A-ad 
B.  Dico  E minorem  elTequdni  F.  eft  enim  vt  A ad  B,  lipGad  F;  8r  vtBad  C.  lic 
H ad  G.,&c.ergocxzquoin  proportion^errurbata,  vt  A ad  E,  lic  K ad  F,  fc^Af 
minor  eft  quam  K,ergo  & E f quam  F.  C^od  erat  demonftrandum. 

; Schohon.- 

A-  inHtmindum  ejfet  nccifftrU^otOi  t^emm  citeriori  loco  coUottrt. 

Q.  P R O- 
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PROPOSITIO  *CXX. 
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magnitudo  aliqua  AD,  (cdtain  tres  partes  A B,  B C,CD  s ablata' 
media  B C vel  alterutra  extremarum,  refiduis  A B , C D fiat  zqualis 
EH,quxdiuidaturin'trespartcs'EF,  FG,  GH  in  eadem  rationequa  Ce- 
da  efi  A O : fi  hoc  continuetur; 

Dico  relinqui  tandem  magnitudinem  data  minorem. 

^DcmonfirAM. 

QVoniaiii  AB  eft  id  BC.vt  EF  ad  FG.  fle  BC  ad  CD.vt  FG  ad  O Hjigi- 
(ur permutando  A B ad  BF>  vc  BC  ad  FG,  & CD  adGH  : ergo  > vc  AB 
ad  EF.lic  AD,  ad  £H:  & permutando  AB  ad  AD,  vc  EF  ad  EH.  Cmilitcc 
ilemonftrabimus  DC  cfTcad  DA.vc  HGad  HE:ergo  AB  l>cuni  CD.adAD. 
vt,£F  cum  GH  ad  EHtArinuertendoAD  ad  AB  cum  CD.  ideftex  hypochefi 
EH.VCEH  adEF  cum  GH,idcftexhypocheG  I M. Taoc igitur  ADtEHIM  in 
cencinua ratione  minoris  inzqualicatis.  non  aliter  demonftrabimus  N Q,  czcera- 
^uercriduaininfinicumcuni  prioribus  eandem  proportionem  minoris  inzqnalira- 
cisconcinuare.Q^rec  relinquetur  tandem  magnitudo  data  minor.  Q^oderatdu 
monftranduoi. 


PROPOSITIO  CXXI. 


D 


E F C 


-B  . 


DAtafit  AB  magnitudo  vtcumqucfeda  in  C,  ac  inter  A B,  CB  me- 
dia proportionalis  ponatur  D B;  ruifum  inter  DB,  CB  media fic 
E B,  8e  hoc  continuetur. 

Dico  ex  A C relinqui candemmagnitudinem  data  minorem. 
Demonfiratto. 

pErprimamhuiussADell  adDC  vc  AB  ad  D Biacqui  AB  maior  eft  qudmDB, 
A ergo  etiam  A D eft  maior  quam  D C ; ergo  AD  maior  eft  quam  dimidia  A C : 
Similiter  quoniam  DB.EB  CB  funt  continuz , erit  DE  ad  £C,  vc  DB  ad  EB: 
quare  D E maior  eft  quam  E C . idcoque  Sc  maior  quam  dimidia  D C.Eodemmo- 
doprobabicur  EF  efte  plus  dimidio  EC.  atque  ira  in  infinitum  femper  plus  dimi- 
dia ab  AC.  eiulq;  refiduis  auferetut.Quare  S relinquetur  tandem  magnitudo  date 
minor.  Quod  erat  demonfttandum. 

P R O- 
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PRO.PO  SITIO  CXXIl  i 


INter  duas  magnitudines in^qualcs  A B,  inueniaturmed^  proportio- 
nalis  C,  & inter  has  tres  A,C,B>inueniantur  duxmcdiz  D& £:rurfum 
inter  illas  quinque,  quatuorftatuantur  mediae,  & hocfcmper  fiat. 

Dico  hac  praxi  tandem  exhibendas  lineas  quat  fimul  fumptae  maiores 
fin^dataquauis  magnitudine. 


Ar 

p- 

C- 

B- 

B- 


Demonfiratio. 


: 

■ t 


QVoniam  C media  ^11  incer  A &B, habebit  A ad  B maiorem  rationem,  quam  ad 
C;  ct£o  C maior  cft  qoara  B i ergo  tres  magtwudines  A,C,  B maiores  crimt  qudm 
tripla  ipbusB.  Similiter  olbendam  D &:  £ maiores  efrefinguias , quam  B:acproin> 
de  A,  D,C,E,BlimuHdmptasmaiorcscn'e,  quam  quincupla  iplius  Br  aeque  ita  de- 
monftrabirousii  plurcs  iemper  media:  rcperiantur,rummam  ibagnitudinum,excciru- 
ram  B magnitudinem  determinatam , iccundumquemuis  numerum  alFig^nabilcm. 
ex  quo  liquet  maguitudioesillasfimul  fumptas, futuras  quauis  dati  quantitate  maio- 


Q 1 


PRO- 


t 

i 

i; 


) 


Dlgltized  by  Qoogie 


114'  PROQRBSSl'ONES 

PROGRESSIONVM  GEOMETRIC ARVM 

P A R S T E R T I A 

1 

. Fro^ef tones  terminat m planu  applicat, prafertim JimilihHt. 

QV*  de  progre[Jionil>M  Cjeometricii  ficuadd  parte  ha^cntu  demonfhauimtu, 
tbfjue 'vUo (Lfirimine lineu,  fiperficubus,  corporibu/que conuemunf.bac emm 
de  cauji  nome»  magnitudinu,  non  Itnea  perpetuo  ajfumppmus , ut propofitto- 
uum  uniuerfaLtat  mdtcaretur.  quia  tamen  Juperficterum  corporumque  Jimiltum  fimi- 
Ltterque  pofitorum progreffones,/! extra  muicem  in  dtreSlum  confiituantur,  fingularet 
habent  proprietates  non  paucas  fUifimeti  opera  pretium  futurum  tUat  hac  tertidac 
quarta  parte  exphcare. 


ib(ota,  duplici  modo  planorum  ac  corporum  progrejfonet  infitui  poffe.  prime  qui- 
dem ut  termini  progrejfonis pmid frmpti , unam  magnitudinem  continuam , ac  ho- 
mogeneam  componant:  ut  in figuris  appofitis  exhibetur,  ficundus  enim  terminus  N O 
cum  primo  M N,  unam  magnitudinem  M O componiti&  tertius  O P,  cum  fecun- 
do ac  primo , confiitmt  vnam  magnitudinem  M 1’ ; omnes  denique  termins  fimul 
fiunpt!  'onam  componunt  magnitudinem  M R,  continuam  ac  homogeneam. 

Secundus  modus  eft  quando  termini  pro^efiionis  fimiles  mterfe  /unt,fimiliterque 
pofiti,  neque luxta pofitionem  quadantur,confhtuuntfimulJumptiu»ammagnitu- 
sUnem-.huiufiuodt pro^ejfiones  ( quas quidet^sn fequentibus profequemur)  exhibent fi- 

guraappofita  A,B>  C,  D, 
E,  K ; in  quibus  termini 
omnes  fimiles  fimt  fimili- 
terque pofiti, eu  in  direSum 
conflituti-,  ita  ut  neque  fe- 
cundus termmiu  B C,cum 
primo  A B , neque  tertius 
C D,  cum  primo  fecundo,  neque  eateri  Jubfequentes  cum  pracedentibus  componant 

unam 
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'*^nam  magnitudinem.  <(jr 
figuris  fic  pofitts  terminum 
quidem  ad  quem  bafis  illa- 
rum figurarum  excurrent 
Jcilicet  K,  per  pracedentia 
reperiemus;  in  heterogenea 
*zierb  illius firtei  {ita  enim 
lubet  appellare)  quam  figu- 
rafimiUs fimiliterqi  (*r  ex- 
tra fi  pofita  componunt, 
cognitionem  non  "veniemus, 
nifi figuras  has  fimiles  fmt- 
hterqueextrafipofitas,  ad 
illas  reuocando.,  quarum 
prima  cumficunda , 0*fi- 
cunda  cum  tertia, O"  fic  de- 
inceps ynam  aliquam  magnitudinem  confiituit.  Vtfi  exempli  gratia  fint  figura  A B,- 
B C,  C D ^ fimiles  fimiliterque  O*  extra fi  inuicem  pofita  ,*  harum  termini  in  infi- 
nitum continuataru  jumpti  magnitudinem  non  ynam  aliquam,  fidaggrcgatum  quod- 
dam figuramm  eonfiituent  fi Igitur  magnitudo  huic  firiet  figurarum  aqualis  quaratur, 
oportebit  figuras  fimiles  A B,  B C,  C D,  DE,  o*c.  ad  figuras  M N , NO,  OP, 
Crc.reuocare. qua  figura  M N,  N O,  O P magnitudinem  ynam  confiituunt  j fi 
proportio  MN  4^N0,  <^7*N0  4^0P  continuata  terminetur  in  R : erit  M R‘ 
toti firtei  progrejfionis figurarum  A B,B  C <i^c. aqualis  i qua  omnia fiquenti propofitio- 
ne  demonflrata  fient  cimiora. 

t 

PROPOSITIO  CXXIII. 

DAta  igitur  fic  fecundi  generis  progrefiio  AB,  BC,CD,DE,  &c. 

conflata  ex  fimilibus  terminis  fimilicerqj  & in  diredum  poficis , fi- 
uc  planis,  fiue  folidis,  &.quidcm  planis  vel  folidis  cuiufcumquc generis. 

Dico  omnes  progrefiionum  proprietates  fuperiori  parce  demonftratas 
huiufmodi  etiam  progreEionibus  conuenire,ac  proinde  propofitiones,iii 
quibus  illae  proprietates  dembnflrantur,  prorfus  vniuerfales  efl^:  in  hac 
igitur  demonflratione,  progrefiio  pofieriof  fiuehecerogenea»  jreducicur 
ad  priorem  fiue  homogeneam. 


Iit  . P R O G R;  E S S IONES  ‘ j 

Demon/iratio,  ! 


. K o p ^ ' 


MI  ^ o l* 

L 3t 

'*  • 

Sic  enim  primx  magnitudini  A B>  aequalis  quacumque  alia  MNiS^vc  AB  ad  BC, 
icafic  MN  adaliam  NO>qua;cum  MN>vnam  magnitudinem  continuam  & ho* 
mogeneam  componat : cominueturque  ratio  M N ad  N O > in  in6nitum  per  plu. 
res  iemper  terminos  O P>P  Q>  &c.qui  perpetuo  cum  praecedentibus  cerminis  vn^ 
magnicutiinem  componant.  Quoniam  igitur  aequales  funt  AB , MNjCrit  AB  ad 
N O,  vt  MN  ad  N O ; fcd  MN  cft  ad  N O,  vt  A B ad  B O ergo  AB  eft  ad  NO» 
vt  AB  ad  BC;  aequales  ergo  funt  BC,N  0;ergo  BCcftad  OP.  vt  NOadOPs 
fcd  NO  cft  ad  OP»  vt  MNad  NO,idcftvt  AB  ad  B C , id  cft  vt  BC  ad CDj 
ergo  BC  cft  ad  NO,vt  BC  cft  ad  CD:  xqualcs  ergo  funtCD,  OP.  fimiliter 
• oftendam  fingulos  vtriufquc  progreifionis  rcrmin,os  inter  fc  sequari  in  inftntcu.  Qua* 
re  Stfcricstoia  AB,8cc.a5qualiscft  totiferiti  MN»&c  vtpotc  conftans  xqualibu? 
^ ilue  ijfdcm  terminis : atqui  quzeumque  toto  fecundo  libro  dcmonftrata  fuftt  dc  pro* 

grerOonum  proprietatibus,  co^ucniuntprogreinoni  MN,NO)S(c:  ergo  etiam  con* 
ueniuneprogreflioni  A B,  B C>  &c.  Quod  erat  demonftrandum.  Verunivc  cla* 
rius  patear, idipfun\  per  aliquot  confedariafcu  corollaria  explicabimus. 

Corollarium  frimum. 

EX  his  igitur  (ijfdcm  pofitis ) infero  primo  : progrc/Iioncm  vniucrfam  magnitudi* 
num  A B)  B C,  &:c.  producere  eandem  determinatam  magnitudinem  /cu  quanti- 
tatem-quam  feries  M N,  N 0> 

Demonfiratio. 

SEries enim  ABiBC.Sfc.xqualiseft  feriei  MN»  NO»  &c.ergo  eandem produde 

quantitatem;  atqui  feries  M N conftituit»  finitam  & determinatam  quantitatem 

(cxcmpli  caufi  M R)  ergo  5c  feries  A B producit  quantitatem  finitam  M R. 

• ' Corollarium  fecundum. 

TIfdem  pofitis  infero  fecundo,  feries  AK  (id  cft  omnes  antecedentes)  cftad  feriem 
‘^BK(idcftomncsconfcqucntcs)  vt  AB  antecedens  ad  B C vnam  confequentem. 
Et  feries  B K cft  ad  feriem  C K vt  A B ad  B C. 

Et  tres  feries  A K,  B K.  C K,  funt  in  continua  anaIogia.2f  fimiliter  alia  infercraos 
quae  prop.oftuagefim^  fecunda  habentur. 

Demon/iratio.  . 

Clt  M R aequale  toti  feriei  MN,NO.&c.  critergo  & tota  feries,  AB,BC,j8cc  ct- 
‘^iam’,vt  oftcnfum. antea,  arqualis  ipfi  M R : ciim  igitur  & A B xqualis  fit  MN  > criB 
quoque  feries  B C,  CD,  &c.a:qualisipfi  N R.  Igiturfcrics  AK  eftadfcricm  BK  vt 
hu.huiHi.  MR  ad  N R:  Atqui  MR  cftad  NR  vt  MN  ad  NO-  ergo  feries  AK  cft  adfc. 

riem 
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riem  BK  vt  MN  ad  NR.W  eft  vt  AB  ad  BC.  ^uod erat ptimum. Similiter  reli- 
qua quoque  demonArabimut, 

QtroUmum tertium.  . 

Tirdem  poAtis  iufcro  tertio;  AF  dilFerentia  primi  Alccunditermim',  AB  primuf 
'^terminus,  tota  rcrics  A K,  liim  in  continua  analogia. 

Et  AF  diftcreiitia , cA  ad  AB  primum  terminum,  vt  BC  fecundus  terminus  ad 
. totam  feriem  dempto  primo  termino  nempe  adlericm  BK:  & AF  dilferentia,  BC 
fecundus  terminus , tota  Icries  demptis  duobus  primis  terminis,((eries  nempe  C K>) 
funt  in  condnua  analogia.' 

• 'Demonflr.ttm,  '■  \ 

CIt  MI  diAercntia  primi  & ^Uttdi  termini, in progrcQione  MR. Quoniam  igitur 
*^AB,MN.BC,NO, xqiiahtur.exceAus quoque  AF,MI,?qualesqrunt  : Scquia 
iam  AF  ipfi  MI,  Sc  AB  ipfi  MN,  xqualls  cA,  ipfis  AFrAB  cadmn  magnitudo 
erit  tertia  proportionalis,  qux  ipfis  M S,M  N,  vt  patet  ex  elementis;  atqui  ipfis  »M  I, 
MN,  tertia  proportionalis  MR;eA  tota  icries  rationis  MN  ad  N OicrgoipAs  etiam 
A Fi  AB  eadem  tota  feries  MR,  tertia  proportionalis  erit;  arqui  Icries  AB,  BC, 
per  corollarium' ptimom,eandcm  producit  magnitudinem  MR,  quam  feries  MN, 
NO,  ergo  etiam  produAum  fetiei  AB.BC.iec.fiue  tota  feries  A K, erit  tertia  pro- 
portionalis iplis  AF.ABj  iiint itaque  A F diffetentia  , AB  primus  terminus,  tota 
feries  A K in  continua  analogia,  (^od  erat  primum.  Siniilitcr  reliquas  corollarij 
partes  demonArabimus. 

. t 

CoroUarmmijuiirtum,  i A 

1 Ildcm  politis inferoquattd,hic  etiam  valere  vniuerfalcm  illam  ac  triplicem  conAru- 
'^dtionemqua  propolicionedaexferiei  magnitudinem  zqualcininucnimus. 

Fiat  enim  vt  AF  diAcrentia  primorum  terminorum  ad  AB,fic  A B ad  aliam  ma- 
gnitudinem Z.  Dico,Zxqualcm  eATe  toti  Aniilium  magnitudinum  fe^,  A K,  I 

PtmenUratio. 
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Cl  non  eA  Z aequalis  toti  fer  ici,  ergo  alia  magnitudo  maior  vel  minor  quJm  Z ipA 
xqualis  erit;  (aliqua  enim  magnitudo  per  Corollariumprimum  toti  feriei  AK  x- 
qualis cA.Jfitilla y,  ergoper corollarium  ptxccdcns  AF,A  B,y,funt  continux.atqut 
etiam  ex  conAruaione  AF,  AB.Zfuntcontinux,  ergo  ABeffad  Z,vtAFcAad 
A B ; & A B cA  ad  Y,  vt  A F eA  ad  A B.  eandem  igitur  A B ad  Z 8c  Y rationem 
habet : aequales  igitur  funt  Z & Y contra  hypothefim:  ponebatur  enim  Y maioraut 
minor  quim  Z.  non  erit  ergo  alu  minot  maioriie  quam  Z,  xqiialis  feriei  A K.  ctgo 
Z xqualis  erit,  iimiliccr  duas  alias  propOlitionis  oauagcAme  huius  conAruaionet 
dcmon/lrabimus.  . • 


Carol- 
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^^8  P no  GIRESSIONES 

■ • - • ■ ' CdroHarium quintum. 

Tlfdcm  poAtis  infero  quinc6:fi  fueric  progredio  AB^  &c.nmilium  magnitudinum 
*itcmquc  alia  progreiliu  fimilium  inter  femagniciidinum  <«w3,^>^,6cc.ftueiimilesillx 
lint terminis alteriusfiuedirsimi]ei;nt'autem  progreiliovcraqueeiuidem  proportio- 
nis; infero  inqium  totas  feries  Aly,  eam  habete  rationem  inter  fe,  quam  primi 

Wmini-ABSt'**/  ‘ ‘ ‘i-  • v 
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r.  ! ... -M -■  - • ' i-  Demonfiratid.  • ■ • 'i  v 

■pEr  corollaritim  fecundum  feries  AK,  cftad  fetlem  BKivt  A3  ad  BC:  fedex 
hypothefl  A B efl  ad  B C>  vtt»  ad  (0j  ergo  feries  A K eft  ad  feriem  B K.  vt  <*  ad  0» 
hoc  eft  per  idem  corollarium  vt  feries  adferiemTS Igitur  per  conuerfionera  ra- 
tionis feries  AK  eftad  A B,  vt  feries  ad<*:  & permutando  feries  AK  eftadfe- 
riem  vt  AB  ad  «.Quoderat  dcrnonftrandum. 

• (oroUariumjextum. 

pT  quamquam  ha<3enus  folum  afTumpferimus  progrcfsioncm  plaflorum,  cprpo- 
‘^nimve  fimilium  fimiliterque  politorum,  non  eft  tamen  qiiod  exiftimet  Icdor.qu^ 
ha^enus  dcmonflrata  funt  non  fubfiflere,{i  planorum  aut  corporum  non  fimilium 
flatuatur  progrefsio,  eadem  gufppe  vrrobique,  vt  cuilibet  rem  expendenti  manife- 
ftum  cft  , 8f  veritas  cft  & veritatis  demonflratio.  idcirco  autem  figuras  (imiles  afTu- 
mereplacuit,qaod  &vfus  earum  frequentior,  & magis  fint  ad  demonftrandomac- 
commoda^x.  , 

Ex  his  hunc  in  modum  demonff  ratis  manifefium  cft  progrefsionum  proprietates, 
fecunda  parte  explicatas  progrefsionjbus  magnitudinum  in  diredum  pofitaru inaquas 
demceps  profcqucmur,  non  minus  quam  aJijsconuenire:  ac  proinde  propofitiones 
fuperioris  partis  io  quibus  iH^  tradantur, prorfus  vmuerfales  cfTc.  Quare  has  deinceps 
yti  reucra  »les  in  fequentium  theorematum  demonftrationibus  citabimus/;  r.'- ' 

pROPositio  .Tcxxi.v: : 

I^At*  fint  proportionales  continuae  A B,  B C,  C D , &c.  & 
X-^conftru61:a  plana  fimilia.'  b.j 

" Dico  plkn  a efle  in  Continua  analogia ; plana  Hcnt^  coocinue  pro- 
portlonaliaj,!;  ^ ,1  v- i ^ ••••-,'• 

Dico  etiam  bales  fore  continue  proportionales.  • 

• X>emon- 
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pLaniim  AM 
eft»d  planum' 
BNiinduplicau 
racione  AB  ad 
BC  j acpUnum 
BN  eftadpIanS 
COiin  duplicata 
racione  BC  ad 
C D>td  eft  cx  da- 
tis ABadBC4- 
militer  planum 
COelladplanQ 
DP>in  duplicata 
racione  CD  ad 
DE^idellrursti 
ABadBCiUmi- 
liter  oftendam 
Omnia  - reliqua 

inter  feelTein  duplicata  ratione  AB  ad  BCi  manifeilum  eft  igitur omniaeOe id 
continua  analogia:  Quod  erat  ptimnin.  iecundapartftmili  plani  dircurlu  oftende- 
tot;  pacet  igitur  Tcritas  ptopoiitioOis, 

PROfOSITiO  CXXV: 

EAdempofitifi^radata  ftntdao  plana  flmtlia  > bafibiu  bomblogis 
indire^uin politis, A M maiu$>B  N,minUf.  Petitur  inUeniri  tetmi* 
tius  longitudinis,  ad  quem  proponio  di  Aorum  planorum  iine  iUtu  con-> 
tinuaca  excurret. 

ConfiruSlit  iy  iemanfintiki, 

pEroduagefimahuiiisinueniaturprogteftiOhis  baftiun  ABiBCfelniiiiDS)l!c{[;  Ki 
^ Dico  etiam  K terminum  efle  longitudinis  ad  quem  feries  planorum  cxcurrer : pla- 
na enim  Emilia  qux  fient  fiipet  terminis  ptogrefiionisbanuro,  per  procedentem 
erant  continui  proportionalia,  ac  proinde  linearum  planorum^;  in  infinitum  pro- 
greisio,_pari  pami procedent  i quare  miufque  terminas  erit  Ki(^od erat  detnon* 
ftrandum. 

tmniUrimH. 

IDem  i^ir  pandum,  (eriiiiltns  eft  progrelsidnis  baCum  1 8t  terminus  longitudinis, 
quem  Rabet  leries  figurarum  fimilium  :iitie,quod  idem  eft,  linea  quz  zqualis  eit 
retieibalIum,eAlonglcudoierleifigaratum  fimilium,  lUper  hafibusdeferipratum. 

PROPOSITIO  CXXVI. 

DAta  fit  planctum  fimilium  continue  proporticinaliuitl  (cHes,  homd^ 
logis  bafibus  A B,  B C,  C D,  &c.  liimriAuin  pofitis,  habens  termi- 
num longitudinis  pundum  K; 

Dico,  totam  planorum  feriem  MK  elTe  ad  ptimum  terminum  A M, 
Vt cfttota feries bafium imparium  AB,  CO, E F,ficc.ad primam  AB. 


Ht- 
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■pEr  oftuagcfiitiam  ft- 
^ eundam  huius  , eo* 
ea  planorum  feries  M K 
efl  ad  ferietn  N K t ve 
planum  AM  ad  pianti 
B N .*  aequi  cum  plana 
(Int  Gmilia»  duplicatam 
habent  ratione  bafium 
AB)  BCi  ergo  feries 
MKadferiemNKdu. 
plicatam  habet  ratior 
nem  ABadBCtquia 
autem  per  corollarium 
propoiit.  prxcedenciS) 
pro^cfsioniS  bafium 
A B>  B e,  &T6  terminus 
eft  K>cruncigicur  AK>, 
BK  a e K tres  c5tinuse 
proportionales;  vnde 
ratio  AKad  C K»dupli- 
cata  eil  rationis  AK 
rationis  Afe  adBCrergo fcticsMKcftadicriemNK*vt  AKad  CK: 
eiot.fa»-  quare  per  conuerfionem  rationis  feriei  M K,  eft  ad  planum  A M.  vt  A K ad  C A : dc- 
kn.  indequia  fcriesAB.B  Q,CD,DE,6cc.ideftIinejlAk>€ftadforiem  AR,CD,&c. 
vt  CA  ad  BA,  critaltcrilando  AK  ad  CA>  ve  feries  AB,CD,  &c.  ad  AB:ic^ 
(^ries  planorum  MK>  eft  ad  planum  AM.ve  AK  ad  CA,  ergo  feries  MK  eftad 
|>ianum  AlVi,vt(bl:ic$  AB*  CD,  ad  AB<  Quod  erae  dcmonftrandum; 

Mdmfejhtm, 

X detnonftraeionisdircutlu  patef  totam  planorum  ieriem  elTc  ad  primum  pianuat, 
vt  KA  adCA.  Quodquiapofteavfui  veniet,  ngillacim  notare  placuit. 

PROPOSltlO  CXXVII.  . 7 

1 

Itrdcm  poGtis  Ht  AI  difircrentia  ptiixui:  A & tertiae  CD. 

Dico  coram  nmilium  planorum  feHem  cilead  primum  planum  A 
vt  A B prima  baiis,  ad  A 1 primae;&  tertis  djfFerentiam) 

^em&rijiratid, 

pl^t  lineis  A t,  A 6 tertia  S T continui  proportionalis.  Igitur  S T a aequalis  «ft  W* 
^ ei  fenei b.ifium imparium  AB,CD,EF, i^c.  ergo  per  prxccdeotcm  tota  fenes 
planorum  MKeft  ad  planum  AM  vt  ST  ad  AB:  Atqui  ex  confttudionc  AB  eft 
ad  A I)  vt  S T ad  A B i ergo  tota/eries  eft  ad  planum  AM>  vt  A B ad  AI.  Quod 
crac  demonftrandum; 

'propositio  CXXVIII. 

I l Adcm  manente  figur^ , data  fit  guadratorum  feries  bafibus  in  dife- 
JZjxfium  pofitis,  terminum  habens  longitudinis,  pundbum  Kifiatautcnl 
per  oCluagefima  huius  S Tjjcqualis  feriei  bafium  imparium  A B,C  D,&c. 

Dico  redangulum  fuper  ST  in  altitudine  A B aequari  toti  feriei  qua- 
dratorum M K. 

^ i)emoH‘ 
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pEr  propontionem  cenceCmam  vigcnmamrcmmhuiusitourcrietquadratorum 

MK.cft  ad  primum  quadratum  AM.vt  S T ad  ABr  atqui  rcdlangulum  fupw 
ST  in  altitudine  A B.eft  ad  quadratum  AM,  vt*ST  ad  AB  ; ergo  fcries^ua- 
drator  um  M K eft  ad  quadratum  A M , vt  rcflangulum  S T A B ad  quadratum  * 

AM:  arqiialia  funt  igitur  reilangulum,  & tota  leries.  quod  etatdemonfttandum. 

i CoroSarmm.  * 

tqtnc  fcquitur  quadratum  SX.  ttttam  feriem  M Ki  & qUadratum  AI^  in  canri- 
-^nua  efle  analogia;  nam  quadratum  S T ad  rcftanguJum  fuper  S T & AB,  eft 

vt  ST  |'ncaad  AB  Jineam:fcd  teaangulumidem.hocefttotaferies  MK,  cft  ad 

AM  quadratum  in  eadem  tatioaeiergoi&C; 

PROPOSITIO  CXXIX. 

Ilfdetri  politis  Vt  A B ad  B Q (ic  W A X ad  X K. 

Dico  rc^angulum  X A B,-toci  quadratorum  feriei  arqualc  elTe. 

Hemoufiratio. 

QVia  AX  eftad  XKiVt  AB  ad  BC,  erit  Inoertendo  ac  componendo,  K A ad 

CA  ad  BA:  Atqui  etiam  K A >>  eft  ad  (criem  linearum  AB,  CD,vt  biaj.J» 
U A ad  BA;  etgo  KA  eandem  habet  rationem  ad  XA(&adrerlem  AB  CD  '*'• 
a:quaJcsiuntigimrC:hcj  AB>GD  4:  linea  XA.  vnde  per  precedentem  reflan- 
guluaa  X A B.totlquadratotum  feriei  eft  aequale.  Qudd  erat  dcmonftraodum. 

’.  ‘i  ■ CetoUmum. 

PX  duabus  ptopofitionibus  colligere  modum  licet , quo  quadtatorum  datz  feriei 
A nimirum C inter  AB  & sT,  Vel  inter 

AB»  acc.  A X,  media  fiat  proportionalis  i erit  ha:clatusquadratixqualis,toti  feriei: 
vt  patet  exduobHs  lam  demonftratis  thcotemacibus  : Verdm  luculentius  «c  vniuerl 

fabusEocTheoremafequentlpropofitioneconftruentus.  vmuer. 


PROPOSITIO  CXXX. 


planorum  quorumcumque  bafibus  indiredum  AB» 
■“■T  B p,&c.  politis, ac  terminum  habens  longitudinis  pundium  K» 
petiturplanis  feriei  vniuerfa:  planum  xquale  ac  limilc  exhiberi; 


^ a Can^ 
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ConJlruSlieacJemottJlratie  prima. 


Fhtvt  XC  ad  AK  ■ Septimum  fcrici  planum  A M>  ad  aliud  fimile  cuius  diame- 
ter vilbaiisSc  Z.  Dico  hoc  coli  Tctici  aequale  efle.. 

Pcc  manifcllum  propolicionis  ii6.  hnIuS)  tota  planorum  lerics  MKi  edad  planum 
AM,vcAKad  AC>  idcfl  ex  conftrudionc  ve  planum  Z,  ad  AM  planam  i ergo 
planum  Z efl  ad  planum  AM<  vccocarcries  MK>  ad  idem  planum  AM.aequamur 
igitur  incetrcplannmjZ,  Sc  tou  feries  M K.  Cum  itaque  etiam  Cmile  lic  ex  con- 
ifruftione^lanum  Z,  planis  (erieidaex  MK>  perfecimus  quod  in  problemate  pete- 
batur. 

ConJirulhoip-JemenliratioJeciiaJa. 

SVmatur  AI  primae  A B.  ac  tertix  CD>  banumdiUcrcniiaiSatquevt  Alad  AB>- 
fic  primum  feriei  planum  A M , ad  aliud  libi  fimilc  Z: 

Dico  Z planum  iacisfacere  problemati.  Nam  tota  IcriesMKell  ad  planum  AM 
vti  A B ad  AI;  Atqui  ex  conllruAione  etiam  planum  Z ellad  idem  planum  AM> 
vt  A B ad  A Ii  ergo  planum  Z,8r  tota  feries  xqualia  fune.  Inuenimus  igitur  daex  pla- 
norum limilium  Icriei,  planum  xquale  ac  limile.Quoderae  demonltrandum. 

Confira^u  attUmonjiratto  tertia. 

Flat  vc  AB  ad  feriem  bafium  imparium  AB,  C D,&c.  Sc  primam  planum  ad  aliud 
hmile  Z. 

Dico  hneferiei  planorum  daex  ;qiiari.  vel  (quod  idem  eS)  Fiat  vc  A B ad  B C,Se 
AF  ad  FK>  vcque  AB  efl  ad  A F,(ic  planum  primum  Sat  ad  aliud  Smile.' 

Dico  etiam  lioc  conSccre  problcmatdemonSratio  eadem  ed  qux  primx  ac  fecun- 
dxcondrufllonis,  ea  tantum  differentia,  quod  propoScio  ia£.huius,  Sc  adhibenda. 
Dixi  autem  fecundum  huius  tertix  conftruQionis  modum  coinciderecum  primo, 
eiufdcm  condruflionis  tertix , quodex  prxcedenti  manifedum  SeJF Axqualem  ede 
feriei  badum  imparium. 

Schohoit.  , 

A ■ Vaertt ttafiniSiintm  illtt»  triplicem  prepeJitiena^eChugtpma  haim , cimvitiaerfili 
^^Jit,,hiiic etiam firieictnutmre-.verim  quia  ia  pregreljiiaitas  haim geaeru , faeilitret 
fatindeu  magis  expedita ceaHrisBuaesfippetssat,  vifipitefieperapretiumdUatistm  htcUctf 
tam  atys  etiam  deiacept  in  mediam  preferrr, 

. t.  f.'.  J.  . • 
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■pSto  linearum  AB,BC, 

■^^CDprogtertio  terminata 
in  Ki&  ex  punitis  A,  B,C, 

&c.crigancur  parallcl;  AM, 

BN,  CO,  &c.  qux  propor- 
tionales fint  ipiis  AB,  B C. 

C D,  &c.  •iucacurq;  ex  pun- 
ito Madterminum  progref- 
lionis  K , linea  MK.  Dico 
hanc  per  omnium  parallela- 
lum  extremitates,  N , O,  P, , 

Demonjlratio. 

^OnCdcrcmus  primolineam  BN;  fi  ergo  MK  non  tranfit  perN,  fccabit  li- 
neam  BN  fupra  aut  infra  N,  in  I.  erit  ergo  MIK  vna  refla.  Et  quoniam 
ptogreilionis  AB, BC,&c.  terminus efl  K per  Sa,  huius,  erit  vt  ARadBK  Cc 
AB  ad  Bc,  hoccfl,  ex  datis  AM  ad  BN  : atqui  etiam  vt  AK  cftad  BK,  fia 
AM  ad  BI  •'*?<>  AM  eft  ad  B N,  vt  AM  ad  BI  maiorem  aut  minorem  qudm 
BN,  quod  eftimpombile.  Non  ergo  fccabit  MKipfam  BN  lopra  aut  infra  N, 
ergo  In  NiCmilitet  ofte^eraus  reflam  N K (hoc  eft  rcflam  MN  K,  oftcndimus  enim 
modo  punflo  M N K effe  in  vna  refla  ] tranfite  per  O.  «£  fic  de  ceteris  in  infinitum : 
Patet  Igitur  veritas  lemmatis. 

PROPOSITIO  CXXXI. 

E Sto  planorum  re6biIineorum  limilium  fimiitteriSue  pollcorum  feries 
M K,  ballbus  indirectum  collocaris,  terminum  habens  longitudinis 
puniftum  K.  Ex  vertice  autem  M,  ad  K ducatur  reCta  M K. 

Dico  hanc  per  omnes  omnium  angulorum  totius  (criei  vertices  N,  O, 
P,  Qi  tranfire  : fiue  totam  planorum  feriem  angulo  A K M inferi- 
pram  clTe. 

DemonfirAtio. 

T\  Ata  fitprimum  feriesfigu- 
L^rarum  ttium  quatuorue 
laterum.  Ciim  igitur  ex  hypo- 
chefi  planorum  icries  termi- 
netur in  K , bafium  quoque 
progreisionis  terminus  erit  K 
peria4.huius;&  quoniam  pla- 
na AM,BN>&c.fimiiiafunt, 
fimibtcrqi  polita , ex  elemen- 
tis patet  latera  BM  , CN, 

DO,&c.intetfeparallelaef- 
fe.ipGf^ue  AB,BC,&c.  proportionalia,  ergo  per  lemma  pr*cedens  MK  tranfit 
per  omnes  vertices  N.O,P,Q,'*t'*  Quod  erat  oemonftrandum.  ^ 


R ) Sint 
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Sintiam  plurium  laterum  iigurs  quarum  feries  tetminetnf  inK.  Quoniam  igituT 
plana  A M,B N,  Src. fimilia  funt  Cmiliterque  pofita,  erunt  B«iCADy.  Eji  pa- 
rallela; inter  fc,  ipfisque  AB.BC  proportionales,  quare  per  lemma  pricedens  pun- 
fla  «,  (3,  y,  8cc.  cum  punflo  K funt  in  Vni  eadem^ue  linea  s K. 
diuifa  fit,  ac  linea  BK.manifcftumeft  progreHionem  linearum  a/3  , (3  y,  &c<termi. 
nari  quoque  in  K.  Sunt  autem  ex  pundis  <t,  B,y,  f(c.  creAa  parallela  latera  «M 
(3N,vO,&c.quilateribus  BC,  CD.DE,hoceft  ipGs  «^.(3^.7«  • 
tionalia  ( qua:  omnia  patent  ex  eo  quod  AMi  BN.  C Ot  &c.  fimilia  plana  fint  Omm- 
teti^ue  pofita)  ergo  per  lemma.linea  M K «canfit  per  omnia  punfta  M,N>  O,  F,  Qi 
8fc.  Quod  erat  demonftrandum. 


tmmd.  , 

E Sto  lineatum  Afit  CC 
C D 1 8cc.  progrelsio  ter- 
minata in  Ki  Sc  ex  pundlis 
AiBfC.acc.  erigantur  AMi 
BN,  CO,  DP,  «fc.  inter 
fe  parallelae  t & ptoportiona- 
les  iplis  A B , B C,  C D,  Uc, 
aflumptiffiue  duabus  lineit 
AM,  CO,  per  M «e  Odo- 
catut  refla  MO. 

Dico  hanc  produftam  incidere  in  K ac  pdr  Omnium  reliquarum  extremitates 
ttanCre, 


Demonjlratio. 

SI  enim  ita  non  fit  . igitut  M O ptoduaa,  cis  vel  vitra  K in  B concurret  cum  li- 
nea AK i fic quoniam ptogrefsionis  AB,BC,  CD  terminus  eft  K»  erunt  AK, 
1 BKi  “CKi  DK.EK  proportionalescominuz.  quarcetiam  AK»CK,EK  exxqu» 

bi.s«iiu.  funt continux. vnde  i*vt  AKad  CK, fie  AC  ad  CE.  AtquicAC  ellad  CE,  in 
duplicata  rationis  AB  ad  BC,  id  cll  ex  hypotheC  rationis  AM  ad  BNicrgoAK 
ellad  C K,  in  duplicata  rationis  AM  ad  BN ; fed  Scratia  AM  ad  CO  (Vte*  da- 
tis colligitur)  duplicata  eil  rationis  AM  ad  BN,  ergoAMeii  ad  CO,hoecft 
M.O  V ad  O V,vt  AKad  CKi  quod  eft  impoifibiie:  non  igitur  occurrpt  >lO 
ipfi  AK  cis  vel  vitra  K-  Quod  erat  primum.hocautemficdenionftratd.pateif  fc- 
cunda  pars  cx  lemmate  propofitionis  prxcedentis.Qux  erant  deraonfttanda. 

,,  PROPOStTiO  CXXXII.  ■ 

E Sto  planorum  redlilincorum  fimiliumfimilitercjuc  pofltorum  feries 
MK,  vtipriusfic  terminus  fit  K,  per  quorumlibet  autem  duorum 
planorum  AM,CO  vertices  ducatur  reda  MO. 

JDico  hanc  produclam  cadere  in  terminum  K ac  per  omnium  reli- 
quorum 
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Jquonifn  *cfticcS  N,  P,  Q,  Scc.  ccandrct  fiue  coeant  planoiram  fericRI  an- 
]guIo  AKM  infetiptam cllc. 

DtmonflrAti». 

- 4wpnftrationft  pianc  idem  erit  qui  propolitianis  przcedencis.  Nam 

qusn»<inio<ium  illic  per  lemma  illi  propolitioniappoiicumdemoDtlrauimuspro- 
■ proximi  applicaiionem  propofidonis*  Veritatem  con>-  ■ 

«ludemus.  <•  ^ 

' . Lerhitut. 


8 


c y 


b 


S'"/ '"cont'n“»iu»Jogw.&"Jifferenti*illaru 

^ «7  ■ m*"’  «.iS.y.atc.  Dico  etiam«K,  0Ki 

}>Ki&c.  efle  continuas.  . - . ' «'i 


Dimor^rdiio. 


Qrft  a eftad  BC,hoc 

, “i  ^ '''  ad  BK.  ciim  ergoablatum  A«  Ctad  ablatumBfl 

A «‘irfmom  ® n fcliquiim  ,9K,  Vt  toCuKl 

n I,  r®  oUendemus  BK  eVe  ad  )-K  vt  BK  eft  ad  CK.hdc 

^ ® K,  hoc  eil  e*  demohftraaiiVt  ad  8t.  Suat  iA 

. rar  oK.  B K.  7 K pontnxiz.  Quod ctat  cfdnWnftran*»™.  ‘ 

PROPOSITIO  CXXXIII. 

progrcflio  diametris  in  dircdlunt  poUcis  ^ terminunl 
'J_>babBntlorigyudinispun(autnK  : &cxK  dudlaJincaKM  tangat 
■«jOOTttrs  datzferici  circulum, verbi  gratia  circulum  A M B. 

Dico  lineam  KM  totam  circulorum  feriem  cOntingcrc. 

/ , 

Dimonftrati0i 

tXccnrfo  rt  aileon- 
^tadtum  ducatur 
Utica,  tmi  ex  Centro  8 
parallela  lir  |3  X Tccans 
circulum  BNCiuN. 

ItcAa  igitur  MK  oc- 
cumt  ipfi  8X  vel  in 
pondo  N,  vol  fupr a aut 
Infta  N’  in  li  non  au- 
reqri  ftpta  aut  infta  poC 

'ft-  ocCutrert,  Gc  de-  ' ' ' 

moillfro.  bccurral  enim  , fi  fiei-i  poteft  , fiipra  vel  inird  ^i  ln  1 qiioniani  i^‘ciir 
danrbr  circuli  in  continua  analogia  , etiam  per  1x4.  huius  ABjiBG,  CD  &c. 
fijrtt  continuat  i ergo  AB  eft  ad  BG.  vt  BC  ad  CD  i hoc  eft  vt  BB  ad’  Cy< 
ItA  & AB  eft  ad  BC,  vt  aB  ad  BC  > ergovt  AB  cftad  BC  , ficojSeftad 

li  K «rminuscft  progte/fionisbafiumAB,  BC,  &e.perco- 

^Ilarium  lij.  huius,  erunt  per  81.  hilius conrinuz propdtdonales  AK,  BK,CK, 
^K  . quare  p«  lemnia  etiam  «K.BK  .yK  erunt  continuZ.  ergo  per  prutiamhu- 
'u*  Sy.hoc  cit  ficutantd  oftendimus  ABad  BC. 

hoceftoMad  BN.  Atqui  etiam  eft  vt«  Kad  18K,  fic  «M  ad  Bi . funtenim 

ex 
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ex  conflrudione  liaeil^ 
oM,  01  paralltlxict* 
go  oM  cft  ad  01  , xt 
aM  ad  BN  maiorem 
aut  minorem  qodm  B I. 
quod  eftabrurdua.N5 
igitur  rcfta  M K ocoir* 
ret  redc  01  Tapra  vel 
infra  N : ergo  in  N. 
Quoniam  autem  ex 
centro  ad  concadnn 


u,  -jt.il.  »^u6aelt  aM  angulus  KMa  a reduselli  qUdftcilmexconftruftioae  0Nparal> 
. lela  flt  aM.  angulus  quoque  KN0  reduseric  ; ergo  b linea  RM  tangit  circulum 


fimili  ratiocinatione  dcroonftrabimus  KM  reliquos  edam  Omnes  circalos 
contingere.  Quod  erat  demonllraodum. 

CerolUruua. 

QVod  In  hnc  Theor.de  drcnlisdemonllrauimus,etiam  de  Cmilibut  £llip£bul,Pa* 
rabolij,  Hyperbolis  demonllrari  poteft. 

PROPOSITIO  CXXXIV. . 

Ilfdem  poliris  duos  quolcumque  circulos  Ictieidatz  circulos, verbi  gra- 
tia A MB,C0D  tangat  rc£ta  MO. 

Dico  hanc  produdam  cadere  in  terminum  longitudinis  K,  Ac  reli- 
quos circulos  omnes  contingere. 

DemonfirdM. 

CEnttacircuiorunt 
iinta,0,y>  i.tcc. 

■ tum  exa  acyadeon- 

taChis  ducantur  aM, 
y 0. 0 igitur  negemc 
aiTercio,  cangens  MO. 
produSa  occurret  li- 
nex  AK  cis  vel  vitra 
R in  V.  & quoniam 
per  corollarium  pro* 
poCdonls  ti;.  huius 

terminus progreflionis baCumeftin K>emnt<  AK,  BR,  CK,  DK.  EK,  (cc.  ae 
proinde  per  lemma  propofidonis  ptxcedentii  edam  aK,  0R,  yK,  In  condona 
SiSaiM.  Quare  pater  ex  aqiio  edam  aK.yK,  {K  efle  continuas,  ergo  a K cll^  ad 

yK,  vt  ay  ad  y{.  Atqui  ay  eftadyf,  vt  AC  M CE  (quodiimili  modoollende* 
ciofJb-  mus  quo  in  przcedenti  oftendimus  A B elTe  ad  B C vt  aB  ad  B y ) & AC  cft  ad 
to-  CE  in  e duplicau  rationis  AB  ad  BC,  ideft  vt  AB  ad  CD  i ec  AB  cft  ad  CD 
vt  aM  ad  yO>  ergo  aR  cft  ad  yK,  vt  aM  ad  yO.  Deinde  cdm  aM  , yO  ex 
Centris  ad  contadus  dudx  funt , enintperpendiculares  ad  M V,  ideol^ue  paraUehe 
ifiterfe.  Qjare  M V erit  ad  OV,vt  aM  ad  yO,  hoc  cft  per  iam  demooftrau  ve 
aK  ad  yK.quodeftabrurdum.  nqnigitarMO  oocurretipli  AK  cis  vel  vitra  K, 
fed  in  K.  Quod  erat  primum.  Qi]o  dcmonfttato, patet  per  prccedeorem  fecuiuht 
pars.qux  erant  dcmonftranda. 

Quddftloco  circuliCOD  alTumatltr  circulus  BNC,  Ita  vt  linea  duos  vicinos 
circiuos  contingat,  dcmonftrado  longe  erit  facilior,  quam  proinde  omifimus. 


A 

wr 

rt 
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) CarolUrum. 


^7 


IT  Oc  <]uoque  Theorema  non  cantum  ciccaJu,<cd  etiam  aiijs  Emilibds  fedionibdf 

“^applicari  poteft.  . 

PROPOSITIO  CXXXV. 

Linearum  AB , BC, 

CDj&c.  progrellio 
terminetur  in  K:  creda^, 
ad  quemuis  angulum  re- 
dla  AM  , ducatur  MK: 

Deinde  ex  fingulis  pun- 
itis in  fjrogrellionc  A K 
repertis, ad  A M,parallelx 
erigantur  B N , C O,  D P, 
atque  icafemper. 

Dico  ex  triangulo  A M K relinquendum  tandem  triangulum  aliquod 
quauis  data  (uperficie  minus. 

DtmonJlrMtio. 

QVoniamfimilia  fune  triangula  AMK>  BNK,  COK  , &c.  erit  duplicata  eo- 
rum proportio,  proportionis  Uterum  AK>  BK,  CKi  &c.  quia  autem 
ptogrelConis  AB.  B C terminus  eft  K,  erunt  .AK,BK,  CKj&c.  concinux 
pmportibnalcs.Tnde  GmiUatriangula  AM  K , BN  K>  Src.  etiam  (iincin  ratione  con- 
tinua&tUuidendo  trapezium  AM  NB  ad  criangulu  B N K,  vt  trapeziumBN  OC 
ad  triangulam  COK.&  trapezium  CP  ad  triangulum  DPR:  atque  itafemper. 
Igitur  b telinquecor  tandem  triangulum  dato  minus.Quod  erat  dcmonftrandutn. 

PROPOSITIO  cxxxyi. 

E Sto  planorum  Icries  lateribus  homologis  indiredum  conAirutu,ter- 
minus  autem  longitudinis  (it  K. 

Dico  ex  ablatione  continuata  planorum  AM,  BN.C  0,&c.  relinqui 
refiduum  fcriei,quoui$  dato  plano  minus. 

Dtmonjlratit. 


JT 


N 

J 

< 

O 

r-^~^  ^ s 

nn  K 

: D E F K 

'pEroAuagefimam  fecundam  huius,  A M eft  ad  reliquam  ieriem  planorum  NiC, 
TC  planum  BN  eft  ad  reliquam  fetiem  OK:&pet  eandem  planum  BN  eft  ad 
reliquam feriem  OK.tc  planum  C Oief^fcriem reliquam  PK:  Atque iuininfi- 
nitum. ergo experpetua planorum  AM>BN,&c.  ablatione reCduam  fcricipropoft. 
rq‘  erit  tandem  quouis  dato  plano  minus.Quod  erat  demonfttanduni. 

S ^ R O- 


ttxJimm» 
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PROGRESSIONES 
PROPOSITIO  CXXXVII. 


DEtur  feries  pUnorum  Iimiliiini,homologi$  bafibus  in  dircAum  coI> 
locatis,  terminum  habem  longitudinis  puniftum  K : fumpto  au- 
tem quouis  plano  CO,  numerantur  alia  plana  in  infinitum  £Q,  GS, 
IV,  &c.  totidem  femper  intermilfisquotinter  planum  CO& primum 
ferici  planum  A M intercedunt.  Petuntur  omnia  plana  A M,  CO,E  Q, 
G S , &c.  ez  propofita  leric  auferri. 


Coajiritllia  O"  demonfirati». 


QVoniamexhypothefi plana  AM>  BN>  COiDP.EQ.>PR>GS,  funtiocon- 
tinua  ratione,  etiam  czzquo  plana  A M,CO>  £Qj_l  V,  in  continua  iitnt  ana- 
logia. igitur  per  propoiitionem  iaS.huius,leriei  planorum  coneinoe  ptoportionaliuii) 
A M,  C O , B Q>  inueniatur  planum  atijuale.  hoc  fi  aufert  ex  plano , tjuod  pet 

eandem propofitionem  raf.fa&um  fuerit  zqualefetiei  clttz  M K habebitur  propo- 
fitum. 

PROPOSITIO  CXXXVIII.  r 

DEtur  progrcllio  quadratorum  habens  bal^indircAum,  & termi- 
num longitudinis  K:  & ez  K per  H ducatur  redla  KH,  quxpct 
propofitionem  i5i.huius  contingat  omnia  fcrici  quidrata&  concurrat 
cum  ALin  G. 

Dico  triangulum  AGK,  toti  trapeziorum  GB,  HC,  ID,  &c.  fiue 
vtrique  quadratorum  AH,  B I,  &c.  ac  triangulorum  LGH,THl, 
&C.  progrefEoni , xquale  elle. 


Vtmtn- 
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I^Er  ceroIUriatti  (>'ro- 
poficioais  115.  huius 
fcnes balium  AB»  B Ci 
C D cerniinaiur  in  Kt 
vnae  AK.»BK,  CKi 
&c.  Tunc  coniinUx  pio- 
pordonalcs,8r  criangula 
b AGK,  BHK,  CIK, 

&c.in  cdcinua  fune  ana- 
logia. Quare  coti  fcrici 
ropoctionls  quam  ha- 
ec trapezium  G B ad  tripezium  H C . Cne  (Ucu  continuat; , ctiangblnm  A G 
xqualecd.  Atqui  trapezia  ID>  XE,  &c.continuanc  rationem  trapezi;  GB  , ad 
trapezium  HC;  (ctimenim  criangula  AGK  > BHK,  CIK,  Scc.  fint  continui 
proporcionalia,corum  quoque  (UfFcrcntiz  nempe  difia  trapezia  erunt  continua ) ec- 
mtdangulum  A G K , trapeziorum  feriei  vniuerlz  c(l  xquale:  Q^oderatdemon- 
urandum, 

, PROPOSITIO  CXXXIX, 

E Sto  quadratorum  feries  H K,  bafa  habens  iri  dif-eduiri.St  riritiinutfa 
longitudinis  K:  &ez  Kper  Hduftarcfta  KH  tangat  per  propoG- 
tionemi3i.huius  omnia  feriei  quadraca,ac  concurrat  cum  AL  inG.-in- 
aenti  deinde  per  propof.So.huius  linei  A Q,qua:xqualis  fitfcriei  baGum 
impariu  AB,C  D,£  F,diuifa^i  bifariam  L G iri  M,Gat  redfangulu  M P. 

Dico  hoc  triangulo  AGK,  aequale  c(Te> 

^emendrattd. 


geometrica  ! tjr 

DtmmfirnM. 


o 


Y^Roducanir  L H in  R,ie  B il  in  O i linea^N  0 patallejaeilex  datis  ad  A (Xqu; 

'i- xquididac  LHicrgo  MN  O parallela  cll  ad  LH.  St  quia  GMzqoaliseft  MLt 
etiam  GN  zqualisecicNHsruncautetn& Oti,MI.,ideftMG  zqualesiStanzu- 
li  OHN , MGN,  xquales : ergo  zquantur  triangula  MGN,  NOH;  addicoque 
communi  LMNH.triangulum  L GH  , reijangulo  Eo  xquale  cd : quare  qna- 
■ draturo  AH  ellad  crianmlum  L GH>vt  idem  quadratum»  ad  redangulum  L O, 
hocaeft  Vtlinca  AL  ad  lineam  LM.  Prxterea  triangula  LGH,  THl,  VlX, 
limiliarunt»  & homologa  latera  LH,  T I,VX;adeoi|ueinduplicata'rationelate-»'»-*'“<- 
rlnti  LH,TI,VX,  8cc. igitur  ciim  quadrata  AH,  BI,  Stc.Cnr  in  eorundem  late- 
rum duplicata  ratione;  pacet  criangula  diiSa, quadratis  proportionalia  elTc.vndc  per- 
mutando Vc  quadratum  A H ad  triangulum  L GH,  lic quadratum  Bt  ad  triangu- 
lum THIt  StquadratuM  CX  ,ad  criangalum  VlXiacqueicain  infinitum.  Ergo 
et  quadratum  AH  ad  triangulum  -L  O H>  hoc  cft  cx  antd  demonllratis  rt  ALad 

S a LM. 
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*fic  omnia  quadrata,  ad  omnia  triangula.  Atqui  vtAL  ad  LM  fic  etiam  cft 
rcaangulum  AR  ad  rcdangulum  L p.  Igitufvt  omnia  quadrata,  ad  omnia  trian- 
gula, fic  rcaangulum  AR  adrcOangulum  L P.  Atqui rciftangulum  AR,  «quale 
cft  toti  b quadratorum  fcrici , ( cft  enim  A Q,aequalis  ferici  baftum  impa^uro  AB>- 

Se  AL,  AB)  ergo  cum  feries  quadratorum  oftem(a£tasqualisc(rcrcftan- 

c J4.  qui»-  gulo  A R ; etiam  tota  triangulorutn  feries  redangulo  L P « «qualis  erit,  quate  l#- 
»»•  tum  re^angulum  A P » vtrique  fcrici  quadratorum  ac  triangulorum,  hoeoft^tiei 

trapeziorum  G B , H C , 1 D,  8cc.  «quabitur : fed  trapeziorum  feries , d cpnjHtuit 
triangulum  A G K.  ergo  rcaangulura  AP  triangulo  A GK  «qw4c«ft. 
dcmonftrandum.  ’ - 

Q>r ollarium. 

EX  difcurfu  demonftrationis  colligitur,  rcdangulum  M L R P,  progrcifiooi  triaa- 

gulorum  GL  H,HTI,&c.effc  «quale ircdangulum  vero  GI.R>dpplWPCl- 

£;ciufdcm  triangulorum  progreifionis. 

PROPOSITI  O e XL. 

ESto,  vt  prius,  quadracofum  feries  HK»  in  fer  ipta  triangulo  AC  K-,. 
fitquc  A Q aequalis  fcrici  bafium  imparium  A B,  C D,  &c. 

Dico  rcdangulum  fub  A Q>  ficlincis  G A , A B , tamquam  vna  con- 
tentum , rcdtangulo  G A K aequale  elle. 


Dcmpnftratioi 

*• 


T^Iuidatur  enim  LG  bifariam  id  M : igitur  linea  compofita  ex  GA»  AB,  bis 
^^continct lineas LM.L  A.quarecompofita  cxGA.ABdupla  eft  linc«AM  ergo 
rcAangulum  fub  AQ^&  compofitaex  G A,  AB.dupIumcftercaangulifubAQ. 
^ Atqui  rcdangulum  fub  A Q & A M.  «quatur  f triangulo  AGK:er- 

go  rc^angul  ura  fub  GA  , AB  tanquamvna  hnca,  duplum  cft  trianguli 

AGK-  (^arccum  Se  re^angulum  GAK»  ciufdcm  trianguli  GARfit  dupiuna» 
a;quabunturinccrie,redan^om  fub  AQ^eoinpofita  ex  G Aj  AB*  &teftan- 
gulum  GAK.  Quod  erat aemonlbrandum.  ’ 

Ipmma'. 


T AtusAKtrtanguIiAJ^ 
diuifum  per  Uaea$  la- 
teri A F patailelas  * ua  coo- 
tinud  proportionales  AK> 
BK,CK.arc. 

Dico  trapezia  FB»  GCt 
H P,  Su.  cfte  ftmilia; 

Demon~ 
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GEOMETRlC-f. 

Demonflratto. 

OB lineatum  AF,  BG>  CH  zquidillaiiciam  , angulus  FAB,  ai^uIo  GBCi 
& GFA,  anplo  HGB,  & BGF,  angulo  CHG,&ABG, angulo  BCH, 
zqualiscK.  Dcimicquia  AK»  BKi  CK,&c.  fune  concinuz  proportionales, cric 
AB  adBC,*  8£BCadCD,vtAKadBK.  Cdm  igitur  etiam  FA  lit  ad 
GB.vtA  K ad  B Ki  erit  F A ad  GB,  vt  AB  ad  BC,  & permutando  F A ad  AB, 
vt  GB  ad  BC:  limiliterciim  AB  fit  ad  BC  ■>vt  AK.  ad  BK,  hoc  eft  ex  hypothe-  b/w. 
fi  ,vt  BK  ad  C K , hoc  eft  vt  B G ad  H Ci  etit  permutando  AB  ad  BG,  vt  BC 
ad  CH  i non  aliter  etiam  oftendemus  B G efle  adGF,vtCHadHG,&  GF 
id  F A,  vt  H G ad  G B.  quare  cum  trapeziorum  F B,  GC  Sc  anguli  omnes  fint  z- 
qualcs,  & latera  circa  zqualesanguios  proportionalia,Trapezia<FB,GC  & omnia 
reliqua,  erunt  fimilia.Quod  erat  dcmooftrandum. 

PROPOSITIO  CXLI. 

DAca  fit  quadratorum  (cries,  habens  baresindire£lum,  6t  terminum 

longitudinis  K,  inlcripta  triangulo  A G K;  ac  primi  quadrati  Ia-  “ 
tere  LM  bifedo‘in  F,per  Fducatut  reda  FK, occurrens ipfi  A G in  I. 

Oico  triangulum  AIK  feriei  quadratorumi  triangulum  verdIGK, 
ftAieitriaaguIpruna  LG  M,  TM  N,  &c.  zquale  efle. 

Dmonjlratto. 

eVm  LM  bitcAa  fit  in 
Fv&  SM,  IL  ex  by. 
pethcfifintparallelz,  patet 
trianguU  1 F L , ,S  F M z- 

Sualiaefle,  ac  proinde  ad- 
ito communi  ALF8B, 
trapezium  A I S B quadra- 
toAM  «quale.  Dcindecu 
per  corollarium  propoficio- 
nisiat  .huius , ptogreflronis 
bafium  AB,  BC  terminus  St.bau,. 

fit  K, eruntJ  AK,  BK-.&c. 

concinuz : quare  ciim  etiam  AI,  BS>CX,  Sce.finc  pata)lel;,erunt  per  lemma,  tra- 
pezia IB,  S C,  X D.  Scc.fimilia  inter  fe.vndc&r  trapezia  I B,  S C>X  D,  &c.  funt  cia.faH. 
in  duplicata  ratione  lacerum  homologorum  AB,BC>  CP,  ttc.  atqui  jc  quadrata 
AM,BN>  C O,  &c.  fune  io  didorum  laterum  duplicata  ratione , ergo  trapezia  fuDt 
quadratis  proportionalia, &vcprimumrtrapcziumIB,  ad  primum  quadratum  , ita  fiayura 
tota  trapeziorum  feries,  ad  quadratorum  feriem.  Atqui  primum  trapezium,  oftendi- 
mus  primo  quadrato  zquale  efte,  ergo  trapeziorum  etiam  te  quadratorum  fetses 
zqualcsfunt.  Deinde  feries  trapeziorum  j GB,  MC,  ND,  conftituit  triangulum 
AG  K,  ergo  & feries  trapeziorum  I B , S C • triangulo  AIK  zqualis  erit  j (.^are 
triangulum  AIK,  quadratorum  ferici  zquabituc  i Quod  era^  primum;cx  quo  etiam 
patet  fecundum,  quz  erant  demonftranda. 

PROPOSITIO  CXLII. 

DAta  fit  planorum  fimilium  feries  habens  bafes  homologas  indite- 
dum,  & terminum  longitudinjspundum  K)  (it^ue  Icriei  rationis 
A B primz , ad  tertiam  C D,  zqualis  linea  V I:  linea  vero  T feriei  rationis 
A B primz,  ad  E F quintam  fit  zqualis; 

S 3 Dico 
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atx<.hm. 


*4‘  . PROGRESSIONES 

Dico  icricm  cocatn  planorum  A Mj  B N,  CO,  D P,  ^c.  cfle  ad  fcricm 
planorum  imparium  aM  ,CO,  EQ,&c.vt  linea 'VI  cft  ad  lineam  T. 

, ■ . . Dmonjiratid. 

e Enes  bailum  imparium  AR> 
,,  , ‘^CD>  EI' j &:c.  confticuatur 

feparacim > ve  V X ipfi  AB,  8c 
X Y ipfi  e D)  ScYZ  ipii  EF 
fle  xqualis : item^uc  plana  fu* 
perhisfa^a  planis  AM»  CO» 
E Q.xqualiafint,&iimilia.  pa- 
cer igicur  feries  rationis  A B ad 
EF,  & rationis  Vk  ad  YZ* 
«aWcm  cfle.  quare  cura  T *- 
qualis  flt  feriei  AB,EF.  etiam  . 
(crici  VX,  YZ  , xqualis  erit. 
Deinde  feries  apianorum  AM» 
B Nj  CO)  cfl ad  planum  AM» 
vt  linea  VI  ad  A B : & feries 
planorum  V«,  X fl.  5fc.  eft  ad 
planUm  V X , id  ell  ad  planum 
A M , vt  T ad  V , id  eft  AB: 
Atqui  vt  V 1 ad  A B,  Geredan- 
gulum  fub  V 1 & A B , ad  qua- 
dratum A B :&  Vt  T ad  A RGc 
redatigulum  fub  T '&  AB»  adqtiadraeum  A B;  ergo  feries  planorum  AM,  BN» 
&c.  eft  ad  planum  AM  vcredangulumfub  VI  de  AB<  ad  quadrarum  AB:  de  fe- 
ries planorum  V «,  X/3»dec.  eft  ad  planum  V ft>hoc  eft  AM>  vcrcdangulum  T AB 
ad  quadratum  A B.  Igitur  permutando  feries  A M.BN>  eft  ad  redangulum  fub  V I» 
AB,  vtplaniim  AM,  ad  quadratum  AB  : itemque  permutando  feries  Va»  X3 
eft  ad  rcdangulura  Y AB»  vt  idem  planum  AM  ad  idem  quadratum  AB.  ergo 
feries  AM,B  N,  eft  ad  redangulum  fub  VI A B vt  feries  V«*  X d ad  redangulum 
TAB;  depermutandoferies  AMiBN,eftadfcricm  V«,X0»ideftcxconftrudio- 
ncad  fcricm  A M,  C O,  E vt  rcdangulum  fub  VI  A B ad  rcdangulum  T A B» 

hoc  eft  vt  linea  V 1 ad  lineam  T : Quod  erat  dcmonftran.dum» 


Propositio  cxliii. 

DAcx  fint  quadratorum  feries  binat , quae  habeant  bales  indirei^um^ 
& longitudinum  terminos  pun<^a  K & R.  Ot  autem  AKdiuila  in 
O,  in  ratione  AB  adBOrdcFR  diuila  Iit  in  P,  fecundum  rationem 
FG  ad  GH. 

Dico  fcricm  quadratorum  N K,  ad  fcricm  quadratorum  N R , ratio- 
nem habere  compodeam  ex  rationibus  A B ad  F G , & A O ad  F P. 


I 

i 


p R O- 
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GEO  METRICA  . 


Dmonfiratu.’ 


-»45 


CEries  quidMtorutn  MK>>a:- 
“Aquatur  reftangulo  OAB.Sc'"'- 
reries  quadratorum  N R ■ rc- 
i^angulo  PFG  xqualis  eft. 
Atqui  ratio  rcdtangulorum 
O A B,  P F G e*  laterum  A B, 

FG>  & AO.  FP  I rationibus 
componitur,  ergo  etiam  ferie- 
K rum  M K,  N R , e*  ijidem  ra- 
tionibus proporiio  componi-  * 
tur.  Quod  erat  demonilran- 
dum.  Sed  hoc  Theorema  rm- 
uerfale  reddamus.  ‘ ^ 

PROPOSITIO  eXLIV. 

I T Adctn  manente  figu- 
Jlvra,  data;  Unc  feries  bi- 
na; planorum  fimiliutp, 
quarum  longitudines  fune 
AK,  FR  ! iit  autem  AK 


diuilain  O,  in  ratione  A B ad  BC,  & FR  in  Pj  in  ratione  FG  ad  Gh^ 
Dico (criem  planorum fimilium  MK,  ad  Tenem  planorum  fimiiium 
N R,' habere  rationem  compofitam  exrationibus  A B ad  FG,.  & AO 
ad  FP.  • ; 


Demonflratio. 


SI"’ 


per  ijrdembaCbus fiant  binz  quadratorum  leries  , & lineis  CD  > Hl,  zquales 
^fiant  <tB,£G:  deinde  vt  Aa.adAB,  &F^,adFG  hat  quadratum  A B> ad  AS 
quadratu,8t  quadratum  FG  ad  quadratum  F A itaque  quadracumiuper  A/3  zquabi- 
tur  b feriei quadratorum  M K.' planum  vero  fiiper  AS  Cmilcplanis  A S,  BT,F  V, 
GX,dcc.  zquabicuricriei  planorum  SK  : llmilitetab  altera  parte  quadratum  fii- 
per  F^  Teriei  quadratorum  NR,  & planum  fimile  fuper  eadem  F$>  planorum  le- 
riei  VR  zquaha  erunt.  Itaque  feries  planorum  SKcil  ad  icriem  planorum  V R, 
vt  planum  fuper  A /3,  ad  planum  F$:  Item  feries  quadratorum  M K eil  ad  feriem 
quadratorum  NR,vt  quadratum  fuper  AS,  ad  quadratum  fuper  F3.  Atqui  pla- 
num A/3  cfl  adplanum'F(,vtquadratum  AS  ad  quadratum  F^ifeum  enim  tam 
quadrata , quam  plana  ex  conflruflionelint  fimilia,  vtraque  lunt  in  duplicata  ratio- 
nis AS  ad  F^:)ergoferies planorum  S K efl  ad fenem  planorum  VR,»t  feries 
quadratorum  M K ad  feriem  quadratorum  NR.  Atqui  per  prqcedent.  feries  qua- 
watorum  MK  adferiem  quadratorum  NR,  rationem  habet  compofitam, ex  ratio- 
nibus AB  ad  FG,  jc  AO  ad  FP,ergu&planorumferies  SK  ad  Icriem  planorum 
V R,  rationem  habet  ex  ijfdcm  rationibus  compofitam  .-quod  erat  demonllrandum. 

PROPOSITIO  eXLV. 

DAtz  flntquadratorum  feries  HK,  L G,  in quibufuis rationibus, ab 
xqualibus  quadratis  incipientes;  fitque  linea  S feriei  rationis  pnmae 
A B ad  tertiam  C Q,itemque  linea  T,  feriei  rationis  DE  primx  ad  ter- 
tiam F R xqualis. 

Dico  feries  quadratorum  eam  ptoportioncni  haberequam  lincx,S,T. 

Demea- 


»44 


PROGRESSIONES 


I>mqnfiratio. 


■ ixt.km- 


- 

H 

t 

TT 

r,o' 

r 1 * 

1.  ■ 

^ K 

A'  ■ ■ 1 

r A 

€ 

e 

ht.JiMti, 


f 

1— . 

■ 

IF 

C Eciei  H K 1 zquatur  re&an- 
‘^gulo  S A B > item  rerict  L G 
Kquacurcc£lagulo  TDE>hoc 
cll,(qaoniam quadrata  AH, 
DL  , ideoque  & linez  AB> 
D E.  ex  hypothcfi  zquancur) 
rcOanguIo  TAB.  eadem 
igitur eft  rcricram , S AB» 

TAB  redlangulorum  ratio. 
Atqui  tedlaugulorum  S AB> 
TAB, eadem  eft ratio  *>  quz 
redarum  S.T,ergo  Sc  ktie- 
rum  eadem  quz  S , T , linea, 
rum  eft  proportio.  Quod  erat 
demonftrandum.  Hoc  quoque 
Theorema  faciamus  vpiuer- 
lale. 

PROPOSITIO  exivi. 


E,' 


' Adcm  manente  figu- 
/ra;  dentur  planorum 
fimilium  binz.lcries  quarumuis  proportionum  N K,  P G , quz  ab  squa- 
libus incipiant  planis,  fint^ue line* S,T, squales  feriebus  AB,CQ,  &c. 
AB,FR,&c. 

Dico  eandem  efle  ferierum  & redarum  S,T,  proportionem. 


DemtmflrtUio, 


cttfJm» 

wi» 


A D hhius  Theorematis  demoofttationem , eandem  ledor  conftrudionem  ac  ra- 
sAriocinationem  fi  adhibeat , qui  propoli  tioneprqcedenti  fuimus  vfi , non  aliter 
propofitionis  przfentis  veritatem  ex przcedenti  deducet,  quim  ptopofitionis  144. 
ex  i45.huius  deduximus. 


PROPOSITIO  CXLVII. 


EStoredanguIum  altera  parte  longius  AG,  a quo  AM  quadratum 
ablatum  flt.Pctitur  exhiberi  feries  quadratorum,  quq  squalis  Iit  re- 
dangulo  AG,&  incipiat  a quadrato  AM. 

Confir$iSio  dmonftrat$o. 


l.  J 

1 

! 

1 

& 

1 

-] 

~-A 

1 

c 

1 

u 

In  ir 

« s I c 0 3 

ts  . ^ 

VT  AF  ad  BF,  fic 
ABfiatadBI  : Scex 
Iduda  1 H,  parallela  ad 
B M redangulo  1 B M H, 
zquale  fac  quadratum 
BNibafi  B C indiredum 
poGta  cum  A B : tum  pro- 
grcifionis  quadratorum 
AM,  BN,  cconiiuuats 
inucniatur  K terminus 
longitudinis.  Dico  fericra 
quadratorum  MK,pro. 

blemati 
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SEOKtITILICiS. 


H5 


_K_ 


blemari  raiisFacere.  Nam 
cum  ex  con (trudi on c A B 
fitad  BI,vc  AF  ad  BF; 
ent  AF  cqualis  • (eriei 
raci*BiaAB  ad  BI-Dcin. 
de  eX  conftrudione  re- 

Aaneuium  BH  aratur  I I I | I [ f — -j_ 

2uamro  BN>  ergo  qua.  | I | | 1 I I L 

ratuin  AM  ad  rodan-  A i"  I c D F JE 

guliam  BH'>  Se  quadra- 
tum BN,  eandem  habet 
rvionemi  ende  cdm  qua- 
dratum AM)  (itad  quadratum  ^N  vr  AB  ad  C D > erit  quoque  quadratumAM 
adredengolum  BH  , vt  AP  ad  CD.  atqui  vc  quadratum  AM  adrcdangulum 
BH>  fic  AB  ad  BI:crgo  AB  ed  ad  CD.  vt  AB  ad  61 : aequantur  igitur  CD, 

BI, ergo  AF  etiam  zqualis  e(t  fetici  rationis  AB  ad  CD:  quare  reclangulum 
F A B,  id  eft  tedanguium  AC  **  aequale  ed  (eriei  quadratorum  A M,  B N>  C 0>&c.  <>  uti» 
houedreriei  MK.%$umigicurcdquodpoduIaba(ur. 

PtPionllratio  alia. 

'^Qc(  rcfiei  quedtacotuin  MK  ed  per  SahuiUs  ad  reliquam  (eriem  NK,  vtqua- 
A dratuqi  AM  ad  quadratum  BN,  hoc  cdcxcond.  ad  rcdangulum  BH.  Ae- 
qui , rcdlangulum  AG  cd  ad  reAanguIum  BG>  vt  reAan- 

gulum  AM  ad  re^angulum  BH,  ergo  feries  MK  ed  adferiem  NK,  vt  AG  ad 
Bq<.  Igitvr  dmidendq  quadratum  AM , cA  ad  reljquam  reriim  NK  > ve  quadra, 
tum  idem  A M ad  ttliquum  ceAaogulum  B G i ergo  feries  N K,  V reidaegvtum  B Q 
acquantur.Quareiommuni addito  quadrato  AM,laiafwit>  MK>4(  (fiftanguiuin 
AG  (unt  «qualia. 

CoroHiariiim. 


L_ 

A 


B t B 


£Stq Irnea  AI  fefta  in  B, 

Petitur  addi  IK,  vc  AI 
fitadlKiVc  AKadBK. 

CoafiraSi»  d dmtnlhMu, 

CVper  AI  fiat  in  altitudh 
•^ije  A B rcMoguIum  A G» 

evi  «quali; ' mucniacur  fe- 
ries i^adeatorum  balibus 
ia  dire^um  politis  MN  K: 

iacipieusj  quadrato  AB.fiueAM  • &terrainum  habens  longitudinis  K:  Dicofa- 
t3vn>  quod pecebauir.  Cum  enim  rcAangulum  AG  excondrufiionclic  xquale  fe- 
rvpi  MK«  AI  erit  ad  IK,  vc  AB  ad  BC,  vti  ex  laj.  huius  facile  demondeati 
4e  quiacermiavi;  loogitudinis  feriei  quadratorum  cd  K , progreilionii  etiam 
gtajpnnuetitlinui  J prit JG^rgo  AK  'ad  BK,vt  AB  ad  BC,hoccdperdemon- 

ihtHH  AJ  ad  ^K.  raflum^turcd  quod  petebatur, 

PRQPQSITIO  CXLVIII. 

E Sio  figura  plapa  quacumque  FI,  aqua  limilis  auferatur  FG,  petitur 
exhilwi  lenes jilaoorum  (imilium, qua  incipiat  a plano  ablato  F G, 
Ac  datopiaao  F i lit  aqualis. 


1«A  . 

«Ib.Aiwimi 


C«p- 
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PROGRESSIONES 
Confiruni»  (ydemenftrMio. 


«i»r 


VIi.Mm- 


ihg 


uif.Mut 


VT  planum  FI  ad  fcgtnentum 
Gl>  Gc  planum  FG  i Gatad  . 
fegtnentum  aliquod  GH>  deinde 
■ plano  FG  £»c  Gmile  it  xquale 
y AM,  & fegmcnto  GH  xquale  fit 
X planum  BN, Gmile  autem  plani» 

® i AM,FG,FI.  Denique  progref. 

fionis planorum  AMtBN»  conii- 
nuatx*  inueniacur  terminus  16gi> 
cudinis  K.  Dicofcriem  planomiB 
, fimilium  MKpoftuIaro  latisftce- 
" re.  eft  enim  rora  feries  planorum 
MK.  ad  reliquam  feriem  NK. 
vt  b planum  AM  ad  planum  B N» 
hoc  eft  ex  conftruftione,  vtpla- 
num  FG  adfegmeorum  GHifed 
rurGim  ex  conftruftinne  planum 
FI  eftadftgmenrum  GI.  vt  pla- 
num F G ad  fegmenrum  O H,  er- 
go feries  M K.  eft  ad  reliqua  NK. 
vtplanum  FI  ad  fegnicncum  GI. 
Quare  per  conuerfionem  rationis 
feries  MK.  eftadpUnum  AM, vtplanum  FI  ad  planum  FGr  fedex  ronftm^^ 
ne  plana  AM.FG  xqualia  Gmt»  ergo  erum  feries  planorum  fi  milium  MK.&  pla- 
num FI  xqualia  funt.  Quod  erat  faciendum. 

PROPOSITIO  CXLIX, 

DAta  fu  progreflio  quadratorum  M K,&  quadratum  aliud  D P.quod 

minus  e(rcdcbetfetieMK.p,etitut  exhiberi  aUafetiesquadtatorum, 
incipiens  a quadrato  D P,*qualis  feriei  MK. 

(inShuaiotydemoBfirttio. 

P»tte£langulum  AG  inalti- 
JTtudine  AB  , «xquale  feriei 
datxMK.  deinde,  ( quoniam 
quadratum  D P ponitur  minus 
ferie  MK,ideftexconftruaio- 
ne  tefiaiigulo  AG.)  augequa- 
dtatum  DP,  teflangulo  BS. 
■R  vt  reflangulum  totum  DS , ae- 
quale Gt  teftahgulo  AO:  tunx 
teflangulo  D S <*  inueftutur  *- 
qualis  feries  quadtatotu  P Q_U. 
incipiens  i quadrato  D P.  Dico 
fctiem  P QH  foluere  ProWe- 
ma.  Nam  ex  conftr.  feries  qua- 
dratorum P Q.H  Incipit  i qua- 
drato dato  DP , K xqualueft 
reflangulo  D S,  hoc  eft  ex  con- 
ftrudione  redangulo  AG.hoc 
eft  tutfum  ex  conftruftione  fe- 
riei datx  MK.  Fafium  igitur  eft 
quod  petebatur. 

’ PRO- 
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GEOMETRICAE. 


«4/ 


Propositio  cl. 

DAtsIic  iterum  quadratorum,  feries  MK,  & aliud  quadratum  DP« 
item  ratio  quzuis  Hue  maioris  fiue  minoris  inzqualitatis  V ad  T. 
petitur  exhiberi  Icrics  quadratorum  incipiens  si  quadrato  O P,  & habent 
od  (eriem  M K,  rationem  datam  V ad  T. 


ti  G 

X 

y 

] 

r 

- X 

A y c F 

XX  , . 

^ J 

V 

• 

T.  . 



1 

>1 

» F E I 

H 


tiat  . reaangulum 

zquale  feriei  M K , 8c  in 
eadem  altitudine  rcaangu- 
lutn  AL.quddadtcaangu- 
lum  A Gi  datam  habeat  ra- 
tionem. fi  iam  quadratum 
t)P  maius  fit  aut  squale 
Tc^ngtrio  ALiimpoflibile 
cft  problema.  Midus  ergo  fit 
oportet  quadratum  DP  re- 
Sangulo  A£-  Itaque  au- 
geatur xedtangulo  ES,  ita^ 
Vt  totum  D S b reeiangulo 
A L squale  fit.Tum  reuan- 
gulo  DS  iniieniatur  squa- 
lis feries,  quadratoriiPQH 

incipiens  d quadrato  DP. 
Dico  hanc  Iblucre  proble- 
ma, 

Ex  conftrueiione  enim 
feriei  PQ.H  incipit  d qua- 
drato DP,  & zqualis  cft 


U7.i»i 


j.,  X-  , «.juaus  cit 

tcaaogulo  D S , id  cft  ex  conftt^aione  tcaangulo  ALquare  cum  ledtagnlutn ' 
AL  ex  eonfttuaione  fit  ad  refiangulum  AG,  vt  V ad  T,  etiam  ferieiPOH 
eritadreaang^um  AG,  ideft tutfnm ex  conftruaioneadferiem  datam  Ml^vt 
. V ad  T.  Fecimuscrgoquodpetcbatur.Nuacverdvtramquepropofitioocmprz. 
cedentem  vniuerfiUem&ciafflust  ' ^ 

PROPOSITIO  CLI. 

DAu  ht  planorum  limilium  progreffio  vt  prius  dilpoIitaMlt,  6t 
aliifd  planam  DP  limile planis (eriei  MK: Petitur  exhiberi litni- 
iium  planorum-  feries,  incipient  a dato  plano  DP,  «qualis  vero  feriet 
<Ucx  MK. 


tk:  ■ . I.  • . ) • 


T t 


ai}o.i«. 

NO.; 


bi4S.iiw> 

im. 


t}0. 

im. 


im. 
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PROGREi^SlONES 

7 ' ••  ConBru^o  O*  demonflratio. 


4 

DLanis  a ferici  MK  zquale  ac  fimilc 
fiar  planum  T V R,  fi  iam  planum 
cum  D P , ^qiiale  auc  maius  fit  plan^ 
TVR,  fieri  problema  non  poterit  : mi- 
nus ergo  fit  necefie  efi.  Itaque  inuenia-. 
curieries  b planorum  fimilium  PQH,‘ 
quzxqualis  fit  plano  T VR,  &:  incipiat 
a plano  dato  DP.  Dico  hanc  foluerc 
problema; 

Nam  ex  conftruftionc,  Icries  PQH 

incipit  a dato  plano  D P > & atqualis  cft 
plano  TVR,  id  eft  ex  confirudiond  fc- 
riei  datae  M Kt  Faftum  igitur  cil  quod 
poftulabatun 

PROPOSITIO  CLIL 


»1..  . . • • • - / 

DAta  Hc  iterum  planorum  frmiliutii  ^ries  MK,  aliud  planum 
D P,  (imile  datae  Icrici  planis,  itemque  rario  quxuis*,  fiuc  mai  oris,  fi- 
uc  minoris  inxqualitatis  * ad  |8.' Petitur  exhiberi  feries  planorum  fimi- 
li.um  f quz  incipiat  a plano  D P,  & ad  feriem  M K,  datam  nabeat  rationi 


;i  r »: 


Qtnfiru^io  ig*  dmonftratio. 


Oat  planis  ieriel 
MK  « atqualc 
planum  L,  dein- 
de vt  a ad  /3 , fiC: 
fiat  planum  fimile^ 
.T  V R ad  planum» 

^ L»  fi  ianx planam.; 

> ; f datumD  P,  aequo-y 
XX  Ic  vel  'majus  cftr 
plano  TVR,fied^‘ 
problenianoti  po^ 
terit.  Minus  ergo 
planum  D P fic 
oportet  f ,plato^ 
TVR:Itaqi#ii]i' 
neniatii^  4 Ilttim.’: 
planoru  jkniijiunf 
PQH , ipd((j«os  - 
a plano  D P V *« 

' qualis  vero  plano 

TVR.  Dico  hanc  problema  ibluere . nam  ex  confirudione  Icries  P QH , incipit  d 
plano  dato  D P,  & aequalis  cll  plano  TVR,  quare  cum  planum  T V R ex  cooftru- 
dione  datam  habeat  rationem  ad  planum  L>  etiam  feries  PQH  ad  planum  L» 
hoc  efl  rurfuro  ex  confirudione  ad  feriem  datam  MK>  habebit  rationem  datam: 
FM^in  igitur  efl  quod  petebatur. 


PRO 


GEOMETRICA'  1,1, 

PROPOSITIO  CLIU. 

E Sto  progrcflio  quadratorum  GHK,  bafibus  in  dircftum  politis,  84 
terminum  longitudinis  habens  punCtumK. 

Dko  quadratum  fuper  tota  A K faaum,  ad  feriem  datam, proportio- 
nem habere  compofitara,  ex  ratione  K A ad  B A,  8c  C A ad  B A. 


Demonftratio. 


F.arquaturtei  G ° A F^Zdem *- 

eScTcndf  aet^preX  ^ B ad  BC.  - 

Quodcratdc.onftr,ndua..p,aecthlcV<K,l?hLcr^ 

PROPOSITIO  CLIV. 

T^Ata  fit  planorum  fimilium  quoftjcrtcUnqde  progteffio F G K,  ha- 

f 0 K habm  riuMtin  compo- 

litam,  ex  rationibus  KAadBA,8cCAadBA.  * ^ 
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PROGRESSIONES 

Demonjlratio, 


IJO 


CVperijfHcmbatibus  ABiBC,  Stc.  conllriMturqaadntonlinreries  DEKi^aN 
>Jqiic  quadratum  AD  ad  aliud  AHI>  Tt  AC  ad  AK>  quod  totialcri ei  quadra* 
torum  DEK  zquabitur-Super  AI  verd  facplanum  ANI  llmile  plano  A F. Ita- 
que  planum  AF  cftad  planum  ANI  >>  vi  quadratum  AD  ad  quadratum  AHI> 
hoceftexcondruAionevt  AC  ad  A K-Quareetiam planum  ANI>reriei  planorum 
ctiftiib  fimilium  FG  K'  zqualectiijcrgo  feries  FGK  ell  ad  planum  ANI,  vt  feries  DEK 
adquadratum  A H I : atqui  planum  ANI  ell  ad  planum  APK  > ^vc  quadratum 
swon.  adquadratum  totius  AK  t igitur  ex  zqnalitate  feries  FGK  eft  ad  planum 
APKiTtlcries  DEK  adquadratum  A K, & inuettendo planum  APK  eu  adfe- 
tmMmmt.  riem  FGK,vt quadratum  AK  ad  fetiem  DEK.fed  quadratum  AK  e ad  feriem 
D E K>  proportionem  habet  compolltam  ex  rationibus  K A ad  B A,  8c  C Aad  B A, 
ergo&planum  AP  K ad  feriem  FGK  >proportionem  habet  ex  ijfdem  rationibus 
compoUtam  i quod  erat  demonfttandum> 

PROPOSITIO  A V. 

EStoquadraconitn  feries  habens  bales  indiredlatnt  6c  terminamlon* 
gimdinis  K , inferipta  triangulo  A GK,  iuxea  propoficionem  151. 
huius,  & completo  redangulo  AI,  latera  quadratorum  producantur  in 
L S,  &c.  item  in  Q,  O,  R,  &c. 

Dico  ex  hac  laterum  produftione  perpetua,  oriri  progrcfsionem  re- 
^angulorum  M I,NL,  &c.  ^milium  , & continue  propordonaiium, 
quz  progrclsioni  quadratorum  quoque  iit  zqualis. 

Demonfiratio. 


fi  j,;„|  K terminus  eftiongitudinis  quadratorum  feriei , etiamK 

tiLiJn.  ^terminus Cetit  progrclponis  bafium  AB,BC,&c.  igitur  BK  t eft  ad  CK<  vt 

AB  ad 


G E O M E T R I C iE.  i5t 

A6  3<1  BC,  hoc  eft  n PM  ad  HN.  hoceft  vtCMadMNt  hoceft(quUQjGM. 
HMN  fimilia Cum  triangula )vcQM  ad  MH,  hoc  eft  denique  vt  QM  ad  ONt 
i primo  igiiur  ad  vltiroum,  BK  eft  ad  CK,  hoc  eft  ML  ad  NS,  vt  QM  ad 
ON  : rcdlangula  igitur  M_Ij  NLiproporcionaiiahabentlaccra»  Quare cdmhncdC 
arquiangula,  erunt  iimilia  ; quod  erat  primum. 

Deinde  didlaredangula  complementa  funt  eorum  , qu(  circa  diametrum  fimb 
Ergo  Ongula  quadratis  lingulis  data;  Cctici  a xquantur.  ergo  Sc  progrellio  tota  tori 
progredioiii  zqualis  erit  i ex  quo  etiam  fecundum  pater.  CiWn  enim  quadrata  ex  hy> 
poiheli  (int  in  ratione  continua,  etiam  complementa  illis  zqualia,in  continua  erunt 
analogia : quz  erant  dcmonflranda. 


PROPOSITIO  CLVI. 

IlOcm  politis  fiat  A X*’a:qualisleriei  rationis  AB  ad  CD, 

X,  ducta  normalis  X Y (ecet  lineas  P L,  G K,  in  T & V. 

Dico  redtangulurn  fub  BK  V Y,  toti  complementorum  leriei  MI, 
N L,  &c.  xquari. 

Dtmonjlratio. 

■r\Vcatur  enim  A K perpunflum  V parallela Igitur  reftangula  c V I,  A V, 
itemquereAangula  MY  , aMjZqualiafunt  interCe.  Igitur  figura  MQ 1/3  V 
figurz  M PAX  V zqualisclt.  quare  communi  addiro  reClangulo  Z T#  erunt  rc- 
aangula  Z I,  A T aqualia.  Atqui  reiSanguIum  Z I ell  rcAanguIum  fub  Z |3,  id  eft 
BK,&lub-Z  Qiideft  V Yt  rcdangulum  vero  AT  feriei  quadratorum,  a eft  zqua* 
Ic. ergo reuangulum fub  BKV  Y,  fctici  qiiadracornm , hoceftpet  przcedentem 
urici  complementorum  eft  xquale.Quod  erae  deraonUraoduma 

PROPOSITIO  CLVn. 

Ilfdera  politis,  qua:  fupra. 

Dico  ea  quz  circa  diametrum  funtretStanguIa  P O,  H O,  &c.eirc  fi- 
milia  inter  fe& continue  proportionalia  jredlangulQm  vero  fiib  AB  4c 
V Y,  toti  cotum  progrefiioni  ellc  atquale. 

Ticmonflratio, 


V«  ON,  ob  triangulbrum  GMP, 

» MON.fimilitudincmi  quarecumreaangulaPQ,  HO,  & lacera  habeant 
proportionalia , &angulos  zquales,  erunt  fimilia  i acproinde  & reliqua  omniaeo- 

demdifcurfafimliaeruntf  quod fiiicprimum. Deinde cdm  fimilia  finediflaredan. 

gula,erontm  duplicata  homologorum  laterum  PM,HN,.Scc.  ratione.  Quarecilm 
.&  quadrata  fint  in  eorumdem  lacerumrarione  duplicata,  eadem  ericredangQloruin 
ac  quadracotnm  proportio. Atqui  hzc  ex  hjrpothefi  funt  in  continua  analolia , ereo 
fle  Illa  I quod  erat  alterum.Deniq;  reOanguIum-M,  zquatur  . redangulo  M Y.  Ad- 

diu 
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dito  igitur  communi  PQ^zquabicurreflangulum  «Qj  hoc  cft  rcdangulaaa 
jjl»-**-  ^ VY,  re^angulo  PY:  Atqui  reftangulum  PY, ‘duplum  edprogrcQionil 

triangulorum  GPM.MHNi&c.crgoScrcdangulum  fub  AB& V Y, progreliio- 
nis  triangulorum  cft  duplum : quare  ciim  prcgrelliorc&angulorum  F Q.>  H 0>  firc. 
etiam  Ctprogrc^ionis  triangulorum  dupla,  redangulum  fub  AB  & V Y,  & pto» 
grelTio  reflangulorum  aequalia etunt : fjitod  poAromum  fuit  eorum , qua:  erane  dc> 
moollranJa. 

PROPOSITIO  CLVIII. 


DAta  Ht  quadratorum  (cries,  bafibus  indirctAum  pofitis,&  terminum 
habens  Jongicudinis  K : impares  autem  quadratorum  bafes  A B, 
CO  ,£  F,&c.  notentur  numeris  imparibus  i.j.p.y.&c. 

Dico,  primum  quadratum  A M clTe  ad  fecundum  B N,  vr  A B ad  C D: 
&rurfum primum  quadratum  A M efTe ad  tertium  CO,  vt  AB  ad  EF, 
&adquartumDP,  vt  AB  ad  G H.  Atque  ita  in  infinitum,  bafes  nota» 
imparibus  numeris,  funt primo  quadrato  cum  rubfcquentibus  compa- 
rato , proportionales. 


Dcmonftratu. 


/^Otnparemus  exempli  gratiaquadratum  A M,  cum  tertio  CO;  Quoniam  qua< 
V./drataomnia  AMiBN,CO,&c.incontiauafontanalogia,erunti>8ebalescon-  • 
tinu;  proportionales;  ex  xqualitate  igitur  etiam  A B,  C D,^  F>  erunt  continux;  ( cu 
inter  iplas  xqualis  continue  proportionalium  numerus  intercedit  ] ergo  quadratum 
^ A M eft  ad  quadratum  C 0>  vt  A B ad  E F ; (ciim  rationes  tam  quadrati  ad  quadra- 

tum,quamlinex  AB  ad  lineam  EF,  fiotrationis  AB  ad  CD  duplicatx)  eadem 
valebit  demonftraiio,li  quadratum  A M cum  quouis  alio  comparetur.  Conllat  etgo 
propolitionis  concluCo. 


PROPOSITIO  CLXIX. 


EAdempofiti  figurS;data  fit  planotum  fimilium  feries  MK  habens 
bafes  homologas  in  diredum,&  terminum  longitudinis  K. 

Dico  feriem  MK  ad  nullam  fiii  partem,  verbi  gratia  ad  feriem  NK 
autferiem  O K,  vel  feriem  P K,  Scc.  «am  habere  rationom,  qitatniniKrfe 
habent  duzquxcumq»i«  hac  ba(ininferic,Kftxiiac«,  iatetquaspar 
Uneaiuni  numerus  intercedit. 

Dtmafirttu. 

CEriesenim  daiaMK,  eumiaafiii  parte  comparatur,  vt  inter  vtriufque  primam  ter- 
*^minHin>  vel  par  intercedat  planorum  numerus,  vel  impar  t comparentur  prirad  fe- 
ries MR  ic.OK,jntet  qnatumkiiia,  im{>at retminonim numerus  intercedit  ;qma 

igitur 
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Igitur  plinafunt  in  continua  analogia,  ciiam  bafcs  A B,  B (f,  &c.  erunt*  continua: 
propottionalcs.  Quare  cxatquo  etiam  AB,  C D,  EF,  erunt  dominii* : ergo  pia-'"' 
riini  AM  eftadpianum  C 0>  vt  b A B ad  E F.  Atqui  feries  MK'e({  ad  <criem 
OK,  vtplanum  AM  ad  planum  CO>  (fune  enim  nmllium  rationum  feries  ) ergo 
(eries  MK  cftadlcriem  OK,  ve  A B ad  EFi  inter  quas  impar  numerus  baltum 
intercedit,  ncn^pc,).  Aequi  in  tota  Icric  baEum  , non  poiriinc  reperiri  duq  alia:  li- 
neae, qu*  eandem  rationem  habeant,  qudm  A B,  F.F,  niiiillx  inter  quas  idem  ter- 
narius numerus  linearum  intercedit,vtiex  elementis  demonffratur ; igitur  nulla:  li- 
nex  ex  lericbafium,  inter  quas  impar  linearum  numerus  inter  iicitur,  eandem  ha- 
bent rationem,  quam  feries  MK  ad  liti  panem  OK. 

Comparentur  modo  duz  feries  MK,  PK,  inter  quarum  initia  par  planorum  fit 
numerus:  Ruriiim  Igitur  oftendcnuis  vtiprnisferiem  MK  elfc  ad  leriem  PK  , vt 
AB  ad  GH.  quare cilm inter  AB  & CH,  impar  lineatum  fit  numerus,  nem- 
pe 5 i tota  demonftratio  prima:  partis  huic  etiam  quadrat:  vnde  patet  propofitionis 
vetitas. 

PROPOSITIO  e LX. 

DAcalit  quadratorum  (eries  habens  balet  in  diredlutq  & terminum 
longitudinis  K.  Deinde  ex  lingulis  puntSlis  B,C,D,3cc.  cteiAatlint 
perpendiculares  A I,  B L,  C M,  &c.  proportionales  continuat  in  ratione 
dimidiata  proportionis  AB  ad  BCj  & fupet  illis  perpendicularibus  in 
altitudine  linearum  A B,  B C,  &c.  fiant  rcCbangula  I B,  LC,  M D,  Sic. 

Dico  leriem  rcdtangulorum  1 K,ad(cricm  reilangulorum  L K,  tripli- 
catam habere  proportionem  rationis  AI  ad  BL;cuius  quadruplicatam 
habet  Icties  quadratorum  E K,  ad  feriem  quadratorum  FK. 

T)emonJlratto.  ! 


reftangula  I B.  L C,  jj 


nRimumenimi 
* acc.  effe  m continua  analogi.1  iic 
oftendo.  ratio  redlanguli  1 B ad  L C, 
coponitur  ex  rationibus  A I ad  B L, 
hoc  cftcxhypothefiBLadCM,  ic 
AB  ad  EC,  hoc  eft  BC  ad  CD; 
Atqui  etiam  redangulorum  LC, 
M D,  ratio  componitur  cx  rationibus 
BL  adCM,  & BC  ad  CD  i ergo' 


eadem  e(l  rcflanguli  I B ad  L C,  St  .qiipp,  'v,,-  , - 

LC  ad  MD  ratio  ; ergo  ilia  reflati-  B.'.'"  ' 

gula funt in continha  analogia,  ha-  Au;  ••''i|ir  i'  ?ii.i 

betur^ue  progreilio  continue  pro-  '•*  i-.  j ^ 

portionalium  reflanguIotuml.LiM’  3'  *'-;  <"i-  r «-.i.iij 

N.  K : quare  feries  I K cE  d ad  ferieni  L K , vttcflangoKltn'!  B,id  rCilBitlguluni 
Atqui  ratio  reftanguli  IB  ad  L C «componitur  exratione  A I ad  BL , 8t  CX ratlbi 
ne  Ab  ad  BC  , quz  ponitur  cUc  duplicata  rationis  AI  ad  BL;  erge  ratio  re- 
flanguli  IB  ad  LC,  hoc  cE  ficut  modo  oEcndimus,  ratio  fcrici  IK  ad  leriem  LK, 
cE  triplicata  rationis  AI  ad  BL.  Series  autem  quadratorum  £ K cE  ad  feriem  F K, 
e vt  quadratum  BE  ad  quadratum  CF,  hoccEin  duplicata  rationis  AB  ad  BC. 
hoc  cE  (vtcxhypothcE  colligitur)  in  quadruplicata  rationis  AI  ad  BL,cuiustri- 
plicataeE ratio fcrici  reflangulotum  IK,  ad  feriem  L K.  Qqod  erae  demonErta- 
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PROPOSITIO  CLXl. 

Ilfdcm  pofitisloco  rcftangulorum  intcliigatur  {'uper  normalibus  AI, 
B L,  Sic'  conftrui  feries  quadratorum. 

Dico  feriem  quadratorum  £K,  ad  feriem  F K,  duplicatam  habere  ra- 
tionem eius,  quam  habet  feries  quadratorum  AI,  BL,  CM,  Ctc.  ad  fe- 
riem quadratorum  B L,  e M,  DN,  &c. 

J)emon(lratio. 

CEries  EK  eftadferiem  a PK  vt 
‘-^quadratum  B£  ad  quadratum 
OF>  lioc  eft  in  duplicata  rationis 
ARadBC-  limiliccr  ratio  fieri qua- 
■ dratorum  A I)  BL,  Jec.  ad  feriem 

K quadratorum  BL,  e M.&c.  eadem 
eliqux quadrati  AI  ad  quadratum 
BL,  lioc  eft  duplicata  rationis  AI, 
ad  B L ; hoc  ed  ex  hypothefi  ratio 
feriei  quadratorum  AI,  &e.  ad  fe- 
riem quadratorum  BL,  8ec. eadem 
efl  qux  AB  ad  BC  quare  cum 
ofleniumfitrationem  feriei  £ K,  ad 
feriem  FK,  efie  duplicatam  ratio- 
nis AB  ad  BE,  eritquoque duplicata  rationis, quamhabet  fcriesreftangulorum 
IK, ad  feriem  redangulorum  LKt  Quod  ccatdcmonllrandum. 

PROPOSITIO  CLXII. 

Ilfdem  pofitis  qua:  fupra;  inter  B A,  A I,  C B,  B L,  D C,  C M , &c.  in- 
ueniantur  medix  proportionales  AO,BP,  CQ,  &c.  i . 

Dicoquadrata  AO,BP,CQ,&c. cubis  AI,BL,CM,&c.  eflepro- 
^ portionalia.  ' , i , . . i. 

Dcmonjlratio. ' > • 

b n-fati.  /^Voniam  B A,  A 0, 4 I>Tunccoatinux  |iroportiohaIes,erit  quadratum  AO,re- 
V^tlangulo  B AlbfqUal^;  fimiliter  reliqua  quadrata  B P,  Q Q^Sec.  reliquis  te- 
c Ko.tn-flangulis  C B L,D  C Mr^c-crunt  a;qualia.quare  cum  reflangula  c didia  funt  cond- 
nuc  proportionaliain  ratione  triplicata  AI  ad  BL,  quadrata  quoque  AO,  BP, 
gcc.  erunt  in  didlorum  laterum  Al,jBL,  Stc.  triplicata  ratione  continue  propot- 
j),.W«-“o''»*'a.  Atqui  etiam  cubi  A I,  B Lj  8cc.  fum  in  laterum  A1,BL,  &c.  i triplicata 
«in.  : rati«nc;crgo,quadrata  A Q,BP,dcc-cu{>isAl>'BXi,,&c.f»Bt  proportionalia. Quod 
t^aVdcmqiSltandum. , . . , ■ ■ , i 

-•>1  o ■>»:  i •'  ’ : • ,.  .•  v).>  t fiv  4 *■  ....  ! f > : 

JKir.  • - iiiii;.’-  ‘ ji-Uil  . . .-  jl  .' > ■ sl  ■ 

f - •.  • • A C;i  . - • 

1 hJ.  ; * ■ I .f  .0,  -i  . ..  . 

1 tl  I i'  ...il;;:  ' I -i;  (I;.. i|  j \ V ; 

h'  'i.  . ‘f  . ' ^ . W ’ • i inii  j(;i  ;.  . ; Ji  i ). ' ■ 1.  ,n  il- 
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PROGRESSIONVM  GEOMETRICARVM 

P A R S-  Q_V,A  R-T  A,  - 

DoMm/u fruedenti partt  in  planu  demonfir4tam,corpori- 
' bM , foUdt4(jj  applicat. 

PROPOSITIO  CLXIM. 

DAcalit  quadratorum  continue  proportionalium  feries , bafibus  in 
dixcAum  politis , cuius  longitudinis  terminus  fit  K.  fupcr  fingulu 
autem  quadratis  cubi  conRruantur.  ' ‘ 

Dico  conftituiiericm  cuborum  continue  proportion.ilium,qu*  cum- 
dem  quoque  habeant  terminum  longitudinis  K. 


Atiocubi  AM  ad  cubum  BN,  trtpUcataeftracinnis»  AB  ad  BC,  Item  ratio  * 
^cubi  BN  ad  rabum  CO.  triplicata eft rationis ■>  BC  ad  CDj  ideit  rationis 
AB  ad  BC;  fponuncar  enim  quadtata  AM,BN«  CO  8tc.  m continua analo> 
gia)<]liarecumiatioaesvtrzquCicabi  AM  adeubum  BNidccubi  BNadeubum 
CO>  triplicata  fini  nitianis  AB  adBC,  ecdem  erunt.  Sunt  igitur  coBi  A M,BN’> 

CO  in  courinuaanalt^iat  eodem  modo  eninc  £c  reliqui  omnes  comlniie  pro/' 
portionales.  Quod  erat  primam.,  ex  quo  pater  etiam  fecundum : Ciim  enim  qua. 
dracorum8rcuborumferies,pariterfemperpiocedanc,idemvtriurquc'terminutfB 
longitudinis  neccileeft.  Oletant  demonibranda.  > :>i 

' , . '■  ' : , /i ' n - ■ i 

Propositio  clxvi  . ■ 

l..  . ■!  !?■  -J  ' , 

Tifdem  politis;  primae  A B , & quarta:  D£ , aequales  haot  RS,.S  T:  con/ 
Itinuetur^ueratio  RS  adST,  per  pluresfemper  terminos  TV,V  X,  Bccj 
Dico  cubum  primum  AM;'c<readquemlibetcubumfericipropoCf?,. 
verbi  gratia  ad  quartum  D P,vte(l  linea  RS  ad  quartam  VX.  .. 

R S T VX 


V X Dmtn- 
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n« 


Dtrnor^flnttio. 


T VX 


fimi* 


It 


CVbus  AM  ad  cubum  I)  R,  cft  in  mpHcata»  rationis  AB  ad  DE»hoceftpCT 
conftru^ionem  rationis  R S ad  S T.  Atqui  etiam  R S ad  quartam  V X,  eft  in 
triplicata  ratione  eiuss  quam  habet  R S ad  STtetgovt  RS  ad  VX  , uc  cubos 
AM  ad  cubum  D P.  Simili  ratiocinationeoftendcmus  cubum  ptimum»ad quemuis 
ferici  cubum,  eandem  habete  rationem,  quam  habet  R S adlineamquai*que  di- 
ftabicdprima  RSiatquccubusacuboptimo  AM.  Quod  erat  demonftrandum. 

CoroUartum. 

DVo  hzcilieotemata  eadem  feruaci  demonftratione  > ad  omnia  fimilium  torpo- 
rum genera  licebit  extendere.  ^ 

PROPOSITIO  CLXV. 

DAta  fit  quadratorum  feriesjhabensbafcs  in  direftum.&ternlinnra 

longitudinis  K.  fuper  quadratis  autem  fingulis , exflrudli  fint  cobii 
Petitur  feriei  cubicx  xquale  paralleiepipcdum  exhiberi. 

Canfiruiiit  & dtmanjlrxti*. 

SEriei  rationis  primz  ba- 
leos  AB  ,ad  quartam  DE, 
fac  t>  xqualem  A F 1 8c  fupet 
A F.in  altitudine  A B,reaan- 
gulum  A O t deinde  fuper 
redangulo  A G<  in  altitudt- 

Tt  ■ ne  ABt  confttue  parallele- 

I pipedum  tcAangulum.  Dico 
hoc  fetiei  cubicX  cquari. 
Vel  fuper  quadrato  AB  u> 
altitudine  linez , zqualis  fe- 
riei rationisAB  ad  DE>&cparaIIdepipedum.  DieohocelTe  qUzfitum.riatenim 
B1  zqualis  DE.  Quoniam  Igitur  ex  conflru&ione  feriei  rationi;  AB  ad  BI,  Cue 
AB  ad  DE,  zqualis  eft  AF,  erite  AF  ad  BF»  Tt  AB  ad  BI,  hoc  eft  vt  AB 
Iit.AuiUd  DE:  quia  autem  quadrata  ex  hypothefifunt  continua,  erunt  d linez  AB.  BQ 
ej(.'4«<..CD,  DE,Acc.  in  continua  analogia  sTnde& cubus  c AM  ad  cubum  BN,vt  AB 
ad  DE,  hoccft(Ccutoftendi)Tt  AF  adBFi  Quare  cum  paralleiepipcdum  AG* 
jjj  paralleiepipcdum  B O , ^ vi  balis  A G ad  baftro  B G,  hoc  eft  vc  a AF  ad  B F, 
ii.fmi.  eriteubus  AM  adeubum  BN , vt  parallclcpipediim  AG,ad  paralleiepipcdum 
B G:  Atqui  tota  b feries  cubica  M K,  eft  ad  feriem  cobieam  NK,  Tt  cubas  AH  ad 
h tiJmm.  cubum  B N , crgo  parallelcpipcdubi  A G.  eft  ad  paralleiepipcdum  B G , vt  feries 
cubica  MK.adiericmcubicam  NKiergodiuideBdocubuiAM,  eft  ad  parallele- 
pipedum  BG-vteubuSidem  AM,  ad  feriem  cubicam  NKi(cumenimpatallele- 
pipedaAGiBG  conftrudlafiDtfupfabafes  AGiBG.incoInmuai  altitudine  AB, 
patet  cubum  AM  efle  eXcelTum  parallelepipedi  AGfuperparallelepipedum  BG.) 
icaqueferies  cubica  NK  6c  paralleiepipcdum  BG>  erunt  zqualia i communi^ue 
addltocubo  AM,totafctiescubica,&paraIlelcpipeflum  AG  zqualia  erunt.  Fa- 
fbum  igitur  eftquodperebatur. 
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toreUariiuh. 

1 Taque  fi  fuerint  propofica;  binie  > vcl  pluies  cuborum  progreifiohes , etiam  iratitt* 
^num  difiimilium,  cognofcetur  earum  proportio  inter  fe>  fi  per  hanc  propofitionem 
fingulis  cuborumprogrellionibus  zqualiapaiallelepipcdaconilituantur. 

PROPOSITIO  CLX  VI. 


DEnturbinZjfedxquales  cuborum  progrcHiones  rationum  dilCmi-» 
lium. 

Dico  Ifficm  cubicam  A K,  ad  leriem  cubicam  H R,  rationem  habere 
compofitam,  ex  ratione  primi  quadrati  A F,ad  primum  quadratum  H Oi 
& ratione  feriei  rationis  A B primz,  ad  quartam  D ad  (etiem  rationis 
HI,primx,ad  quartam  MN. 

Xicmonflrati». 


ri 

r 

s 

• 

' S H Ir  3 

K 

pArallelepipedam  faduro  fupet  quadrato  AB,  ioaldcudine  linea:  feriei  rationK 
'^AB  ad  DE,  per  przcedentem  feriei  cubica;  AK,  eritzquale:  fimiliter  paraJ- 
lelepipedum  fuper  quadrato  HI,  in  altitudine  iinex  feriei  rationis  HI  ad  MN,fe- 
tiei  cubicz  HR  'acqualeell, Quare cumfetiescubicz ponantur zquales,dida quo-, 
que  parallelcpipeda  zqualia  erunt  > ergo  rectprocam  habent  bafium  & ‘altitudinum 
rationem,  hocefi  habent  rationem  compofitam  ex  ratibnibus  bafium  & alcitudinu: 
Quare  & feries  cubicq  AK  & HK  illis  zqnales,  rationem  habent  compofitam  ex 
ratione  diflarum  altitudinum,  hoc  cil  ex  ratione  letiei  AB,  D E,bcc.  ad  feriem  H I, 
hlN,&c.  ex  ratione  bafi|jm,hoccil  ex  ratione  quadtmi  AF  ad  quadratum  HO. 

(^od  erat  demonfttandum. 

PROPOSITIO  CLxVit. 

DAta  (it  quadratorum  progredio  , balibus  in  direduni  politis^  t|ux 
terminum  longitudinis  habeat  K.  & iuxta  131.  huius  inlcripta  (it 
triangulo  A Q K;  completo  autem  rc£IanguIo  A M,  producantur  latera 
quadratorum  in  N,  O,  P,  &c.  & in  H,  l,L,8cc. 

V 3 Dico 
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15»  progressiones 

Dico  feriem  parallelcpipedorum , fuper  redtangulis  E M , F N , G O, 
&c.  in  altitudine  linearum  BE,CF,DG,  &c.  aequalem  elTc  feriei  cubi- 
cae, fuper  quadratis  exllru^x. 

Dtmonjhatio. 


D Ida  enim  EM.FN.  8cc.  redangula,  fune  complementa  redangulorum.,  qnc 
fum  circa  diametrum,ergo*  fingula  q uadracis  Ungulis  ordine  funt  xqualia.Qua- 
reparallelepipeda  fuper  complementis  illis  exftmda,  cum  eafdem  quoque  cum  cu- 
bis quadratorum  habeant  alritudines  B £■  C F>  dtc.  patet  Ungula  b parallelepipeda 
lingulis  cubis  xqualia  elTc : ergo  tota  parallelepipedotum  feries, toti  letiei  cubicq  z- 
quatur:  quod  erat  demonlirandum. 

PROPOSITIO  CLXVIII. 

DAtalstprogrelliolinearum  AB,BC,CO,&c.  cerminatainK,  Ac 
fuper  lineis  quadrata,  fuper  quadratis  autem  cubi,  Pedtur cuborum 
fenes  inicribi  pyramidi,  quadratam  baflm  habenti. 

Connru3ioO‘Jmonfyatio. 


EX  pundo  K,  per  I,S,F,docantnr  red?  KI,  KS.KF, quarum 
KS>  occurram  lineis  AR>  AX  prududis  in  L & Z .■  produdo 
A E.  occurrat  lineaKF  in  \l,iungantur^ue  LM,  ZM.  Dico  fadum  quod  peteba- 
tur; Ducantur  enim  in  aducrlis  cuborum  planis  diametri  AE>  BF,  CP,D  Qjdcc. 
primo  igitur  ex  bypotheG  manifcltum  elt  ntiufqr  feriei  quadrata  A I,  B N,  C 0>  &c. 

AS, 
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AS,  BT,  &c.  cfTc  in  eodem  pUno.  quare  linei»  K IL,  K S Z innfeunt  per  omnia  • i)> 
punfta  N,  0,8tC.  T.V,  Scc.  iioc  eft  tangunt  totam  cuborum  (criem.  Supereft  ergo 
vtdemonftremus  lineam  KFM  ttanCte  etiam  per  omnia  pun^a  P,  Q_,  &c.  quod 
lic  priftabimus.  1 E eft  ad  HG,  vt  I B ad  HB,  il  ell  't  IK  ad  NK>  hocellvt 
BK  ad  CK;  Atqui  ciim  leriei  AB,BC,CD  terminus  (it K , !>•  A K>  B K,  C Klunt  ° 
continuxproportionalesi  ergo  B K cd  ad  CK,  vt  A B ad  BC  : & IF  a l H G vt 
AB  ad  BC:  q'j.irccuin  AB,IF  xquales  lint, etiam  BC  (c  intereepta  HG,-e- 
quales  erunt;  ergo  BI-'  tranlit  per  verticem  anguli  G,  quadrati  SBHGi  ciiin  in- 
tercipiat parallelam  H G a‘qualcm  lateri  didi  quadrati;  vnde  B,  G.  Fiunt  in  dire- 
duin.  Itaque uiin  ex  elementis  condet  diametrosadiierras  C P<  BG  elle  ^ 

las.ctiam  CP,  BF  erunt  parallele.  Quia  igitur  linea  BF  edin'plano  BFK,  et-“ 
iam  CP  in  eodem  •*  plano  BFKerir.  Similiter  odendemus  lineas  D Q.  CP,  ede  ao,/«.j4. 
parallelas, Se  proinde ciim  CF  fit  in  plano  BFK,  etiam  IJ  Q ellc  in  plano  B F K,^'”’' 
eodem  dilcutlu  demondrabimus  omnes  BF,  CP,  D X/8,  Sic.  ellc  in  eodem 
plano  BFK,  liuc  A MK:  deinde  BF,CP,&c.  cum  lini  in  oppolitis  planis  paral- 
lelas, produdi  nunquam  coouenient.  quatccum lintoinnesin plano  BFC,  erunt 
omnes  inter  c l'c  paralleli.  Pritcrca  ex  clementis  SC  ce  datis  patct  diametros  BF,  «JW, 

C P.iic.eirc  lateribus  IB,  N Ci  &rc.lioccd  AB,  B C,  CD , Stc*  proportionales: 
quare  f KFM  tranlit  per  omnia  pumda  P,  QJi,  &Cc.  Quod  autem  etiam  balis  Z 
quadrata  Iit,  lic  odendo : Z A ell  ad  X A,  vt  Z K ad  S K , hoc  cd  vt  A K ad  B K,  /•>. 
hoceft  vt  LK  ad  IK,hoceddcniquc  vt  E A ad  R A : Quia  ergo  X A , R A l- 
qualeslimr,  etiam  Z A,  EA  Biquales  cruoc.  Przierca  I.M  edad  IF  vt  LK 
IK,hoettt  vt  AK  ad  BK,hocedvt  AZ  ad  B S, atqui  IF,  BS  iqualcs  lunt.cr- 
goetiam  EM,  A Z Iqualcs  erunt.  Elcindecum  E K fit  ad  ]K,  Vt  hMK  ad  FK,  ’’ 
critEM  pdrallelaad  IF,  quqciim  ad  AX  Z parallela  fit , pilam  EM  ad  AXZ 
parallela cric.  Quia  igitur  MZ  5:  'AE  xquales  &c  parallelas  EM  , AZ  connc- 
ilunt,  iplc  quoque  i iqualcs  & paralleli  erunt;  ed  autem  angulus  L AZ  rcllus,  aci)i-sr*»«'. 
proinde  eiiam angulus  MZA,Si  conlcqucntcranguli)llisoppoliti  lunt  redi , balis 
igitur  Z E ed  quadrata ; Fadlum  ergo  ell  quod  petebatur. 

- P R O P 0 S I'T  1 O CLXI3<i  ' / f 

SEties  feu  pyramis  cubica  infcripca  fit  pyramidi  ALGK.  Oporteat 
pyramidis  includentis.  St  inclufiediiTerentiam  exhibere. 


: i.'i3 'I.  ; . > 


CVperquadrato  AB  in  altitudine  linei  zqualis  fcrici  rationis  AB  ad  DE  faepa- 
^rallelepipedum.hoc  ed  feriei  k cubici  zquile  erit.  Deindefiar  vt  quadratum  AB  k iSf.  *•- 
adqliadratum  AE  G,  ita  pyramidis  GEK  altitudo  AK  ad  aliquam  Q:  denique*"' 
fuper  quadrato  AB  in  altitudine  linei,  quq  contineat  vnam  tertiani  redi  Q_6at 
paiallclcpipcdum.ctic  hoc  pyramidi  L K iquale  1 nam  parallclcpipcduln  fuper  qua- 
drata 


l6o 


PROGRESSIONES 


• uv»4f.  draco  AB  in  altitudine Unc*  Q,  aequale  eft  »paralIclcpipcdo  fuper  quadrato  A G * 
tM.  * in  altitudine  AK » cum  habeant  bafes  ex  conftr.  & altitudines  reciprocas.  Quare 

cumpyramisb  LK  fit  vna  tertia  parallelepipcdi  fuper  AG  in  altitudine  AK  (eft 
enkn  A K altitudo  pyramidis, quia  AK  vtexconftrua.  procedentis  propofitionis 

* ’’  patet,  eft  normalis  ad  A L)  itemque  parallclcpipedum  fuper  quadrato  A G inalti- 

tudine  tertix  partis reftaf  Qj^fit eiufdem  parallelepipedi  tertia  pars , erunt  pyramis 
&:  diftum  parallclcpipedum  xqualia.  Quare  ciim  pyramis  maior  fit  inferipta  cubica 
pyramide,  etiam  diaum  parallclcpipedum  neptpe  fuper  quadrato  AB  in  altitudine 
tertie  partis  red?  Oberit  maius  parallclcpipedo  quod  pyramidi  cubic?  oqu^le  fece- 
ramus. Eadem  igitur  erit  pyramidis  includentis  & inclufx  quae  horum  parallelepi- 
pedorum  difcrentia.  exhibuimus  ergo,&c.  quod  petebatur. 

PROPOSITIO  e L X X. 

DAtxfcricifiucpyramidicubicar,  pyramidem  fuper  F quadrato  da- 
to, xqualcmcxnibcrc.  , 

Qnftri^io(^dmonjiratio, 

^ . « 

Sic  feries  cuborum  AM  > B N , C O,  &c.  & dacam  quadra- 
tum fit  F,  8c  fiat  vt  quadratum  F ad  quadratum  A B , iu 
linea  aequalis  feriei  rationis  AB  ad  DE  ad  lineam  Q.Dico 
pyramidem  cuius  bafis  fit  quadratum  F,  altitudo  autem  tri- 
pla ipfius  Q^feriei  cubicxxqualemefte.Nam  parallclepipc* 
dum  cuius  bafis  fit  quadratum  F altitudo  aequatur  e pa- 
rallclcpipedo,cuius  bafis  fit  quadratum  AB,altitudovcr6  (c- 
ries  rationis  AB  D E.  hoceft  ^fcrici  cubicx.  Ergo  paral- 
Iclepipedum  cuius  bafis  fit  quadratum  F & altitudo  tripla 
redae  Q^triplum  erit  ferici  cubicx.  atqui  « idem  paraJlele- 
pipedum  triplum  eft  pyramidis  habentis  bafimF,altitudincm 
vero  triplam  redx  Q^rgo  pyramis  illi  feci  ei  cubicx  xqualis 
erit.  FaAum  igitur  eft  quod  petebatur. 
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G E 0 M E r^R  I G JE: 
PROPOSITIO  CLXXL 


rSt- 


Blnx  cuborum  feries  quarumuis  ratidnum  ab  aqualibus  cubis  A D, 
E Q incipiant.  " 

Oico  cubicas  feries  camdem  hadsere  ad  inuicem  proportionem,  quam 
habent  linea;  S L,  N O xquales  fetiebus  rationum  AB  ad  DI, & £F 
ad  HM. 

, Dmonjlratio.  . ' 


pArallclcpipolum  fuper quadrato  AB  in aliicuditic  $!.> aquatur  >rerici cubica; 

PK.  ItemparaJIcIcpipciiumrupcrquadraio  EF  inalcitudine  NO> aquatur fe- 
tiei  cubica:  QR  : cdm  autem  cubi  AP>  EQ,,  ponantur  aquales, etiamquadrata 
AB,  EF  arqualia  erunt.t^aredi^aparallelcpipeda  eafdeni  bafes  habebunt;itaque 
di£la paralIelepfpeda,hoc  eilicries  cubicx eamdem habebunt  rationem, quatn  alti- 
tudines SL>  NO>  lioceft  quam  habent  feries  rationis  A B ad  DE  & rationis  EF 
adHM:  quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CLXXIl. 

. -•  .i  • “ 

DAtaOt  quadratorum progrclTio  lblita,fuperquc  illis  exRrudla  feries,  ' 
cuborum,  & inferipta  parallclepipedo  A G,cuiu$  bafis  fic  quadratum, 

A B,  altitudo  A K,  eadem  nempe  quae  longitudo  fetiei  cubica:. 

Dico  parallelepipedi  ad  (criem  cubicam,eamdcni  elfe  rationcm,qux  eft 
D A trium  primorum  laterum,  ad  latus  primum  AB. 


Dtmonftratto. 


BA-  Qjioderatdamonftranduro, 


Linea  AF  zqualisiiatfeueira.^ 
tionis  AB  ad  DEi  erit  paraN 
lelepipedumfuper  quadraro  AB 
in  altitudine  AE(quod  Vocemus 
parallelepipedum  A H ) xquale, 
brerieicubicqifcdparallelcpipedui,  jjj.  ’ 
A G eflad  parallelepipedum  A H> 

(ciim  eadem  Et  baiis  viriufque)  vt 
Ak  ad  AFihoc  eft  »t ' DA  ad''“'** 
B A;  ergo  parallelepipedum  AG**’ 
etiam  etk  ad  ieriem  cubicam  vt 


P R O- 
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PROGRESSIONES 
PROPOSITIO  CLXXIII. 

DAti  fit  vt  tupracubbrum  feries.  Oportet  exhibete  fiiperficiem  om- 
aibturuperhcicbusotnniain  cuborum  progreffionit  daex  xquale. 

Vtmnfimi». 


B c D 


t I 

r 

' 

. 

H 

•t|«.MwCItt>reftangulum  EHGF  xqutU  progrefliom  quadratprum  ASt>  BN,  tce. 

. ^tnin  EI  fcxtirola  fiaclmez  EH.  Dico  redanguium  FI  efle  id  quod  qu;ntnr. 
Ciim  Tuperficies  Cngulorum  cuborum  eonftec  icx  quadraris  aequalibus , maai&ftuin 
eftomnesretieicubiaeruperficiesconftiraicxrexieriebusquadratoruni  AM,BN> 
ttc.  atqui redaogutum  HF  cxconllrudionelcriei quadratorum  AM>BN.  eUae. 
quale.Ergofax rcdangula  FH,  hoceft  ex  cbnftruu.  redanguium  F Ii coullituct 
omnes  fetiei  cubica:  dacz  fuperficies.  Fecimus  ergo  quod  petebatur. 

PROPOSITIO  CLXXIV. 

DAta  fit  cuborum  progrcfTio  fibi  mutuo  infiftentium , conilituens  I 
pyramidem  cubicam. 

Dicorcfiduasbafiumrupcrficics,nempc  BKICHG  , DONEML 
St  reliquas  omnes  in  infinitum  fimul  (umptas,quadrato  primi  cubi  cqu»> 
leselTc. 

Demonfiratio. 

^plat  enimleriei  rationis  primlc  A H ad  tertiam  EO  cqoalis  VZ;  luper  qua  ia 
‘^altitudine  AH  liac redanguium  Za, fumptaque  zquaUi  AH  ducatur  ad 

V « parallela  X/Sj  que  abfeindat  quadratum  Xa  zquale  quadrato  AG  Tcu  HB. 
Redanguium  aZ  pec  79. huiuszquaturrcrici  quadratorum  AG>  CI«  EFidtc. 
boceft  ^quoniam  cuborum  plapa  omnia Tunt  quadrata  zqualia)  (criciquadratopim 
H B.  M D,  QFi  ice.  ergo  cum  a X ex  conftr.  quadrato  A B zqualc  fit , erit  reli- 
quum & Z ^iquz  quadratorum  feriei  M D > C^F  > dee.  zqualc.  Atqui  feries  qua- 
• dratorum 
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dratotum  MDi  Q.F,8tc.  eadem eft  cum rerie quadratoram  KC,  OE,&c.reaan- 
gulum  igiiur  $Z  Icrici  quadratorum  CK>  O ^ &c. zquacur.  Quare ciim redan- 
gulumaZ  8t  feries  quadratorum  HB.MD,  QF,&c.  icem^ue  re&anguluro  /3Z 
&(eries quadratorum  CK>EO>&c.  zqualiaiint,  etiam  excefliis  rcdanguli  sZ 
fuper  /3ZiSc  excelfus  feriei  HBi  M D,  iSec.  fuper feriem  CK,  EO.  Sic.  zquales 
erunt.  Atqui  excelTus  oZ  fuper  SZ  eftaX,  ideft  exconfttuft.  quadratum  HBt 
cxceQus  vero  (criei  quadratorum  BH>  MD.dtc.  fuper  feriem  quadratorum  CKi 
EO.  8£c.  fint  figurz  BKICHG.  DONEML.F  RiT  Q.P.&C.  ergo  figurz 
illz  omnes  Gmulfumptzzquantur  quadrato  HB.  Quod  erat  demonfttandum. 

PROPOSITIO  CLXXV. 


Ilfdem  poficis, 

Dico  fu pctficiemcubicz  pyramidis,  zqualcmelTe  (iiperficiei  paral- 
]elepipedi}-$,  cuius  ba(is>'|  fic  primi  cubi  quadratu,  aititudo  vero  y x ae> 
qualis  feriei  rationis  primx  A H ad  tertiam  £ Q.  Per  fuperficiem  autem 
pyramidis  cubicx  intclligo  hic  fupcrficies  omnium  cuDoium,  exceptis 
quadratis  CK,  EO,TR,acc. 


DtmonJlratJi. 


D EAanguIqm  xd  continetur  Ii- 
^nca' yX,  zquiali  feriei  rationis 
AH  ad  EQ.  & altitudine  yd.quq 
zqualis  e(t  AHicd  enim  quadra- 
tumyfzqualc quadrato AG:  igi- 
tur a reAagiilum  X j omnibusqua- 
dratis  AG.CL,  j(c.  zquaie  eill 
reliquzigiiurhcderx  li,yir 
zquales  fune  feriei  quadratorum 
'oppofiti  lerici  AG.CL,  Scc.  Si 
Icrici  quadratorum  BY  .DI , &c. 
nec  non  illi  qu;  infra  huius  oppofi- 
taell:  cA  autem  Sc  quadratum  y| 
bafis  parallelcpipcdi  xqualis  qua- 


X a 


1 


iiilJto 
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drato  AS  bafi  pyramidis  cubicx,  & perpncedentem,  quadratum  HB,  ideft  aJ 
(cqualc  eft  omnium  bafium  refiduis.  Ergo  tota  fupetficies  parallelepipedi  > toti  py- 
ramidis cubitz  fupcrficici  zqualis  cft.(^od  erat  demonftrandum. 


1 


PROPOSITIO  CLXXVi. 

D Atafit quadratorum ptogrcflio cui  tcrminus.Jongliudinis  fit  Kilu- 

per  quadratis  autem  cxftrudla  fit  cuborum  feries.  Deinde  per  ifip. 

huius  faiftum  fit  parallclepipedum  M P,  xqiiale  feriei  cubicae. 

Dico  (upcrficiem  huius  parallelepipedi , ad  fupetficiefn  pyramidis  cu- 
biez  (Tumendo  hic  fuperneiem  pyramidis  cubicae,  Vt  In  ptopofitiene 
praeccdcnnfumpfimus)  eam  habere  rationcin,  quam  linea  zqualis  ferici 
rationis  AB  primz  ad  O E quartam,  vna  ciim  dimidia ipfius  AB,habec 
adzqualcm  leriei  rationis  primz  AB  ad  CD  tertidm,  vna  cum  dimi- 
dia AB. 

T)emonl}ratio. 


pArallelepipedum  MP  faAum  e^xqualeferieieubicZiigitutUtas  MN  seq**- 
, le  eft  » feriei  rationis  AB  ad  DE  , ii  NO  > OP  Zquales  <unt  Cngulzipfi 
AB.  Fiat  iam  fuper quadrato  RT  quod  (it  aw]uale  quadrato  AB,  par*JJel»T. 
pipedum  QT  ■ in  altitudine  Q R , zquali  feriei  rationis  A B ad  GD. 
per przcedemem  fupetficies  pardlelepipedi  QT  zqualis  erit  fuperficiei  cubicf 
pyramidis,  Dcindefuperficiesparallclepipedi  M”P  jtqualiseft  reAanguIob  qua>4 
linea  compofica  ex  quadrupla  MN  Sc  dupla  NO>&  altitudine  NO  fiue  OP 
concinetur.  Similiter  fuperheies  parallelepipedi  Q^T  zqualis  eft  rtfiangulo  cuius 
bafis  (it  compofica  ex  quadrupla  Q.R  ic  dupla  RS;  altitudo  veto  RS  fiu»  ST 
(funtenim  RS.  ST  zquales)quia  lacera  funt  quadrati  RT.  Qjiare  eum  dj«s 
refiangula  fint  vt  bafes  ( altitudines  enim  NO.  R S zquales  habent  eidem  AB> 
idcoque  zquales  inter  fe  ) etiam  erit  patallclepipedi  MP  fupetficies, ad  fuperfi- 
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ciem  paralldeplpCcfi  QT,  vcbifisad  bafitn  , nettpi  Ttcompofitaea  qiiadrupU 
MN  & dupla  NO,  ad  compofitam  ex  quadtupla  QR  Sc  dupla  RS.  Atqui  vt 
quadrupla  MN  cum  dupla  N 0,ad  quadruplam  QR  cum  dupla  H S,  lac  MN 
cum  dimidia  NO  ad  (^R  cum  dimidia  RSi  ergo  Tuperficics  paraliclepipeda 
MP,cft  ad  Tupcrliciem  parallclepipcdi  QT,  hoc  eft  ad  (upcrEciem  pyramidii 
cubicf,  vc  mN  cum  dimidia  NO>  boc  ell  yc  Icries  rationis  AB  ad  DE  cum 
dimidia  A B , ad  QR  cum  dimidia  R S , boc  e(l  ad  fcricm  rationis  A B ad  C D 
cum  dimidia  A B : quod  erat  demonftrandum, 

PROPOSITIO  CLXXVII. 

PRoportionem  rxhiberc  quam  fupcrficics  pyramidis  habet  ad  in- 
feriptz  fibi  pyramidis  cubicx  fuperficiem.:  eo  modo  incciligendo 
fupcrficiem  Icrici  cubicx,  quo  in  prxccdcnciproponcione. 

Cenflru^ioi^demtmfiratio.  ‘ , 


ASfumemus  boc  tbeo  pyramidem  irofccliam,  facilitatis  gratia.  Er  cigo  pyra* 
mis  QLMRN  irofcclis,  ciiius  balis  fit  quadratum  Q_M,cui  pyramis  cubi- 
(k  AB>  CD  > &c,infcripta  intclligatur , fadot]uc  quadrato  OKxquali  quadrato 
AB  reperiatur  linea  GH  zqualis  (erici  rationis  AB  primq ad  tertiam  E FiSc  fupef 
quadraro  OK  in  altirudine  GH.fac  parallcicpipcdum , cuius fupcrlicics  zquabi- 
tur  • fuperficiei  pyramidis  cubicx.  Dico  vcrcdtanguIumAipcr  dupla  LN  8c  LM  “ri  *•»»>• 
tamquam  vnd  redia,  in  altitudine  LM  , cll  ad  re&angulum  luper  quadrupla  GH 
Ic  dupla  AO  tamquam  vna  refla,  in  altitudine  HO,  Ec  pyramidis  includentis 
fuperneies , ad  fuperficiem  inclufz  pyramidis  cubiez.  Ducatur  enim  ex  vertice 
pyramidis  N ad  LM  normalis  NP,  quz  vt  ex  datis  facile  colliges, bifecat  LM 
in  P:  reflangulum igitur  NLP  duplum  eft  trianguli  reiSanguli  LPN, vt  patet 
ex  elementis  i ergo  reflangulum  NLP,  zquale  eft  triangulo  LMN.  & reflan- 
galiim  N L M duplum  eft  trianguli  LMN.  ergo  reiftangulum  fuper  dupla  LN, 
in  altitudine  LM,  eft  quadruplum  trianguli  LMN,  boc  eft  zquatur  toti  fuperfi- 
ciei pyramidis  pr^tcr  baCm  : quare  rcftangulum  fuper  dupla  LN  & LM  '»ni- 
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quam  vnl  redi  io  alntudine  LM,  aequatur  coti  • fupcrficiei  pyramidis.  fimiU 
dircurfu  demonftrabimns  redangulum  fuper  quadrupla  GH  & dupla  HO  cain- 
quam  vnl  rcdii  in  aldtudine  H O zquaci  fupetficiei  parallclcpipcdi ; ergo  fupcr- 
ndes  pyramidis  N > eft  ad  fuper  fidem  parallel^ipedi , hoc  ell  ex  conltriid.  ad 
fupetficiem  pyramidis  cubicx)  vr  fuoc  dida  rcaangula  inter  fe>  Exhibuimus  er- 
go , lio,  quod  petebattto 

Lihrt  ficunS  finit. 
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LIBER  TERTIVS 

« 

D E 

CIRCVLIS- 

ARGVMENTVM. 

LilKrhicomnisinquatmrfarttsvetittimcTnbnultHidtfHr. 
Pnmade  Uncarum  in  circuli/ agit  proportume. 

Secunda  angulos  (Sf  arcmcircularesinterfecomparat. 
‘Tertiacirculorum  mutua/ intcrfeHiotus^ contacti/ exhibet. 
Q^rta  Une  arum  tn  circuli/  potentiam  contemplatur. 

C I R C V L O R V M 

P A R S P R I M A. 

DeUnearumin  CircuUt proportione. 
PROPOSITIO  PRIMA. 


Equalcs  circuli lefe itiuriecent  in  A & B.centrcx^ue  K,  in* 
teruallo  AC,  circulus  delcribacur,  occuncns zqualibus  cir- 
culis in  C D. 

Oko  C,D,BjpuodIaeirciadirc&uni. 

DeounUr/tw. 

Sic  primoradius  A,C,  mmor  AB,  ducarurque  CB> 
occurrens  A D B , pcruDCCto  ia  E.  iungantur^e 
^ AE>  AC  QuesUm  anguliw  ABC>  vctiqae  cit- 
cuItRiin  equilium  ADB,  ACB  comaianiseu, erunt 
arcis>  A£,  AC^dlorumquc  liibtcare zqwles ; hoceA 
rcAa  A£,  zqualis  AC,dc  E puDiftu mia patipheria cir- 
culi ADCi  iedidem  £,. per conllrudioneineftin peri- 
metro circuli  AOB,  igitur  E puuAiiin  eum  D,  idem 
eff,rraniicq;  C B rca*,per  D,3t  C.  quate  in  dircAum  fune 
paoUa  C.D.B- 
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Occurrant  fibidcnuoarqualcs  duo  circuli  in  A & B.  circuli  quoque 

AHB  diameter  fif  AB,  ducatur^j  reaa  qu^uis  A D occurreus 
perimetris  circulorum  aequalium  in  D,  6^  C,  & circulo  AEB  m. 
Dico  in  E bifariam  diuidi  reftam  D C. 

/^Adantprimo  punda  E '&  D » ^d  c^- 
parcetn  linese  AB;  ducantur  rea* 
DB»  CB,  EB  : Quoniatn  angulus  C AB* 
duobus  arcubus  D B,  C B circulorum  xqua- 
lium  infiftit,*quales  erunt, fubtcnfq  D B*C  Bi 
ac  proinde  anguli  EDB,  ECB,  xquales; 
fun  t autc  anguli  D E B,  C EB,  redi  ob  A E B 
•fetnicirculum,&  EB  vtrique  triangulorum 
DBE  » BEC  communis  , triangula  igitur 
DEB, CEB,  xqualiafunt inter fe,&:  fimiliai 

• Quare&  CD  inE  bifariamdiuifa.  ^ 

• Secundo  fit  A pundummcdiufri  inter  D, 
& E ; Cum  circuli  AC  B,  AD  B,  fint 
les.  & A B linea, vtrique  communis  triao^g  > 
D E BiEBC,  erunt  anguli  ADB, 
ter  fe  arquales)  quare  cum  Snguli  quoque  ad 
E redi  fint,  erunt  triangula  D E B,  E B C m- 
ter  fe  zqualia  U fimiliai  ac  proinde  D E ted? 

EC  zqualis.  j .* 

Tertio  linea  AC  contingat  drculam. 
AFB  in  A:  pundum  quoque  D idemfic. 
cum  A , quia  igitur  AC  contingit  circulum 
AFB , erit  angulus  C A B,*qualis  d angulo  ' 
fegraenti  DFB  . ac  proinde  angulo  ACB. 
(cum  AFB,  Ac  B fegmemafunt  zqualia») 
quare  zquales  quoque  funt  anguli  B AC> 
BC  A : Se  quia  angulus  AEB  redus  efi  in 

femi-- 
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2<Kadius  A C maiorfic  reda  ABdungaa- 

• tur  CB,BD;  & A B redz  , zqualis  ap- 
A pliectur  CE,iunganturq;  AE,AD.Quo- 
^ niam  igitur  C E Imea , zqualis  ponitur  re- 
dz AB.  & CA  aequalis ipfi  AD.fintau- 
tera& circuli  ABC,  ABD  per  conftruc. 

. inter  fe  zquales,  erit  arcus » C E z qualis, 

• cui  AB  , & arcus  CEA  , zqualis  arciii 
ABD;  vnde  angulus  A BD,  «qualis  b an* 
gulo  A E C.  fcd  angulus  AEC  vni  cutn 
angulo  « ABC  duobus  redis  eft  zqualis* 
igitur  & angulus  ABD,  cum  angulo  ABC 
duobus  redis  zquatur.  quare  CB,  BD  li- 
nez  indiredumfunt. 

}.  Radius  AC*  zoualis  fit  radio  AB.pa- 
. tet pundum D,incidetc  in  B.  igitur,  Scc. 

• Q^od  fuit  demonftrandum. 

PROPOSITIO  II. 


A 

t tue 
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fcmicirculo  AEB,  erunt  fimilia  trianguli  & 
zqualia  ABE>  EB  C : vmle&  AEiECzqua- 
les  fune  lincz. 

Quarto. Contingat reSa  CD,  circulum  dia- 
metri AB  in  A)adco^|>  & pundum  £,  idetnfit 
cum  pundo  A.  cum  igitur  OC  Iit  contingens, 
ierunt  BAD.BAC  anguli  redi:  funt  autem 
zquates  anguli  A D B , A C B , zqualium  fe- 
gmentorum;  igitur  triangula  ADB>  ABC.  C- 
milia  funt  & zqualia.Quod  fuit  denionllraudum. 

PROPOSITIO  IW. 

DIuifo  circulo  in  fex  partes  zquales,  pun£Iis  A,B,C,  D,.E,F.  dudif- 
que  BF, CE, ponantur  BD,  F D, occurrentes  CEin  G & H. 
Dico  CE  lineam  in  G & H trifariam  elTccliuifam. 

Dcmonjlratio. 

CVmenimarcus  BD, DF.  FB  ponintutz- 
qualcs.crit  BDF  triangulum zquilatcrum., 
vnde  cum  CE  zquidiftet  BF,  erit  4c  GDH 
atquilatcrum.-ell  autc  GDzqualis  b CC^HD 
zqualis  H£;  igitur  CG,  GH,  HElinez,  funt 
Imcrrczqualcs, &CE  in  G fir  H tri£tciamdi- 
uifa.  Quod  erat  demonllrandum. 

PROPOSITIO  IV. 

SEcent  fe  inuicem  zquales  duo  circuli  A B C,  D E F-  per  mutua  cea- 
tra  C,  E,  tranfeuntes : line*  vero  B D,per  vtriofque  centrum 
parallela  ponatur  quzuis  H G,  occurrens  perimetro  in  F ; & per  f 
ncaCFA.  « 

pico  G F,  F A,  zquales  elTc. 

' . DmonJlrAtio. 

DVeatur  EHiquoniam  HG.zquidiftat  BC  eritan- 
gulus  FHE  zqualis  angulo  HEB.  & quia  arcus 
HB,  FE  ob  circulorum  (qualitatem. zquales  quoque 
funt,  erit  angulus  FG  E zqualis  angulo  H EB.  adeoque 
angulo  FH  Ei  vndeparallclogrammum  vel  Rhombus  ell 
CH:  ac  HF  fincz' squalis  C E,  id  ell  CF  » eftautem’ 
rcdangulo  CFA,  (quale' hpG  tcdangulumt_ igitur 
AF,  GF  lincz  a quoque  inter  fe  (quantur.Quod  liiic  de- 
monllranilum. 

CoroUamm.  * 

TTlncfcquitur  HF,  BE  lineas  quoque  inter  fe  squati, 

J^cum  HF  linea  squetur  ipC  EC  : 8c  quia  H G eft 
quscutnque  squidiftaiis  diametio  BC , fequitur  paral- 
lelas omnes  reds  BE. caud  circuli  ABC  , 8t  conuexa 
FED  peripheria  intcrqeptas,  efle  interfe  zquales,  ciiro 
Ingulzaquenturipfi  BE. 
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PROP,  OSITIO  V. 

COntingantfefccirculi  ABCjCDE  exterius  in  C,  Iine5  vero  AE, 
per  vtriufquecentrutnai^.acdiuid  bifariam  in  F,defcribaturqui- 
uis  circulus  centro  F,  Sc  per  Cj)undtum  conradtus,rc£ta  ponatur  GCH: 
Dico  G B,  D H xquales  efle  lineas.  » 

T>monfiratw. 


tVnginrur  AB.ED.illifq;  xquidiftaDS, 
•^ponatur  F I,  erit  hxc  normalis  ad  G Hi 
cum  ABC  angulus  reAus  fic  ; rnde  Sc 
GHin  I diuiCieft  biftriam,  eft^uc  AF 
\ N ad  FC.vt  BI  ad  I C : St  permutando 
■ I L AF  ad  BI.vtFC  adIC.Deindevt  EC 
, . iV/  adCF.ita  DCeftad  ci.&eoponendo, 

f / permutando,  vt  FC  ad  IC,  ita  EF  ad 

/ IDi  led  vt  FC  ad  IC.  fic  AF  ad  BI, 

igitur  vt  AFad  B I.  ita  EF  ad. DI,  Sc 
permutando  vt  AFad  £P> ita  B 1 ad  DE 

funt  autem  linei  A F.F E ex  hypothefixquales inter  fe  ; ergo  DI.B  I,  qu^ue 

inter fexquantur; qua:  fidemanturab  aqualibus  IH>1G.  manent  refiduz  GB, 

P H.  inter  fe  zqttales.Ciuod  fuit  demonftrandufD. 

pnnPO<i;fT10  VI. 


INterfecent  fefe  quiuis  duo  circuli  in  A & B,-  aflumptif^ue  in  A C D 
perimetro  pungis  C,  D,  agantur  per  illa  lineae  A C G,  A D H:  & B C E, 
BDF. 

Dico  iunftas  E G , F H «qualcsVfle. 


Deatonfiratio. 


• 

P Rimo,  arcus  ACB  ambitu  AGB  interceptus, 
vtrumque  punflorum  C & D , contineat  j 
quo  cafii  cum  anguli  CAD,  CBD  arcui  CD  in- 
iiltentcssiqucntnr,  eruht  EF,  G H arcus bqooquc 
interTexquales  ■ addito  igitur  communi  arcu  F G , 
erunt  FH,  EG  arcus adeoque&linex^xquales. 
Secundo  arcus  ACB  , -cma  AFB  ambitumt 

cohten- 
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concentus,  punda  C & D obtineati  ciim 
igitur  anguli  CAD  , CBD,  arcui  CD 
inliftcntesfincxc|Qales , ctuuc  quoque  an- 
guli HAG,  FBE  reliqui  asquales  ; ac 
proinde  arcus  FGE,  FGH  , adeoque  ' 
iundx  EG,  HF  fquales. 

Tectio punftiim  C intra  AGB  circuli 
Ipatium  contineatur ; D vero  pundum 
'extra  collocatum  iic.  Ducatur  G1  xqui. 
diftans  C B, iunganturque  HI: quoniam 
GI,  CB  xquidiftant,  anguli  ACB, 
AGIiXqualcs  fune  i vnde  & angulus 
AHl  xqualis ell angulo  ADB:  quia 
AHI  , »cum  AGI.  hoc  cft  ACB 
duobus  teSis  (qualis  cft,ficut  ell  aogu- 
lus  ACB  cum  ADB.'  Vnde  atqui- 
diftantes  funt  HI  dc  DF  , adeoque 
& arcus  H B , F I & conlequcn  ter  H F, 

B1  xquales.  quare  & iun^la  HF  ideft 
BI  ipu  EG  xquatur.  Quod  erat  de- 
iBOoftrandum. 


PROPOSITIO  VII. 

E Sto  ABC  triangulo  re6tangulo,fcmicircuIus  inferiptus  AEO  con- 
tingens A B,  B C latera  in  A & E : & per  E ponatur  redta  D £ occur- 
rens A B,  in  F. 

Dico  A B,  B F lineas , (quales  clTe. 

N • , ^ 

Demonftratta. 

'TVi^antur  A E i erit  igitur  angulus  A ED  in  fc- 
Atnictrculo  rodus,  vti  8c  reliquus  A E F:  qui  pro- 
inde xqualis  efl  duobus  angulis  EF  A , BAF: 
ell  autem  angulo  EAF  arquBis  BEA.cdmAS, 

B E bnt  contingentes  ex  eodem  pondo  edudxi 
adeoque  xqualesi  reliquus  igitur  angulus  A FE, 
reliquo  BEF  xqualis  cft:  quare  BF  red(  BE, 
hoc  eft  A B , xqualis  cft.  Quod  erat  dcmooftran- 
dum. 

PROPOSITIO  VIII. 

Circulum  ABC,  contingat  intui circii- 
lus  D E B,  in  B.  tranliens  per  D cen- 
trum circuli  ABCidu^s  infuper  perDre^is  ADFquxcircuIoDEB 
occurrantin  E : fiant  DE  rc^s  cqualer  DH,0C  peipcndiculares  po- 
nantur H I ad  diametrum  B C. 

Dico  £ B,  H 1 lineas,  xquales  cfic.  ' 
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‘Dmonjiratio. 

QVooiaro  BD,  line?  ipfi  D A funt  *<iualcs;  velutiSc 
H D.reais  E D ex  liypothefi.otunt  refidui  H B.re- 
fiduis  EA  zquales.  quare  AEF  rcflangula  , rcflan- 
gulis  BHC  arquaUa,  hoc  eft  quadrata  Hl,  quadra- 
tis EB:  aequales  igitur  funt  EB>  HL  Quod  demoa- 
(irandum  fuit. 

PROPOSITIO  IX. 

E Sto  circulo  ABC,  cuius  diametet  AB,  8c 

centrum  E circumfetiptum  quadratum  G F: 

. & fuper  A E vt  diametro  , delcripto  circulo 
A H E , per  centrum  E,  line*  ponantur  H I,  & 
per  I patallclsredl*  AF,  occurrentes  F G,  dia- 
metro quadrati  in  L , te&x  vero  F D in  K- 
Dico  HL,  K L'  lineas  inter  fe  ?qualcs  efle. 

Demonflratio. 

^Oniungantut  H,  Ai  & rcA*  K L , fecent 
^■^AB  , diametrum  in  M : Quoniam  LK 
linex  , tangenti  GB  xquidiftant,  erunt  IM, 

• normales ad  diametrum  AB,  adeoque  anguH 
IME,  angulis  EHA  xquales;  funt  autem  de 
I 1 EM  anguli,  xquales  angulis  H E A , ad  ver- 

ticem pontis,  6e  EI  lineae, xquales  reAxEA; 
triangula  igitur  HEA  , triangulis  IME  funt 
xqualia : vnde  HE,  lineis  EM,  & HA,  rcAis 
MI  xqualcs.Rurfumcum  LM, linex  GB  le- 
qoidiftent,  erit  vt  GB  ad  BB  , ita  LM,  ad 
M E.  funt  autem  G B , BE  aequales,  ergo  & 
LM,  em  aequales  quoque  funt.  Quare  cdm 
MK,  hoc  eft  BB.  lineis  EI  , 8c  reAx  LM. 
ipCs ME, ideftHE,exdemonftratisCm«qailei, eruor  HI  line?,acqual«reais 
L K ; quod  fuit  demonftrandum. 

PROPOSITIO  X. 

aVod  fipcr  circulorum  fefe  fecantium  centra,  teiladudia  Gt,  quam 

r altera  intctfecet,  fedlionum  pundlaconiungent. 

^ Dico  duas  illas  fele  otthogonaiicerdecuSare: ' 

• . ■/  ■ t 

. (■; . '■  DemonftrMi». 

' ijttit  enim  ■circuli  duo  ABC,  ADB  quorum 
'^centra  E,Fieonhmgat  EB  reda  i & punfta 
. intcrleSionum  reda  AB,  occurrens  £E  line* 
ID  in  G, oportet  oftenderc  angulos  ad  Credos  cITc. 
dudi  EG  normalitcrad  AB,  fedaerit  ABbi- 
lariamin  G»  fed  reda qhxex  G ducitur , ad  F 
centrum, diuidens  AB  bifariam  in  circulo  ADB, 
eidem  quoque  AB  orthogonaliterinfiftici  patet 
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igitur  lineat  AB  > EF  Cbi  inuiccm  normales  effe.  _ Quo4  fttit  demonftran- 
<wm. 

CorolUrmm. 

TTInc  pater , E F lineam,  quz  circulorum  fele  interfecantium  centra  coniungir, 
f^A^ifiiriam  quoquedmklcre  arcus,  mutuispcripherijs  incetceptos, 

PROPOSITIO  XI. 

E Sto  ABC  triangulum,  fuper  cuius  bafi  AC,dc(etiptumlltquodli- 
bct  circuli  fcgmcnrum  j oportet  fuper  reliquis  trianguli  lateribus, 
leginenta  dcicriberc,  fimilia  illi , quod  fuper  bafe  delcriptu  eft  Icgmento. 

» ConJimSlio  iyiemtmfitatio. 

'TTlanfearprimo  Tegmentum  ruperbali  politum , per 
A lingula  trianguli  extrema  > ctcTcribarur  autem  cir- 
culus pet  B C,  rti  & per  B A,  qui  redas  A B,  B C con> 
ungar  in  B.  Dico  fadum  quod  pollulatur.  Quo- 
niam BC  linea  cnnringit circulum  ADB  in B>  erit 
angulo  ABC,  zqualis  angulus>fegmcnti  ADB.cu- 
dem  modo  angulus  Tegmenti  B£C>  squalis  cll  angu- 
lo ABC- quare  Tegmentorum  anguli  AEB  , ABC, 

B D C , zquales  Tunt  inter  Te  ; & fimilia  proinde  Te- 
gmenta. 

Secundo  B vertex  trianguli  ABC,  cadat  inita  pe- 
rimetrum  Tegmenti , Tuper  A C cxllrudi : produdis 
lateribus  AB,  BC,  donec occurraoc  peripbcria; 
circuli  AEC  ■ in  F & £ , dcTcribaniur  circuli  per 
AEB,BFC:cricque  peradum  quod  podulatur/ 
iundis  enim  A E.C  F.cxlurgent  anguli  A £ C,A  FC 
eidem  arcuiiniillcntes  a:qualcs,ac  proinde  ADB, 

AEC  Tegmenta  fimilia  erunt : rurlum  ciim  angu- 
lus A£  C fit  zqualis  angulo  AFC,id  cd  BFC, 
erunrA Tegmenta  AEC,  BFC,  inter  Te  fimilia. 
quare  tria  ADB  , AEC,  BFC, fimilia  Tunt. 

Tertio  B vertex  trianguli  ABC,  extra  Tegmen- 
ti ambitum  condicucus  fit,  quod  Tuper  bafi  cx- 
fitudum  cd  ; occurratque  perimeter  trianguli 
lateribus  in pundis  F,  & G.  Tum  per  BFC, 

EGA , circuli  dcTctibantur.  Dico  fadum  ede 
quod  pericur.  Jungantur  A G,  F C>  Quoniam  an- 
guli AFC,  AGC  squaiesiune, erunt Ic  BFC, 

BG  A reliqui  «quales,  quare  tc  arcus  ADB, 

BEC  quibus  infiAuoi,Gmdes/unt.  RutTus cum 
angulus  AGC  tamcu  angulo  Tegmenti  A H C, 
quamcum  AGB  angulo  . duobus  redis  zque. 
tur, dempto coomuini  angule  AGC : eruntan. 
guU  AGB,  A H C,  adeoque  Sc  rellduornm le- 
gmentortim  anguli  ADB,  AGC,  zquales, & 

AGC,  BD  Ai  Tegmenta  fimilia : edaurem  BEC  Tegmcntumodenlumfimila  Te- 
gmento ADB,  tria  igitur  Tegmenta  AGC,  ADB,  BEC  Tunt  inter  Te  fimilia. 

Quarto  B pundum  cadens  extra  legmeorum  baTeos  , condituac  B A,  criangi^i 
latus,  contingens  circulum  AGC  in  A ! latus  verd  B C,  eundem  Tccec  jn  G.fV 
puflda  fi,A,C,  & A,B>G,  circuli  dcloribantur ; dico  illos laris-bcere  peatiem 

y } lun- 
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iungantur  AiG.  Quoniam  AB  contingit  cir. 
culum  A G C in  A , erit  angulo  a B A C > *- 
qualis  angulus  Icgmenti  A1'C.  vnde  BAC, 
AFC  , Ideoque  reliqua  AGC  > BHC  fe- 
g»entaliintfimilia:vlteriuscum  angulus  AGC 
tam  cum  angulo  AGB>  quam  cum  angulo  fc. 
gmenti  A V C,  >> duobus  redis  Iit  zqualis , dem- 
pto communi  angulo  AGC.etuntAGB.AFC 
ecquales  anguliivnde  & angulus  tegmenti  A E B, 
zquatur  angulo  AGC,  adeoqiie  A E B,  A G C 
Tegmenta  funtflmilia.  igitur  condat  veritas  pro- 
podtionis. 

(oroUmum. 


TJIncpatet  in  fecundo  cafu,  lifupcr  ABC,  trianguli  latcnbus  limilia  deicripta 
* '^lint  circulorum  Tegmenta  redas  AB,CB  produdascadere  in  communes  intorr 
(ediones  E,  F:  Ii  enim  per  B & panda  quibus  A EC  perimetro  occurrunt  circuli 
deTcribantur. erunt  AEB,  BFC  Tegmenta fimilia  legroento  ABC 


PROPOSITIO  XIL 

SVpcr  ABC  trianguli  lateribus  dcfcripta  (Int  AEB,  ABC,  BDCfi- 
milia  circulorum  fegmentaidudtxque  iinez  ex  A & C circulum  A B C, 
contingant  in  A, &C,  peripherijs  autem  occurrant  in  D,  ficE. 

Dico  £, B,  D, puntAaelTein  dirci^um poftea. 


Dtmoufinuu' 


QVonitm  E A)  contingit  circulum  ABC  erit  ango- 
locEAG,  a»]ualis  angulus  Tegmenti  AHC*  hoc 
clHcgmenci  AGB  quod  illi  fimilecft,  Ted  angulus 
AEB,  vna  cum  angulo  Tegmenti  AGB,  duobus  redis 
^ cft  xqualis , igitur  AEB  > E AC  anguli  duobus  re- 
dis Tunt  cquales  i adeoque  EB,AC  lineq  parallelz; 
eodem  modo  oftenduncur  AC,  BD,  tquidiftantcs 
elTei  quare  condat  EB,  B D,  in  diredum  ede  confticu- 
tas : quod  erat  demondrandum. 

P R O P O S I T I O XIII. 


'*Vpcr  lateribus  trianguli  ABC,  limilia  circulorum  Icgmenta  deleri-, 
I pcalint  per  quorum  centra  G,  H ,»  centro  F,  Tegmenti  fuper  AC 

bali 


1 


I 
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trianguli  dercripci  educantur  redi  bccprtcntes  perimetris  in  D &:  E. 
Dico  punda  D,  B,  E,  in  diredum  conftituta  ede. 

^emonfiratio. 

DRitno  vertex  trianguli  ABC  iti  perimetto  fit  -p 

. circuli, quifiipcrbali  AC , deferibitur.  iungan-  / \ 
tur^uc  DB,  E B.Q^oniam  FD,  per  centra  F&G,  / yl 


a&a  cfl,  (ccabitbifariam, tum  ireUa  AB, tum  arcum  [ / ( loCX  ) 

ADB.eademquoque ratione  radius  FH.diuidetbi-  W \ 'A/ 

fariamcumBC  redam,  tum  BEC  arcum.  Igitur 
cu  AD  B>  BECflmiliaiint  tegmenta  anguli  AB  D,  ^ 

CBE  bmilibus  arcubus  infidcntes,  zquales  funt:  \ y 

quare  St  angulq;  A B D zqualis  eft  angulo  B C E, 

qutaEB  arcus xqualis cQarcui  RC.cIt  auteman-  ^ 

gulus  ABC  zquales  angulo  BEC  ex  hypothed , igitur  anguli  ABD>  ABC, 
CBE  zqualesrunttribus angulis  trianguli  BEC  adeoque  duobus  tedis  zquales. 
quare linez  DB , B E funt  in  diredum. 

Secundo  B apex  trianguli, fuperbafi  ABC  ere-  ^ 

di,  intra  fegmenti  AKC  arcam  cadat;  producantur  y 
A B , C B,  cadit  illzin  comunes' circuloium  interfe-  / /\  / / TV 

dioncsl St  Ki^uoniamFGiFH linez  centra coiun-  I/ 
guntcirculorulcleioccriccancuimeruntarcus  ADI,  \l  \gr 


Cmll. 


K.EC  in  D StE  bifariaiAjdiuifi.vnde  ABD,DBlA^ 
anguli, irem  KBE.CBE  fiint  zquales'  fcd  Se  an- 
guli ABI,  CBKadvcrticemoppoliri  quoque  inter 
fczquantur, igitur &annlus  ABD,  ipC  KBE  Sc  ■ 

I B D,  angulo  E B C clt  zqualis.  quare  in  diredum  ' 
funt  D,B,Epunda.  Quod  erat  demonlltandnm. 


QVodfifuper  trianguli  lateribus fegmenta  circulorunj fimU 

lia,  defcrjpta fuerint ,•  &tida quidam  ED,per  B,  verticem  ada, 
circulorum  AEB,BOC,  perimetris qccurrat in  0;8c  Ei  • 

Dico  lineas  inter  cauas circulorum  AEB,  6DC  periphetias  & citi- 
mam circuli  ABC  interceptas , iqualcs ciT«. 

DtmonfiriUu, 

Sit  primo  triangulum  Ifofcelium  ABC;  . 

St  ED contingat  citcqlum  ABC  in  B:  — — ' 

iungamar^oe  AE,  CWQuoniam  EBeft  rT  /\ 

comingeos,ctitangulo  EBA.zqualiscan-  , ( \ / / ( ) \.  \ / 1 

gulus  ACB  ••  eadem  ratione  angulus  \ \ / / y \ \ /.  / 

C ABaNjualiseft  angulo  CBDivnde  ciim  \\[/ 
tngaM  BAC,  BC  A per  h^othefim  fint  jpwL— - X„— 

<eqoales,eruntqnoqueangnli  EB  A,  CBD  *\  ‘ J — 

inteflejequalcs.fisntauiemScanguliAEB,  ,x.  V y' 

CDB,(oi>  AEBsCDB  fegmentafiniilia) 

rqoaJcs,  initqset  St  AB,  linea  zqnali.s  Nnef  B C;  igitur  triangulum  AEB,  triangu- 
lo C B D & E B latus,  lateri  B D eft  zqualc.  " 

5ecundB  ED  ponatur eoncingens,‘'triangal<>  AB Ccxifteiitc  Scaleno, dico BD 
Ai  b biriiriam  fccari.  fit  AB  latus,  altero  BC  maius,  St  ED  contingenti,  po- 
. * . natur 
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natur xquidiftans  CF:  iundaque,  AF,  coDcnr- 
rat  cum  U Bi  produdain  E-  quoniam  parallelae 
fune  CF,  f)E>  cricanguliis  AFCanguloAED 
zqualis;  fed  APC  zqualis  ponitur  angulo  Te- 
gmenti A E Bi  Igitur  concurius  A E,  cum  DB 
produda,fit  in  perimetro  circuli  AEBiRurTum 
quia  contingens  r(l  ED,  cidemque  zquidiftat 
. C F>  erunt  (cgmenta  B Ft  B C zqualia,  ac  proini-, 
de  iundz  FB,'BC,  quoque  inter  Te  ^quales.vai- 
de  li milia  funt,&:  zqualia  triangula  F E B,  B D C> 
■deo^ue  £B  zqualis  BDi 
Tertio. reda  ED  circulum  npn contingit  iii- 
per  baii  A C ercdufn  , Icd  inierTecet  in  pun- 
do  quodam  G.  Ctque  E D zquidillans  A C.  dico 
E Gi  BD lineas Zquari.cum  enftp  ED.ACzqui- 
diftent,  erunt,  A B C arcus  adeoque  &:  Tubccn- 
Tz  zqualestvnde&anguli  GAC>  BCA  zqua- 
Ic  s funt,vti  &:  anguli  illis  altcruatim  pollii  EOA, 
D BC;  quocirca Umilia  funt  ic  zqualia  triangula 
£ A G,  B D C;  & reda  E G , ipfi  B D itqualis. 
Q^rtd,  quod  ii  reda  ED  per  B duda oc- 
currens perimetro  ABC  in  G>  non  zquidi- 
det  AC, ducatur  AF  parallela  ED  ,&duda 
CF,  occurrafEB,  produdf  in  D.  quoniam 
parallelz  funt  ED,  AF,  erit  AFC angulus 
. angulo  EDC  aqualis: fed  AFC  (quacur  an- 
gulo Tegmenti  B D C ea  politione,  igitur  D iu 
perimetro  ed  circub  BD  Gi&  quia  zqutdidant  • 
EDiAF  cruntarcus AG,BF,zquales,adei>- 
que  & Tubienf;  A G,  B F.  cumque  xqualcs  dne 
anguli  GAFiBFA,  (qualibus  arcubus  infi- 
•dente$,etunt  & anguli  EGA,  D BFquoque  z- 
quales  i Tunt  inTuper  zquales  anguli  AEG, 
BDF,  ob  Tegmenta  limiliai  igitur  triangula  G- 
milia  fiint  & zqualia  AEG.BDFivndefc lincz £ G,*B D, zqualei.  i 

Quinti  cadat  B vertex  trianguli  A B C.'in- 
tra  aream  circuliTupra  bafim  trianguli  deTcri- 
pti:  Sc  primo  reda  E H ' p er  apice  B ttandens, 
bad  trianguli  non  occurrat,  ducatur  CF zqui- 
didans  EH,  donec  conucniateum  AF  pro- 
dudain  E.  odendeturvti  priiispundum  Ein 
perimetro  ede  circuli  AEB>  &FED,  GHC 
triangula,  adeoque  & latera  E D,  G H inter  le 
zquqri.Secundd  reda  per  apice  B ada, occur- 
rat bad  trianguli  cqitq  caludemondrandum 
ed  linem  ED,  ted(  GH  zqualcm  ede.  Quoniam 
EH  per  B duda  occurrit  bad  trianguli  AC  s vel  alte- 
rum circulorum  contingit  in  B,(quo  caTu  apparet  ED, 

G H,  zquales  ede:  cum  FHG,  AD£  triangula  faci- 
le ez<datis  odendantur  aequalia.)  vel  vtrumque  circu^ 
lorum  Tuper  lateribus  trianguli  ABC  dedriptorum 
Tecat  in  G,  & E,  circulu  autem  Tuper  bad  fadu,  in  D,AC 
H I;  quo  caTu  ducatur  ex  Aper  G.linea  A G F^ingatur- 
^uepunda  EC.CF,  EH.  CDi  angulus  AGB  vna 
cumanguloTegificntiAlB.azqualisedduobusredisi- 
led angulo  A I B,  atqualised  angulus  AFC  cxhypotbed, Scaugulo  AGB  zqua- 
, ' . Us 


c i^R  cy  kirs. 

tsaaguIdsEGF  ipH  AGB  ad Tcrticein  po- 
ficus;  Igitur  anguli  A FC>K  GF,  <ut>c  dunDM.'i%' 
re^iszqualesi  adcoque  BD.FC  parallclz,dc 
arem  H C D , carumi|ae  lubteniz  zqua- 
les ; vndrSraagiiU  DHF,  Hl)C  zqualibus 
arcubus  litii-ftciitcs  , zquales  Ctiit ; c(t  autem 
angulus  AGB  , zqualis  angulo  CEB  , 
fcam  A'GB>  B£C  Tegmenca reliqua  lint  fi- 
milia)  ailc/>que8f  jxGquusFG  aequalis  re- 
liquo CE  D i sgBfcrrrianguIa  G . CE  D> 

(iinc  inter  Te  zqualia  i & H G latus  zqualc  la- 
teri ED. 

Sexto  iquodCrei^GT)  per  apicem  adta, 
per  communem  intetreSionem  E tranlcati 
lic  oftendetur  zquales  elTc  redas  G E, 

E'Dillm  primo  legthentafimiU4,^eibia'j  - 
eitruBi  maiora  ‘ Uoda^ue  ex  A per 
E>reda  AEF.iungamur  C^E,  CF, 

FD,  CG:  Quoniam igiftir (egmenta  ’ 

CmHia,'8iimdrctilis  fiini  mainti.cfirE 
exrrztineam  A C;'ficnim  -fieri  poAk, 
fit  CEA  vna  eadcmqiie  linea  cum 
AC.  cilm  ergo  ob  fimilitudincm  Ic- 
gmcntorumianguli  B EA  I BEC  fint  ' 
inter  (e  zquales , erunt  etiam  redi: 

«jodficnnon  potell , cumlcgitienta  l ~ i i.  /.  i ,i  . 

fint  feniiaoculis  maiora,  quarcpucdaim  E nqpeft  in  -lioM  A C-  Cdro  ^'tut  angs^ 
Ius  AFC.  vni  cum  angulo  IcgiOTiui  AD  C^duobup  a redis  fit  zqualtSa  firque  arf-,* 

gulo  ADC.  zqualis  angulus  A Eb  (ob  AD(C.  AEBrej^cntafiMBia)ideft4n-» 
gulus  DEF  ad  verticem oppofitus , eritadgtdin  AFC  cum  aAgiilo  D£F. 
duobus rcdt$zqualis;vnde FC.BD,linezzquidiftanti  &arcus  GF»DCa  adco^uc 
& arcus  G Ci  D E corum^ue  rubtenfzaeqiialis,  8cc»Trpriils. 

Si  vero  Icgmcta  fimilia  minora  fuerint  femicirculis: 
demonllrabitur  vtptids, pundumK,eflc  extralineam 
balcos  AC-  quia  vero  A F C.  A E Bfcgmentafuot  fi- 
milia,erum  anguli  A EB>  AFC  zqualesjfed angulo 
AEB  zqnaliscft  angulus  ad  verticem  l)EFi  igitur 
anguli  D E F,  A F C funt  zquales  .ScBD.FCre- 
dzzquidiftantcsi  quare  & arens.  GC,  DF,  eotuin- 
^ue  fubienfz  zquales  lunt : &C.  rti  priiis. 

Jteli^Kiimifetcffus  upUmexfUctrt  cimvtrttx  tritit- 
rxli  ABC  etSt  in  ftripheritm  vtl  extrt  xretm  tircuU 

ami  fmfrtbtftm  AC  . 

mtnfirttunet  tommunes  h,hcxt& c,nflr«auniscumctf$iiuiiuiexfEciamm,dxmtnim. 
Txm  verttx  B,  iffi  tret  emtmttur,  kHorem  xon-vUtrim  dtfttiftndum  cexfit  t hec  ttmt» 
frtmtne»,  vt  dxm  B vertex  tritaguU,  cUttexxrdfegmentiim  tufees,  c^ut  exclutUt,  ques  t» 

medmmfretuUmus  axi  BD  lixetmixiexlexrxtitaedxci,vteumtaj!  irunjfxUaexeaMxe- 


1 cl  O 


au. 


xM/>  4^u«sineft9S  effe  huic  muterU  munifefium  efl* 


PROPOSITIO  X.y./ 


r*l  (lenuo  fuptr  ABC  «Unguli lateribus fcgincMt<ircuIoriMn 

conftruilafucriutiacperB  venicem  ponatur  E D,«d cuius  extrema 
« centro  F circuii  fiij>er  baliJcfcripti.diKannir  F E,  F ^ 

■ Dioo«**‘®***^®*‘j**^“*^*'  ti-n  1-  -i;. 


D#-’ 


Digitized  by  Googie 


1 


Dtraotiflratioi 


iiijmf.  ^OnungaereaiET>r«tt^atir  A3C  in  Bi  etitigitnrBF  nornulisa  ipG  EDt 
^vndc  ciimlincx  B E.  per  pri^dcmem  zjualcsfint , etunc  etiam  aujgalet 

FE.FDf  / \ I ! 

lam.v^rd.EDi  circulum  ABC  iMct In  pundo quodam  H: dilcacur^ue  ex  F re< 
hiuni.  FG»pft*pendicularitadED:  igitutyHG,GB  zquales  fune  t oHendimut  au- 
ct4.Jte.1em  £H4^BDt]uoqueaHlualcteilc> Igitur  FE.FD  zqualesfum.  (j^odifnicdf 
monftrandum.  j -r 

PROPOSITIO  . XVI.  ,,  ' ’ • 

• ■ *r 

Vper  ABC,  trianguli  lateribus.  Tegmenta  circulorum  fimilia  conili- 

O tUti'finr4|^!e?Cf^»tdu<iaCDicuiM  B vertice  trianguli  paralie* 

U ponatur  i^FjpccurrcWcfrculo^  *. 

.^Dico  £p*BF,«quJos,elTc^,ciM.  ; , 

t.  , i:i,  -:i  ■ viV,  l.,,' 

.y’ih\z  Dnminfirmo.r  -\-  ,.  o • 


Cic  primo  vertex  trianguliinperimctrocirculi  ABC  conilitutusi  linea  verd  DC 
'^fitextra  triangulum  A-HC:  ponatiiciiundc  BD  cquidiAant  A F,  occurrent 
re{lz  C D in  B ; igitur  angulo  BDC , zqualis  cll  A £C  , fed  & B DC  angulo 
iiqoatur angulus Icgmenti  AEC,i^tur punflumBtCommuniseft  interfe&iocn- 
coti  ABC  ee;rei3x  GD  r-&!quia  fcgmfpta  circulorum  AB  C,  BDC  (imiliafunrt 
erit  angulus  AFB  xqualfs  ilU  qui  Tegmento  AlC  concinetur  i igitur  St  pun* 
dum  F communis  cll  interfedio circuli  AH  B.fe  rcdq  BF:  cdm  igitur  parallelo.' 
grammumCt  BFED,manifeftumellED,BF  lineas incet ic  zquales clTe. Qt(od 
o|>qttuic  demonilrare. 

Secundd 
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Secando, CD  linea  in  direfluro  polita  Cc,  cum  AC  > t£  refia  BF  <e<]nldi(lans 
baC  ACt  iungantur  AFj  Sc  BD  ponatur a:quidiftansipfi  AF  occtitrens  ACIn 
D.  Qijoniam  AC,  BF,  item  AF,  BD  xquidiftant,  tric  angulus  C AF  (id  eft 

C D B in  Iccunda  figura ) vna  cum  angulo  B F A fidoft  BDC  in  prima  figura) 
xqoalisduobus redis,  fed 'angulo  BFA,  per confttuftionem  eft  xqualis angulus 
legmenii  CGB.  Igitur  CDB  angulus,  vna  cum  angulo  fegmenti  CGB  duobus 
redis  eft  squalis,  quare  pundum  D eft  in  perimetro  circuli  CGB  & AC  linea 
eidem bil occurrit ; quarccum  FD  parallclogrammumfir:  patet  FB,ED  lineas 
xqqprt. 


Tertid,teda  C D cadat  infra  bailm  trianguli  A B Croccurrens  circulo  B C D i in 
D;& circulo  A BC  in  E;  4ta  tamen  vr  duda  BF  parallela  ipfiCD.cadatruprala» 
tus  AB.  dico  BF,DE  lineas  elTe  inter  fe  xquales.  ducatur  enim  ex  E per  A linea, 
occurrens  BF  inF  iungaatutque  BD  > cum  igitur  fegmenra  BDC  , AEC 
fimiliafiBC.critangulus  BDC,  xqualis  angulo  A E C.adeoq;BD,F  E linexxqui. 
diftantcs.vndc  F Dparallclogrammumeft  & FB,DE  latera  squalia.Rurfiim  an* 
gulusEFB  Tna  cum  angulo  F £D  ideft  angulo  fegmenri  A G B xqualis  eft  duobus 
rcdtis:  quare  pundum  F,,cft  in  peripheria  circuli  A PB.in  fecunda  verd  figura^juia 
angulus  BDCideftABC  vnacum angulo  A£C,duobusrediscftxqualis,erunt 
BD,  AE  parallel; : reliqua  vt antd. 

Quartd,fir  BF  linea  eadem  cumre- 
da  A B;  ducatur  ex  C reda  CE  xqui* 
diftans  ABiiundaque  FE,  demittatur 
cx  B reda  BD  , qux  xquidiftet  EF: 
occurrens  CE  in  D : oftendetur  rt 
prius  pundum  D elTe  communem  in- 
terledionem circuli  BDC,  Sr redarum 
BD,CE:  quare  cum  FB,  CE  &:  BD. 

FE,  fint  xquidiftames,  patet  FB,  ED 
xquales  elTe. 


Digitized  by  Googie 


i8o  C 1 R C V 


L V S. 

Quinto,  quod  (i  rcAx  D E , B F in- 
fra Ucus  AB  conllituantur  , Jc  BF 
quuicm  fccct  circulum  AF  B in  F:  po- 
natur reda  AFE,  occurrens  CE  in 
£ : te  AF  zquidiUans  BU  i oilen- 
derur  vr  prius  pundum  E in  pe- 
rimetro AEC  circuli  confiftcre,vti 
8c  punQum  D in  perimetro  circuli 
BDC;  vniie  cum  parallela:  flne  F B , 
DE,FE,  BD>  manifcllum  cfl,  FB, 
£ U ede  squales, 

Sexto, tandem  linez  F B,D  C,  fupra 
bafim  AC  conftiiutz  fint , 8c  GD 
occurrar  circulo  ABC  in  Es  agarur- 
^ueper  E.  refla  AE,  occurrens  FB 
in  F;  deinde  ex  B ponatur  BD  pa- 
rallela ipd  AF;  erit  angulus  A FBin 
fegmento  AEB : & punflumD.com- 
munis interfeflio reflatum  CD.BD, 
tc  perimetri  BDC  : cdm  angulus 
BDC  squalis  fit  angulo  fegonenti 
A KC.  qui  cum  angulo  AEC.hoccft 
A F B.hoc  ed  B D £ , duobus  re^  cft 
squalis:  patet  igitur  lineas  FB.  DE, 
squales  ede  inter  fe.  Quod  fuit  de- 
mondtandum'. 


P R O P O-S  I T l O XVII. 


GOncingantfcrciiftusin  B circuli  duo  ABC,  EBGtGc^jE  centrum 
maiorisi  poiita  deinde  BF  contingente, ducantur  EF,  occurrentes 
circulo  £ B.G  in  G ; ex  quibus  normales  ponantur  ad  B D diametrum, 
redlz  G I. 

Dico  E I,  E G,  E H,  E F elTe  quatuorin  continua  analogia. 

# • ' * 

Dcmonflratio. 


normaliter  CG,DH,  quz occurrant 
centur  AC,  A D;  & A E,  A F. 


CVnc  enim  ex  elementis  coodauz 
^proportionales  EI,  EG,  EB,  hoc 
eftEHifedvtEhad  EG,iucftEB, 
idell  EHi  ad  EF;  funtigiturincon- 
tinua  ratione  E I,  EG,  E H.  BF-Quod 
fuit  demonllrandum, 

PROPOSITIO  XVIII. 

COntingant  fefe  item  circuli 
duo  ABC,  A E F,  in  A;  quo- 
rum centra  contineat  diameter 
maioris  A B , ad  quam  politis 
perimetro  A E I,  in  E & F.  colto- 


Dico  AC  ad  AD,  eandem  rationem  babere  , quxinter  AE,  AF, 
repetitur. 


Demit»- 


Dtmonftratto. 

QVadratumemm  AC,aJ  AD  quadratum  eft 
vc  GAB  re&angulum  ad  rciSaguIumH  AB 
per  elementa;  hoc  elt  vc  G A linea  • ad  lineam 
H A : (ed  vt  G A ad  H A,  fic  G A I tcflangulum 
ad  reflangulum  HAI,  id  eft  quadratum  A.E, 
ad  A F quadratum;  ergo  vt  quadratum  AC>ad 
AD  quadratum,  itaell  AE  quadratum  ad  qua- 
dratum AF,  quarevt  AC  linea  adADliaeam, 
itl  AE,  ad  AF.  Quod  eratdcmonllrandum. 


.^tot  continua;  propoccionalca  'AB,  A C,  A D , diametri  circulorum 
fefc incus  in- codem  pundtocontingcntiuifa,ercAaqucex  B normali- 
ter 9 G occurrente  perimetris  in  H&  G,lunga^tut  A G,  AH. 

- Dico  AB,,  AH,  A G,cfle  in  continui  analogia,  ■ .'j  ' 

c - I,  ■■  ■■  . . i (t : . , 

. • ■ .. ; •,  < , t ,,  Demonftratia.  •• 

't;  ' j - .'1.'.  I • VI ' I .\j-. 

c Vnt  enim  in  continuata  ratione  AB,  AH,  A Ci  < i ;l  rri-liid-  ■|..r: 

'^veluti etiam  AB  , AG  , AD  per  elementa.  j 

.quare  A G media  eft  inter  A B,AD;led  ex  hy-  H 

potheft  ipla  quoq;  AC  media  ponitur  inter  AB, ' y'  \ 

AD,l6'*°r  ®dco-  A ^ 

^nein  continua  funt  ratione  AB,  AH  „AG.  f 

Quod  fuit  dcmonftrandum.  ' I , ^ 
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fcribatur  circulus  B G D,  ponantur^,  HC,  quidem  occurrens  perimetro 
circuli  B G D in  G,  reda  vero  B G , diametro  A C in  E. 

Oico  AD,  DE,  EC,  tres  lineas,  eandem  rationem  continuare' 


Demonftratio. 

pOnatur  EF>  acquiiiiSans  BD> 
iungancuri^ue  DG,  GF,AB, 
<]uoniani£F  xquidiftat  BD  qnx 
in  H diuila  cftbifariaai,eiic£Ie> 
qualis  IF  : vnde  vt  EI  ad  BHrid 
cll  FI  ad  HD.fic  EG  ad  GB  id 
cft  I G ad  G H>  &;  perouitando  ve 
FI  ad  IG>  icaDH  ad  HG-qna* 
re cdm anguli  DHG>FIG. lateri- 
bus proportionalibus  contenti  line 
sqoaies  ( ob  K D , FI  parallelas) 
limilta  erant  triangula  FI  G.  R D G : licut  & G I^  B H G,  item  F E G > B DG.* 
funt  ergo  in  dircAum  D,G>F,  punda,vt  ex  elementis  patet.Vlteiius  quialimilia  lianc 
triangula  BDG>  DGE.erit  BD  ad  DE  vt  BG>ad  D G:id  eft  EG  ad  GF:fe<l 
vt  £ G ad  G F lic  D E eft  ad  £ F cdm  D G Ei  G E F limilia  Cnt  triangula,  igituc 
BD  eft  ad  DE  vt  DE  ad  EFiquarcfiint  propordonales  BDi  DE>  EF  de  rc- 
dlangulum  BDF£>  quadrato  DE  aiquaJe.  funt  autem  limilia  quoque  tnangula 
ADB,  EFC.  igitur  vt  AD,  ad  D B , ita  FE  adEC  vnde  rcdangnlo  A DEC. 
a;quaie  eft  retlangulum  BDEF,-  hoc  cft  quadratum  DE.  funt  igitur  continue 
proportionales  AD>  DE,  £C:  quodfiiitdemonftrandum.  . . , 

PROPOSITIO  XXII. 

SEmicircuIo  ABC  inferiptum  efto  triangulum  cuius  alterum  iatui 
B C,  femidiametro  fit  zquale. 

Oico  B C,A  B,&  aggregatum  ex  A C,C  B,tres  efle  in  continua  ratione. 


DemoT^ntio. 


piat  A D fefqnialtera  C D ; iungatu^ue  B Dt 
^arcus AB duplbs eft  arcus  BC.quiaCBla. 
tus  hexagoni  eft;  igitur  & angulus  B C A , dh- 

S Ius  anguli  B A C ; fed  angulus  BC  A, quoque 
uplus  cft  anguli  «BDAcilmlicBCD  Ifofce. 
les per conftcofiionem;igicur angulus  BDA  z- 
iDqualiseft  angulo  6AD  8c  AB.  BDiateraZ- 
qualia  inter  (e;  vnde  limilia  funt  triangulaBD 
BDA:&vtCD  id  eft  BCadDB,  ita  DB 
hoc  eft  AB  ad  AD,  hoc  eft  ad  AC.CB.  Quod  fuit  demtmfttandum. 


. PROPOSITIO  XXIII. 

INterfecent  lefc  ad  redios , diametri  AC,BDr  pondi^uc  A EC,AFQ_ 
iungancor  E D,  FO. 

Dico  DE,  ad  DF,  eandem  habere  rationem  quam  aggregatum 
duarum  A£,  EC,  adaggtegacum  AF,  FC. 

t 

Demio- 


I 
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Demonftrutio. 

/^Entto  B,  inccruallo  AB  dcfcribacur  circa> 

^-'lus  A C G>  cui  produ^r  AB  i A E t A F,  -oc,-' 
cutrantin  G.H,Ii  (^oniam  AG>BD,circatdruin 
£iorum  diametri  funt,  anguli  AJiGi  A 1 G zmu*. 
les erunt  angulis  D EB.D F Bdfcd  «r  anguli  ^ AE. 

EAF  atqualesfuncangulis  BDE>  EDF.qudd 
tjlHcm  inudant  arcubus ; limilia  ig^uriunc  tinn- 
gulaGAHiHAl  triangulis  BDfe E,DF ;\jc 
A Hi  AI  line^  proportionales  ipfis  ED>  FD> 
quare  cum Cnt;qualcs  AH,  AI,  rcais  > AEC, 

A FC,  patet  aggregatum  AE,  EC,  adaggrega- 
lum  A F,  F C,  eandem  obtinere  rationem,  quam 
reda  D £,ad  D F.Qmxl  fuit  denionlirandum. 

. p p t .ti;  , 

^TT^Oocingac  A P iinast^uq/es  circulos^  conuenieris  cutn  rc^i,per  vtriuP 
centrum  aifiain-AiI'»  quaAOBfltur  ADiqcourreq&  ^ircuIisiq 
E,F;G,p.  w:.,i 01  V ; , 

Dico  AB  ad’A,C'eahdfin‘'continei;eratibneni','Quarn  dbtinct  AQ 
ad  Ap,  vcl  AE  a^iAF. , ;i  y ’ . . ’ ' ' • 


DemonJirMio. 

: r ! r : / ij  \ 


M i ■. 

ai  Ll 


) 


A D pUhAa  coneaftuum  ex  centris  ducantur  diametri  I C,  H B,  itemque  aliz  bb 
a^n;  diametri  HN.IM,&  ad  redam  DA  normales  , quoniam  igituranguli  ad  B 
8cC  redi  funt,  parallclz  erunt ledz  I{B  IC.  Ergovt AB,ad  AC,f>c  HB  qd 
IC,  hoc  eftHQ  ad  IR.  Deinde,  quia  anguli,  IK  R,  HLQ^redi  furiti  A'  IRA» 

HQL  anguli  (qiibdH  Q,  IR  rintparallc?;,)  funtqquales;  triangula  I RR,  HQL. 
cruntCmiliaiacproinde  HL  eft ad  I K,  vt  H Q_ad  IR,hoccR  (Ccutiam  oftendl)  ■ 
vt  HB  ad  ICihoceft  (quoniam  HN,IM  diametri, zquantur diametris HBiICj  • 

vc  HN  ad  IM.  Quia  igitur e4  HL  ad  IK>  yt  HN  ad  IM  , erit  permutando 
acinuertendo  NH  ad  PH,  vt  Ml  ad  RLadeb^ue  quadratum  NH  ad  quadra- 
tum LH.vtquadratum.MIad  quadratnmRI.  fetDquiiratiiN  Hzquacut 
JoN L P cu  quadrato  L H.&qtiadratii  Md,tedat^uloM  KOcu  quadrato  K I ergo 
rcdanguluN  LP,cum  quadrato  L FI  ell  ad  quadratu  LH.vt  redtngulu  MK  O cd 
quadrato  Kladquadratu  Klmrgodiuidcndo  rcdanguluN  L P edad  quantuli  H. 

vt 


D a- 
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nredangulum  MKO  adqnadraiG  K J.  AM|U'{cdangii)a:N^P,MKO  xjjnantnr 
quadratis  GlnDKi  quod  GLiDK  fint  ad  diametros  N P,  MO  normales  i ergo 
quadratum  GL  eA  ad  quadratum  L H vtquadratUm  DK  ad  quadratum  t^Xcr<. 
goreda  GL  cA  ad  redam  LH>  nreda  DK  ad  redam  KIi  quoniam  i^iniraiv 
■ GLH,  DK'1,  vtpote redi  ex  con At.  teqnales luat,  erunt  triauguk 

'***'  'GLH,  DKI  Amilia,  adeoque  aneuli  HGL,  IDK  zqualcs. ergo  GiitPipx» 
rallelxAint,  Ergovt  AQ  cA  ad  Ap>  £c  AH,  ad  AI,  hoc  e A quia  H B<  1 G et- 
iam runtparallclz,vt  Ab  ad  ac  Quod  erat  primum. limiti  ratione  oAenduntur 
iunda:  IF,  HE  zquidiAare,adco<|ueeAevt  AH  ad  AI, ideA  AB  ad  AC,  Ac 
AEad  AF.  QuoderatdemonArandum.  , 

PROPOSITIO  XXV. 

S It  ABC  (cmicirculi diameter  A C diuila  vtcunquein  E : deicriptiC 
^ucfupcr  A E,EC  rcmicirculit  A DE,  E FC,  erigatur  £ B normali- 
ter addiametrum,ponantuft]ue  AB, BC,  occurrentes  perimetris  in  D 
ec  F.  . 

Dico  niioncmCF  ad  DA,  triplicatam  e(Te  illius,  quam  habet  CB, 
ad  A B. 

Dtmonjlratio. 

TVngaotur  DE^F.Quonfam  EBnotma- 
J Alis eft  ad  AC dtametru  femicirculi  ABC, 

«unt  AC  , CB,  CE,  itam  AC.AB.  AE 
y'  Ti  y'  V\  eontinuqproportionales; fedvt  BCad  CE 
X /V\  \ \ Ac  EC  ad  CF  (obEFC , B E C triangula 

^ y'  V\  \y\  fimiliaj  ArtAB  ad  A£  ficAE.  ad  AJ> 

¥ y'  'A (ohABE,  ADE  triangula  CmiUa  ) ig«ar 

^\y^  tamAC,CB,CE.CE.quimAC,AB.Aft 

f jC  ad  hint  continuz  proporttooalcs : rode 

. \ / ciim  vtrique  Cenei  prima  At  communis  A C« 

erit  bCF  ad  A Dquartaadqisanaai  ,inrriplicata  ratione  CB  ad  AB,<ccuadacad 
fccundam.Quod  erat  demontlrandum.  . 

PR  OPOS  ITIO  XXVI. 

OEcentfefetres  circuli  inpundis  A,B,8tez  Aqumiscede  AC,  AO, 
O edudz  perimetris  occurrancin  E,  F, G,  H: 

Dico  GE,  E C,  redis.  HF,FD,eirc  proportionales. 
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• Demonjlratu. 

AGaiurrcifta  BK  perG,  occurtcns  AD  in  L 
Sc  perimetris  in  1 & K.ciim  rci2angula  A L H, 
e L B>-*  iqualia  linc;vii  &:  rcaangula  1 1.  B , A L Fi 
Si  KLB,  ALD;  erunt  rationes  >>  laterum  recipro- 
ci: hoceft.erit  AL  ad  LB,  vt  GL  ad  HL  » Se 
AD  ad  LB.vHD  ad  LF.vol  KLad  LD: qua- 
re etiam  ve  GL  ad  LH,‘ita  IG  ad  HF,&  LK 
ad  LD,  liuei  R-ad  FD.  rurrumciim  iit  vt  A Gad 
GB.ita  IG  ad  EG  vel  KG  ad  GC  (ob  AGE> 

IGBiiteai  KGB,  AGC  rcAangulorum  xquali- 
ratemjeric  1 G ad  G E>  vt  K I ad  E C.  quare  ex  i- 
,quo  EC  ad  FD  vt  U E ad  IIF.  Quod  fuit  de- 
luonilrandum. 

PROPOSITIO  XXVI I.  ‘ 

EPundlo  A extra  circulum  polleo  , duifta  ad  centrum  eiufdem  li- 
nea AD  diuifalit  in  tres  continuo  proportionales,  truarum  media 
fitfemidiameter  BD,  tertia  CD  : eredaquert  C perpendiculari  CF, 
iungantur  AF. 

_ Pico  A F contingentem  efle  & contea. 

Demonfiratio. 

■ • l 

pOnatur  DF.(^oniamDC,DB  id 
eil  DF,  DA,  circum  angulum  com- 
munem. A DF  proportionales  lunt , 
erunt  FCD,  AFD  triangula  (imilia: 
vnde  anglltlis  AFD  xquahs  eil  angu- 
lo FC  D per  hypochellm  reflo : quate  A ' 

A F circum  cotingit.  Quod  erat  primG. 

lam  vero  fit  AF  contingens  Se 
F C normaliter  ad  A D diametrum  po- 
lita. Dico  A D,  BD.  CD  in  continua 
cllcanalogia .-  cum  enim  AF  fit  contingens  Sf  FD  diametcr.crit  angulus  AFD 
lefhisadeoquc  zqiialfsangulo  FCDi  eil  aAcem  angulus  ADF  communis  trian- 
gulis AFD.FCD,igiturtrianguIailUCmiliafunr,&  ADadDF,idell  DB.vtDF 
ad  DCa  Quod  eracd^cmonflrandum. 

' PROPOSITIO  XXVllI.  • 

Contingat,  AB  linea  circulum  BC  D : dufla^ue  AD  per  cen- 
trum ponatur  ad  illam  orthogonalis  B £,  qUam  in  G fccct  quzdam 
A F,  occurrens  circulo  in  H,  F: 

Pico  quadratum  A B,a;qaari  rediangulo  F G H,  vna  cum  quadra^ 
ttoGA. 


ijiantF 
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E(  eniin  qawintfi  A B uaa- 
I <)iuidriiit  B£  < £ A>  iKM 
cft  rcSanguio  B Cl<Tnii  cS  qu»- 
dricK  CB< £A>*teKcleme&‘ 
tis  patet:  cft  autem  quadratum 
CA>  «quale  iluebut  CEi  EA| 
ergo  AB  quadratum  «quaiut 
SUl  boceft  CFH  rcAaugu- 
Io  vnd  cum  quadrato  C Ai  quud 
fuk  dcmeafttaiaduiii. 


Ilftlem  poficis  ii  fungantur  HE,FE; 

Dicolineastres  H£,BE,  F E,  in  continua  ellc  analogia: 

Demonjlratio.  ’ * 

SI  enim  HE  intelligatitr produci  in  K.eric  EK  cqualis  ipli  EP>  *teu  dunea* 
tis  educitur,  vndefit  HEF  rcQanguluin,  «quaicefireftajijpUa  B Elatd  cft  qua- 
drato BE.  Quod  erat  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  XXX. 

Iirdem  pofitii: 

Dico  AF  ad  AH,  eandem  habere  rationem  quam  FG  ad 

uc  A F in  G & H diuilam , extrema  & media rauenepropottionalL  ' 

Dtmonfirnu». 

SjMinIJ!*  T?  Efiangulum  FGH,  vnacum  quadrato  G A,  «quatur  B A • quadrato  , fed 
quadrato  «quale  cft  I*  rcdangiiluin  FAH,  igitur  FGH  rcaaogulumrud 
ci./Ki«a<. cum  GA  quadrato  «quatur  FAH  rcdangulo:  quadratum  autem  AG,  «quate 
eUrreflangulis  AGH,  CAHjtedlangulaigitur  FCH.AUH,  C Ari,*qoancut 
redungulo  .■  Rcftaoguta autem  PAH,«qualia  quoque  fuoi  i rcelanguU 
FCHA,  GAH,  ablato  igitur  communi  rciftangulo  G A U<  manet  FCHA  re- 
fianguluiii,  ndanguiis  AGH.FGH.  idcltreSangulo  F AGH  «quale,  rode  tf. 
FA,  ad  HA,lie  FG  ad  GH.  Quod  fuit  dcmonftrandum. 

® ScbtUoH. 

tJ  Atc  frtfmiiiir  a rtfft  l$4  ,pd  fuuM  rq/S»  vUtt^ 

^ tf/ftiantjmtrtOt  A13,  ferttminm duBttf  tirtnU^Xi  C.  adr*d  9t»deMiirc4fim 
rtff*  AF  txelmjtre , fUcM  tHemUrt vnixtrfdUm  frtrfmtf* : pruBO 
aneM.j.pmpqffiTMair \j.pdimaftifnfum4ipmf». 


Digitized  by  Googie 


C I R C V L V S. 


1B7 


PROPOSITIO  XXXI. 

EX  A duda  fitper  centrum  circuli  B DF  refta  A D,  (it^ue  AD  ad 
A Bratio  eadem, cum  ratione  D C,ad  C B:erecta  deinde  normali  C F, 
iungacur  Ap. 

Dico  AF  contingere  circulum.  . • . 

Demonfiratio. 

Clcniin  non  contingat,  ponatur  per  F 
‘^contingens  FG  occtitrcns  AD  m 
Gt  erit  ergo  per  prjccedentem  D G ad 
GB.vt  DC  ad  CBi  (edexhypothefi 
vtcfl  DC  ad  CB  . ita  eftD  A adAB, 

Igitur  vt  D G ad  G B (ic  D A ad  A B, 

&c  diuidendo  vt  DB  ad  B G.  fic  DBad 
DA:  quod  fieri  non  potcftjcum  punfla 
A 5t  G fiipponantur  diuctra  ; quare 
F G non  cft  tangens;  fed  AF.  Quod 
erat  demonfirandum. 

PROPOSITIO  XXXII. 

Sic  'AB  vccunque  diuifa  in  C,  8c  ex  A du(%a  quxuis  AE,  exhU 
bens  angulum  EAB  redo  minorem:  Oporteat  in  linea  AE,puh- 
daaflignare  E&  F,  a quibus  ad  C'  &B  reda;  edu6tx,  angulos  A FB, 
AEB  bifariam  fecent. 

ConfiruSiio  0“  demonfiratio. 

pRodttdta  AB  in  D,fiat  vt 
^ AC  ad  CB  , Ita  AD  ad 
DB  : & fitper  CD  diametro 
dcTctiptus  fit  circulus  CFD: 
cuiasccmriini  H : fecabit  au- 
rei» ille.  vel  continget  redam 
AD  vel  neutrum  prarflabit: 

Secetigiturprimd  A E lineam 
in  F &r  E pundis  1 Dico  illa 
cflerqufdelidcrantur  ; creda 
enim  BG,  perpendiculantcr 
addiametrum  CD>  iungantur 

AG.  FC,  FB,FH:CE,BE.HEquoniam  igitur  vt  AC  ad  CR,  itaert  AD  ad 
DB,  dcnormalisfit  BG,  diametro  CD.:  erit  AG  reda  contingens  «circulum, 
vnde  ic  AH,  C H,  i>  B H,  continui  funt  proportionales,  efi  autem  F H,  vel  E H, 
medii'CH,  xqualis:  ergo  «anguli  AFB.  AEB, per  redas  CF,CE.diuifi  1'unc  bi- 
£kriam> 

Quod  fi  circulum  CGD  contingat  AG,in  G:  iungantur  punda  GB.GC,  G H: 
quoniam  AH,  CH.B  H.  funt  in  continuata  ratione  ;4c  GH  linea  medixCHil- 
qualis  cft,<i  erit  AGB  angulus  bifariam  diuifus  per  redam  CG: 

Mjnifcllum  autem  eft  ii  A EF  reda  circulo  non  occurrit,  cellare  materiam  pio- 
poficam. 


a ftJmim. 
c 
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QnoSarium, 

IN  ic^CDirecidilttodetnqi  moclo  foluitur  problema, quo  ijfde  poCris  pecuntuf  ia  A E 
■•linea exhiberi punfla  F «c  E,  aaqufduaisex  C 8c  B lincisjfianc  AC.CBpto- 
pottionales  rea?  AF.FB,  AE.EB  : inuentaenimpcrprxcedcntempunaa  F &E 
aqoibus  ad'c  & B d..a* linex,  angulos  AFB.AEB  bifariam  fetant, problema 
foliiuiui  nam  angulis  AFB,AEB,  diuifis  bifariam  per  reaas  FC,EC,  erunt  AF 
ad  FB  i&AE  ad  EB  vt  AC  ad  CB. 

PROPOSITIOXXXIII. 

Sit  B F E circuli  diameter  B E produfta  vteunt^ue in  A : ex  qua fccans 
pouarur  A F ; 8cex  F,re<laC  F,  vt  AF  Iit  ad  FC,ficut  AB  ad  B G. 
Dico  AB  ad  BC  eandem  rationem  obtinere  quam  A E ad  E C* 

t)emen(lratioi 

■ tVnganrut  DFiBF:cdmigitnrfit 

7 “X.  ■•AF  ad  FCvt  ABad  BC,  erunt 

anguli  AFB,BFCzquale$!  Rur- 
h \ ,fum  cum  DF,  aqualis  fit  DB, erunt 

U \ \ \ , AD  >BDiCD  in  continua  analoa 

eia.  vnde  AB  eftadBC,ytl>£AD 
l f ad  BD.  4etdni  DEre&a-fitaiqua- 

V J lis  DB.etit  vtJ  AB  ad  B C ita  AE 

'•  \.  / ad  £C.  Quod  fuit  demonftrandumt 


PROPOSITIO  XXXIV. 


Sit  A B ad  B C,  vt  A E ad  E C fit^u»  B E diuifa  bifariam  in  D. 

Dico  A D,  B D,  C D fore  in  continua  analogia. 

’ *Dtmonfir/iuo. 

TXEfcrlbatur  circuIus|centro 
»-e  D , inceruallo  B D , Ar  efi. 
gatur  CF  normaliter  ad  AE: 
o currens  circulo  in  F.  ducan- 
Xiirilue  DF,AF:ciim  igitur  fit 
AB  ad  BCi  vc  AE  ad  EC, 
erit  linea  < AF  contingenscir- 
culum,  vnde  ADiBD  > CO 
rlinez  in  continua  fiint  analo- 
gia . Quod  erat  demoniltidam. 

Munies  hnseciSs  likre  Je  tiisess  frefejititste  jiurt*  vel  jnisstn  tUter  dessseiefireeMe, 

PROPOSITIO  XXXV. 


Sit  AB  reda,  per  centrum  circuli  CF  D dti^a;  Eat  autem  vt  A C ad 
A D,  ita  C B ad  B D , & dudta  A F iccante  circulum  in  F : iungantut 
BF.CF: 

Dico  AC,  CB,  Sc  AFjFB,  proportionales efle lineas. 

Dessstn- 


C I R C V L V S. 
Detnonjlrati»^ 


E'  E ccQtro  p6natur  BF.Quo- 
iam  ponitur  vc  AD  ad  AC* 
fic  DB  ad  CB,  erunt  A£>  C£> 
B Elines;^ in  ccxacinuaracione.Igi* 
tureum  FEfit  aequalis mediar CE* 
cft  A C b ad  B e , vt  A F atl  F B: 
Efi  hdt  cfi»utr/d  trigefimd  strtU  hu- 


2 B 


zyitxti, 

AlU4Ufr0» 

ttj.kmMi* 


Propositio  xxxyi. 

Sit  A D linea  vteunque  diui&  in  C : deferiptoi^i  fuper  C O circulo^ 
ponatur  ex  A linea  AE  occutrenscirculoin  F:  ducatur  autem  FB, 
vt  AF,FB  proportionales  fint,  lineis  AC,CB,  & ex  B eredla  normalis 
occurrat  circulo  in  G'. 

Dico  AG  lineam  circulum  contingere. 

Demonftratio. 

fit  AF  ad  FB',  vt  AC 
^-^ad  CBi  erit  angulus  AFB 
diuifus  cbifariam.-quia  vero  linea 
redte  CH  xqualis  eft, 
erunt  A H,  * C H.  B H in  conti- 
nua ratione  :vnde&  GA  circu- 
lum reomingte.  Quod  fiiit  de- 
monftranduni. 

PROPOSITIO  XXXVIl, 

Circuli  ABC  diameter  ACj  vtrlmqueprodudaficin  D & E puti-  • 
^a,  aequaliter  a centro  H diftantia,  polita  deinde  DB  concihgen-' 
te in  B,demilTaque  normalicci  B G,  ad  CA  diametrum,  fiatCF,  atqua- 
lis  A G : dudlilque  redlis  p I,  I E : iungantur  I G,  I F. 

Dico  OI,  I £,  iplls  IG,  I F proportionales  elTe. 

' DtmtHfirMM, 

rVagltUr  1{I.  quoniam  ' 

*DB  contiogic  oircu- 
faffl  <e  B G normalis  po- 

nitueaddiamccram, erunt  . tuu. 

r DHjAHiGHincon- 
thiaa  arialogia  vti  b E H) 

CH,  PHseft  autem  HI, 
ipfi  AH  xqualis  ‘ igitur 
vt  EC  ad  CF  ita  g El 
adIF.lCd  vtECadCF, 

Ita  DA  .id  AG>  hoceft 

D/  ad  IG.quarevt  Elad  IF>. ita  Diad  IG.S£ permutando inuetteudo  DI ad- 
vt  IG  ad  IF. 

Aa  j PR  O- 


Di. 


r,»  CIR.CVLVS. 

PROPOSITIO  XXXVMl. 

Circuli  ABC  diimettum  AB,fccct  in  F reda  qu*uis  D E>  funipta- 
que  AC  arcu  arquali  AD  , ponatur  ex  C per  E linea  C G conue- 
niens  cum  dtanvtro  in  G. 

Dico  A G ad  GB  eandem  habere  rationem  quam  A F ad  FB. 

T>emon/iratio. 

TVngantilr  AE,EB,  Jeper  B ponjiur  IK  zquidi- 
■^ftansipfi  AE^ «luoniani  AC>  ADarcusIiintxqua- 
Ies.erunt  Se  anguli  AEC  , AE  D quoque  xqualet: 
quia vcr6 angulus  AEB  miemicirculorc£tuscft»  a- 
dcoque  duobus  AEC  1 GEB  angulis xqualis,  dem- 
ptis AEC.AED  iqualibus.xquales  remanent  an- 
guli DEBiGE.B.  funt  autem  Se  anguli  Eb  G > E B I 
re<ai , ciim  IK  xquidiftet  AE.  xqualia  igitut  funt 
latera  IB.KB:  quare  vt  AE  ad  IBellB.id  eilAF, 
ad  FB.Cc  AE  eftadKB.  ideftAG  ad  GB.Quod 
erat  dcmonllrandum. 

PROPOSITIO  XXXIX. 

CItculum  ABC  interfecet  alter , centrum 
habens  in  perimetto  ABC:  iundilque  in- 
. terfedionum . pundis  BC,  ponantur  ex  A 
centro  circuli  interlccancis^quzuis  A E,  occurrentes  perimetris  in  D-& 
E,  ledz  vero  B C in  F. 

Dico  lineas  AF,  A D,  A £ in  continua  elTc  analogia. 


DtmonflrMto. 

POnatur  cx  A per  centrum  circuli 
AB  E diameter  A G occurrens  pe- 


rimetris inG  Sc  H.reAxvero  BCnI. 
iunganturque  GE.AC:  ciira  igitur  A G 
ttanfeat  per  centra  circulorii  fele  inter- 
fecaniium , erir  BC  in  I * normaliter 
diuifa:  vnde  angulus  AIF  xqualis  an- 
gulo AEG  in  femicirculo  polito  : ell 
autem  GAE  angulus  communis  vtef- 
que  triangulorum  AI  F,  AGE  I limi- 
liafunt  igitur  ttiangula  AIF  > AGE. 
quare  vt  AI.  AF.uc  AE  ad  GA:  a- 
deoque  F A E reaangulnm  ;qnale,re- 
Aangulo  I A G.id  cft  quadrator  A C,  id 
cll  AD  quadrato:  proportionales  igi- 
tur funt  AF) AD>  AE.  Quod  erat  de- 
moniltandum. 


• PRO- 


Digitiz^  by  LiOOgle 


CIRC.VLVS.  fft 

PROPOSITIO  XL. 

Sint  AB,  ACcontingentescirculumBpC.dudzqueBQ,  ponanu 
xquidiftans  A E, & ex  A diameter  A G,  occurrens  perimetro  in  D; 
(Kr  quod  ex  B.  agatur  B H;  dein  per  quodlibet  pundlum  in  perimetro  af- 
liimptum  F ducantur  C F I,  B F E. 

Dicorcdiangulum  1 A E quadrato  AH  xqualc  clTe. 

■ ' ' Dtmonflratio. 


CVaiitur arcui  CF,  xqualis  BL,  8t  per  I,  dudla  BL  occurrat  A E in  K ; LF 
^quoque  iunAa  fecet  AB,  contingentem  in  M.&  HBinNrdeniqueponaturD  O 
tt>ntingens.  Quoniam  CF.BL  arens  ponuntur  squales,  erit  LF  ipC  BC  adeo- 
que  ScreAx  AH  zquidiftans:  quia vetd  OD,  OB  contingentes  ex  eodem  edu- 
conturpunAozqualesfunt  O B,  OD,  adeo^ue  & MB.MN:  ac  proinde  quia  ML. 
MB,MF  funtproportionafes,eruntacML,MN,MF  quoque  continue:  fedet 
ML  ad  MN  fic  AK  ad  AH  , & Tt  MN  ad  MF  Cc  AH  eft  ad  AE  . pro- 
portionales  igitux  funt  AK,  AH,  AE:  eft  autem  ipfi  AK  zqualis  AI  (quia  BC  i|r 
li zquidiftans, ab  AG  diametro  diuifarirbifariam  ) igitur  AI.  AH,  AB  inconti- 
nuafuntanalogia.  Quoderatdemonftcandum, 


PROPOSITIO  XLI. 

DAtofegmento circuli  ABC  «creda  CD,  vteunque  ad  AC  pofi- 
Ui  oporteat  reftam  ducere  A D , quam  diuidat  arcus  ABC  in  B, 
lecuodum  datam  rationem  F ad  G. 

. ConjhmRu  tr  demnftratto. 

TNlaidecur  A C bafis  fegmenti  in  E , fecun- 
datam  rationem  P ad  GtercAadein* 
dc  BB.  quz  squidiftet  C D , occurrente  peri- 
meue  in  Bi  ponatur  ABD:  Dico  filSum  quod 
petiriU-.  pacet  ex  elementis. 

Ut  Ktttt»  JifrMum  tfi, 

ft(pt  tum  pt&mimUrmftu  riB*  A Ctfedvtl  imtr*, 
vtUxtrafircmliim , hiifiun  f*rte  AC  frmdmOm, 

P R O-  . 
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C I R C V LV  S. 
PROPOSITIO  XLII. 


DAcocifculo  ABC, linei  A^,qu£ non fitmaior diametro  BD,  Se 
ratione  G ad  H,  oporteat  alteram  F E,  circulo  in(cribere,qux  x- 
quidiftet  AC,  vt quam  G,  ad  H,  habet  rationem,  habeat  quoque  FE 
ad  AC. 

(ar^pruElio  &•  demonjlratio. 

pOnatur  B D diameter  normaliter  ad 
ACt  fiatqiie  vt  H'ad  G,  ita  AC  ad 
IK:  qux  in  circulo  ABC  applicata, di- 
uidatur  bifariam  in  pun£to  L;  lunAaque 
ML,  fiat  rci^z  ML  squalis  MP.  pona» 
tuf  qi  F P Eiquz  zquidiilec  A C ; patet  fil- 
ium quod  quzritur.nam  redz  FE,  IK 
ciim  fintzque  a centro  temocz,  interle 
^qualesfunt. 

PROPOSITIO.  XLII I. 

REftam  AB  qu*  nort  fit  dia- 
meter , altera  C D interfccet 
ad  angulos  rcAos  in  E,vt  DE  ad 
£ C (Ltam  habeat  rationem  F, 
ad  G. 

CtnfnHuHtm  & Jemtnjhttuntm 
hiiusiiiiunKiaililiriiitJlrt  dt  etiffi 
liicMH  ftntniUs  iuMct  ei  fiaJ  ii  tli^ 
fluii jit  defendens. 


PROPOSITIO  X L I V.  . ;; 

APunfto  extra  circulumdato,  lineam 
circulo  immittere  qu*  datxfitxqua- 
lisifflodo  ea  diametro  circuli  non  fit  maior. 


CoaJhMo  demonftratio. 


Applicetur  datqredz  A in  circulo  BCD  s- 
qualis  B D ; dein  ex  F centro  deicribarac 
alter circcllus, contingens  BD.  in  H:  Deinde 
cum  ex  £ pundo  dato  ponatur  £ G,  coAtinj^ns 
eundem  circellum  m G;  occurrens  vero  circulo’ 
ABDCinKac  C.  Dico  CK,  fore  quzfitams 
cdm  enim  zqualiter  D B,  GK>  dillcot  i cenuoF 
( quia  contingunt  eundem  circulum  GIHi) 
zquales  fune  inter  fetae  proinde  redtz  A,  {qua- 
lem pofuimus  GK: quodfuicptzftandum. 

. P R O- 
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IOttn  pratftatt  a pundlo  irtkra  arcam  ^citculi  pofito.  oportet  autem  datS 
A hoccalu  non  minorem  efle  reia45lll,  qusper  E pofitaad  diame> 
irum,  per  E quoquetranTeuncem  normalis  (m 

^ DtmonftrAtio. 

TSAca:  A vtpHdi,accoiiuM>(1e[uriitdr- 
•*^edlo, arqualis  BD:ccn(ro^ue  F circu- 
lus delchbacur  contingens  BD  in  H,tran- 
iHflt  tllCper  punAum diram  E.  iti  infra' 
ilW  cadet:  cum  diiitii  ex  hypbtheff  norma- 
lis per  E dnOa  ad  diametrum , ptr  E quoi 
quedtldam  , maior  ciTe  non  poffir  data  li- 
nea A>  id  cft  U Btpaict  St  EF  diametrum, 
qua:  redam  per  fi  dudam  fccaf  otthogoha-  , 
liter,  maiorem  non  ciTc  diametro,  qux  li- 
neam DB  data;  A'  i;.jualcm  orthogonia 
litat  diuidercc.  rniie  circulus  radio  PH  dercTipnis,Telcianiis  pcr  E,vel  iofrdcadEc, 
vtioquc  cafu  agatur  per  E contingens  circulum  radio  FHdelctiptum,  patet  illaipi 
aequari  redx  UBiidcIldatz  A : quare  fecimus  quod  pollulabatur. 

PROPOSITIO  XLVI. 

A Dato  extra  circulum  puo£Io  lineam  educere  qux  in  data  ratione  a 
perimetro  diuidacar : oponet  autem  rationem  datam , maiorem 
non  elTe  illa  qut  itpericdrintcrpattcS  linex  qux  a dato  puncto  per  cen- 
trum ducitur. 

CtnfiruQia  (5“  demonfirati». 

Ck  datum  purtdum  A ft  circulus  BCD; 

V dita  quaque  ratio  fit  E ad  F,  qu*  minor 
fit  rationis  A B ad  BD,  patrium diametrh 
fiat  redis  B,Fxqualis  GH,&  Glquident 
jpfi  £:  intentaque  K media  inter  I G.GHi 
ponatur  ex  A contingens  AC,  & n K ad 
GI  Gc  AC  fiat  ad  AL  : patet  ex  datis 
A L minorem  efle  A C , & non  minorem 
AB,  adeoqae  punaum  L in  perimetro ef- 
fc  circiilitducaturigiturper  L ex  A linea 
AM  . occurrens  circulo  in  1,  & M , dico 
AM  fatisfaccre  petitioni;  ciim  enim X A M 
rfftangulum  zquale  fit  quadrato  AC  & 

IGH  refianguiuin  quadrato  K,  ponatur 
auiem  & L A ad  A C vt  IG  ad  K.  erunt 
CIiK,  GH  linex  proportionales  eiufdem 
rationis  Cum  A L,  AC  ■ A M i smde  vt  prf- 
nSa  Gl  ad  cxcclfiim  HI,  id  clf  per  eon- 
firudionem  vtfiad  F.fic  A L quarta  ad 
excefiuDi  E M- eduximus  igitur  adasopun- 
do>  tcc.  Quoderatfaciendum.' 


Bb 
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I 


I 


a u.hMM*. 


Ntcrrccentfelcinuiccm  duo  circuli  AB  D,BECin  B.  Oporteat  per  B, 
tc^am  DB£  ponere, qus  BD  redtx, xqualcm  B£  conftuuat. 

Coaliru^io  & demon/lratio. 

pOnantur  AB.CB  contingcntesin  B,  circulos 
■*  ABD,  B HC;  occurrentes  perimetris  in  A &: 
C :dcitipcr  A, BiC>  circulus  deictibatur  ABC, 
quem  in  Bconrtngar  DE:dico  faflumquodpo. 
ilulacur.oilenfum  ell  enimrcgmemaiADB.B  £C, 
ABC  elle  inter  • te  fimilia  adcoi|uc  DE 
tangentem  in  B diuifam '*  bifariam.- poiiiimus  igi» 
turper  B rcdlam,  Scc.  Quod  erat  faciendum. 

PROPOSITIO  XLVIIT, 

SEcentinuicem  vt  prius  circuli  duo  A B C,  A HB  ia  A fle  B.  Opor- 
teat ex  B redam  educere  B E F,  vt  £ F perimetris  intercepta  fitdat* 
D,qqualis. 

Confiru^io&JemonJhatit. 

COnAituatur  BC  pbntingens  circulum  AHB  ia 
B.  oportet  datam  lineam  D,  hac  contingente  ma- 
iorem noii  effe  ; iundlis  AC  fiat  »t  CB>  ad  AB,  Ita 
D,  adG.  Dein  ipfi  G.  fiat  zqualis  AF,  fi:  iunda  BP 
pertingat  in  E:dicofa£ium  effe  quod  petitur.  Ducator 
enim  AE-quoniam  angulus  AFB  tam  cum  angulo fe- 
gmenti  AHB.ideA  ABC  angulo (ob  CB  tangen- 
tem) quam  cum  AFE, duobus  teflis  cAzqualisi  dem- 
pto communi  AFB  remanebunt  pqual cs  anguli  AFE, 
ABCifuntautemSc anguli  ACB,  AEB  eidem  infi* 
ftentes  arcui  ;qUalcs:fimilia  igitur  funt  triangula  A E F, 
ACB.  xnde  AF  eA  ad  FE  vt  AB  ad  BC  , ideA 
pcrconArufiionem  vt  G ad  D.'4c  petrautandovtAF 
ad  G,  Cc  EF  ad  D : quare  cum  AF  , 8c  G sequales 
ponantur,  erunt  & EF,  D linezzquales.  Perfecimos 
igitur  quod  poAulabatur. 

PROPOSITIO  XLIX. 

IN  dato  iMmcto  circuli  A B C,cx  A,  fle  C duas 
lincasincunarc,  fefe  in  perimetrodecuflanteS: 
qu*  datam  inter  fc  rationem  contineant  G ad  H. 

C*nfruSlio&dem»nfir4ti«. 

tAIuisainDrel^AC  , fegmeniumfiibtendente.fe. 
IL-Tcundilm rationem  G, ad  H;  bifecetut arcus  AEC 
in  E , fie  per  D ex  E , rcfta  ponatur  E D B , iungantur 
AB,BC;Dieo  AB,BCeffe  qualitas.  Ciim  enim  an- 
guli ABE,EBC  zqualibus  arcubus  infiftentes  {qua- 
les fint,  erit  e AB  adBC  Vt  AD  ad  DC.idcA  perconAtuaionemvt  Gad  H. 

C I R C V- 


Dir  ■ ' jd  by  Googk' 


e )•>«>. 


C I R C V L V s. 


C I R C V L O R V M 
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* " j i;:  j I i 

De  Angulorum  (f  arcuum  circularium  comparatione. 
PROPOSITIO  L. 


Circulum  ABC,  cuius  diameter  AB,  contingat  in  A reda  A E,  in 
qua  adumpto  (^uouis  pundo  £,  ponatdr  £C  contingens  quidem 
circulum  in  C,  occurrens  autem  diametro  AB  protradzin  0,iun- 
ganturque  C A. 

Dico  angulum  CEA  duplum  ciTe  anguli  CAD. 


Demon^ratio. 

jpEr centrum  F diamecer ponatur  CG  .-Quo- 
niam ED  circulum  contingit  in  C,.  & CG 
diametereft,  erit  «angulus  GCD  reaus.adco- 
que  angulo  EAD  zqualis.  eft  autem  angulus 
EDA  communis  triangulis  CFD,  EDAiigitut 
CFD  angulo  , angulus  AED  zqualis  eft.  fed 
angulus  b CFD  duplus  eft  anguli  CAD,  igi- 
tur & angulus  AED  , ciuidem  CAD  duplus 
eft.Quod  erat  dctDonftrandum. 


PROPOSITIO  • LI.  ’ 


ASTumptis  in  perimetro  ABC,  tribus  apcubuszqiialibus,  AB,  BC, 
CD,  ducantur  per  duo  quzdam  punda  F,E,red*  AF,BF,  CF,  & 
B E,C  E,  DE.occurranttjucin  G,H,I. 

Oico  angulos  I,  H,  G,  inter  fe  xquales  efle. 

Demonjlratio.  . - 


pOnaanir  ca  pundo  E . reflz.  EK , EE, 
EM,  quzzquidiftent  lineis  AF,  BP.  CP. 
eroBt  Itaque  anguli  KEB,  LEC.  MED,  z. 
quales  angulis  1,H,G;  quia  vero  arcus  AB. 
BC,  CD  ponuntur^uales.&AK.BL.CM 
arcus  zquanturarcui  EF.  adeoque& inter  fe. 
reliquiquoquearcusKB,  LC,  MD,  & anguli 
KEB,  EEC,  MED  illis inftftentes  zquales 
fuiutquare  6c  anguli  I,H,  G,  funt  inter  fe  zqua- 
les. Quod  erat  demonftrandum. 
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I^JIOPOSITIO  UI. 


COr 

&Xi 


OntingMtinuiccm  interius  circuli  duo  ABC,  DEC,  inpundlo  Cs 
_ eic  quo  cdu<ais  C A B,  fumantur  punda  G,  F,  in  fingulorum  ar- 

cubus ex  quibus  re<fijc  ponantur  G E,  G D,  F B,  F A. 

DicofiBDefcillxconucmant,  angulos  G1F,FHG  aequales  efle. 

; , DemonfirMto, 


V :■  • <! 


clntptimi  G,  ac  F,  p™a»«lfaPMi/dtafe‘«>8»'“'”  ^CB  QnonUm 
,icBF.CARC^^ 

EBI  fimdft4?.«sudesapgulis  HDA.  DAKquarc  ac  .«riu.ElB,  «r.io 
DH A «qualis eric. 


> i! 





l - 


/ ->/■  K l 


Quod  (i  vtrumque  pun* 
diorum  F » & G , angulo 
ACB,  contineantur,  hac  ra- 
tione alTertioncd  cmoilrabi- 
mus:cu  anguli  •>  ACB,AFB,  • 
duobus  redis  «quales  fine, 
vti  & anguli  £CD,  £GD: 
dempto  igitur  communi  an- 
gulo £CD  , manet  AFB, 
angulo  £ G D > ac  proinde 
reliquis  A FI,  reliquo  DGI 
«qualis,  fiint  autem  ad  ver- 
ticem anguli  FKH  , GKl 
«quales , igitur  reliqui  F 1 G, 
FHG  «quales quoque  fiinc. 


1»  A 


c JH4. 


Cadat  iam  alterutrum  pandorum  , puta  F , intra  , & aliud  extra  angulum 
ACB  : dico  rurfum  angulos  H,  I efle  inter  fe  «quales,  ciim  enimangulusFBC 
tam  cum  angulo  FAC,quam  cum £BFduobus  redis  fit  < «qualis,  dempto  com- 
muni 

• ^ '■■■  • ' 
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(nani  PBC,  eritangulus  EBl  zqualis 
angulo  FAC  id  cil  D A H > funtauccm 
& anguli  C E G , C D G ciilcm  infiftcn» 
tcs  arcui  zqualcs , igitur  reliquus  I , z- 
quater  reliquo  angulo  H.Q^od  erat  dc- 
monitranduoi. 


V7 


D 


PROPOSITIO  LIIL 

V fint  normales  a terminis 
trianguh  ABC,  ad  cfppollca 


lacera. 

Dico  illas  (cfein  eodem  punAo  decuITare. 

Demonflratio. 

^Ircum/cribatur  ABC  triangulo  circulus,  tc 
'^per  AC  punila  alter  circulus  dcrcribatuc 
ADC.zqualis  circulo  ABC.  Prududa^ue  BI, 
occurrat  perimetris  in  D.  8cK,  & per  D quide  m 
. ex  A & C , agantur  CDF,  A DE,  lunganturq; 

A F,  C E , C K.  erunt  itaque  anguli  A F C , A E C 

arcui  AC  iniiilences  zqualesi  quia  vero  angulus 
EAC  > vtrique  circulorum  zqualium communis 
eft,  arcus  quoque  D C.C  R zqualcs  funt,  vti  illorii 
rubtcnfzi  ob  eandem  rationem  quoque  linez  AF, 

AD  funt  zquales.  Rurfum ciim angulo  DKC>id 
eft  KDC  (ob  circulos  zqu.alcs)dao  anguli  interni 
D CB.  D B C>  zquales  (inc,  erunt  duo  arcus  F B, 

KC  ideft  DC  zquales  duobus  arcubus  B E,EC; 
ablatis  itaque  zqualibus  arcubus  KC.  CE.  rema- 
nent quoque  zquales  arcus  F B.  B £i  quare  anguli 
F C B.  B C E quoque  funt  zquales.  licuc  Sc  anguli 
F A B.B  A D.  vnde  cum  A F,  AD  line;,  adeoque 

ac  anguli  AFD,  ADF  a»]ualesllnt,erunc  & reliqui  FH  A,DH  A quoque  inter 
/czquales,adeoquc& redi.eodemmodo  oftenditnrangulosad  G politos,  efle  te- 
&OS.  quare  pater  normales  B I,  C H.  AG,  fefe  io  eodem  putiftodeculTare, Quod  fuit 
demon  ftrandum. 

PROPOSITIO  LIV. 

IN  datum  circulum  ABC  , a dato  extra  cum  punao  D,  duazHnt 
D C E , D G F auferentes  arcus  F E , G C.  Oportet  ex  alio  punao  ex- 
tracirculumaifignato,  H,  duas  reaas  in  circulum  immittere , qu*  ar- 
cus duos  intercipiant,  duobus  F£,GC  arcubus  zquales. 


Bb  i 


Dmutt- 
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ijS 


a iiJHiiM* 


(onfirudio  dttMnjhiUio. 

P\Vcanturex  H linex  HI.  HA.ivt  KI,  BA,  circu- 
interceptae,  *qualcs<intrc3is  CE.GFiS  faiSum 
erit  quad fuit iniperatum.cum enim  AB,  tc  iimzqualcs 
linez  , erum  arcus  GEF,  AlB  zquales  , vii  icarcus 
CNE,  KMI.oblK,  CE  zquales  lineas,  ablatis  igi- 
tur zqualibus  arcubus  KMl,  CNE, remanebunt  arcus 
K B,  IA,  arcubus  GCfcFE  zquales.  demifimui  igitur 
ex  H pundo lineas,  &c.  QuoHptzIlandum  fiiit. 

PROPOSITIO  LV. 


ADaro  extra  circulum  pnndlo,  demifla  fic  per 
eundem  redia  AB,-  oporteat  alteram  ducere 
AE,  quz  arcus  auferat  C F,  B E,  qui  (imul  fumpti , anguium  condncaot 
xqualemdaco  D. 

^ (^ouJlruRio  (y  demanfiratio. 


him. 


Flat  angulo  D,  zqualis  BCG:  Stex  A ponatut' 
AE,  quz  redam  FE,  aequalem  linez  CG  ‘‘exhi- 
beat i eritque  peradum  quod  requiritur : cum  CDim 
C G,  F £ linez  zqueniur,  erit  arcus  F B E,  zqualis 
arcui  CBG;  vnde  ablato  communi  CB,  remanet 
arcus  BG,  zqualis  duobus  BE,Cr.  quare  angulo 
D,  zqualis  eft  angulus  , qui  duobus  arcubus  C F, 

B E fimulfutnptis  cominctur.perfecimus  igiturquud 
petebatur. 


C I R- 


hy  Cooglc 
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CIRCVLORVM 

PARS  TERTIA 

mntua  ctrcularttm  inter^Siont  C5*  contuSu. 
PROPOSITIO  LVl. 


RE£ka  AB,  contingat  circulos 
BDC,  fclcin eodem  B pundlo, 
contingenteSjCentro^uc  A,qtio> 
uisinteruallo  circulus  deicribatur,  oc^ 
curres  perimetris  circuloru  fefe  contin- 
gentium in  D,ponanturqi  red*  AD  E. 

Dico  D E redas  inter  le*qualc$efle, 
duc  ad  eundem  elTcckculum. 

Demoaflrati», 

^^Vmenim  AB  fit  contingens  redaagu- 
D A £,  aequalia  erunt  quadrato  A B,a- 
dco^uc  & inter  iciigiiurlinez  D A>P  B>0  E> 
ia  continua  fune  analogiai  fiint  autem  DA 
ptimz  inter  fe  zqualesdc  AB  media  com- 
munis, igitur  etiam  primatum  8c  tertiarum 
difFcrcntiz  D£,  zquales erunt.  Quod  liut 
dcmonftrandum. 


PROPOSITIO  LVII. 


SVper  AB  radio  quadrantis  circularis  ABC,  circulus  dcfetiptus  fit 
A E B i dudift^uc  redis  A E D,  occurrentibus  circulo  in  E E,  pet  E E 
ponantur  D F normales  ad  radium  A B. 

Dico  rectis  AF.arqualcsefle  A E. 


Dtmon/lratit. 

IVngantorBE:  ctim  AD  zqua- 
• les  fint  AB  > & anguli  A£B> 
AFD  redi ; fim  antem  Sc  anguli 
FAE  communes  • erunt  BEA 
triasgnla  zqualia  jt  fimilia  trian- 
gulis A FD:  vnde  reliqua  AF,  A E 
latera  zquallbus  angulis  fiibtenfii 
fiint  zqnalia. 
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Quoii  fi  reflx  DF  demittantur  norma- 
liter ad  bafim  AC,  fic  eftend«tur  propofi- 
um;cum  DF  fi*t  «(^Uidiftanlcs  AB,  igi- 
tur anguli  B A D,  A D F,xqualesfunt:pro- 
dndcqi  cu  & anguli  A E B A F D,  refli  Gnr, 
fimilia  fifnt  'it  atCjualia  triangula  AB  E. 
A D F,  & latera  atqualibus  angulia  fiibtenia. 
C2i>odfiiit  demonlirandum. 

V 

PROPOSltjO  LVIII. 


n 


PEr  duorum  circulorum  parallelo- 
rum BDE,  CFG  ccntruift  A 
a£^a  diametro  DCE,ponaturCB  contingens  minorem  apun^o'  qno 
a diametro  interfccatur. 

Dico  circulum  radio  B C deferiptum  zqualem  efle  annulo  duabus 
circumferentijt  intercepto. 

Dtmonflr/ttio.  , 

DVeatur  ABjVt  AB  quadratam,  ad 
duoquadrata  BC,CA,  ita  circulus 
* D BE,  ad  circulos  H B G , C F G ; Ted 
AB  quadratum  xq  uale  efi  quadratis  A C, 
CB.  igitur  fr  circulus  D BE  xqualJs  eft 
circulis  HBG,CPO,flmuUbmptif.ab. 
lato igitar communi  circulo  CFG,  re- 
manebit annulus  perimetris  xquidiilafi- 
ctum  circulorum  interceptus , circulu 
B H G xqualis : quod  foit  dcmooftcail- 
dum. 

PROP.  OSITIO  LIX. 

SVper  trianguli  ABC,  lateribus  frementa  circulorum  ifimilia  conlli- 
tuantur,  centrb^uc  circuli, qui  l^erbali  exltiudus  eft,circulus  de- 
fetibatur  qui  alterutrum  circulorum  A E B , B F C contingat. 

Dico  quod  & tenium  quoque  contingat. 

Tiemor^tatio. 

DVeamur  ex  D,  per  H de 
G cetra  circuloru  A E B, 
B FC  redlx  DE,  DF  ; & 
circolus  ED  radio  defiat- 
ptus  contingat  circulu  AEB 
in  figitor  redla  DHE  p<* 
cenua  D,  de  H cranfiensocf 
curree  vitique  in  s poiifto 
contactus  £■  quia  vero  fis* 
geacntafiipef  trianguli  latu* 
tibus  dcTcripta , fimilia  fiint 
iunAa , B F in  dircAum  erit 
ipfi  EB  I vnde  cum  DB> 
s DF  lincf  fine  (quales, erit 
F punAum  commane  peri- 
pherijs circuloru  EF,  BFO 
dt 
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Sc  cum  eadem  DF  centra  DG  vrriufquc  coniungat , patet  circulum  EF, 
contingere  circulum  BFC.  Quod  erat  dcmonilrandum. 


> in  F 


PROPOSITIO  LX. 


Ilfdcmpoficis:  fi  circulus  centro  D dcicripeus  alterutrum  citculorum 
AE"®,  B FC  (ecucric 

Dico  quod  & alterum  Iccabii,-  & Iccurcs  ab  vtroque  auferet  fimiles. 


Demonfiratio. 

/^Ccurrat  circulus  centro  p 
^--^dc/criptiis, circulo  AEB  ini 
M & N : cadctigitnr  infra  E Se 
ILD  lineam  fecabit  in  1:  quia  ve- 
ro reda:  D E f D F b xqualcs  fune, 
patet  circulum  radio  DI  deferi- 
prum , quoque  infra  F cadere , a- 
deoque  & circulum  BFC  /eca- 
rcin  L&  O.Quod  erat  primum. 

Hoc  polito  dico  fccures  MEN» 

T F O ablatas  inter  le  elTe  frmiles. 
duda  M B occurrat  circuloLFO 

inL^ofrcnrum  eft  propoUtionc  15. 
huius,  iundam  D L,  arquari  reda: 

DM,  quare  cum  pundum  M in  perimetro  eft  circuli  NL  O,  erit  & pandura  Lia 
eadem  pcriraetro.cademrationeoftendetur,iund:am  O B communi  occurrere  in- 
tcrlpdioni  circuloium  MEB  , MLO  in  N,  vnde  ciim  NBM  angulo  angulus 
LBO  ad  verticem  infiftens,  aqualis  fitjfimilcs  erunt  arcus  MEN,  LFO.  Quod 
erat  dcmonftrandura. 


PROPOSITIO  L X I. 

SVper  ABC  trianguli  lateribus  fcmicirculidcfcribantur  A LB,  A KC, 

BFC  quos  contingat  circulus  centro  O,  deferipeus,  in  F & L. 

Dico  F G diametrum  circuli  vtrumque  concingentis , atqualem  efle 
diametris  circulorum  A L B , B F C. 

Demonfiratio. 

|)Er  "^centra  D & H ponatur  reda 
-*-FG>  iunganturque  centra  D,E» 
quoniam  Icgmenta  umilia  fuper  trian- 
guli lateribus  deferipta,  femicirculi 
ftmt , & A B B e a diametris  D H,D  E 
in  circulo  ABC  bifariam  diuilz,  erunt 
anguli  D HB.  DE  B redi,  vnde  AB, 

DH  xquidiftanc&  H E parallclogra- 
mum,  adeoqj  B E,  H D,  item  B H,E  D 
iinex  xquales  fune,  quare  cum  FG 
dupJa/it  DF  id  eft  dupla  duarum  FH, 

HD,  id  eft  BH,  B E,  erit  F G «qualis 
duabus  diametris  AB,  B C.  Quod  erat  dcmonftrandutn. 


Ce  PRO- 


ASehtUd 

liMriy. 


b I/.  tmim. 
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PROPOSITIO  LXII. 

ITcrumfimilialcgmcnta  conUriKSta  fine  fiiper  fingulis  lateribus  tfian« 
guli  ABC  ccntrocjuc  D circuli  fuper  bafidclcripci, circulus  deferiba* 
tur  KF  H,  qui  circulum  AGB  contingat  interius  in  E.  "• 

Dicp  quod  & alterum  BLC  continget  in  F.  ' •' 

T)emonJlratio.  * 

PEr  cetra  circulorum  A C B,  B L C; 

red^x  ponantur  ex  D»  DG,  DL:  - 
& DG  quidem  prtnio^  occurret 
perimetro  circuli  AGB  in  punSo 
contat^us  £ ; DL  ver6  in  aliquo 
pundo  F circuli  BLCi  iungantur- 
que  BF>FE,  ctim  igitur  DL.DG 
cranfeant  per  centra  circulorum 
A G B>  fi  L C,  erunt  L B > G B dadse 
ain  diredlum  : quia  vcr6  LMF  dia- 
meter ell  circuli  BLCi  erit  angulus 
LBF  adeoque  te  GBF  redbus,  ac 
proinde  BF  pertinget  in  E.  Rurfumeiim  LD>  DO  linea*  fintatquales,  crUntac 
anguli  quoque  B LD>  B GD  aequales ; funtautein  anguli  ad  B oilenii  redi  > reli- 
quus igitur  BED  xqualisreliquoeft  LFB.id  cft  EFD  : vnde  tc  xquales  line* 
lun^DE>DF  &:punduin  F perimetro  circuli  KFE  commune:  fircum  MD>  li- 
bii-fwf  neaper  F duda»  centra  cpniungat  D &:  M,  patet  circulum  KFE  b m F contin- 
gere  circulum  BLC.  Quod  erat dcmonltrandum. 

PROPOSITIO  LXIII. 


SVpcr  trianguli  lateribus  conftrufta  fint  - fegmenta  fimilia  A E B, 
AD, FC,  BLC.  & abinterfedionum  pundis  D,  F,  ad  punda  A, 
C 'dudis  lineis  DA,  FC,  aptetur  in  circulo  KH  atqualis  FC,  & paral- 
lela reda:  DA’:  deferibatur  deinde  circulus  IKGH  aequalis  circulo 
BL eo,  & tranfiens perpunda  K,  H.  ' 

Dico  hunc  tangere  circulum  A DL 


c 10 


<I  fttutx 
iltmtiutt,' 


Demonfiratio^ 

T^Rium  circulorum  A £ B > 
■“■ADFCjBLC  centra  fine 

S,  N,  T.  per  centra  S,  N ducatur 
refta  QSINPG^  occurrens 
circulo  AEB  in  I,  &:  circulo 
KGH  in  Gi  per  centra  vero 

T,  N ponatur  f cfta  L R T N O 
occurrens  cfrtmlo  B^L  C in  O. 
Quoniam  Q_G  iungic  centra 
N, S, normalis « cft  ad  AD,  ac 
proinde  fit  ad  HK  ipfi  AD  pa- 
rallelam. centrum  igitur  circuli 

KGHcft  quoque  in  linea  Q^G.  confiderctur  iam  pundum  I quatenus  eft  interfe- 
dio  circuli  AEB  acredx  QG. Quoniam  NR,  cft  aequalis  NP,  & RL  <<xquali$ 
PG,  erit  N L xqualis  N G.  Eftvcrojpcr  demonftrata  6}  huius,  etiam  ONzqualis 
1 N.ergo  OL  ^qualis  cft  lG,quz  nempe  polita  eft  inter  pundum  G,  fiepundu  I, 

in 
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ja  quo  circulus  AEB  fecabir  rc(3ain  QG.  Quate  cilm  circuli  KGH  <lfameter 
aequalis  fit  rc£tz  O L,  diametro  circuli  BLCO,  aequalis  quoque  erit  teftae  1G> 
circulus  igitur  KGH  cranfitpcri.  Atqui  etiam  lupraollendiaius  centrum  cius  al* 
Ic  io  reda  Q_G  traoicunte  per  centrum  circuli  A £ B>  ergo  circulus  KGH  tangit 
circulum  AEBO  Quod  erat  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  Lxiv. 

SVpcr  A B C trianguli  lateribus  (cmicirculi  dclcribantut  A B L,B  I C, 
AGC,  quotum  centralint  D,E,F,  centris  autem  F vcl  E,  circuli 
conflruantur  H G,  KN,  quicirculum  AGC  contingantia  G & K. 
Dico  eofdcm,  quoque  reliquos  contingere  in  L. 

Demonflratio. 

DVeantur  FE>  DEG>  DF. quoniam 
diametri  ABi  CB  bifedae  fiinc  in 
centris  E>&F,  erit  EF  parallela  AC> 
ergovt  AB  ad  E B Gc  AC  ad  EFqua* 
re  cum  A B dupla  fit  £ B i erit  AC  du- 
pla quoque  £F- Ergo  AD  dimidia  ipfius 
ACihncclt  GD,  zqualiscrit  £F.umi- 
li cet  quoniam  tres  diametri  A Ci  A B,  B C 
biTcda;  fiint  in  centris  D >£i  F paret 
• E D>  B C)  ScD  Fi  AB  clTe  parallelasipa- 
rallclogrammum  igitur  ell  EBFD.  ergo 
FB  hoc.eft  FI  zqualis  cft  DE.  Quare 
cdmtota  F£  toti  GDi&epars  FI>  parti  DE  zqualis  Gt,  reGdunmqooque  IB 
zquale  erit  refiduo  GEi  hoc  ell  circuli  diametro  G£i  fiuc  EH.quarepuatduia  I, 
communecll duabus peripherijs  GH  8c  BIC  fiuepunda  H & I omnino eadbm 
Gint'  inter  ic.Vndecilm  EF  per  centra  circulorum  dudaper  Ipundum  tranleara 
manifellum  cftineoconcadum  Geti.codem  padode  altero  circulo  centro  F de- 
(cripto  dcmonftratio  procedet. 

PROPOSITIO  LXV. 

N triangulo  ABG,  fint  in  continua  analogia  BD,  BA,  B Cs  Seper 
puniSIa  A,  D,  C defcribaturcirculus. 

Dico  eum  rcdlam  A B contingere.  ’ 

Dtmonftratto. 

QVoniam  ADCi  pnnda  in  perime- 
tro fant  circuli,  igitur  G non  contingat 
reda  AB> circulum,  occurrat  eidem  in 
altero pundo  £i  igiturredangulu  ABE, 
zqoalc  erit  redangulo  D B C , boc  ell 
per  hypothcGm  quadrato  B A,  quod  b cft 
abGirdum:  quare nonoccurret  BA,  cit- 
culooiiiin  A, 

PROPOSITIO  LXVI. 

Ol  fuper  AB  c trianguli  lateribus  Tegmenta  circulorum  fimiliadelm* 
(3  pt»  fuerint, 

- Cc  a Dieo 


I 
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Dico  AB,  CB  latera  trianguli  produfta contingere  in  B fegmenia 
ADB,BEC. 

. Demor^ratio. 

ANguIus  ABC  tam  cum  angulo  ABF  quim 
angulo  legmcnti  rcfidui  in  eodem  circulo 
duobus  rc^is  aequalis  cftjigi cur  angulus  rcliduirc- 
gmcci»  angulo  FB  A*qualu  cft:  quia  vero  AD  B, 
AB  C Tegmenta  funt  fimilia  adeoque  ic  illorbm 
anguli  xquales,  erit  angulus  F B A fimul  cum  an> 
gulo  Tegmenti  ADB  duobus  re&is  xquatii : qua- 
reanguius  A UF  lacquacnrangulorefldmarcuscirculi  ADB  ; andeFC  eundem 
contingit  in  B,vt  ex  clementis  pacet.eodem modo  oftenditur  AB  contingere  in 
B circulum  BEC.  Quod  erat  dcmonfttandum.  ' 

ES  htc  cennerf*  vndtciau  huius, 

PROPOSITIO  LXVII. 

I 

|Ati*  dudbus  circulis  A BC,  D EF  , oponeat  exhibere  pun&um 
’G,  peiquod  linexdudae  diuidant  circulos  in  fimiles  partes. 

^itHrulho  0"  dmsmfinttM, 

AOi  per  vtriuTqne  centra 
KL  tead  A E,  diuWmur 
in  Givcrado  AG  ad  GE.iit 
eadem  ciun  ratione  A C ad  D R 
Dico  ponfium  C eile  quod 
quterituc.  ducatur  enim  quaeuis 
BGF  occurrens  perimeuit  ia 
I & Hiqnoniam  AG  ad  GE> 
eandem  habet  ratiooem  quam 
AC  ad  DE,  exconftruOione, 
ericACadCG,vc  DEadD  G. 
ac  proinde  A G ad  GKvtEG, 
ad  GL.&  GK  ad  GL  rcRA 
ad  1.E,  id  cft  BK  ad 
miliis  igitur  perpendicular&|l 
KN.LMad  FB  lineam  , etk 
fimiletrian  gulam  KON,eeian- 
gulo  GML.  quare  Tt  KG  ad 
GL,  boc  cft  AK  ad  £L.id  eft 

AC  ad  DE  , ita  eft  KN , ad 
LM>i9cnr8HadlE,«ft^ 
AC  ad  DE.  cdm  eadeau  pto- 
portionc  diAcne  d centris  qua 

inter  Te  funt  diametri  drenlorum.quare&naia(egmenta<ubrcadu«tfccitcuIoift- 

militv  diuidunt,petfecimiis  igitur  quod  impecatum  fitit. 


C 1 R' 


Digitized  by  Googie 


‘•5 


C.  I 


RCVLORVM 

PARS  Q_VARJA  , 

T>t  linearum  in  circulu  potentia. 


PROPOSITIO  L X V 1 1 I. 

COncingancfefcdrc(iliduoin'A  pun(^o,  pcrqaodaAacontingeM 
AB  .occurrat cuiuis  EBD  fecantfpctimcirbs  in  6,G,  H;0.' 

Dico  GBE  rcdtangulirm,  rcdlahgalo 'HBO  icqualceOe.  ' ^ 

» . • *■' . • ('  I 

Demonflratio.  > . z . • < 


p.Acet,oiai«truai<}ue<]ua(<ratDcon(ingaoti(  AB,  aiqualefit, 

PROPOSITIO  LXIX.  - 

SEgmento circuli  ABC  infcriptumfittriaogulum  A BC.aaiiusver^ 
ticc  B,  normalis  demittatur  B D. 

A c A B C in  angulo  ABC,  *quari  redlangulo 

Demon/lratia. 

pAraIlclo(5ramiiium  ABC  , <lufdu«i cft.crianguli 
■ABC;  icd  fit  AC,  B D redanguinni . onidem  du- 
{Hum  cft , ciim  tMfim  habeat  eandem  A C,  & B D alci-  A /< 
radraem  i igitur  paralldagrammum  ABC  in  angulo  / ~ 

ABC  , acqBalc  eft  teAangulo  ACBD.  Quod  erat 
^ cjDoa  A ca  n dii  □) . 


PROPOSITIO  LXX. 

SI  rurfum  fegmento  ABC  infcriptumfucrittriangulum , acuius  ver- 
licedcmilTa  BO,  xquidiftct  contingenti  CE. 

Dico  rcaangulum  ABC  redangulo  ACBD  «quale efle. 


C c j 


Dem». 
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Demonftratio. 

CVmcnim  EC.BD  xquidiftent, erunt  tnguli 
DBC)  BCE.  id  eft  anguli  U BC, B AC ob 

’ E C tangentem  aquales4(LmiUa  igitur  funt  irian- 

gula  DBC,  ABC.  vnde  vt  AC  ad  AB  , ita 
•BCeft  adBD.-patet igitur ABBC.se  ACBD. 
' refiangulaeirc  zqualia.  ‘ 

PROPOSITIO  LXXI. 


SEcentinuicemdrailiduo  qqorum  vnus  per  centrum  alterius  tranfear 
Hc  vi^ui^a.  A C qu*  punitafcftionnm  coniungit , fit  diameter  cir- 
culi tran  (euntis  pcrcentrum  alterius,-  ad  quam  erigatur  per  B,  in  perime- 
tro ABC  alTumptum , normalis  D B G,  occurrens  A DC  perimetro  in 

D&G,  ScACinF:  

Dico re^angulo  DBG  zquari  ACBF  reftangulum. 


T)tmonftrauo. 

T\VaS  CBH.cdm  circulus  ABC  per  alte- 
■^tius  centrum  tranfeat,  erit  •>  HB  zqualis 
AB.  vnde  ABC  reftangulum  zquale  eft  re- 
ftangnlo  HBC,  fed  HBC  zquale  eltrcAan- 
gulo  DBG;  igitur  St  D B G zquatur  ABC 
id  eft « ACBFreaangulo.Q^odetatdcmon- 
ftrandutn. 

PROPOSITIO  LXXII. 

Diametrum  circuli  ABC,  fecet  AB, 
normaliter  in  F,  ponantur^  quxuis 
EH,  occurrentes  AB  in  G. 

Dico  E G H reflangulum  vnacum  F G quadrato,  «quati  EG  Hre- 
ftangulo  vna  cu“>  quadrato  FG. 


*Dcmonflratio. 

QVoniam  AB  normalis  eft atfdiamtrtmm  CD, 
eritbilariailldiiiilain  F i & quia  non  biforiam 
diuifaeftin  G.erit  AGB,  rcAangulura  vni  cum 
quadrato  FG,  4 squale  quadrato  AF.  Icd  AGB 
redangulo  aquale  eft  EGH  e reaangulumiaddito 
igitur  FG  quadrato , etit  EGH  reflanguluin  vni 
cum  quadrato  FG,  quadrato  AF  aquale,  igitur 
Se  EGH  tcAangulum  , vni  cum  quadrato  FG, 
aquale  eft  EGH  teftangulo  vni  cum  quadrato 
FG-  Quodciacdemondrandum. 


PRO- 
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PROPOSITIO  LXXIII, 


x<fr 


Sic  ABC  (eglticiituin  circuli , cuius  A C rubtenfa  , fecctur  fcfta  ED 
occurrente  AC  in  F vc  angulus  AFE  fit  squalis  angulo  fcgitaenti 
ABC; dui5Iz  deinde  cx  A quotuisrei^x  AE  occurrant pcriitiecro in Bt 
& E£>  linexin  £.  , 

Dico  redlangula  E A B,  inter  fe  efle  xqualia. 


Demonftratio. 

■ ii. 10'.  I, 


QVoniam  xqualCs TunC  anguli  AFfii  ABC,  & CAfflRibtilSiUgdlUs  BAC,  fi* 
milia  igitur  cxillunc  triangula  AFE,  ABC,  radevt  AF  ad  AE,  fic  ABdd 
AC,rcaanguIuuiigittjt  CAF  reflangulo  E AB  ‘zqualeeft.  quate  ieredangu-*’’'^ 
la  EAB,  inter Icfuntzqualia.  Quodfuitdemonfirandum, 


PROPOSITIO  LXXIV. 


Q*E^entO  ABC  inlcriptiftianguiiABCIateraproduaaexhibcani 
ij  triangula  ADC,  CAE  babentia  angulos  D AC  , ACE  fingulos 
angulo  Tegmenti  squales. 

Dico  quadrato  A C,  sqoari  ledanguiuqti  A D C E. 


Demonflratio. 

QVoniam  angnlus  ABC  squalis  ■ eft  » 
angulo  I)AC,  & A CB  communis  ^ 
triangulis  ABC  , ADC,  fimilia  erant 
triangula  ABC, ADC.  eodem modofi* 
milia oflendeocer triangula  ABC,  AEC; 
igitur  & A D C triangulum  fimile  eil  trian- 
gulo AEC,  acDA,  AC, CE  lateta 

proportionalia  ;vnde  a AC  quadtato  squale  eft’ rcflanguluA  DACE.  QJaod  *’**‘^’ 
fuit  demonftrandum. 

PROPOSITIO  LXXV. 


O Ccurrantinuiccm  ad  reftos  in  circulo  ABC  lines  AB,CD,  in  E. 
lun^iTque  excrcinis,  exfurgat  quadrilatcrum  A C B O. 

Dico  quadraris  AC,BD,squari  A D,CB,  quadrata. 

ZVaiM- 
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'DemonftrMtio. 


CVmenim  anguli  ail  E;reftiCnt,  eruntqua- 
drata  AD,  CB,  acqaalia  quadratis  A E, 

j ED.  CE.  E Bfedij(dcma:qualia  quoque  fune 
' quadrata  A C,D  B;igitut quadratis  AC,  B D‘, 
atqualiafunt  AD,  CB  quadrata.  ' v- 

PROPOSITIO  LXXVI. 

•■'  i - ^ 

II (Hem  po(icis>  /T*  /• 

Dico.rcaatigula  ADCB,  ACDB  fimulfumpta,  dupla  eOe  hgu- 

r*  quadrilaterx  A C B D A. 

Dmonfiratio. 

D Eflanguladuo  ADCB,  ACDB  xqualU  funt  a refiangulo  ABCD,  fcd  it 
jeaangulosqualiafuntrcdangula  AEC,  AED,  BEC,EED,qu* 
Cmulfuuiptabduplafuntfigura:  ACBDA,igitur4:reiiangula  ADCB,  ACDB 
Mualiafuntrcaangulis  AEC,  A ED  , BEC,  B ED  adeoque  Sc  dupla  figut?t 
ACB DA.  Quodfiut  demonftrandum. 

PROPOSITIO  LXXVI  I.  • / 

SEcent  iterum  fefe  ad  re£los  in  circulo  linex  A D,  B E in  C. 

Dico  quatuor  quadrata  partium  A C,  C D,  C B,  C E,  fimul  fum- 
pta,  quadrato  diametri  efle  xqualia.  ^ • 

Demonfirautt. 

'TH.anreatprimd  altera  linearum, pura  AD  pec  centru 
A circuli, iungancutf|«c  AB,  BD. cum  igitur  anguli, 
A C B,  D C B refli  iint,  erunt  quadrata  A B,  B D,  xqua- 
lia quadratis  AC,  CB,  i CB,CD  Cue  CE,CD,(quia 
B E in  C ab  AD  diametrodiuifa  eft  bifariam)  fcd  qua- 
dratum AD,  quadratis  A B,  B D quoque  xquale  eft, 
cum  ABD  Iit  angulus  fcmieirculiadeo^ucreSus,  igitur 
etiam  quadratum  AD  > aquale  eft  quatuor  quadratis 
AC,  CB,  & CB,  hoc  eft  CE,  CD:  quod  fuit  primo 
demonftrandum. 

Quod  fi  neutra  linearum  AD,  BEtranfeat  per  cen- 
trum,iuatfta  AB,  deferibatur  fcmicirculus  ACBs  qui 
per  C punftum  tranfibit,  cum  angulus  ACB  reftus 
ponatur,  ex  A,  vero  diameter  ducatur  AG  occurrent 
circula  ACB  in  F,  pet  quod  collocetur  BFH  : iuu- 
ganturque  HG,ED,  erunt  igitur  HG>  ED  linex  a- 
deo^ue  quadrata  inter  ‘ fc  xqualia  : quia  vero  qua- 
drata AB,  HG,  funt  xqualia  quadratis  HF>  FG,AF, 
FB,  id  eft  quadrato  diametri  AG  vt  priiis  oftcnlum 
cfti  igitur  & quadrata  E D,  A Biquadraio  diametri  AC 
xqualia (iinrifcd  quadrata  ED,AB,  xqualia  funt  qua- 
dratis EC,CD,«t  AG.CB,  igitur 8c  quailrata  EC. 
C D,  A C,  C B,  quadrato  diamatri  funt  xqualia.  Qijpd 
fuit  demonftrandum. 


cil.  hnim. 
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PROPOSITIO  LXXVIII. 

SEcent  (efcdenuo  in  C adredlosdux  quxuis  AB,  D E,  in  circulo 
A B D,  & fupcr  partibus,  circuli  defcribantur. 

Dico  illos  fimul  fumptos  zqualcs  eflc  circulo  A B O.  ' 

Demonftraiio. 

^Irculiinrerfeeam  rationem  habencquam 
diametris  > deferipta  quadrara oftendi- 
mas  aurem  praicedenci  pmpoiitione  quadra* 
ta  AC,  CDiCB,  CH>xquari  quadraro  dia- 
metri circuli  ADB  i igitur  6i  circuli  fupcr 
A C,C  D,  C B,  C Eidefcripti  zquales  funt  cir- 
culo ADB.  Q^odfuitdeaioQftranduiii. 

PROPOSITIO  LXXIX. 

Emicirculo  ABC  inferipta  fint 
triangula  quqcunquc  A E C,ADC, 
ad^aque  contingente  HK  quat  AC  diametro  atquidiftet,  ponantur  EI, 
DK  normales  contingenti  HK. 

Dico  quadratum  compolitatex  AE,  EC,  ad  quadratum  compoCtz, 
«X  A D,  D C eam  habere  rationem  quam  continet  EI  ad  O K,- 

Demon/lratie. 


pOfita  HB  diametro  ducantur  ad  illam 
■*  normaliter  EF,  DG.iunganturqueEH, 
D H>£  B.D  B, quoniam  F E normaliter  infi- 
llieredtBH,  eruntFH,HE,HB.linexin 
edtinua  analogia, vt  ex  elementis  patet  .vn- 
dcre^angulo  FHB,  xquaturHE  quadra- 
tum) cadeni^uc  de  caufa  quadrato  HD, 
Tcdtangulum  GHBi  quare  Vt  FHadGH. 
hoc  ell  E I,  ad  D K>  Cc  E H quadratum  ad 
^ DH  quadratum  :Rurfum  cQmlit  vt  HE 
ad  HD.ita  compoCta  b ex  A £,  EC  , ad 
compodtam  ex  AD,DC,  erit  vt  quadra- 
rum H E , ad  H D quadratum  , lic  quadra- 
tbm compolitatcx  AE,EC, adquadratum 
compofiix  ex  AD,  DC)  igitur  vt  EI  ad 
DK.ita  quadratam  compofiix  ex  A E,EC, 
ad  quadratum^imppfiia:  cx  AD  , DC. 
Quod  demonfiiahdumfuit. 


B 


propositio  lxxx.  ■ 

Q*Emicitculo  ABC  inferipta  lint  triangula  duo  ABC,ADC,-at- 
O que  ex  C,  ad  oppoIitalaterarcdVq  ducantur  C E,CF,vtcunque. 
Oico  n intra  aream  circuli  occurrant  re£Us  A B,  A D,  in  E,  F,  quadra- 

. D d ta 
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ta  A E,EC>,ynacum  tcftangulo  AEB  bis  fumptO  j xqwati  quadratis 

AF,  FC  vnacumrcd»ngnlo  APO'bjs  futtipto; 

Si  veto  extra  cjrculum  occurrant , dico  quadrata  A E>  EC  , tiiinus 
A E B reiStangulo  bis  (umptoj  aequari  quadratis  AF,  FC  mimis  AFD 

bis  fuBiptQ;  . , , 1 j- 

Quod  G autetn  altera  intra  aream  circuli  cadat , altera  extra , dico 
quadrata  AE,  EC  cum  AEB  rc(Sangulobisfumpto,iquari  quadratis 
AFjFCminusrccEangulo  AFD  bis  lumpto. 

, Dem  onfltAtto. 


St'ehim  cadat  CE.CE.  intra  aream  tml* 

circuli, conftituentangulosobiufos ) AEC, 

AFC,  cum  ABC  , ADC  refti  fiut,  vnde 
per  elementa  quadrata  AE,  EC,  cumredtan- 
gulo  AEB.bii  furopto.quadiato  AC  sequa- 
lia  erunt » fed  eidem  AC  quiultato  aequalia 
fiint  AF , F C i quadrata  Vu4  cum  redangulo 
AFD  bis  fumptUi  igitur  quadrata  AE,  EC 
cum  AEB  reftangulo  bis  fiimpto  xquaJia 
funt quadratis  AF,  FC  vnicum  rcAanguba 
AFC  bisfumpto.Quodetatptimum. 

Si  vero  C fc  C F extra  cadant  ■,  paret  angu- 
los AEC  , AFC  eflie  acutos  : quate  tam 
quadrata  AE  > EO  miniis  tefiangUlo  AEB 

bis fumpto.  «quabuiuut quadrato  ACaquaai 
quadrata  AF,FC  mimis  AFD  reaangulo 
bis  Tumpto  I vnde  veritas  Tccund;  panis  quo. 
qucmanifeftaell. 

Partis  terti»  desnonftratio  ex  ante  diai» 
clard  patet;  igitur 4cc<  Quod  erat  demon- 
Arandum. 

PROPOSITIO  LXXXl. 


SEmicirculo  ABC  triangulum  inferibatur  AB  C,  a cuiut  vertice  ai 
diametrum  demittatur  perpendicularis  BD. 

Dico  ADC  redtangulum,  fcreiftangulum  ABC,- denique  quadra- 
tum A C in  continua  efle  proportione. 

DmonftrAtio, 


hi.fmi, 

C|j4irtf. 


QVad  ratum  ACcBadredangulum  ABC.bocell 
» A C B D reflangulum  vt  b A C ad  D B ; fed  fit 
rcaangulum  ACBD  cA  ad  guadr«um  BD  ‘ hoc 
cAreflangulum  ADC,  vt  AC  acSft),  igitur  con- 
tinuant eandem  radonom  AC  quadratum, rcaangu- 
lum  ABC,  vni  cum  reftangulo  ADC.  Quod  niic 
demooArandura, 


PRO- 
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PROPOSITIO  LXXXII. 


itt 


P Er  extrema  diatnccri  AB  circuli  ABC,  circulus  deferibatur  AD  B, 
poiicacjue  AC,  qux  occurrat  AD  B perimetro 'in  D,  demittatur 
normaliter  DE  ad  diametrum  AB,  iungancur^uc  DB,  CB. 

Dico  reftangulum  ex  A B,  D E,  ad  reCtangulum  A DB,  eam  ratio- 
nem habere  qux  eil  inter  reclas  C B,  D B> 

Demonfiratio. 


QVoniam  augulus  ACB  in  femidrculo  rcAus  eft 
adeoquezqualis angulo  AED  ; & AED  , ACB 
criinguiis  communis  angulus  D AE, erunt  A D E, A C B 
triangula  liinilia.  vmlc  vc  AB  ad  C B fic  AD  ad  D E, 
& ABDE  rcdangulum  zquale rcdtangulo  ADCB: 
ledrcaangulum  ADCB  eftad rcAanguIum  ADB  »t 
CB-ad  DB>igicur  & reiBanguIum  ABDE  adrcdlan- 
^lum  A D B cB  TC  C B ad  D £•  Quod  erat  demon- 
lirandum. 


PROPOSITIO  LXXXIll. 


OCcurrat  circuli  ABC  diametro  FG  inE 
orthogonaAC.quaminDfccetnotmaii- 
tcr  BD.iunganturquc  A B,BC.  , 

Dico  rcdangulum  A B C ad  redlangulum  A C B D rationem  obtu 
nere  eandem,  quam  F G diameter  ad  A C lineam. 


Demonftratio.  f 

TVngantur  *AFC-  quoniam  AC  linea  in  £ biiariam 
■^adeoque ad  reAoscildiuifa, erunt  AF.FC  linea;  z- 
qua]es,&  AFC  rcAanguIum zqualc quadrato  AF  id 
eft  a rcdangulo  E F G .-q  uia  F E>  F A,  F G l'un  t propor- 
tionales. Sed  EFG  rectangulum  eft  ad  reccangulum 
ACFE  vtFO  ad  ACi  igitur  St  rectangulum  AFC 
ad  A CFE  rcciangulum  id  eft  b parallclogramum  AFC» 
vt  F G ad  A C;  quia  vero  eft  A F C reccangulQ  ad  recta- 
guluABCvt  AFC  parallelogtacnnm  in  angulo  AFC, 
ad  parallclogrammum  ABC,  in  eodem  angulo  ABC 
(cucx  ijfdem  rariones  habeant  compo(icas)eric  permutando  ABC  rectangulam 
ad  parallclogramum  A B C.id  eft  ad  reecangulum  A C B D vc  A F C reccangulum 
adparallelogtammu  AFC  ideft  ad  c ACFE  rectangulum,ideftex  demonftratls 
Tt  F G ad  A C-  Quod  erat  demonftrandum, 

PROPOSITIO  LXXXIV. 

SEcent  fe  vtcunque  circuli  A B C,  A D C in  pundis  A C,iundac(ue  AC  ' 
ponantur  C E B G,occurrentca  perimetris  circulorum  in  B,E,G, 

H.  iunganturque  AB,  A E. 

Dicoreaangulum  ABC,ad  AEG  rcAangulum  eam  rationem  obti- 
nrc,  quam  G B C,  ad  reiAangulum  H E C. 


D d a Bfmta- 
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^emonjiratio. 

IVngimur  AG  , AH  : quoninn  inguli 
<*AB  C.AFCciufdem  fcgmqmi  aquales  (unt, 
.erunt  Sc  reliqui  AB  G , A F H quoque  inter  fe 
aequales  : vnde  cuui  & anguli  A G Ci  A H C 
eide  iniiftontes  arcui  fint  lequales.erut  A G B, 
AHF  triangula fimil la : Sc  AF  sdAHi  V.c 
AB  ad  A G.  eft  autem  ratio  redanguli 
ABC,  »d  AFC  reitangulum compofita  ex 
ratione  A B ad  A F , hoc  eft  G B ad  H F,  Sc 
cx  BC  ad  GC,  8f  exi)ldcmquoquecooip<i- 
Ctaeft ratio reaanguli  GBCad  HFC;.igitor 
vt  reilangulum  ABC  ad  AFC,.fic  GBC 
redangulura  ad  HF  C-  Qiiod  ?rat  detnoo- 
(Irandom. 


(oraUmum  ffimm- 

T Tine cnnfequens eH demiflis  normalibus  BD.FE  effe  GBC,  ceflangulum ad 
•^rcaangulum  HFC,  vteftreai  BD,  ad  EF.eftenimvt  ABC  rcAangu  um 
ad  AFC  fic  GBC  adreSangulum  HFCi  fed  ABC  ad  AFC,  re«angulura 
eft,  vt  ABC  parallelogtammum  in  angulo  A BC, ad  parallclograminum , AFC 

in  angulo  AFC  (quia  cx  ijfdcfTi  rationem  habent  compoficam)  hoc  eft  vtrecMO- 

■ <j.a«ki.gulum  ACBD  ad*rc£langulum  ACFEi  igitur vtrcftangulum  ACBD«cftad 
teaangulum  fupet  ACFE.fic  GBC  redangulum ad refiangulum  HFC: qua- 
revt  BD  ad  EF,Cc  GBC  reaangulum  ad  teaangulum  HF  C-  Qtjodfuitde- 
monftrandum. 

CorolUrmm pcunium. 

EAdem  manente  liguri,  patet  A G efle  ad  AH  vt  AB  ad  AF,fiuevt  GB  ad 

HF,  quia  AGB  , AHF  triangula  oftenfa  fiint  inter  fe  Ctnilii ; quod  fpeciatiro 
ideo  volui  apponere,  quia  aliquoties  poftea  alTumendum  el^.  • 

. PROPOSITIO  LXXXV. 


TRanfeatpcrcirculi  ABC  centrum,  pcrimctft  circuli  A G C,  iun. 

taifquc  A C,  ponantur  qu*cunquc  BF,  D E normale*  ad  AC:  ex 
centro  deinde  G,  per  B & P , agantur  retSta;  G B L,  G D K. 

Dico  DE  , BF  lineis  KD,  LB.clTepro- 


pordongles. 


Demonfirdlio. 


POnanturperD&B  reAse  C D H,  C B I.  vt  B R> 
ad  BF,  uc  HDC  b teaangulum  ad  IBC  tc- 
dangulum,  hoceft  KDG  ad  LBG:  fcd  eft  quoque 
vt  KD  ad  LB,  fic  KD  G reflangulum  ad  reftan- 
gulum  LBG,cumDG,BG  linea:fint*qualcstigi- 
turvt  DEad  BFi  fic  KD  adLB.  Quod  fiiit  de- 
roonftrandum. 


PRO- 
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PROPOSITIO  L.XXX  VI. 

OCcwrrat  iterum  circulus  ABC, cuius  diameter  A C, centro  circuli 
A E e,  duiilaquc  ex  A reda  A B E,  ponatur  normalis  B D F ad  A C, 
Dico  lineas  A C,  A E,  & compofitamex  AC  & BF,  in  continuae!^ 
(c  analogia. 

Demonjlratio. 

QVadracum  A E,  Xi^uaiur  quadratis  AB.  BE.  ^ 

ABE  ' redangulo  bis  fuinpto:  cA  autem  qua- 
dratum BE  xqualc  B C **  quadrato , A B E re- 
fiangulum bis  fumptum  xquale  ABC  rcdangulo 
(hoc  cA  s A C B D ) bis  fumpto.  hoc  cA  rciAangulo 
ACBF  (cmeifumpto  i igituc quadratum  AE.  x- 
qualc  cA quadratis  A B.  B C>  hoc  cA  quadrato  AC. 

Screfiagulo  AC,B  F.iemtl  fumpto.Scd  AC, qua- 
drato vna  cum  redlangulo  A C B F.zquatur  redan- 
gulum  fuper  AC  Jc  compolitaex  AC,  BFl  igi- 
tur quadratum  AE  .1  aequale  cA  rcdtangulo  fuper 

AC  Sc  cqmpofita  ex  A C BF>  Vii.le  Imes  AC, 

AE  8c  compoiita  ex  AC  B F in  continua funt  ana* 

Iqgia.  Quod  fuit  demonArandum. 

PROPOSITIO  LXXXVII. 

EXtra arcam  circuli  ABC,  fumpto pundo  E,  demittatur  ad diamC* 
trum  AC  normalis  £ D,  ponatur^uc  quaeuis  alia  EIK. 

Dico  fi  D pundum  communis  linearum  A C,D  E interfedio  cadat 
intra circul um , quod  E D quadratum  fupecet  redangulum  I EK  re- 
dangulo  ADC:  fi  vero  D,  extra  cadat,dico  quod  £D  quadratum  dcE* 
ciataredangulo  IEK,rcdangulo  ADC. 


*Dmon^ratio. 


pRodudaDE.circulipcrimccrooccurracinBiqua-  Xf  / \ 

•^dratum  DE  xqualc  cA quadratis  DG>  G E vnd  / \ / \ 

cumDGF.  rcftangiilo bis  fumpto  id  eA  rcctangulo  / \ / c 1 

BGEfemcIfumpto.fcdB  GE  rcctangulum  vnacum  \/  | 

quadrato  GE  xquacur  rcctangulo  BEG,  igitur  \ \/  j 

quadratum  DE  zqualc  cA  quadrato  D G,  id  cA  re-  \ /\  / 

ctaqgido  C D A vna  cu  rcctangulo  GE  B id  cA  ] E K.  J» 

Quod  fi  D extra  circuli  arcam  occurrat  diametro 
AC  productx.ducaturex  £ recta  EA,  occurrens  \ 1 

perinvctrocirculiin  F,  iunganturqacCF:  erunt  ita-  \ 

que  fimilia  triangula  AD  E, de  CAF.  ScDA,  AE  ^\\| 

latera  proportionalia  lateribus  A F,  A D i vnde  & re- 
ciangula  CAD,FAE,  funt  inter Ic zqualia i quia 

vero  quadratum  A E xquatur  rectangulis  AeF.E  AF.eidcm^ue  AE  quadrato 
zquatur  quadrata  A D,  DEiquadraium  autem  A D.zqualc  cA  rcctangulis  ADC, 
D AC,  ctunt  rectangula  AEF,  E AF,  zqualiareccangulis  AD  C,  D AC  vpicum 
quadrato  DE,oAcnlum  autem  cArcctangulum  DAC,  rcctangulo  FAE  zquale, 
quare  refidua  quoque  inter  fe  zqualia  funt , idcA  CD  A rcctangulum  auctum  qua- 
drato D£,  xquale  rcctangulo  FEA,  ideA  lEK.  Quod  erat  demonArandum. 

Dd  J PRO- 
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PROPOSITIO  Lxxxvm, 

Circulo  A BC.cjuoHlibet  polygonum  infcribatur  regulare;  dudaejuc 
ex  G centro,  G H qui  lateri  B C normaliter  mliltatjex  H pona- 
tur H I,  ad  rectos  angulos  ipfi  B G. 

Dico  totum  polygonum,  ad  B G quadratum  toties  fumptum, quot  la- 
terum eft  polygonum,  eam  rationem  obtinere  quam  H I tecta,  ad  BG. 

Dcmonjlratto. 

DVeanturex  G centro  ad  angulos  polygoni, 
redi  AG,  BG.CGi  &c.  Quoniam  poly- 
goni regularis  Utera  xqualia  fune,  erunt  Ungula 
triangula  AGB,  BGC.CGD.  &c.  inter  (e  at- 
qualia  .-ac  proinde  duplicia  trianguli  B H GiCum 
BC  in  H diuiU(itbiiariam;fccl&  BHGtrian* 
giili , duplum  eil  rcAangulum  B H G > hoc  eft 
• BGH  , igitur  BCG  triangulo  xqualc  eft 
BGHI  rcCtangulum,  eft  autem  BGHI,  re- 
Ctangulum,  ad  quadratum  BGi  ve  HI.adBG; 
igitur  etiam  BCG  triangulum,  eft  ad  BGqua* 
dratum,  vt  H I ad  B G : quia  vero  idem  de  Un- 
gulis polygoni  triangulis  eodem  modo  demon- 
ftratur,  patet  cotum  polygonum  ad  quadratum 
B G toties  fumptum  ,quoc  lacerum  eft  polygo- 
num eam  proportionem  habere  quam  H 1 linea, 
ad  tecum  BG.  Quod  fuit  demonftrandum. 

PROPOSITIO  LXXXIX. 


Iirdem  poficis. 

Dico  duplum  polygoni  ad  quadratum  linei , qui  polygoni  peri- 
metro Iit  iqualis,  eam  rationem  habere  , quam  HG  linea  ad  lineam 
polygoni  perimetro  iqualem. 

DemonUratio. 

T^St enim  cocum  polygonum,  iqualc  triangulo  baiim  habenti  zqualem  b Itnez 
•^coti  perimetro  xqiiali, altitudinem  vero  H G;  igitur  duplum  polygoni  zquatur 
triangulo  illi,  bis  fumpeo,  hoceft  rciftangulo  baiim  habenri  iqualem  polygoni  pe- 
rimetro & HG  altitudinem;  fcd  reCVangulum  hoc  ad  quadratum  lincz  zqualis 
toti  perimetro  polygoni , eam  obtinet  proportionem  , quam  H G linea  ad  lineam 
zqualem  toti  peti  me  tro ; ergo  polygonum  bis  fumptum  ad  quadratum  line; , quae 
perimetro  Ile  zqualis , eam  habet  rationem,  quam  H G linea,  ad  redam  toti  peri- 
metro polygoni  zqualem ; quod  erat  demonftrandum. 

CoroILtrium. 

TTOc  loco  non  videtur  omittendum  fequi  ex  hacpropoilcionepereaquzinli- 
^ ^bro  de  progreilionibus  Geometricis  diximus,  circulum  bis  fumptum,  ad  qua- 
dratum fuz  periphcrizicam  fcriiare  rationem, quam  fcmidiameccr  ad  perimetrum, 
circulum  autem  femel  fumptum  ad  quadratum  perimetri  circularis,  eam  propor- 
tionem continere , quam  quarta  pars  diametri  ad  cirauli  perimetrum,  atque  aded 

propoGtio- 
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{jropoCcionis  Arcliimederveriti»tcm  de  compvatiooe  circutiadredahgulamjez- 
qualealiccr  hinc  polle  demonlltari. 

Propositio  )cc. 

Diametro  circuli  ABC  infiilar  ad  re£tos  angulos  rcAa  B D,  itingatur- 
^uc  DC. 

Dico  rcdlangulum  A B D,ad  A C D rcdlanguium  triplicatam  cius  ha- 
bere rationem,  quam  obtinet  linea  OB  ad  OC  lineam. 


Demonjiratid. 

QVia  DB  normalis  cR  ad  diame- 
trum AC  redi*  CB  ,^D  , B A, 
item  CB  , CD  , C A per  elementa 
in  continua  funr  analogia  i vnde  cum 
pnma  BC  vtriquereriei  communis  lii, 
erit  • ratio  AC  ad  AB  terri*  ad 
rertiam  duplicata  eius  quam  habet  fecunda  CDi  ad  D R fecundam,  led ratio  re- 
fianguli  ABD,  ad rcflangulum  ACD  compolita  ell  ex  ratione  AC  ad  AB, 
hoccfl  duplicata  DC,  ad  DB,  de  erratione  DC,  ad  DB,  patetigitur rationem 
ABD  redlanguli  adrcdlangidum  A iC  D,  triplicatam  cITc  line*  D C ad  D B.Qi^od 
filii  demonRrandumi 


tiy.tiM 

dtfngMf- 


PROPOSITIO  XCI. 


SEmidrculo  ABC  triangulum  iuferibatur  A B C,  ^ cuius  Vertice  ad 
ba(ifH  demilTa  fit  normalis  B D. 

Dico  redangulum  D AB,ad  DCB  rcdangulum,  triplicatam  ratiO* 
netu  habere  eius,  quam  linea  A B ad  B C. 


Umonjlratii, 

CVm  enim  B D nofmalis  Dt  ad  dia- 
metrum AC,  erunt denuetres  ACi 
AB,  A D , & A C , CB  , CD  in  conti- 
nuata  ratione:  quia  vetd  communem  ha- 
bent primam  AC, ctit  AD  ad  DC,  in 
triplicata  ratione  AB  ad  BCifedDAB 
rcdangulum  ad  DCB  reQangulum  ra- 
tionem habetcompolicam  ex  ratione  DA  ad  DC,id  efl  duplicata  AB  ad  SC  it  , 
ex  AB  adBCiigictirreflangulum  DAB,ad  DCB  ctiplicatam  habet  rationem  • 
ABad  BC  (^odetatdcmonllrandum. 

PROPOSITIO  XCI  I. 


SEmicltculi  ABC  diametro  AC  in  E & F occurrant  nortiwles  £ 
FD,  iungantutque  AB,AO. 

Oico  E AB  re^angulum , ad  FAD  reflangulum,  rationem  habere 
triplicatam  rciAx  A B,  ad  A D. 


Demuta 


tlt 
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Demonjlratio. 


AUJirff. 


Linea  AEaa  AF  duplicatam  habet  rationem 
AB  ad  ADtCiimtam  AC,  AB,  AE. quam 
A C,  A D,  A F continue  (int  proportionales , ha- 
beantquecotnmunetnpriniani  A,  vndecutn  ra- 
tio redangult  E AB  ad  FAD  compolica  iic  cx 
, ' ' ratione  AE  ad  AF  , 8c  AB  ad  AD  , patet 

EAB  tedangulum  adreflangulumFAD  triplicatam  habere  rationem  eiusquam 
habet  AB  ad  AD.  QHodfuitdemonftrandum. 

PROPOSITIO  XCIII. 

SEgmento  cuiuis  ABC  triangulum  infetibatur  AB  C.duai^ue  wn- 
tingentibus  A G,CF,  ponantur  cx  B vertice  trianguli  dua:  BD.ITl:, 
contingentibus  squidiftantcs. 

DicoreaanplumD  AB,ad  E CB,  triplicatam  continere  rationem 

cius,  quam  habet  A B ad  BC. 

V ' ‘Dmonftratio. 

CVm  AG  fit  contingens  , erit  angulo 
GAB  ideft  ABD  («JbAG.  BDpa- 
tallclas)  jtqualis  angulus  a ACB:  de  quia 
FC  quoque  circulum  contingit , an^to 
FCB  ideft EBC  (obEB,  FC  paralle- 
las )atqualis  eft  angulus  BAC:  triangula 
igitur  ABD,  BEC  Cmilia funt triangulo 
ABCtvnde  vt  AC  ad  AB,  Iic  AB  ad  AD:  Se  vt  AC  ad  CB.itaCB  ad  CE: 
dux  igitur  continue  proportionalium  feries  communem  habent  primam  A C ; vnde 
basi  * ad  ad  E C,  tertia  ad  tertiam  b duplicatam  habet  rationem  AB  ad  B C fecundz 

ad  fecundam:  ratio  autem  teSanguli  DAB  ad  EC  B-reflangulum,  compoCtaeft 
extatione  AD  ad  EC,  fle  AB  ad  CB.triplicataigiturratioeftrcaanguliD  AB 
ad  ECB  teftangulum.Quoderatdcmonftrandum, 

PROPOS  ITIO  XC  I V. 

Circuli  ABC  diameter  fecetur  in  D «c  E , pundlis , asqualiter  i cen- 
tro femobis  t ex  quibus  binxadduo  quxdam  perimetri  punda  B , F 

• rca*dcducanturDB,DF,  EB,EF. 

* Dico  quadrata  D B,  B E fimullumpta  quadratis  D F,  F E effe  xqualia. 

‘DtmonftrAtio. 

JVngantut  AB,  BC,AF,FC,ex  B 
F demittantur  perpendiculares 
B G,  FH  ad  diametrum  AC, qux  ea- 
dant  primo  inter  D Sc  E;  erunt  igitur 
anguli  ADF»CEFredismaiorc$;Tn- 
t\c  quadrarum  « F C excedit  quadra^ 
yi.yjw»'  PE  , quadrato  CE  vni  cum  rc- 

^ ^angulo  C E H bis  fumpio»  8c  quadra- 

tum 


le 
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cum  lAF  fupcracDF  cguadratum  quadrato  AD.  vnacum  re£bangulo  ADH  bis 
liimpto,  eft autem rcdaiigulum  CKH,  bis fumptum,  vna cum  reflangulo ADH ^ 
bis  lumptu,*  aequale  re£i.ingulo  C ED  bis  Tumpto;  addicis  igitur  quadraris  zquali-  Mwa. 
bus  EC>  AD,  erit  CED  tcciaiigulumbisEimpcum  vnacumquadraiis  A>D>EC, 
Iiocellreflangulum  EC  A lemcl  liimptiim  , excelTusquo  AF,  F C.  quadrata  l'u- 
pcranc  quadrata  duo  DP.FE.  Eodem  modo  uftendccur  quadrata  duo  AB,  BC 
excedere quadrataduo  D B,  B £,,rc3angulo  DAC  iddlECAugicurcumqua- 
drata  AF,  FC  zqualia  fint  quadratis  AB.BE,  Scexceflus  DAC,  ECA,fupet 
quadraris  DF,  FE,  DB,  BE,  zquales  quoque  Cnc,  illis  ablatis  manent  DB,B£ 
quadrata,  zqualia quadratis  AF,  FE. 


BH 


Secundo  normales  ex  B & F demiflz  cadant  intra  punAa  A D , E C ; B O qui- 
dem inter  A Se  Di  FH  vero  inter  E 4c  C,  cilm  angulus  ADF  reflo  maior  Et, 
quadratum  A F,  fuperar  quadrata  AD,  DF,  reflangulo  b ADH,  bis  fumpto,*>'‘/*«*- 
hoceftrcflangulo  AD  E,  vni  cum  reflangulo  ADEH  bis  fumptisequia  vet6^,,  |-„„. 
FEC  angulus  reflo  minor  efl,quadracumFC  dcEcic  a quadratis  c EF  , EC  re-*, 
fl-angulo  CEH  lioceE  ADEH  bisluinpco;  igitur  ADE  reflangulum  bis  Tum-  . 
ptum cll  exccHus  quo  quadrata  duo  AF,  FC  fuperant  quadrata quacuor  AD, 

DF,  CE,  EF;  demptis  igitur  zqualibus  quadratis  AD,  CE,  remanet  ADE  re- 
flanguluin  bisfumpeum  excelTusquoAF,  FC,  quadrata,  excedunt  quadrata  DF, 

EFi  eadem  ratione  ollendicur  quadrata  DB,  BE,  luperati  a quadratis  AB,  BC, 
reflangulo  CED  bisAimpto.  igitur  cum  AB,  BC,  quadrata  zqualia  fint  quadra- 
tis AF,  FC,  ic  ADE  reflangulum  ( excelTus quadratum  AF,  FC,  fuper  DF, 

FE  quadratis)  zqualc fit  CED  reflangulo,  (exceflui quo  AB,  BC  quadrata , fu- 
peranc  DB,BE  quadrata)  demptis excefiibus,  remanent  DF,  F E quadrata,  z- 
qualia  quaefiacis  D B , B E. 


Tertio  normalium  BG>  F H,  altera  intra  DE,  altera  vetd  intra  AD,  Ipatium 
contineatur  : ollendetur  vcpriiis,CED  reflangulum  bis fiimptum, demptis zqua- 
libus quadratis  AD,  EC  zquale  elfe  excefiiii  quo  CB,  BA  quadrata  fuperant 
EB,  BD;  'tem  DF,  FE,  quadrata  fuperari a quadratis  A F,FC,teflangulo  ADE 
bis  liimpto  demptis  quadratis  AD,£C : igitur ciim  cotafint  zqualia  St  excefiusin- 
fiiper  zquales  fint,  refidua  quoque  quadrata  DF,F£,  erunt  refiduis  quadratis  D B, 
BE  zqualia.  Quod  fuit  demonitrandum. 

. F.  e Scho- 
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PROLEGOMENA 

A D 

SECTIONES 

CONI. 


Onicarum (eStomm  affe^itnes  ^ accidentia  indagaturi , alieno  nonnihil 
ai  antiquii  tonftho  rem  ag^edtmur:  ilh  etenim  proprietates  quae  pluribue 
pEiionibiu  communes  ejfe  aduert erunt , communi  quoque  demonfiratione 
muoluerunt , nec  immerito , exigente  talem  firibendi  ratumem  ipfodolhi- 
na  tenere,  ordine  ac  nitore; nos  autem  in  aluemfiopum  coUimates,in gratiam  eorum, qui 
Geometria  affictuntur,fingtUatim  fingulat  explanare  intendimus, quo faaUore  metko- 
do  g^mmus  confusi,  tyrones  ad  conicarum  Speculationum  contemplationem  inuiten- 
tur  aUtciantur.  Kam  mt  redi  Fredericus  Commandinus  ait, quod p aliqua  pars  eft 

Matbefies  qua  nofiru  incognita  Philofipbu , interpretationis  lumen  aliquod  poftulet, 
eaprofeSo  ep  qua  de  Conicis  appellatur  .-quanquam  enim  a 'veteribus  diligenter  tru- 
data  Jit, tamen  eorum  monumenta  aut  ad  hos  non  peruenerunt,aut  itaperueneruntvt 
‘VIX propter  'vetufiatit  mtunat^maximalque  difficultates  inteOigantur.  conabimur  au- 
tem ita  planas  reddere  quas  pra  manibus  habemus  conicae  materias,  'vt  'vel  lemterin 
elementis  Eucbdis  'verpui  eas  percipere  queant,  fine  tUo  tadio,  imo  'vero  eum  orexi  ad 
ylteriora  tendendi  ,&  has  lucubrationes  in  hnmenfiim  extendendi. neque emm  Geo-‘ 
metria  fcientta  terminis  contineri  potef  , multoque  minus  exhauriri , cum  abyjfui 
fit  'vsffiiffima , omnem  Oceanum  quarumcumque  Specidationum  abfirbehs.  Ordie- 
mur itaque  abipfiusnommithotiom,pbaUrn  omiffis,  exponentes  , quid  Coni  nomem\  ■ 

elatura  natura  ex ippusdefiriptione  aut  cenfirueildirimoneeknotetur.'  "h 

‘ • •'  ,1!  . 

D E F I N I T Ebt  ' ; 

1 / *C  'f> 

QmdfitCon$Un 

S)aum  appello  corp«u  habens 'originem  ex  circumdudu  linez  i 
undio  in  liibliniipoltco  in  infinitum  pto.Rnrx  circa  perimetrum 
arem , qux  in  diuerfo  ab  eodem  puncto  plano  confiituta  fit. 
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Expojitio. 

'^Oncipiacurinhiuic  fijieip  circolut 
^^auidam  ABC.  extra  cuius  Dia- 


''quidam  ABC.  extra  cuius  pla- 
num in  quo  laccc  , alTuniaturquoduis 
pundium  Diaquodudalic  linea  AE 
contingens  perimetrum  circularem  in 
pundo  aliquo  A : agatur  vctq  iinca 
D £ circa  periphcriam  integram  cii- 
culi  ABC  donec  in  A redeat,  hac 
tamen  condicione  vc  D pundiu  fixam 
permanear,  hocefi.vc  extremam  pun- 
dum lineae  DA,  quod  applicatum  ell 
initio  circumuolucionis  pundo  D,  ab 
ipfo  numquam  recedat, tali  Inquam  cir- 
cumlatione linesE  DE,  orietur  %Ota 
DABC  binas  habens  fupcrficicSiraa 
moturedx  DE  efibrmacam, alteram 
verd circulum  ABC.  Priorem  appel- 
lare rolentfupcrficicmprxcerbafim.  fecundam  autem  ipfam  conibafim;  pundum 
D vertex  coni  nuncupatur.axis  vero  linea  a vertice  D adcencrii  bafeos  percingens. 

Ex  hac  coni  dercripcionefequicara  quouis  pundoinfiipcrficie  conica  alCgnato 
pofie  duci  redam  lineam  ad  ipfam  verticem  D.  cum  enim  per  redam  DA  circa  ba- 
fim.  ABC  circulatione fada , produda fit  conifupcrficies,  necefie ell vt i quouis 
pundo perimetri  ABC  ducipoOicredaadvercicem  D. 

Hin  c fuperuacanebm  credo  dcmdfirare  quod  redx  omnes  Cnt  lineae  qua:  a vettiM 
td  q uodlibet  pnndum  tn  conica  faperfide  ducuntur  i proindci^ue  facis  clTc  manife- 
ftum  ex  iplatationcconftiueadi  conum,  omnem  Tedionem  quz fit  per  verticem, 
tiiangulumcxhiberecuius  latera  fiat  in  coni  fuperfiac. 

Supponoquoquczquc  notum  , omnem  lineam  a pundo  in  (uperficieconi  af- 
fumpto  dudamad  quodnis  aliud , quod  in  reda  non  exiftat  quz  ad  verticem  t^idit 
intra  conum  ipiiim  penetrare  ii  infinitfi  vcrimque  producasur , licet  hzc  omnia  pla- 
cuerit Apollonio  demonfirarc:  quarum  tjemonilrationes  liledor  defideras,  in  eo- 
dem poteris  cognofeere. 

Hoclocooccurric  notapdum  pluribus  alijs  vijs  conum  deferibi  pofie  > puta  oic- 
cumducendo  excoddm  pundo  D,  rn  fiibiimi  pofito  redam  AD  circa  figurata  el- 
lipticam aut  quamlibqcaliame  conicia.-fcd  placuit  non  fine  cauia  antiquis  circulo  fi>- 
lo  vti,ed  quoi4  vein  deciirfii  libri  apparcbit.commodior  figura  ftc  ad  dcmonllrationes 
formandas : adde  quod  figurarum  aliarum  cfFormatio  conum  prius  fupponat.ex  quo 
ferd  foto  ortum  habent , przcqr  plUpfin,  quz  vc  recte  Serenus  ollcndic.cx  Cylindro 
quoque  excludi  poted.  . ' ' i ' 

^Mtuplexjit  conuj. 

T^Vplexcft  conus;  alius  Ifofcclius cd  fiue aEquicruris, qui  8C rectus dicicuri  altu* 
R-' Scalenus.  AEquicruris  cdicdius  vertice  linea  adbafim  normaliter  demiRa  ia 
bafeos  centrum  percingit. Scalepus  auteiii omnis  ille  ooqusapqiBlblur  ,qui  peapeo- 
dicularem  ductam  a verricnad  circularem  bafim , fi  opus  cd  etiam  extenfam  iofiai> 
te , extra  centri  punctum  condituram  habet, quod  balis  medium  ed; 

Vndercccum  quoque  dicunt  conum  qui  zquicrurised, obliquum  qui  fcalcQus: 
diferimen  inter  vtrumque  in  eo  maxime  ficum,  quod  rectum  conum  fi  per  axem 
plano  difpcfcas  , irofcclium  rcfiilcabic  in  partibus  diuids  triangulum  . cuilibet  alteri 
anjualc  8f  fi  mile  quod  per  axem  fit  ; Icalenus  aurem  fine  numero  varia  ptoducic 
triangula  fcccionibus  per  axem  repetitis, quz  inter  fe  neque  fimilia  fint.neque  zqua- 
liat  circa  quz  has  fcquenies  propofinones  przmictcmus.  Ad  quas  perlegendas  priufi 
quam  accedas  aniicc  Ledor, 

N O- 
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NOTA 

PLeraque  theoaemaia , quz  in  hiTcc  prolegomenis  adfcrcmus , propsni  etiam  ac 
dcmonllrari  a Sereno  Aniinlcnfi  PhUoropboac  Geometra  , libro  fecundo  de  fc- 
fiioneconi.  Omnino  mihi  memoria  exciderat  tradatam  a Sereno  eandem  eiTe ma- 
teriam : iam  enim  anni  funt  viginti  & amplius  quod  auihorem  illum  non  legerim. 
Velim  iuque, qui  ha;c  leget  plagij  reum  me  ne  faciat ; fcd  cogitet , C deinceps  for- 
talTequzdam  mihi  cum  Sereno  communia  occurrent,  mihi  cadam  , ^uz  Sereno 
olim,  pocuilTeincidcre. 

PROPOSITIO  PRIMA. 

IN  cono  rcalcnoH  a vertice  linea  ad  perpendiculum  d&miccatur,  8e  per 
vercicem,centrumbaGs , acpundlum  a perpendiculo  denotatum  pla- 
num agatur, 

Dico  triangulum  per  hanc fedtioncmfaiflum  continere  maximam  6c 
minimam  linearum  qua;  in  ruperficie  conica  exhiberi  pofliint. 

T^tmonJIratto. 

'T"Riplex  eft  hic  cafus;  vel  pundlum  perpenditu- 
A Io  denotatum  intra  pcriphcriam  bafeos  ex- 
iftit.vel  in  ipfa  pcriphecia.vel  denique  extra  ipfum 
circulu.  Pro  primoigiiur  cafu  ponaturconus  ABC 
& bafeos  cenitum  E:  vertexautem  B:  a quo  demif- 
la  perpendicularis  , occurrat  baii  intra  pcriphcriam 
in  pundio  D , perquod,  St  per  centrum,  agatur  pla- 
num quod  pertingat  vfque  ad  B coni  verticem;  ex- 
hibebit hzcfcAio  triangulum  ABC:  nam  ex  con- 
ftrudiione  coni  B A,  B C funt  rciRzlinez;  oftenden- 
dum  eil  itaque  AB  cife  minimam  omnium  linea- 
rum,. B C vero  maximam  quz  in  iupcriicic  conica 
cxiftunc. 

Vo&i  quauis  B G , ponatur  e*  G te-  ' 
fia  GDF,  quoniam  ADC  per  centrum 
naniit  , erit  AD.  minor  , qudtn  GD»: 

& quadritUm  A D , minus  quadraro  GD-'  i 
additoque  communi  quadrato  DB  > qua- 
drata AD  , DB  I minora  Isusc .quadratis 
GD,  DB.  angulus  autem  GDBu  re&us  < 
cft,  quemadmodum  & angulus  AD  Eligi- 
tur quadratum  AB  , zquaiur  < quadradt 
AD  , DB  , quadratum  verd  GB  zqua- 
lur  quaJraiis  GD,  DB.  ergo  qfiadratum 
AB  , minus  eft  quadrato  GB.  ergo  linea 
A B minor  te&i  B G. 

Eodem  paflo  ollendctur  refla  BC  om- 
nium maxima : ex  ptinflo  quippe  qiiouis  F, 

C ducatur  quzuis  F B : & per  D ponatur  V ■ ; 

FD,  quia  ADC  percentrum  tunfit.jDC  maior  eftquimBF.  vndeauadrata i 
CD»  DB  maiora  funt  quadratis  FD>  DB«  fed  cur^rutfum anguli  CDB  FDB 
fintrefii.  quadratum  CB  quadratis  C D . D B.  & qQadratum  FB  quadrat’»  FD, 

E e ) jj  3 «qua- 
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DB  zqQalc  cft.  Ergo  quadratum  CB  maius  cft 
quadrato  FB,  adco^ue  reda  CB  maior  quam 
FB.vndc  maxima  BC  cft  carum  qu;iorupecfi. 
cic  coni  aflignari  polTunt  ) A K vero  minima. 
Quod  dcmonftrari  oportuit. 

lamvcro  BD  perpendicularis  e coni  verti* 
ce demifla  aadat  in  perimetrum  circuli  AFC; 
dico  iteium  AB  lineam  clTc  minimam, & BC 
maximam  illatum  quz  in  fupcrficic  coni  exiftunt. 

Ducatur  enim  quzuis  BF  , iungaturi^ue  AF, 
rurAim  igitur  quadratum  BF  > cquatur  quadra- 
tis AF,  AB,  adeoqne  maius  cll quadrato  AB. 
Vnde  BF,  linea  maior  cft  reda  AB:  clarum  cft 
infuper  B C redam  omnium  clTe  maximampiam 
quadratum  BC  zqualequadratisC  A,  AB  ma- 
ius cft  quadrato  B F zquali  quadratis  F A,  AB, 


1 


blMHf. 


c t.Nrr|. 


RdiquuscafuseUinquo  dato  rcalene  eoao  ABC» linea  ADdemiffapeipM- 
diculariterad  planum  BECproduduro,  eattaipfum  conum  6gnat  pundum  US 
quo  cafu  dico  rutfum  AB  minimam- effe , A Cvetd maximam.  Ducamt  emm 
quzeunque  reda  AG  ; ^ BD  minor  eft  DG  , igitur  quadratum  AG  zqnale 
quadratis  GD,  DA  maius  eft  quadtato  AB.  ergo  AB  minor  eft  quam  A G,  do. 
catur  iam  qu?uis  A H;C  D c maior  eft  qtsim  H D,  ergo  quadratum  C *!“*• 

dratij  CD>  D A > maius  cft  quadrato  HA»  «quaU  quadratis  HU,  D A.  ergo 
c A maior  HA.  • ■ 

Iu  cono  igitur  fcaleno  &e.  quodfuicdemonftrandum. 


PROPOSITIO  II. 


ce  coni. 

Dico  illam  intra  conum  cadere. 


■ ' 'ji . 

j 1 
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Demonjiratio. 

I^YpIcx  eft  cafusj  prinusquo  conus  ABC  cuius 
.•*^.b*fisBDC,  habecBA  perpcndicuiarema  pc- 
'timccro  aliquo  punAo  ad  vcrcicetn  crcAam;  alter 
. dumiineaarercice  ad  balim  <lu«^a  perpendiculari. 

' ter  intra  balim  cadir.  Igitur /lac  Ic^io  per  centrum 
Ac  apicem  A>  exhibens  triangulum  A DE;  ollcn- 
. dere  igitur  .oportet , normalem  e x A ad  bahm  D £ 
demiiiaraincra  conum,  hoceft tnter pun^a  D & £' 
occurfuram  diametro  D£.  Ducantur  enim  BD  & 

B £ i deinde  ex  punito  B ponatur  B G » normalis  ad 
diametrum  D £ (cadet  hzc  neceflario  inter  punda 
. D> £)  & lungantur  AjG.  quoniam  AB  ex  hyp.  nor- 
.*  ‘fnaltseil  ban , retf^a  £B  in  ba(i  ad  ip(am  du^a  per 
.defih.j.  II.  normalis eft.ergo  quadratum  A £xquatur 
quadratis  AH»  B£:  hoc  eft  a quadratis  AB,  BG,G£.  quadratum  autem  A G quodb/M/ 
ungulus  A B G **  etiam  re<^s  ht  xquatur  quadratis  A B G»igitur  quadratum  A £ ( 

xxcedit quadratum  AG,quadrato  G£«  vnde quadratum  AEtequalc  ellquadratis 
A G>  G £ angulus  er^  AGE,  ret^us  eH,  ^ A'  G perpendicularis.  Atqui  hxc  du<^a 
eft  a vertice  coni  &:  occurrit  bali  trianguli  intrk  conum.  Peitpicua  eft  igitur  veritis 
propontionis  in  ca(u  primo. 

£odem  modo  procedet  detnonftrado  ft  loco linece  A Ei  vtamur  linea  AD.  . < 

Quod  G perpendicularis  a vertice  coni  ad  coni  ba> 
fim  demilTa  cadat  intra  conum  vt  AF  rurfum  duca- 
tur F G normalis  ad  £ D,  iungatur^ue  A O*  Eodeiki 
pbncdifcuHu  demonftrabimus  quadratum  A£x- 
quari  quadratis  A G,  £ G > adcio^ue  angulum  A GE 
reiftum  efle,  & AG  perpendicularetq  ad  bahm 
trianguli  A D £ > ex  quo  manifcfta  in  hoc  etiam  cafu 
propoHtionis  eft  veritas. 

PROPOSITIO  III. 

LAterum  quadrata  cuiufcunque  trianguli 
in  cono  Icaleno  per  axem  fatiii  jequalia 
funt  quadratis  laterum  cuiulcunquc  alterius 
trianguli  per  eundem  axem. 

Dimonjiratip, 

Cit  enim  ABC  conus  fcalenus  cuius  axis  BD; 

•*^pcr  quem  ftat  quxuis  fe&io  BKF  : Hat  autem 
ABC  triangulumaliudreftum  per  axem  BD.  Di- 
coqvacirata  AB,BC,  quadraris  BF,  B£  eiTe  x* 
qualia  , quadrata  enim  AB,BG  oftenfa  iunt  libro 
quem  d c linearum  potentijs  feripiimus , xqualia  cC- 
ft  quadratis  AD,DC,  & BD  bis  fumpto  s at  et- 
iam eodem  difcurfti  oftenlum  eft  quadratis^  B F, 

BE  xquari  quadrata  FD,  DE.vqa  cum  quadrato 
BD  bis  ftimpto:  igitur  cuiti  F£.  AC  hnex  ea« 
turaqucdttnidixFD,  DE,  ADr  CD  Hnt inter  (b 
xqnales.pateo  vericasdemofdlissttfonis. 


Corolla^ 
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CoroUmttm. 

> 

"LTInc  colligere  licet  focilem  praxim  cognorceO- 
■*^di  lacera  triangulorum  <ju*  per  axem  legio- 
ne fi&a  emergunt,&  proportionem  illorum  incer 
fe.ponacur enim  lemicirculus  ABC  : cui  ABC 
triangulum  fit  infcripcum  habens  latera  A B > B C 
xqualia  lateribus  maximi  trianguli  alicuius  coni 
per  axem  fciUli : Quoniam  ergo  quadrata  lacerum 
minimi  trianguli  per  axem  eiuIHcm  coni  xquan- 
lur  quadratis  lacerum  maximi  AB>  BC>  (hoceft 
quadrato  A C)  poterunt  & minimi  lacera  infledh 
in  (cmici rculo . qux  fint  A D,  D C-  quod  li  tertia 
qufdam  fefiio  liac  per  eun^lem  axem  > proportio 
lacerum  illius  trianguli,  reperietur  necciforid  io  • 
aliquo  triangulorum  quod  habebit  bafiin  AC,  & 
vertice  in  vnopunflotum  qu^funt  in  parce  peri- 
metri BD.  citm  enim  xqualia  fine  quadrata  laterum  vnius  trianguli  quadratis  late, 
tum  alterius,  quod  per  axem  fa^are^tinnerefiilcac,  finc^ue  ABC  trianguli  qua- 
drata AB,  BC  xqualia  quadratis  lacerum  maximiiquadracaverd  AD,DCa:qua- 
lia  fioc  quadratis  lacerum  minimi;  Tequitur  lacera  cuiufcunque  alterius,  quod  per 
axem  coni  producitur , in  aliquo  triangulorum  reperiri  debere  quod  bafim  habear 
AC  ti  latera  reliqua  icie  io  aliquo  punAorum  decufiantia  qu;  in  arcu  B D.afsignari 
poiTuoc,quod  ex  decurfii  Tequencium  ptopofitionum  magis  elucidabitur. 

PROPOSITIO  IV. 

IN  cono  (caleno  a cuius  vertice  demilla  perpendicularis  in  perimetrutn 
bafeos  cadit, II  quoduis  triangulum  per  axem  leiflionc  fa^a  exhibeatun 
Dico  quod  normalis  a vertice  coni  du£la  ad  balim  trianguli  cadet  ia 
circuli  perimetrum  qui  dclcribctur  diametro  intercepta  incerperpendi- 
cularem  a vertice  ad  oafim  dui^a  & centrum  bafeos  eiufdem. 


Demonfiratio. 

Cicigithr  ABC  conus  cecru bafeos 
*^D.a  coni  vertice  A refia  AB  de- 
mifiaperpcndicularitcr,  cadat  inB 
punfium  perimetri  bafeos  BEC, 
dcfccipto  deinde  circulo  BGD, 
fuper  diametro  BD,  agatur  planum 
per  axem  quod  cumque  AEF,cxhi- 
bens  triangulum  A E Fi  cuius  bafis 
primdfecec  citculuinpunClisDGt 
ad  G ex  A pun&o verticis, demit- 
tatur A G.  Dico  illam  efie  qux  bafi 
EF  normaliter  infiftic  i ducatur 
enim  rcAa  linea  BG,  iungacur^ue 
BF.  Quoniam  igirur  ex  hypochefi 
A B rraaell  plano  bafis  BE,  CF. 
• angulus  A BF  redus  cftiadco^ue 
quadratum  AF  xquale  quadratis 
AB,  BF;  hoc  cft,  quoniam  angu- 
lus BGF  in  fcmicirculo  cciain  re- 
eUis 
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redui  eft,  quadracii  AE,  BG.  GF.  quadratum  autem  AG  xquale  eft  quadraris 
AB,  BG,  qubdangulus  ABG  »'fimiliter  rcAus  fic.Igiturexcedit  quadrarum  A 
quadrarum  AG>  quadraro  FG:  quare  quadrarum  AF  xquaiurquadratis  AGi 
GF.  vndcnormalireriniiftit ‘■rcfta  AGiipfi  GF  in  putillo  G.  quod  eft  in  peti-b4i7mii. 
metro  circuli  habenris  diametrum  BD. 


Secundo  baiis  trianguli  EF  contingar  cir- 
culum BGDin  pundo  D;  ducaturque  ADi 
adpundiumcontaQus  , quod  idem  eft  cum 
centro  balis  coni  BHC;  iungantur^uc  A E, 

AF  : quoniam  ‘ anguli  BDE,  BDF  redi 
liint , & £ D latus  laccri  D F,  ac  B D libi  ipll 
xquale  eft  , etiam  bafes BE,BFzqualese- 
Tunt.  ergoquadrata  BE>  BA, quadratis  BF, 

BAzqualiafunt.  Atqui  quadratulb  FA  x- 
quatur .quadratis  BF,BA,  Sc  quadratum 
EA  quadratis  BE  , BA,  quod  reda  AB 
plano  balis  coni  Iit  reda  , adeoque  anguli 
a ABF,  ABE  redi  ; quadrata  igitur  PA, 

E A , ac  proinde  etiam  redfc  F A , E A ?quan- 
tut.Quatecum  in  Ifulccle  FAE,  balim  bi- 
iccet  AD  , crit  bzc  , perpendicularis  ad 
balini. Itaque  in  hoc  etiam  calu  perpendicula- 
ris AD  eft  ad  circulum  BGD. 

Teitio  li  triangulum  per  ascemitranreat  per 
AB  normalem  a vertice  ad  balim  coni  du- 

dam,  ac  proinde  eius  bads  eadem  CtcumBDCtium  perpendicularis  i vertice  ad 
baCm  trianguli,  eadem  quoque  erit  cum  perpendiculari  AB  quq  ducitur  a vertice 
ad  balim  coni.  Quare  etiam  hoc  cafu  tertio  perpendicularis  ad  baGm  triangub  ad 
citculi  peripheriam  cxiftet;in  cono  igitur rcalcno,  &c.  Quod  fuitdemonfttandum. 


eiiai/rii. 


PROPOSITIO  V. 
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DG:  erit  igitur  quadritnm  AG  atquale  quadratis  AD,  DG,  hoc  eft 'quadratis  ' 
AD,  DH,  HG:  quadratum  autem  AH  «equaleeft quadratis  AD,  DH--  igitur 
excedit  AG  quadratum,  quadratum  AH,  quadrato  H G:  igitur  quadratum  A O. 
quadratis  AH,  HG  eftacquale,adeo4uereda  AH  normalis  ad  lineam  FC<*nde 
patet  normales  omnes  a vertice  A hocincaTu  adbafes  triangulorum  per  axem  dc- 
miilas in  circulum  DHE  cadere. 


CaTus  Tecundi  Se  tettij  quando  baiis  trianguli  aut  contingit  drculuffl  D H E , lut 
mciditin  BBC,  eadem eftdemonftratio,quzproijrdeincaiibHt<ttpetioripcopbii> 
none  allata  eft  i conusigitur  Icalenus , Sec.  Qum  fiiit  dcmonftrandum. 

PR-OPOSITIO  VI. 

SI  in 'cono  (caleno  pcrpcndicularii  ii  vertice  ad  bafiin  duda  extra 
bailm  cadat,  produAum  iit  autem  feAione  per  axem  c|uod> 
cunque  triangulum: 

Dico  normalem  a vertice  ad  balim  trianguli  duftam , efle  ad  peti- 
pheriam  circuli , cuius  diameter  eft  refta  inter  centrum  bafit  coni  0c 
perpendicularem  a vertice  ad  ballm  coni  interie^. 

• DcmonBrMio. 

EXtrabaiimconilcaleni  ABC  perpendicubrisdTertieccudaireAa  AD.adU- 
^ne  per  centrum  bafeot  E , re^  DE  ctrcsqiiam  cirealutde&xibaosrOHB, 
pontorquodeunque  triangulum  per  axem  FAG:  SrprotnAl  GF  viqaead  pe* 
dpbetiam circuli  DHE  (ponimus enim prirab  balim  EF  iecarecircatoiuOHB) 
'demittatur  deinde  reda  A H ex  puuAo  verticis  A,  adpnndhimqaelecMarcaca- 
lus  D HE  a linea  GF.  Dico  iHamfbte  normdeai,  ad  redam  GF  pEodudbaa.  du- 
cannirenim  DG.  DHi  erit igirur quadratum  A Gxqualeduobni  quadrans  A O, 
DG:(quoniam  ADnormaHscftad  pUnu  baieotprodudeTD,adeo^ctuaiadI>C) 

hac 
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hoc ell tribus  (quadratis  AD>  DH>  HG>  cdm  DHE  fit  intemicircnioaogulus  te- 
Aus i (ed  quadratum  HA  zquacur  quadratis  AD,DH,quddangulus  ADHite* 
rum  • reausfiti  igitur  quadratum  AG  cacedit  quadratum  A H quadrato  H G.  . 

vnde  AG  quadratum,  duobus  quadratis  AH,  HG  atquale  cxiftit  i quare  angu- 
lus tetius  cft  A H Q.  cftquc  pundum  H in  perimetro  circuli  D H E ex  con- 
ftrudione;  manifcllum  igitur  eit  in  primo  cafu  omnem  normalem  a Tcrticc  fcalent 
ad  trianguli  per  axem  baiim  in  circuli  DH  £ perimetnim  incidere. 

Secundi  cafus  tertij^ue  quando  baiis  trianguli  aut  contingit  circulum  D HE,  aut 
incidit  io  redam  DEC,  demooHratioconuenitcumea,quampropo£4.  ptoijidcm 
Calibus  attulimus. 

Si  igiturin  cono  fcaleno,  Scc.Quod  fuit  demonllrandum, 


(oroUariun!  primum. 

TTlnc  patet  in  omni  cafu  quocvetticeconi  fcaleni  ad  baiim  ciurdem  protratlam, 
-E^^emittiturperpcndiculatis,extra  baiim  coni,  in  triplici  differentia  producenda 
triangula  per  axem  comicum  liqcarum  qua;  a vertice  ad  bafes  triangulorum  norma- 
liter ducuntur, quaidam  occorrantpundis  circuli  DHE,  qute  extra  conum  funt, 
Bonnulla;  puudis  mira  euro  udAitutis,duz  autem  numero  ipu  perimetro  balcos,  vi- 
delicet I ^ K,  quod  patet  ex  partibus  circuli  DHE,-  quarum  nonnullz  extra  ba- 
(iraexiilunt,  quasdam  vero  intus , punda  verd  1 Sc  K,  cilmllntinterfedionumne- 
celTario  io  veroque  circulorum  confillunt.  " 

^ CaroDirtumfiumdMm. 

T)£tpeQdicidaris  incident  inpctimetri  DHE,  pundom  E‘>  quod  idem  ell  cum 
^cenotoba&cooiicff  omnium  maxima,  fic  enim  alia quzuis  AH,  quzipfa  etiam 
incidtriinpcriinetnsin  DHE>  & iunge  DHi  quadrarum  EA  zquacur  quadratis 
ED,D  A;  quia  autem  E D diameter  circuli  quau  is  alti  reda  duda  intra  circulum, 
Muoinde  Sc  reda  DH  niatqr  e^>  erunt  quadrata  ED,D  A maiora  quadratis 
'*  HDsDA,hocell  quadrato, HA-  Onare  quadratum  EA  maius  quoquc  eftqua- 
tlratoHA.,  fic  teda  EA  maiorqulm  HA.  Quod  autem  EA  maiot  etiam  Iit 
qoiqi  AD,  manifellDm  eftiCum  in  triangulo  EAD,  opponatur  EAredo,  AD 
acuto.  EA  roaioreffieflequawtaliav.g,  HA;  Gcquoque&  breuius oftendemusr 
qnoniaro  HA  cx  bppolbeii normalis  effadbafim  GF  trunguli  FAG  , angulus 
AHE  rcdusell,adeoqueaiier  AEH  acutus,'  Quare  EA  oppolita  angulo  redo 
maic#ellquam  HA  qtizaCuto  opponitur.  • * 

F f a Per- 
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PerpencticuUrisTcr^ quziacidit io  putidum D,acproin<ic  eadem  eft  cum  reda 
AD  quz  a veriice  ad  baiim  coni  normalis  ducitur,  omnium  perpendicularium  ell 
minima. Ducatur enimquzuisalia  perpendicularis  AH,  (nam  quod  AD  minor 
fit  qudm  E A,  iam  oftenliim  ed  ^ erit  hzc  etiam  ad  peripheriam  D HE:  iungatut 
DH:  in  triangulo  ADH,AD  opponitur  angulo  acuto  AHD;  AH  Tero  angulo 
aedo  ADH.  ergo  minor cft  ADquam  AH, 

Hoc  corollarium  yerum  quoque  efle  in  cailbus  duarum  przcedcotium  theore- 
matum, eadem  plane  demonftratione  probabitur. 

• PROPOSITIO  VII. 

IN  cono  Icaleno  dato  exhibere  minimum  triangulorum  feftione  per 
axemfada. 

Contlru^M  (y  denumeratio. 


^Onus  fcalenus  ABCi  da- 
'^tus  fit,  cuius  vertexB:  cen- 
trum bafeosD  : axis  veto  BD. 
demittatur  ad  bafim  coni  per- 
pendicularis BF,  & iungantur 
FD.  quz  continnetur  vique  ad 
perimetrum  bafeos  vtrimquein 
A & C,  fitdiigicutfedione  co- 
ni per  apicem  B , & lineata 
A C,pcoduceturrriangolumpcr 
axem  ABC.  Dico  hoc  efle 
minimum  eorum  quz  cx  cono 
ABC  poiTunc  educi  per  axCta 
Tedione  fadi.Demonftratio  eft' 
manifelhi  ex  corollario  a.propof. 
przced.  fiat  enim  quzuis  alia 
iedio  per  axem,  fcilicet  B G H: 
& d vertice  B demittatur  norma- 
liter B1  ad  diametrum  GH, 
itnga-- 


I 
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iungaturqaereda  FI.  Cum  BF  reda  fit  plano  AHC>anguIus  BFIrefiuseritf 
quare  angulus  B IF  acucus  cA.  maior  ergo  eA  BI  quam  B F.  itaque  cilm  crian» 
gula  GBH,  ABC  xquales  habeant  bafes  GH,  AC,  erit  ABC  triangulum 
‘ minorem  habens  altitudinem  BF,  minus  triangulo  GBH  , maiorem  habento 
altitudinem  B L Similiter  oAendemus  triangulum  ABC  quouis  alio  minus  elle.ex* 
hibuimus  ergo,  gcc.  Quod  erat  faciendum. 

PROPOSITIO  vin. 

IN  cono  fcaleno  allignare  maximum  triangulorum  quod  (c£Iiene. 
qua;  per  axem  fadla  educi  poceft. 

Qmfhunu  demtnfirttio. 


Sit  conus  fcalcnus  ABCD, 
per  ptxcedcntcm  vero  pto- 
poCtionem  inueniatur  triangu- 
lam minimum  eorum  qux  per 
axem  6nnt, nimirum  A BD.'  de- 
inde per  centrum  E collocetur 
CEG  diameter  normaliter  ad 
tc&im  B Di  fecundum  quam  8c 
Terticem  A plano  dudo  Aatua- 
tur  triangulum  ACG.  Dico 
hoc  omnium  elTe  maximum, 
excaliicnim  fecundo  propoC- 
tionisquartx  patet  AE  norma- 
lem eue  ad  baiim  C G;  & ex  co- 
rollario fecundo  ptopolitionis 
fextx  patet  perpendicularem 
AE, ad  bafim  trianguli  CAG, 
cAe  Aaximam  omnium  perpendicularium, quX  ad  bafes  reliquorum  per  axem  trian- 
gulorum ducuntur. Quare  ciimomnium  per  axem  triangulorum  bafes  Ant  diametri 
baAsconi,acproindexquales,triangulum  CAG  maximam  habens  perpendicu- 
larem, hoc  elt  altitudinem , omnium  eA  maximum;  in  cono  igitur  fcaleno  exhibui- 
mus, dcc.  Quod  erat  faciendum.  • ^ 


Ff 
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CoToUmium  fnmitm. 

TTlnc  tc  ex  corollirio  fecundo  fcxcz  huius  pacet  criangulnmmaxjmimifeftlone 
R per  axem  ad  criangulutn  minimum,  fafium  eadem  fedione.eiTe  in  proportione, 
axis  ad  cencrum  bafis  dufii.ad  perpendicularem  AF>  in  fig.  propolitionis  feptinue;  ‘ 
cum  iitf  vcriufque  trianguli  zi]uali  baii  infiftentis  perpendiculares  fint.  - 
Corottariumjecuadum. 

P Acet  deinde  in  conpfcalcnscrUngiulum  maximum  fa^a  fedione  per  axem  na- 
tum, IibfceliumeiTc,cum  A E perpendicularis  oftcnfz  iit  fecare  lineam  C G in 
parces  zquales. 

PROPOSITIO  IX. 

PRopoficum  Ilc  in  cono  Icaleno  triangulum  per  axem  exhibere  quod 
cum  minimo  triangulorum  per  eundem  fac^o  datam  obtineat  ratio, 
nem  : quz  tamen  maior  non  exiftat  illa  quz  ell  inter  triangulorum 
maximum  & minimum  feif^ione  per  axem  fa£ll  produ&orum. 

ConjhrHlho  JemenJlriUtt. 


DAtus  Gt  conus  rcaJeniUi 
baGm  habens  BCD>  ia 

2 nam  normalis  cadat  ARaxis 
c A E>  centrum  baCi  E.  Ra. 
tip  autem  data  Gt  M ad  N.  Ct 
quoniam  illa  ponitur  Qon  ma- 
ior raciqne  maximi  pcr  axem 
trianguli  ad  minimum,Dcque 
maior  erit  ratione  ipGus  AE 
ad  AF,  vc  colligitur  ex  coroll. 
praeced:  Oufto  iam  per  A>F« 
£,  pundla  plano  ptodueacut 
triangulum  ABD  quod  per 
7.huins  erit  minimu  per  axem 
triaagulatuiiiiaflaiBpti  deinde  re^a  C H>  qu$  Gt  sequalis  E A>  de&ribatur  fen|icit. 
culos  O IH.  cuius  diameter  GH.  As  te^a;  AFsrqualem  tfl  inferibe  femicitculo: 
deniaueee  N ad  M,  iu  Gat  HI  ad  HQ>  qqz  ex  pungo  H aptari  poterit  in  femi- 
cireulo  inter  punda  l,GicOin  ratiodacaMadNtOonGr  maior  ratione  AEadAF» 
hoc eK.rob linearum  cx  conGt. squalitatem , .M G ad  HI..  Deiudeiun^a  O Gqus 
cum  H Oangulum  reflum  coiiGicuec.vtpoce  in  femicirculo,  Gant  G E.G  K zquales 
remidiamecro  EB,  iungacurque  HL.  HK.  Quoniam  igitur  bafes  BD,  LKizqua- 
...  Ics 
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les  liinc,  triangulum*  L H K erit  ad  triangulum  B A Du  vt  perpendicularis  H O ad 


penendicularcro  AF  , hoc  cft  vc  H O ad  HI>  hoc  eft  vt  M ad  N reftat  igitur 
Ti  utum  huius  trianguli  in  eono  ABCD  al&enemus,  alBimpril  linei  PQ  qua:  fit 
mqualis  HO>  defcribaturinceruallo  P O femicitculus  PR  Q.  deinde aptecurin 
iemicitculo  P R sequalis  H I , hoc  eft  AF . dt  iungacuc  R Q ; tandem  fuper  bale 
FE  fiat tria^ulum ex  lineis  OG,  R Q^nimirum  FSE,  vt  ES  ipii  O G , jc  FS 
atqualis  fit  QR-  tumMt  E St  S agatur diamem  T V>  ponantnt^M  AT,  AV, 

Sc  AS.  Dico  triangulum  ATV,  efte  atquale  triangule  Z.HK  le  Smda.Quoniam 
AFduftaeftnormaTuadbafiraconi,erit«angulus  AFS  rcAut,  ptquadlatuB  AS  j^,^*** 
atq^e  quadratis  A F,  F S,  hoc  eft  ( quia  ex  conftrudione  AFeftPRitcFSeft  • 
quadratis  PR,  RQ.  Atqui  etiam  quadratum  PQ.cquaturilidem  quadratis 
F R,  R Q ; igiturquadratum  A S aequale  eft  quadrato  P adeo^ue  ftrefta  A S 
aMaaliseftteAq  P Q.  hoc  eft  tcftae  HO.  laniTstd  AS  normalem  efte  bafi  TV,tc 
H O eft  baC  L K , iic  oftendo,  CJ^adraiam  H G aequatur  quadratis  H O,  G Ot 
quare  cum  ex  conftructione  A E ipfi  H G,  Sc  S E ipu  O G,  V ex  demonftrac.  A S 
ipG  HO  iic  aequalis,  xquabitur  edam  quadratum  AEquadracis  AS.SE:  acpro> 
inde  angulus  AS  E reduseft,  St  AS  perpendicularis  bafi.Q^nare  cdm  in  ttiaogu* 
IisLHK.TAV  Se  bafes  LK  , T V ex  conftruAione , Sc  perpendiculares  fiue 
«temdines  H O,  A S,  aequales  fint,ipia  quoque  triangula  erum  zqualia.  Inhipcr 
cdm  OG  ipii  SE,  Se  GK  ipliEV  aequales  iint,  erit  OK  xquaiis  SV,  fed  Se 
NO  ofteniaeftaequalu  AS,  angulihue  HOG,ASV  rediiuntSezquales.£rgo 
HX  actpialis  eft  A V.  iimiliceroftendam  HL,  zquati  AT.  ^queiimilia  etiam 
tet  triangula  LHK  , TAV.  t^mre  aftignauimus  in  condlmeno  triangulum 
lensem  ATV  quod  ad  triaugmum  ABD,  habet  datam  nitienem  M ad  N. 
tQll^erat  hurienoum, 

PROPOSITIO  X. 

SI  coni  Icnieni  triangalutn  p«c  axem,  sd  verticem  angulum  red^um 
contineat: 

Dico  omnia  per;uem  fafta  angulum  reftum  continete. 


Dmon- 


Digitized  by  GoogU 


..  lPX  o t e g o m ena 


Demonfltatii. 

S Calenus  comis  fecctur  petaxcm  fedione 
ABC.  quodtriangulum produciu habens 
angulum  advcniccm  BreSum:  (ccccur  au- 
tem quouis  alio  per  axem  plano  exhibente 
triangulum  BFE.  Dico  angulum  FBE,re- 
£^um  clTc.  Quoniam  angulus  AEC  cft  jc- 
^us . quadratum  AC  aequale  cft  quadratis 
AB.  B C i Ted  lupra • oftenfum  cft  quadrata 
A B.  B C xquari  quadratis  F Bj.  E B;  Ergo 
quadratum  AC  aequatur  quadratis  FB.EB. 
cft  autem  FE  aequalis  tc€tx  AC  . ergo  Sc 
F E quadratum  ijfdem  quadratis  F B > B E 
aquale  erit,  quate  b augulus  FBE  reflus. 
itaque  ii  conilcalcni.  iStc.  Q^od  fuit  dc- 
monftrandum. 

Scholion. 


i , 

Piarer  trunguU  eriumuirex  etnt  ftSitnt  fer  txtm f^i,  tBt  tfpgMtxr  ^lu 

fa  verticem  quidem  minimi  veri  fer  exemi  que  cum  pne  numere Jint  i bitu 

eUterminetiene  exigunt  vt fetutienes  freiienuium  que  ciret  et  verfeutur,reOi  exfeditntur, 

PROPOSITIO  XI. 


E cono  redio  acucangulo  & reftangulo  Impoflibile  cft  triangulo  per 
em  fadto,  xquale  triangulum  exhi^rc  non  per  axem,  fmc  triangulu, 
per  axem  maius  cft  quolibet  non  per  axem.  . , i ; 


DcmonJlrAtto. 

NAm  C fieri  poteft  > pon>tut  triangulum 
aliquod  AEG  non  ifanCens  per  axem 
A F.qquale  triangulo  per  axem  dufto  B A C> 
quod  ita>in  cono  du3um  concide , vt  eins 
bafis  BC  fit  parallela  bafi  E G.  quod  fieri 
polle  conftat . ciim  omnia  in  cono  rc&oper 
axem  triangula  fine  xqualia.  Ducatur  cx  exd* 
tro  F reda  FD  bifccans  bafim  EG  , iun- 
gantur^ue  AD,  F E , ie.  fuper  redla  H K 
xquali  ipfi  AE  , conftitue  bina  triangula 
HIK,  HLK,  xqualia  & limilia  triangulis 
AEF,  ADE.  fic  vt  jateta  Hir  IK,  late- 
ribus AF,  F E,  & lacera  H L,  L K,  lateribus 
AD,  DE  qqualia  fim  , adeoqua  anguli  I 
&L,angulis  AFE.ADEfiiuxquales.  Quo- 
niam igitur  axis  A F ex  hypot.  reiftus  eft  pla- 
no bafis, cric<angulus  AFEredus.  Angulus 
quoque  ADE  rcdusell.vi  colligitur  exde- 
monftraiis  in  fecundo  calu  quartx  huius. 
Quare  retfti  etiam  liint  anguli  I & L , pun- 
da  igitur  I,L, H,  Kfuntad  circulum  cuius 
diameter  HK.  Et  quoniam  conus  dattiscft 
rcdanguliis  vel  acutangulus , axis  'A  F erit 
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*d  squalu  remidiametro  F E, vel  maior.  Quare  ciim  AI  ipfi  AF,  & IK  ipfi  FB 
fiat  fouales, erit  quoque  H I auc  xqiialis  I K>aut  nuior.Ergo  vertex  I trianguli  A I K> 
velUieeabiiarcumH  I K>vel  eritaltetu  pundlum  bifedionis  verfus  K.  Ocindequia 
A D>hoc  efl  AL.maiorell  qua  AFhoc  eft  H I>erit  arcus  H h maior  arcu  H I>ac  pro- 
ituie  vertex  L trianguli  H LKnon  foliim  cadet  vitra  punUumquo  bifecaiur  ar- 
cua H L K,  fed  otiam  propius  adhuc  incidet  vetfus  K>  quam  aherius  trianguli  veN 
cexl.  Minor  igitut  cft  altitudo  trianguli  HLK>  quam  trianguli  HIK,  adeo^ue 
•aiaiucft  ALK  hoc.efl  ADE,  triangulum,  triangulo  HIK  boceil  AFE.  An- 
qui  iriangulnm  AFE  xquatur  triangulo  AFB,  ctim omnia  vcriiirque  latcla  Vi^ 
«iSmiintatqualia.Ergotrianguhiffl  ADE  minus  edam  efl  triangulo  AFB-t  ac 
unitnde  triangulum  £AG  duplumipbus  ADE  ( cft  enim  EG  ex  conftruftione 
aaic^  in  D) minus eft  triangulo  BAC  duploipiius  AFB.  Gmilftcr demonfttabl- 
■psquqduis  aliud  triangulum  quod  per  axem  non  fit  ia^in , minos  effe  ttiaiigulo 
per  axem.  Ia  ceno  igitur  redo,  &e.  Quod  erat  demonflrandum. 

Quod  autem  in  demonftratione  ftiit  alTumptu,(in  redo)  nempe  cono  acutangulo 
axem  Icmidiametrp  ba(iscfte  maiqrem.ui  cono  vero  redo  redagulp  xqualem,pau- 
cis  lic  demonftrabo.  * 

Sic  conus  rectus  acutangubs  Tedus  triangula  per  axem  BAC.  quoniam  in 
triangulis  BF X.  CF  A,late(a  BA,C  A,  BF,  F C xqualialunc,&  FA  commu- 
ne/amuliquoqueF  AB,  F AC  xqualialiint,  fcd  totus  BAC  cft  minor  tedovt- 
potedcutus,aogulus  igitur  FAB  ipfius  dimidius  minor  cft  remiccdo.  Quarecum 
angulus  BFA.rediis  lic>ecic  reliquus  ABF  minor  femiredo,  hoc  cft  maior  angu-  «is-rnoi. 
)o  F A B.  ergo  axis  A F * minor  cft  remidiametro  F B. 

Qjiod  fi  conusTueric  tedus  rcdangulus.tunc  angulus  BAC  critredus,ac  proin- 
de B A P,  dimidius  totius  BAC»  fcmtreduseft.  Quare  cum  angulus  BFA  redus 
Iit  lOeccfle.cfti,  TCceliquus -FB  A etiam  fit  femiredus , adeoque  xqualis  angulo 
BAF.  vndcaxis  AF  St  rcmidiamcccrbaris  coni  xquales  erant. 

.t.  ..tvWto  'tnt  1 

propositio/  X u. 

'rftiisG  lUq  /'1  I'  \ 

A'  Liter &ekpc(ficias  Mxcedens  cheorenuliunc  (n  mbdum  demon- 
Jnk,ftrabitur.  i / / ' ' \ 

X Illi:,  Icarii. . ...1  liluipA  / / » ' \ 
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Demmjlrittio. 

IN  c«norc3angtilo  vcl  aciitangulo  Qt  trian- 
'gulum  per  axem  BFG  ic  quoduis  aliud  ex- 
tra axem  IBH,  diameter  autem  balis  coni  lic 
AEC.  c>i  punctis  G ac  H ducantur  GL  > H K 
notmalesad  BE  > FI.  Qtiando^uidem  conus 
Ct  cedangulus  vel  acuiangulus,  erit  axis  BG> 
vt  oHendi  rupra,xqualis  fcmiiiiamecro  G F > auc 
maior.Exquo  liquet  Tegmentum  BL  noneiTe 
minus  Tegmento  L F > ac  proinde  pundum 
L cadercTcl  interFic  pundum  medium  red; 
, FB.veladTummum  inipTam  medium  pundum 
'incidere.  Deinde  quia  angulus  BGF  , BHl, 
/redi  fiint,  v^atetexdtdis  prop.ii.  &abijs  itor- 
ttjaH.  / \1  \\  ‘ roales  dimillse  G D > H K»  erunt  a redangula 

LFB>  KIB xqualiaquadratis  FG.Hl.Atqui 
quadratum  GF  maius  cll  quadtato  H l,todai>- 
gulum  igitur  LFB  maius  cll  icdangulo  KIB. 
creo  cum  B Ii  B F xquales  fiot  > I K minor  eft  quam  F 1-  quoniam  igitur  , vt  ame 
oftendi,pundum  L cadit  inter  F St  pundummedium  redx  BF>  pundum  K ec- 
iamcadetinter  1 8c  pundum  medium  redx  B I,  id  eft  BF>&  quidem  propius  ver- 
'■•'“"""■fus  I,  quam  L,  verTusF.  liquet  igitur  b redanguJum  BKl  minus  effe  tedao> 
gulo  BI.F.  Atqui  quadrata  £.  G>  K H>xquantut  redangulis  BLF>  BKI.crgo  qua- 
dratum KH  minus  eft  quadrato  L G.  ergo  normalis  K H minor  normali  L G.Qiu» 
re  ctim  baTes  B I,  B F xquales  lint,  triangulum  IBH  minus  eft  triangulo  B V G.lt- 
militer  oftendam  quoduis  aliud  extra  axem  triangulum  minus  elTe  triangulo  per 
axem  FBQi  illud  igitur  maximum  eft.  Quod  fuerat  demonftrandum.  . < i 

' I 

P R O P O S 1 T 1 O X 1 n.  ’ ’ 

• .V  ii.i'--  ... 

DAcus  Cc,  conus  tcAus 
axem  habens  B D.&tatip 
snaioris  inxqiialitatis  K ad  L. 

Oporteat  triangulum  exhi- 
bere extra  axem  ad  quod  B E D 
tnangulum  per  axem  dataiQ 
habeat  rationem  K ad  L.  , 


ConfirnHia  Cr  tlemon/hatu. 

■ O 

EX  pundo  D ad  BE  normalem 
ducito  DI>  fiacque  vcK.  adi., 
lic  DI  ad  M.  Tum  quadrato  M 
atqualc  &c  redangulum  BNE,  8c 
quoniam  quadratum  M minus  eft 
quadrato  DI  , hoc  eft  ( quia  ex 
angulo  redo  BDE  ad  bafimduda 
eft  normalis  D I ) redangulo  B I E, 
erit  quoque  BNE  redan^ulum  mi- 
nus redangulo  BIE.  erigatur  de- 
inde ex  pundo  N normalis  N O 
par  redx  M.  iungantur^i  B 0>  £ O. 

Quo. 
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Quoniam  igitut  quailratu  N O 
£ec)uacur  quaiiraco  M,  hoc  cll 
rcilangulo  BNE  , crunc  BN. 

NO,  NE  tres  continui.  An- 
gulus Igitur  BOE  rctlus  cit. 

Quare  ciim  triangula  BOE, 

B DE  (iipcr  eadem  bali  B E v- 
traque  Ent  rectangiila , &:  viiius 
nempe  BOE  altitudo  NO  mi- 
nor utaltitudincalcetius  DI, pa- 
tet alterutrum  E lateribus  B O, 

OE  maius  elle  alterius  trianguli 
latere  BD>  t|uod idem  elicum 
axe  coni . Iit  latus  B O maius 
axe  BD:  eritqi  lioc  nihilominus 
tniaus  latere  coni  B E,  (iucBC. 

Quoniam  igitur  latus  B O maius 
cll  axe  B D,  & minus  latere  B C, 
intra  coitum  aptari  poterit  ex 
pun£lo  B ad  diametrum  AC, 
refla  A G iqualis  lateri  B O- 
faflum  Ut,  & ex  G ad  B G nor. 
ntalem  Juc  GF  Se  iunge  BF. 

Quandoquidem  anguli  BOE, 

BGF  refli  lunt,  quadrata  B E , BF  quadratis  BO,  OEjBG,  GFatqualiafunti 
fcd  quadrata  B£,  BF  xquaniur,  zquantur  igitur  quadrata  BO>OE;  quadratis 
BGiGF.  Ciim  igitur  quadrata  B O , BG  ob  reflarum  ex  conllrufliunc  zquali- 
tatcm,lintiqualia,  reliqua  etiam  OE,  GF  xqiialia  erunt,  xquanturigirurreflz 
OE,  GFjin  triangulis  ergo  BOE,  B GF  lingula  Cngulis latera  Aint xquaIia.£rgo 
ipfaquoquetriangulaliintxqualia.  Atqui  triangulum  per  axem  BED  ad  trian- 
gulum BOE  eandem  habet  rationem  quam  normalis  D I ad  normalem  N O,  hoc 
ed  quam  D I ad  M , hoc  cd  quam  K ad  L:  ergo  triangulum  per  axem  BED  ad 
triangulum  quoque  BGF  rationem  eandem  habet  quam  K ad  L.  Exhibuimus 
ergo  triangulopct  axem  , fice.  Quod  erat  faciendum. 

PROPOSITIO  XIV. 

IN  cono  letflo  triangula  non  per  axem  dui^a,  quorum  bala  in  eodem 
pundlo  fc  intcrfccant, habent  perpendiculares  ad  bales  c vertice  duiflas, 
in  peripheria  circuli  cuius  diameter  cflredlaimer  centrum  balis  conicz 
& punitum  interfeiStionis  intecicAa. 


Gg  ^ 


Umin- 
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Dtmonfir*tio. 

TN  cono  reflo  ABC  interfc- 
■*ccnt  fefc  mutuo  in  E punflo 
quzuis  bafes  F E G,I  E K trian- 
gulorum non  per  axem  FBG, 
IB  K,& circa  DE, inter  cen- 
trum  D Sc  E punflum  inrerie- 
Aum  ctefcribe  circulum  DH 
LE  : dico  perpendiculares  a 
vertice  B duflas  ad  FEG« 
IEK,  incidere  in  peripheriam 
DLE.  iungantur  enim  Bt, 
BH.DL,  DH.  erit  angulus 
DLE  in  femicirculo  reflus ; 
vndeateflz  IL  & LK  *qua- 
les  erunt; eft  autem  refla  BI  ae- 
qualis BK  > igitur  etiam  BL 
normalis  eft  ad  reflam  I K.  ii- 
militer  oftendemus  L normale 
efle  BH  ad  FG.  ergo  omnia 
triangula  per  E punflum  Sc 
verticem  ducta  normales  iuas 
inuenient  in  perimetro  circeUi 
DLE.  quod  oportuit  demon- 
ftrare. 


Cym  wlerfidhnU  punitum  E tut  iittrt  htjim  Juri  pug!t,uut  iu  perimttr u tufis,  uut  extru 
hupm,ft  vt  hic  sriptcx  cufm  Uriutur.  primus,  spuu  circtBus  D E H sutsu  hufi  cumprthesu- 
Jitur.fieursJsu  sjut  idem  uccurrit  puuSt  perimesri  A I C eundem  ccntingendf.  in  spue  eujk 
cjuurtu  eSt purs  circuli,  spui  psngitur  bups  vice  ceni  ABC;  tertius  veri  que  extru  bujhn  dif- 
fujuscirculum  bufees fecut  in  duekue  punit ui  feJ  quit  triplex  hic  ctfus  diuerplutemnecin  ipfu 
cenfirssSiene,  nec  in  demenJtrutiene  inducit , hirte  filent ie  tum  in  prepafitiene  quum  Jemtu- 
Prutietse  rupprejjut  efi. 

1>ROPOSITIO  XV. 

IN  cono  reflo  exhibere  triangulum  quod  per  apicem  coni  & pu"* 
flum  datum  fiuc  intra,  fiue  extra  coni  baiim  tranlcat , habeat  veto 
ad  triangulum  per  axem  datam  rationem. 

ConihuUto  tj?*  demonfireuto. 

COnus  efto  ABC  rertos,&  per  eius  axem  facto  triangulo  ABC  detur  punctum 
quoddam  D.  oporteat  vero  per  punctum  D , dc  verticem  coui  conftitucre 
triangulum  E B F quod  ad  triangulum  per  axem  ABC  rationem  habeat  1 ad  K 
datam. Iniicniatur  per  duodecimam  triangulum  LBM.  quod  habeat  ad  triangu- 
lum ABC  rationem  I ad  K.  Deinde  ex  D puncto  ducatur  DFE,  Cc  vt  FE  fit 
zqualis  ipfi  LM.  per  ea  quz  de  circulorum  proprietatibus  confcripfi:  8c  fecun- 
dum EF  fc  B,  agatur  planum , hoc  ipium  exhibebit  triangulum, poftulacum  BEF. 

erit 


l>44.  ts 
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erit  enim  EBFzquale  triangulo  BEM.  cdm  baCs  LM  aequalia  fit  EFex  coo- 
ftructisne,iVlmcac  EB>FB  non  foliim  liat  zqualesinccrfe,ied  etiam  fiat  aequales 
rectis  L B > BM-  Igitur  perfecimus  quod  imperatum fiiir.  * 

Scboltoa. 

TT  Alt  eum  coHtti  vtcimqiit fumm  fiiiines  ctni  exflicdrt  qat  ter  tpieem  trtxfe*iU fiue  in 
*^re/lt,liiie in  fetUnt  cane:  <]ut  veroafud anti^tiareijnaxwii  Archimadem,  aliinamen- 
tUturi  infifnitaa  referies  reli^uM  cani  JeSsaHes^qaartm  exfUnatianem  feifaenlAm  Ulrit 
frafeefaiintendtmnejkinc afer*  fretum  udicateifr amittere qsuad rem  hanc fertinere  vide- 
inntar. 

Indaflici  differentia  cenas effe  fafiimuatDesJeilieet  reffas,aSasJcalenas:anti(jitivera  eat 
in  trifluidfferentiafafaernnt.  ^t^fdam  dixerunt  canas  reclan^alas , nannuBas  acutiangu- 
las  f alias  denitfue  ahtufianguUs , denaminatiane  fumfta  ah  angulis  quas  feHia  fer  axesfaOa 
tanlineret  ad  verticem  cani  i vnde  iBit  diHinltia  canarum  reOarum  ^ fcaienarum  ignata 
fuiffe  videtur , cum  fcalenuscaatts,amnisgeneris  angulasadmittat  ad  verticem  > variata fa- 
luntmada,  fecundum  diuerfasjitus,felliane  fer  axem.  ReSangulum  itaque  canum  dixerunt 
canum  ifafeeUum  qui  nuBam  admitteret,  varietatem  in  triangulis  fer  axem  exfirgentihns, 
amnes  aliasjtngulas  excludens  frater  reUum.Canum  vera  re3angulumfrius'diffe/cetantdiui- 
fiane  fer  axem, artique  inde  trianguli  latus  alta  f lana  ficahant  ad  angulas  reffat  quad  infufer 
tfji triangula  efitartheganum-,  quamfellianem  affeBahant  cani reSanguli,  recentiaresautem 
farahatam  dicunt.  Canum  vera  acutiangulumfmiliter  Jfafielium  fariiehantur  hifariam  fer 
axem,  ac  frima  quidem  feHianem  fer  axem  cani  inffituehant  j deinde  triangulum  ex  feOiana 
fer  axem  fraduOum,  alia  fecahant  flana,  quad  tam  flana  quam  lateri  trianguli  reSum  e(fet\ 
qua  fehat  vt  alteri  quaque  crurum  accurrens,  figuram  alterim farma  fraferrent,  (fi  a far  aha- 
la  langedtuerfam,  qua  fcilicet  tataclaudereturintercafedine  linearum  reUarum  trianguli  fer 
axem:  feHiant  inde  refultantem  eaniacutianguli  dicebant  ifafcelem,  denique  canum  ahtujian- 
gulam,  eademfraxi  d-  fer  axem  diuidehaiit , deinde  flana  ad  vnum  laterum  .d"  ad  iffint 
trian  gulam  reiia  fer  canum  aSa,f guram farmahant  quam  cani  ahtufianguli  vacahant,qua  in 
idem  recidit  cum  hy^hala  recentiarum.Hac  igitur  antiquarum  ratte  diuidendi  canum  , a re- 
tentiarihus.  maxime  vera  ahcaiftllania , nannihileflimmutata:eanusenim  qualifiunque  jit 
ex  natura  fuatalrcarftst  ejl,ex  qua  finguU  harum jeHianum  erui  fejpnt-,quaduis  enim  trian- 
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finium pfT sxem  exhibitam  irifdrUm  dimdi p$teH  k pUno  huic  ad  MnguUs  re3$s  canflituta* 
aut  enim  communis  inter fe^ia  horumplanorumx  trianguli  feilicet  peraxem^  plani  orthogo. 
naliter  eideminftflentis  aquidiflatvni  laterum  trianguli  ^ dr  hoc  fitu  parabolam  gignit  \ aut 
vtrtc^ue  occurrit  intra  trianguli  lateraprodaliay  qua  rattone  emergit  ElUpfis  \ aut  vnt  Uterum 
occurrit  extra  tri.xnpulum produilotOtque  ita  hyperboUm  exbibet,hoi  omnes  fe^liones  eafdem 
ejfe  cum  illis  quas  antiqui  eruebat,horum  librorum  decurfu  intelliges ; non  ita  tamen  yt  qua- 
cunque fe£lio  a reeentioribus faSla  exhiberi  nata  Jit  in  coni  alicuius feSUone  ab  antiquis  fa^a\ 
nam antiqut  vnam Jolam  F.liipjeos  IJeciem  proferre  poterant  •vnamd  (Jeciem  HyperboU  in 
dato  conot  ita  vtji  dtuerfam  requirerent  Ellipftm  aut  hjper holam  ^ ad  conum  confugere  debe- 
rent magis  minufve  acutum  aut  obtufum.  Infinita  autem  varietates  oriuntur  inquouis  cono 
feHo  iuxta  methodum  recentiorum, prout  cognofeere  poteris  benigne  Lefior  fi fequentia pro- 
Jequarif. 

Infiper  Secentiorum  ratio  fecandi  conum,  perhibet  circulum  feiiione  non  faSla  ad  baftm  co- 
ni aquidif  antei  quem  circulufn  antiqui  eruere  nequibant  i quia  hunc  circulum  exhibere  non 
valet  conus  reiius fiue  ifofceliits , quem  antiqui folitm  confderauere  ^fed  Jotummodo  ex  cono 
fcaleno  eruitur , vtijequentia  docebunt, 

Priufquam  huic  dijeurfui finem  imponam,verbulo  infnuandum  mihi  e fi  cur  axem  coni  de- 
terminent lineam  averticeconi  ad  circuli  centrum  demtfjampotius  quam  ad  cetrum  Ellipjeot, 
cum  Ellipjis  non  minus  centrumobtineat  quam  circulus, d’ fecundum  Eliipjeos  perime trum  st 
puniioinfublimi  pofito  fi  circumagatur  rePla  lineaeandem  prorfus  conicam  juperfeiem  de- 
jeribat  quam  fi  abeodem  pun^o  circa  circulieiufdem  coni  produElilincam  circumduxeris.  In 
prompturefiionfumeH,nee^uecnimfliamatrcmpTacedit,  gignitur  quippe  ^ cono  Elltpfis.In- 
fuper  circuli  proprietates  cum  ex  elementis fupponanturomniom  notafinferuiunt  reOe  ^ com- 
mode demon  f rationibus  propofitionum  qua  ex  cono  eruuntur:  Eilipfeos  autem  cum  accidentia 
ignotafintfrnfra  ea  adhiberetur  ad  theorematum  aut  problematum  veritates  manifeftan- 
das.  potifftma  vero  ratio  mihi  videtur, quod  Elltpfes  in  cono  afpgnari  queant  fine  numero  inter 
fe  dsuerfa  ac  proinde  pro fmguUs  deberet  mutari  axis  coni : non  enim  qdem  ejfe  pofiunt  axes  ^ 
vertice%ni  ad  circuU  centrum^  cum  axibus  ab  eodem  vertice  adeentra  Ellipfeon , varietas  er- 
go hac  inimica  dofirina  elliofin  merito  excludit  ne  bafeos  munere fungeretur  in  cono , perfe- 
rior tamen  videtur  cono  fcaleno  Rerus  qui  frater  vnumaxem  alterum  non  admittit,  vti 
eonuj fialenus,ex  quo  capite  imptrferionem  includit, 

PROPOSITIO  XVI. 
cono  quocunqucomnis(c6tiobaG  parallela  circulus  cil. 

Demonjlratio. 

DEcur  conus  ABC  cuius 
bafisBGC.&fcaioEF 
xquidiflansplanobarcos  di> 
co  D£F  elic circulum,  du- 
cantur cnien  AH  per  cen- 
crun)  Sc  AL  quzuis  altera 
in  plano  trianguli  per  axem 
ABC.  occurrentes  re<^x 
DF  in  punctis  M»N&  HG« 
LI  normaliter  erigamur  ad 
£C  diametrum,  & iundis 
AG>A1  occurrentibus  fe- 
dioni  DBF  in  £ 6(  Kiiun- 
gantur  ME>NK:  quoniam 
plana  zquidiilantia  fuoc 
D E F,  B G C>  erunt  % quoq  • 
ME,  HG,  &NK.LI  Sc 
MN>HL  zquidiUantcsted 
igituc. 
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AD  SECTI  dl^ES  CONI.  ' ijt 

iginir M B> ad H G,  vc  AMad  AH,hoccft  vc  ANad  AL.hoccft  vt  MK  ad LL 
Itaque  permutando  M Bell  ad  NK  vc  HGad  Ll>adeoquc&  quadratum  MEad 
quadratum  N K vc  quadratum  H G ad  quadratum  L I.  fcd  quadrato  HCr  aequale  efl 
BHC  redangulum,  Sc  L1  Umilicer quadratum  dequalerectanguio.B i. C. Igitur 
ME  quadratum  c(l  ad  K. .quadratum  vt  BHC  rcccangulum.  ad  reccangulmn 
B L C>  e(l  autem  vc  B H C reccangulom  ad  BLC  reccangulum,  ita  reccaugulum 
D M FadDN  B reccangulum,  cum  ex ijfdem  rationibus  compolira  (inc;  igitur  qua- 
dratum ME  ellad  N K quadratum)  vc  reccangulum  DMF  ad  DNE^reccanguliL 
lam  vero  D M cft  ad  BH,  vc  AM  ad  AH,  hocellvcMEad  HG.  ergo  permutando 
D M «il  ad  ME>  vc  B H ad  H G^Tcd  B H>  HG  luqrzqualcs,  ergp  & D M,M£zqua- 
lesfunc.Igicur  quadratum  DM,  hoccll  reccangulum  DMF  ('iram  cdm  B C iit  bile- 
ccain  H,  erit  & DF  in  M)  f^quacur  quadrato  ME.  Quare  cum  quadratum  ME  »vc 
fiipra  odendimus , lic  ad  quadratum  N K , vc  rcccangulum  DMF  .ad  reccangulum 
D N F, etiam  rcccangulum  D N F,xquabitur  quadrato  N K-  Denique  cdm  D F,B  C 
(inc  parallela:  itemque  GH»  £M>&  vna  GH  (ic  normalis  ad  vnam  6 C,  erit  altera 
£M  normalis  ad  alteram  DF;(imilitcr  odendam  KN  normalem  elfe  ad  DP.  Ita- 
que cum  normalium  EM)K.N*quadrataqqualia(inc  rcctangulisDMF>DNF,re- 
ccio  D E»  E F circulus  ell.  Quod  fiiic  demondrandum. 


CoroUarium, 

EX  difcurCudemondraitonis  liquet  centrum. circuli  D £F  clTc  in  axis  puncto  £,in 
quo  nimirum  axis  occurrit  recta:  DF>  qux  cd  communis  fcccio  trianguli  per 
axcin&  circuli  DEF. 


I 


PROPOSITIO  XVII. 

N cono  fcalcno  circulum  exhibere  qui  bali  xquidiRans  non  Iic. 

QinHruElio  demonflratii.  - . . 

CCalcnus  conus  ponatur  ABC  fc- 
‘^ctus  plano  per  axem  proferente 
triangulum  ABC  minimum  illorum 
qttxpcr  axem  fieri  poilunc  erit  illud 
icalcnu , cum  omne  Icalenum  fit  quod  , 
per  axem  iit  prxter  maximum  per  cor.'^’ 
i.odauat;  angulus  igitur  ABC  minbi;' ' • ‘ 

ponaturangulo  ABC:  quare  fiat  an- ' 
gulo  A B C arqualis  A C D & per  recta 
D educ  planum  rectum  ad  criangulu 
ABC  ; Dico  fectionem  inde  natam'* 

DLC.eflTc  circulum.  Ducantur  enim 
'duo  'aiia  plana  bafi  parallela  FLG) 

H M K>,"quortim^com  munes  fecuones 
cum  plano  D L C fint  rectx  E L,I  M.  , 
ex7.nuius  pacet  bafim  coni  ad  minirou' ' 
tnangulum  ABC  rectum  eflc.crgp  SC 
alia  plana  parallela  FLH  , HMK 
triangulo  ABC  recta  erunt ; fcd  8c 
planum  D L C triangulo  rectum  cft. 
ergo  communes  (ccctoncs  LE,  ME 
rectx  fiint  triangulo, adeoque  & linez 
DC.  Quoniam  autem  FLGjHMK, 
drculi  iuntper  pr*ecdcntem,&:  EL,  IM  normales  D C,  crip  tam  rcccangulum 
FEG'3:quaic  quadrato  E L,  quam  reccangulum  HIK»  quadrato  IM  > quia  verd 
(iroiliarun«criangula  DIH,  & 1 KC,  cum  angulo  ACD,fitcx  confiruccionc  x- 
qoalis  ABC'  hoc  cft  D H I : erunt  puncta  H D K C in  eodem  circulo : fimilitcr 

oftendi^n 


>4P  P R O L E Q O M E N A A D S E C T I ON  E S C OJV  L 
qftfndatn {xmda  quaque  pDiGC  elTe  adcirculum  : quareredingulaDIOHIK 
gquajia  fqqi.vci^re^npMU  FEG>  tc  DEC : ac  proinde  squalia  etiam  quadra^ 
{it  IM  perpendicularium  ad  D C- Igitur pqnda  D M L C<  circulus  eftco* 

iqa  reda  DC  cftdia<lie{en  igitur,  dcc. 

' ‘ PROPOSITIO  XVIII. 


aStendqndunn  atodp  cll  in  quouis  cono  («leoo  duqs  aze>  efle, 


DemonUratto. 


^Onus itaque fcalenus  ABC  feceturplanuperaxem  BE,,quzexTe(^e  iGl  >4 
^^centrum circuli  AGC  bafeos protenditur:  triangulum  ptoduduto  ABC  lei 
cecurreda  CD.  quz angulum  B C D zquafem  exhioeat angulo  B A CiS(diuida- 
tur  D C bifariam  in  F,  & iungatur  B F.  Dico  (llam  clTe  axem  fecundMllwut 
coni : quodica  patebit, przcedenti  propolitionn  nftenEim  eft  iedionero 
redam  D C,  eo  modo  quo  illic  przceptum  fuit . circulum  producere  r egitur  redi 
ex  apice  B adpuodum  F quodJjuius  circuli.ed  demifla  axis  nomen  obeinece  iti 
bet  ex  ip(a  axeos  definitione  t rellat  igitur  oilendete  BFEredamnon  cfl^ciineaiii. 
fipe  BF  produdam  non  incidere ii(E  centrum  balla,  ac  proinde  BPaxeqtelCr 
alium  aBax«  BE.  quod  inde  pater,  quod  E B reda  fit  zquidiftans  linqz.  ,^'B,cditl 
feeet  diMK  redas  C D,  CA  bifariam.  Igitur  fi  reda  cil  linea  EFB,  (cqueturduai 
paraUclasfefe  interfecaic.qnod  efl  abfurdumXqnfiat  igiuit  omnein  qnnufa  fcaUS* 
num  duos  axes  admittere,  (^eddoflsenftraadnat^t.  1 


.*  'l.ld  t:,i'li.ir.q  cnclq^  t-.la 
M.  '.1  c.  a.  I : < A .n 
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ELLIPSI 

. * A R G -V  M E N T V M.  , 

t Lbpffs proprietates, Uuuiut  naturam  methodici  propofitHri,  tem  totam 
linfixpmesdimdereplacHU.  Ac prma  qmdem  e cono fea,onem  educit 
\aiedw4uea.neejfentudes , Im  acculentaUt.reltqm.  necejfariae  & 
fundamentales. 

SccunUeaiprimdmditilUufquefeaores&fegrnentacompar^^  ^ 

tJS!  axium  ac  diametrorum  conmgatxnm  tam  aqua^  quam 

umpUor'em 'continet  confid^^^  Ac  lUarm  frimi  qmdem  contemplatur  pmena 

tlam' deinde  lineae  [qua  mremadiametrorurnconiun^t.  ^ 

j^afeaionupokseorum^uepajienesachneam  hremSmama  punao  ,n 

^eZlZ^mcumcirculocompeL,  ,n  qua  hic  etiam  ordo  tenetur, J primo  i- 
rsearumpropitiones  ac  potent, alficundifegmenta  &•  ipfafeaumes,  dem  figura  Vtr,q^ 

/ed%Uknlel!imedemonfirata,paucuexceptu,qu^nih^^^ 

nereruifumfuitmequidhocinopere quod  ad  corneam  doclrmam pertineat , ItudiOJue 

ZmSml^delderaret.  Cateraomnus,  qua  longe max^am  atque praepuam 
jTJ^eLnauuu»t,inoh^  (^muentafunt  & demonfirata.  ^efiquu  ,n 
T^entmm  quorundam  Geometrarum  Urii  theoremata  quadam  reperiat^  qua  ««  »«- 
ttrieeonu^mnt  u 'vebm intelligat , eaabannctiam  plunmu  acmulto 

^ auim  authorum  tUorumUrnn  lucem  prodierint.  ^ paucu  leSorem 

Shoentnriiem.  -Kiinimnt  ,f:  ^ wp!i;.  b.  ' 

tt  ■ - i.  -I  -t  no  , tif! 

* j ' rr  >.t*  jf.i-55Mu::  -«a  tfliitw.J 

. .-j  Ia  * yrfjrj*.  ■■ 
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ELLIPSIS. 

D E F I N UO  K E ( 


7\VQ 


Diameter  ellipfeoseft,  reaalineaintraellipfimduaa  ,jjqu* 

lineas, reft*  cuidam  xquidiftante»  bifariam  diuidit.&fi  quidem  ad 
reaos illas fecet  angulos’,  axis  dicetur  : in  quatiis  autem  clhpfi  bindsdrc 
axes,  & quidem  coniugatos  ( qui  extrem*  dicuntur  di^m^n)  |ioceft  qui 
mutuas  parallelas  bifccent  ad  angulos  tcaos,fuolocdpadbit*  v I 

u.,. 


Ordinarim  ad  diametrum  a^licari  dicitur  vnaquseque  lineatum  *- 

quidiftantium,ac  bifariam dii^arftn.  'r  j 

C . ^ 1 ‘l  i.  ' * 


Centrum  ellipfeos  eft  punftum  quod  diametrum  bifariam  diuidtt. 
Quod  autem  linexinellipfi  per  centrtm  duatetifiriamfccentur.pro- 
^feptima huius  libri  demonftrabimus.  „ . ^ - 

IV. 

Diametri  coniugit*  dicuntur  qu*  muttias  paralU|*sq{fatu^j^i»it. . 


Latus  reaum  voco  lineam, iuxta  quam  poflunt  ordjj^atim  ad  diame- 
tmm  applicat*,  fiue,  latus  reaum  eft  menTura  iuxuquam  comparantur 
potenuxUneatumordinatim  ad  diametrum  pofitM»p»v  -i- 
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« Esinexemp  o iunaiique  FD,  fumantur  in  diametro 

JVaumrcprxlent«FB^  unau^^^  BD  , occurrentes  FD  in  I : lingu- 

H , ponanturque  ^ G g „ MualU  erunt  fingulis  redangulis  B HI. 

\Sofinon^^^  h^uius  demouLbimus  deficiant  a rcaanguli. 

E B H.  tf  i*™di,  ipfi  F B D.  Atque 


DkjiM^ed  by 


E L L 1 P S I Sw 

Acqucica(]tii<k<n  latos  rcdum  cum  Apollonius , tam 
exteri  illum  ha^eaiisrccutiexpofuerc.Vcrilin  mihi  mi- 
ciime  videtur  nccelTarium  vc  lanis  reiSum  thametto  ad 
refios  applicetur  angulos  t & tjuadratotum  ac  leiftan- 
^ulorum  loco  polTuac  Rhombi  ac  Khomboides  inter  fe 
eomparari.  iraque  ad  veterem  lateris  redii  acceptio- 
nem) nouam  aliam  adiicio  eiurmodi.ad  eliipreos  diame- 
crumliacatidmatimpofitXquotuiSrcdx  GHt  & qux- 
dam  BF  latus rcAum,  aequidiftans ponatur  urdinatim 
applicatis  : Unguli  ordinarim  politarum  Rhombi  HG 
in  angulis  IHB  xquales  erunt  Ungulis  IHBRhmn- 
boidibus in ijfdem angulis,  qui defi^iunrd  Rhomboidi- 
bus  FBH  per  Rhomboides  limiles  Rjiomboidi  FBD> 

I>emonIlrationem  huius  vidcptopaCia,huiushbri. 

Porro  lacus  rcdlu  eo  ab  antiquis  conlilio  iniientum  cK, 
vc  certialiqhid  &noti  haberent  > per  quod  reliquas  l'e- 
Aionum  propciccatcs  intelligere  ac  notas  Gbi  reddere 
£icihus  polTeac  : & vt  in  lingulis  Coni  fedlionibus  illx 
* plane  diuerlie  fune,  ita  & latera  reda  diucrlas  in  lingulis  obtinont.palGones  t tc  re- 
danguia  lateribus  rectis  ac  diametrorum  partibus  iocer  verticeip  earundem  & pan- 
da quibus  ab  ordinatim  pofitislecancur  iuterceptis  contenta  longd  diuerfain  io  fin- 
guhs,ad  quadrata  ordinarim  poGtarum  habent  proportionem;in  cilipli  qmdeiiiqua- 
draca  illa  dcGciunc  figura  fimili  illiqux  latere  recto  dccranluerfocohcinecura-re- 
ccanguii»pra:diciis;  in  parabiilaijfdemXquantuC)  in  h^rbola  vero  cxcethinr  fi- 
gura fimfli  illi,  Scc.  Vnde  ic  nomenclaturam  iinguix  liiam  fortitx  fune. 

Cztcrum  vtipocentheordinatim  poCtarum ad diuerfas diametros  » diuerfatqXio- 
^uefiioc,  ita  & diametris  lingulis,  proprium  Sc  voienm  latus  rectum  allignacuri  qux 
omnia,  vei  Sc  lateris  tecCf  inucniionemdiiis  locis dcmonllraca  inuenies. 

VI.,  • 

. ' • ' 1 . 

Figura  cftrcdangulum  quod  latere  rcdo&  tcanfueilb  ( id  e(I  diame- 
tro, nata  illaquoqucctanfuerlk  vocari  folct)  continetur. 

VII. 

. ‘I 

Poli  Teu  foci  cllipleos , pun AafuDC  (qna;  ex  Coftiparationc  ia^a  vocat 
Apollonius ) in  quibus  axis  diuilus  redangulum  exhibet  lub  fcgmcncia 
comcncum  zqualcquactz  parci  figurx  :dc  qua  liio  iocoagendutn. 

VIII. 

SedHo  Tubcontratia  cft  quando  conus  plano  per  axem  (edus  triangu- 
lum producente,  alio  rurfumfecacur  plano , quodabfeindat  (triangulo 
produdio)  triangulum limilc quidem, 'fed  itapolicum  vc  anguli  quiin 
veroque  iriangiiTo  funt  xquales  ad  diueria  finc  lacera. 
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E L L I P S I S 

PARS  PRIMA- 

Sdiionem  e cono  tdHc  'tt,primaf^  ac  eijentiales  liufdtm 
^ ~ exhibet  proprietates.  . • 


PROPOSITIO  PRI  M A.  ' 

C*  • \ 

0(ius  redius  AGCB  fcAus  (icplano  per  axem  faciente  uiangaluin- 
A B C,  Sccccur  alio  deinde  plano  baH  coni'A  G C non  parallelo, 
cum  vtroque  trianguli  latere  conuenienie  in  O 8c  F : exqua  (■  fcctione 
producta)  f!t  in  cono  figura  OEFN  , communis  autem fectio illius 
plani  fccaniis  cum  triangulo  A B C fit  DF I ; eiufdem  vero  fectio  com-  • 
inunis  cum  plano  in  quo  eft  coni  bafis  A GC  , fit  recta  IK,  quam  per- 
pendicularem elTe  oportet  ad  A C diametrum  bafis  coni , vel  ad  rectam 
qua:  diametro  AC  in  directum conftituitur. 

Dico  figuram  OEFN  circulum  non  ede. 


Demonftratio. 

DErpuniSaiin  aliquod  MreAxDPdacaturNB 

A parallela  ad  IR,  in  plano  figura  DEFN:  ie 
per  idem  illud  punAuni  M ducatur  in  plano 
trianguli  ABC  rcAa  OP  parallela  ad  ACI> 
per  lineas  autem  NBiOP  agatur  planum.  Erit 
, boo  parallelum  bafi  A C C,ac  proinde  b produ- 
cet circulum  OEPN.  cuius  diameter  erit  0P. 

Quoniam  igitur  OF  elf  parallela  ad  AC, 
triangula  BOP  > BC  A fimiliarunc.  Icd  BCA 
ifoTccles  ell.ergo  Sc  B OP  ifoTceles  ell.Ergo  c re- 
dangutsm  FMD  maius  ell  rcAanguIo  O M P; 
fed  retlan^ufum  OMP<>  Stquale  eft  redangulo 
'NME 'ce^tcdanguluro  F MD  maius  eft  re- 
Aangulo  NME  pqicc  igitur  ex  }5.tertij  figu. 
ramDEiFN  circulum  non  efte.C^od erat  de- 
monftrandum. 

' .- 

PROPOSITIO  II.- 

D Atus  iam  fit  conus  fcalenus  A B C,  & planum  fecans  quod  produde 
in  cono  figuram  DEFN,  neque  fic  parallelum  bafi  coiii  AG'C, 
neque  fubcontraric  poficum  Catcera  vero  omnia  ponantur  6c  fiant  eadem 
quqpropofitionc  prima. 

Dico  rurfum  figuram  DEFN  circulumnon effe. 
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T>rmn- 
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ellipsis. 


Demonjlratio.  ■ 

QVoaiara  OS  e(l, parallela '«d  AC  eam- 
qDclecat  FD  ia  M non  fubcontrarii,  ho< 
cft  angulum  BFD  non  conAkueas  zqualei 
angulo  B AC  > paKi  ex  )£.  libri  noltri  primi 
rectangulum  FMD  inzquale  elTe  rectangulo 
OMP.  fed  rectangulum  OMP  zquatur  re- 
ccaiigulo  NME.  ergo  rectangulum  FMD  te-^ 
cran^lo  etiam  NME  inzqualc  ell  i liquet  igi 
turcx^rtcctijfiguisun  D ^N  non elTe circu 
Ium.  C^od  erae  dctaonftrandum, . 

P O S I T I O III. 


&fianc  eadem  qu;  fujpra: 

Dicoreccam  N £ a tecta  DF  fecari  bi- 
fcriam  in  M.  * 


DemonJlrMio. 


B 


cea  FM  ex  hypothcG  ett  paralh^a  ad  rectam  AG>  icME  parallcia  ad  IK. 
*'^^are  PM.EM  angulos  comprehendant  zqaalestatqqiangulus  AlKex^- 
pothefirectusell,  communis  enim  lectio  IK  {(loltrafuit  perpendicularie  ad  ACL 
propofitlonepHmaiergo  etiam  FMBrectusclt.  Iiaqae  cim»foctio  ONPE  fiteir- 
culos, 'eitiIquediameterOP,  manifcftumefti>EMN>  d diamecrodrculi  OPt  ad  ■ 
quam  normalis  elt,  bifecari  in  M.  Ted  ex  bypdiheli  punctum  M tribus  rectis  OP> 
NE.OP  communis  eft.  ergo  NB  d DF,  bifecatur  in  M.  Quod  etat  demon- 
ftrandum. 
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ELLIPSIS. 


bO^ 


« . CenlUrium. 

IJInt:p«et,fidiicaimir<iuoteimqtie  le&x  ad  IK  Cnc  NE  parallel*  , o^nesi 
d.iriai  iMdem enim cft  in  omnibus demonftratio.Ex quovlter.as 
fitmanifenumfeaionisDEFN.  (quamellmfim  deinceps  nominebimus)  diarn^ 
'•  n..«n « effe  lineam  DF.  refiaravero  NE  •>  caccraique bmc -parallelas ordjnatim 
*■  tffeaddiamenumDF  applicatas. 


\ propositio  iV.  . 

Ilfdem  pofiti»,  ducatur  in  cHipfi  DEFN  linea  quaenis  RT,  parallela 
ad  EN  fiue  lK,fccans diametrum  DF  in  pundo  H. 
Dicorwftangulum  DMF  efle  ad  reftangulum  DHF  vt  quadrarum 
E M ad  quadratum  K H. 

^ o ■ f 

UtmonflTdltt. 


K 


PErpundom  H ducatur  reda  Q.HS  parallela  recr*  OP  occurrens  lateribti* 
trianguli  ABC  in  QJc  S.  tumperreflas  Q_S . T R agatur  planum . erithoc 
cir.smiK  c parallelum  baii  AGC  ac  r proinde  Icdionem  producet  circulum  QJtS*  iaua 
JT’ verd ratio teftangnii  DMF  ad  fectangulum  DHF  componitur  cx  ratione  DM 
^.''^ad  DH,(lioceft,quiaPM,  QHfuntparallelatcxconft.  ex  ratione  P M ad  Q_H) 
& ex  ratione  MPadHF^hoceTFiquia  MO>H  S ex  confttuct.  funt  parallel*  , cx 
ratione  MO  ad  H SJ  Atqui  ratiorcctanguli  P MO  ad  reaangulum  Q.HS  com- 
ponitur epam  ex  ratlonibusPM  ad.  Q_H,acMOad  HS.  ergo  rectangulum  DMF 
eft  ad  rectangulum  D H F »t  rectanguluro  P M O ad  rectangulum  Q H S;  hoc  eft 
quoniam fectiones  PEO.QR.S.tirculifunt,  rt rectangulum  EMN  ad  rcccan- 
<|.Mm.  gulum  R HT.  hoc  eft,  quia.  EN..RTbifectacCint  a diametro  DF  iaMSt  H.vc 
quadcaigm  EM  ad  quadratum  RH.  Quod  erat  demonflrandom. 
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EXhibuimm  prppofitifne  hgc  proporttonem 
reQsngttbrum  i fegmentu  JUmeiri 
eBipfe§s  tcnfittmuntur  adqudBrtig , erdiitatim 
mJ  tu$dtm  dUmetrum  dpplictUrum  : (JH* 

Jiuidem proprietas  etlipfccs  eH  primaria, ej-  ' 
etniaUi:  verum  tfitia  hac  ifa  efftp/i  ineff  > v/ 
etiam  in  arcula  fuo  mado  reperiatur  > apera 
^reti^mjadurum  me  exifitmaui  i ft  dtfferen- 
tum,  iium  inter  c^eHipfim,  breuiterinfce^ 
mate  apfajite  ajiendam, 

Bfia  circuli  ABC  diameter  BD: 
tmm  "Et  & normales  ad  diametrum  A F .* 
fit  anUm  & eUtpfis  H 1 K diameter  (jua- 

cnnepie.Tl  y H’*"”  ^(Binafim  /ecent  H N : centrum  vero  fe£Henit  M.  ^niam  sff‘ 
tnr  in  circula  ,■  A E,’  reSafunt  normales  ad  diametrum  BDi 
erunt  redangula  BTD  atjualta  tpuadratit  AF»  proinde^ 

A F quadratum, ell  ad  quadratum  A F vt\R  F'D  reiiangulnm 
adreSangubtm  BFD  t eodem mpdo  cum  HN  reilain  eSipB 
erdinatimpofitajint addiametrunr\i^,'erh  HM  quadratum 
ad  quadratum  HN  » v/  IN  L re£langulum  ad  reilangulum 
1 N L-*  idud  igitur  v/nque  fiUioni  conuenit;  e/tu  effeproportin-'  'i  ^ 
nem  inter  quadrata  ordmattm  pofitarum,  qua  reUaq^ior  umefio 
fmb  fimnentis  dtametri  ad quamordinatim  fimt pofiia  : in  hoc 
u/eroaifferunt,  quod  in  circulo  proportio,  reilanguUrum  (uhfi-^ 
gentis  diametri,  ad  quadrata  ordtnatim  pofifahim  fit-aquoli-^^ 
tatis  • /;•  eBipfi  vero  (Ji  cafum  diametrorum  coniugsttaru  aqua- 
iium  excias, de  qua  ^ra  fuo  loco)  rnaquaUtat/s^  qufd prima  ffi 
(etunsianmus  planum  fostmus,.  t.  \f. 

Ex  quo  fequitur  primbi  in  ellipfiaxem  vnum  altero  maiorem 
rfje.quodficofendo  :ptin  H 11^  eliipftaxis  aliquis  IL  quem 
ordtnatim  fecent  H N.  agatur  per  M centrUnt  re^a  GK  aqui* 

Af ani ipf  ^Vliditotibs axes tQeinaqu^s'.efitnimvt\^\Ci\  f 

nUsmpdumodteaanguUm  X^W^.fic quadratum  ^X^adquadratumQXfi^&pttmut^ 
sUvt  INL  re^angulum  ad  quadratum  HNy^'^’  IML  TeUan^ulumad  quadratum  Gai\ 
fed  reilangulum  IN  L quadrato  »eHinaquaU\ergoS^eaangulum  lML,(A<-rf£' 
qnadfkhm  I M ; quadrato  G M inaquaUeft  : ergore^a  IXA  rtOa  G M efiinaqualn^ergo 

tota  IL. nempeaxis^tott  GK  hoceflaxialterhinaqualieefi.Gl^oderatpropofitum. 

Deinde  fi  axes  in  ellipfi  aquales  efient,iamnondifferret  eUipfis  a circulo*  eo  quod  reifanguU 
fub  Cenaentisaxeos,anualia  ejfent  quadratis  ordi  natim  pofitarum, 

^eqilfii'fieun^;  fifiiper  axe  A C eSipftos  ABC,  d^cribatnr  femicirculm  A D C, 
stuepsipirA  ordinattfn  Hnta  ^"^"occurrenter  -m  ^ ^ 

Jimic^iitlo  in  D ; qutd  B E Bt  aJ  B E.  t/f  D fe 
epaJf)'B.  ep  enim  tam  sneBipp  tfulminferni-]*"'^ 

£^4^,  W A E CJ  reUan^utum  aa  reUangulnm  I < ^ 

AE*^C  pt  B C qUadiqtum  ad'quadratum  BE, 

DB,  quadratuiit  ad  quadratum  D E.  vndi 


a t^a. 


mua^efi vt quaJpkturn  ^^VL  diquadratumV»^*' 
TTr  DE  quadratim  'ad  quakratim  DE.’  / - 


•H  .H T f'  :.•>»«■  ..  . ->3^1  i.  t 

f.t  H U , ‘*i  -i  ;il '3  'A  r,  i*.i  n..  1 i 
6“*C7  rti:  r. . ; \ ^}  o 
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PROPOSITIO 
N data  ellipH  diametrum  inuenirc. 


V. 


ConjlruQio  <T  dtmonfratio. 

INttaellipfimducamurparallel*  AC,DB>  quasbifa» 
■^riam  feca iii puaiflis  F>  Gi  fic  per  F ac  G,  «lucatutrcAl 
BH. 

Dico  hanc  cfle  diametrum. 

Dcmonilratio  eft  matiifcfta  . fi  enim  BH  non  cft 
diameter,  fic  LFM,  fecans  DE  in  K.  Quoniam  igitur 
L M ponitur  effe  cUametet , & bifecat  e paiallelia  vnant 
Ac,  in  F,  bifecat  • alteram  quoque  DE  in  K.  C^od 
fieri  non  poccficfimcxconftruA.  DE  bifcftaficG.Nou 
igitur  LM  autaliaququisdudiaper  Fcftdiamcterprac- 
ccr  eam,  qux  etiam  cranfic  per  Gi  hoc  cft  prastcrl^ra 
BH.  In  data  igitur  cllipfi  inuenimui diametrum,  quod 
erat  faciendum. 

PROPOSITIO  VI. 

DAtatellipfeos  centrum  reperite.  - i , 

, ConfiruSfio  & ••  ■ 

pErprxcedentemqnxre  diametrum  ellipfeos  BH,quam  feca  bifariam  in  L&de^ 
* finitione  tertia  pate*  ellipfcoi  centrum  effe  I,  , 

(jmlUnam.  i-n.-iv-. 

pAtet  ex  hac  propbfitione  omnem  diametmm  tranfiteper  centrum.  Ex 
■*  conueriam  facild  deduces,omnei  nimirum  lineas  per  centrn»  traniemitUi  «fc 
diametros. 

propositio  VII.  . 

DAta  fit  ellipfis  ADR  toiuS  diameter  A B , rcAa «ro  L P,  vnaiCt^ 
rum,quas  propoficiohetcxtialluiui  demnnftrauimus  a dianw*#*^ 
cari  bifariam  tcentrunjcllipleos  fit  C.  i.  . . UMaV  ' 

'Oicoomnetlkicaspdt  centrum  da&as  in  centro  diuidi  bifaria»..' 

jDemonfiratio.  ' ,,.,1  " 

DVlfta  fit  enim  quxeunime  refla  D 0,per  ceU^td 
C.ex  D ducantur  DFG  farallela  ad  LP,^^u£ 
^ parallela  ad  A B.  & E H,  C K parallclx  ad  Qp,  n« 
wIp.  Quoniam  igitur  TGEH  paraEelograron^  eft> 
■i  1 etunt  GF,EH  xqoales  : vnde  & quadrata  GFh"eH 
■'iqsaliafunc.Atquibvt  quadratum  GF  eftad  qMqra- 
tOniEH.  ita  reftaBgulum  AFB  c^  ad  reaa^qTuift 
AHB,  xquanturigiturreftangula  AFB,  AHB. ergo 
AF  ad  AH,  (mBH  ad  BFi  .crgo  diuitlen^  « 
At  adFH.ficBH  ad  HF.xqoantur igitur  AFSHi 
Quare  cum  tota  quoque  diameter  AB  bifediaficin  C, 
vc  pater  < ex definitionecentri, reliqua  etiam  FH,  bi- 
feffacftioC.  Quoniam  igitur  KC  ipfis  GD,EH  eft 
parallela, reda  quoque  GE  bifccaturin  K.  cftverdeSC 
D G bifeda  in  F,  vtpote  ipfi  L P parallela.  Ergo  eft  vt 
* , DG 

\ 


Di  ' L/  CjOu^Ii 
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DG  ad  GF»  hoccft  vt  DG  ad  CK  > fic-GE  ad  KE.  ergo  pundla  DCE  fune 
in  dircdmmfcd  etiam  punda  D C O > fune  in  diredlum , cum  ex  hypothcfi  D C O 
fit  linea  rcdla.Vna  igitur  eademquerefta  fune  DCE,  & DCO*  Aequi  DC  E bi- 
fcdaeftinC,  ('cum  enim  ex  conftr.  GE,FC  fintparallclar,  erit  vt  DF  ad  FG,  fic 
DC  ^ CE.)Ergoc“am  DCO  bifcdlacftin  C.  Quod  erat  demonilrandum. 

PROPOSITIO  VII  K 


DAtaficellipfis  A B C H,  cuius  diameter  fit  BH,-  ordinarim  vero  ad 
diametrum  applicata  L PR:  centrum  ellipfeos  G,  Dudtaautefcfic 
per  centrum  G,  reda  .A  G C ordinarim  applicata:  parallela. 

Dico  B H,  A C diametros  efle coniugatas. 


DemonBratio, 


CYmaturin  AG  quoduispundlum  M,per  quod  duca- 
*^fur  KD  diametro  BH  paralJcla, occurrens ellipd in 
pundis  D & K ; ex  quibus  ducantur  DFJB,  KNL, 
ipfi  LR  parallel^.  Quoniam  igitur  DK,  NFparalle- 
logrammum eil, redx  DF,KN,  adeoque  &:  quadrata 
DF,  KN  aquantur. Quare  cum  * redangulum  BFH 
fit  ad  rcdangulum  BNH  ve  quadratum  DF  ad  qua- 
tlratum  KN , redangiila  BFH,  BNH  etiam  funt  a- 
qualia,acproindc,vt  ofienfum  in  praccdcnti,B  F & N H 
aquantur.funt  vero  & B G,  H G aquales.  Ergo  & rcli- 
qu{  FG,  N G aquales  funt, fiuc  FN  bifeda  cft  in  G. 
£rgo&KD  parallela  diametro  BH  bifecaturin  M ab 
A C.  fimiliter  odendam  quafuis  alias  diametro  BH  pa- 
rallelas bifccari  ab  AC.  Quare  cum  etiam  AB  bifecet 
• D E,  LR  cetcra(quc  omnes  qua  funt  ordinatim  polita 
ad  BH.  & parallela  ex  hypothcfi  ipfi  AC;  patet  ex  de- 
; finitione  « BH,  AC  diametroselTeconiugaeas. 


Corollarium. 

QVa  per  centrum  ad  elliplcos  axem  datum  perpendicularis  ducitur,  cft  axis  dato 
axi  coniugatus. 

Exdifcurfuiam  allato  facile  fibi  ledor  dcmonftrationctn  huius  rei  eliciet. 


PROPOSITIO  IX. 


DAta fit  cllipfis  ciulque  diameter  B H. 

* Oporteat  diametro  BH  coniugatam  diametrum  exhibere. 

ConJlruClio  demonfiratio. 

DVeatur  reda  aliqua  KD  parallela  ad  BH,  &vtraquc  D K,  BHdiuisa  bifariam 
inM&  G,  per  M &r  G, ducatur  AC. 

Dico  AC,BH  coniugatascllc  diametros. 

Ac  primo  quidem  redam  AC  efle  diametrum  patet  ex  5.hu  i us.8r  BHdiamctcr 
eft  cxhypothefij  ambx  igitur  funt  diametri.  Quod  autem  fintconiugatx  ficoften- 
do.  Quoniam  AC  diameter  cft &bilccat  KD,  erit  <lKD  ad  AC  ordinatim  appli-  d *• 
cata  ergo  & reliqux  ipfi  KD  parallcix,  erunt  ad  AC,  ordinatim  applicatx, hoc  cft 
tidiametro  AC  bifariam  Iccabuntur.  Icd  DK  ex  conftrudionc  cum  fibi  paralie- ^ /W. 
lis  parallela  eft  ad  diametrum  BH.  ergo  diameter  AC  bifecat  diametro  BHpa- 
ralicias  Ducantur  dcindcD  E,  parallela  diametro  A C & £ Q,  parallela  reda:  D K* 

1 i paral- 


b dt/Liit.  : 

C 


A^Mha. 


ij«  £ L L I P S I S. 

parallelogrammum  igitured  M D Q,in  quo  quiiF  (} 
ipCs  O M|E Q_du(fia  c({  parallela, cric  DF  ad  FEi  vc 
MG  adGQi  laieraquoqucparallclogrammiDMiEQ^ 
ailcoquc8c  quadrata  B M lE  Q.  a;qualiaeruut.  lamvc. 
ruquia  DM,EQ,func  ad  diametrum  AC.ordinatim 
policz,  ratio  inter  reflangula  A M C,  A QC  erit  eadem 
quzintet  quadrata  D M>  E Q_>  lioc  6(1  zqualitatis  : ac 

firoinde  vt  patet  ex  demoHraris  in  feptima  huius,  zqua- 
cscrunt  AM,QC.  Qjtarecumi&totseAG.CGz- 
qualcs  rintfefl  enim  B centrum  ellipreos  i quia  bilccat 
diametrum  BH)  etiam  rcliquz  MG,  QC  , zquales 
(iint.  quoniam  igitur  e(l  vt  MG  ad  GQ^>  fid  DFad 
PE, etiam  DF. FE  zquantur,hoce(l  DE  bdedla  ell 
InF.  Ergo  ex  definit,  i>  DE  cE  ad  diametrum  BH  ordi- 
narim po(ita,  ergo  & rcliqu;  ipfi  parallelz  (unc  ad  B H 
ordinarim pofitz, hoc  eftbirecantur  a B H.  Atqui  DE 
ex  conEruQione,  cum  libi  parallelis,  eE  alteri  diametro 
A C parallela.  Ergo  diameter  B H bilecat  parallelas  diametro  A C.  Quare  efim 
etiam priiisoEenderim  AC  birecareparalletasad  BH, erunt  < BH,  AB  diama. 
tri  coniugatz,  FaiEum  igitur  eE  quod  petebatur. 


CoroBarmm frimum. 

■p\Atocllipfeos  axi, axem  coniugatum  inuenies,  fi  per  centrum  ellipfeos  duxeris 
redam  lineam  dato  axi  perpendicularem,  res  patet  ex  corollario  odauz. 

Corollarium fiamdum. 


'CX  hoc  problemate  fit  maniieftum  qua  ratione  ex  dato  in  ellipfi  pondo  t)>  ad 
■A^diamettam  BH,  reda  linea  ordinarim  debeat  applicari.  Inucniaturenim  AC 
diameter  coniugata  diametro  B H i dc  ex  dato  pundo  D ducatur  D F E ipfi  A C 
parallela. 

Dico  DFE  ordioatimellepofitamaddiametrum  BH.  DemonEratiopacetex 
propofitione. 

PROPOSITIO  X. 


ORdinatim  politarum  (AC,  DE,  &c.)  illa  maior  eftquz  centro  (I) 
vicinior. 


Demonjlratio. 

D Edangulum  BGH  maius  cE  redangulo  BFH, 
'^^vt.  pater  ex  quinta  fecundi.  Atqui  quadratitm 
E G cE  ad  <i  quadratum  C F vt  icdangulumB  G H ad 
rcdangiilum  B F H.  Ergo  quadratum  EG  maius  cft 
quadrato  CF.  ergo  & ordinarim  pofiu  EG  maior 
ordinarim  pofiia  C F.Quod  erat  demonErandum. 
eE 

PROPOSITIO  XI. 

E Sto  ABC  ellipils  axis  BO.  oportet  illius 
latus  reiflum  exhibere. 


Con- 
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(InHruBio  ^ demonjhrath* 


AXi  B D per  E centrum  ducatur  “ coniugatus  AC»  fiantq;  continuat  B D,AC, 

BF  : dico  FB  ciTc  latus rc(%um.zquidi(lcc  enim  BFipH  A C: ducanturque 
ordinatim  lincz  GH  qua:  ianda:  F D occurrant  in  I;  ipfavcro  FD  fccct  AC  li- 
ceam in  K.  Q^uoniam  £ C,  G H ordinarim  polita:  funt  ad  axem  B D»  erit  vt  b qua.  b aJMw. 
dracum  GH  ad  quadratum  £C»lic  BHD  redangulum  ad  redangulum  BED: 
fedvtBHD  rcdlangulumadrcdangulum  BED»  lic  IHB  rcdangulum < cllad 
rct^angulum  KEB  (quia exi jfdem  rationem  habent  compoUtam  fcilicet  exBH 
ad  B£»  & ex  HD  ad  ED,  hoceO  HI  ad  £ KJigicurvc  quadratura  GH  ad  qua. 
dratum  CE>ltc  IHB  rcdangulum  edad  rcdangulum  KEB.  & permutando  in- 
vertendo vt  KEB  rc&angulum ad  quadratum  C e» Hc  IHB  redangulum  ell ad 
quadratura  GH:fedcum  <*  AC  quadratum  fit  xquale  redangulo  fuper  FBBD  j 
(cdm  exconllrud.  BD»  AC»  BF  finttrescontinuz)  erit  EC  quadratura»  ( nimi- 
rum quarta  pars  quadrati  A C enim  F , « A C bifefta  in  E)  xquale  rediangulo  e 4. 
KEB  quartae  parti  redanguli  fuper  FBBD.  igitur  & quadratum  HGxqualeed 
rc^Iangulo  I H B : ergo  H G poteft  Ipatium  quod  adiacet  ipfi  F B latitudtncra  ha- 
bens HB>  deficiens  ab  FBHredangulo»  fimilis  figurx  reftangulojBFD.*  quare 
FB  Gatiis  reftum  ell.  exhibuimus  ergo  »&c.  Quod  erat  faciendum. 

Corollarium, 

TTInc  fequitur  primo  quatuorlineas , nimirum  latus  re6Ium  axis  minoris » axem 
^ '^maiorem,  axem  minorem  > & latus  red-um  axis  maioris  in  continua  elTe  ana- 
logi». 

Sequitur  fecundo  qui  datislateribusre&saxium»  ellipHn  exhibuerit»  quodin- 
ter  binasdauS)  duas  medias inuenerit. 

PROPOSITIO  XII. 

ESco  ABC  ellipHs diameter  quascunque  BD  ,oportet illius  latus  re- 
d;um  cxhiberti. 


ii  1 
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■r\Vcaturpcr  E centrum  diameter  AC  (VcOniugataipfi  BD«  fiantque  conii> 
^nux  BD.AC. BF.acBF  quidem xquidiilet diametro  A C : ducatorque /i-  , 
nca  FDi  qux  AC  redam fecetin  K>ducantur^uc ordinarim linexGHiquxFD 
linea: occurrant  in  I:  Quoniam  B D,  A C> F B linex  funt  concinux>crit  ACqua* 
drato squale  redangulum(uperFB,BDtigitur& quadrato  A£  (nimirum  quartx 
parti  quadrati  AC>eftenim  AC  bifedainE)  xqualcrcdangulum  fuper  KE|BB> 
quarta  pars  redanguli  FBD:  quare,  Tt  in  prxcedenti  ollendimus  > ita  etiam  hic 
oilendemus  HG  quadratcxqualeeiTcredangulum  IHHB.  atqui  Rhombus  blH 
in  angulo  IHB  eft  ad  Rhomboidcni  IHB  in  eodem  angulo,  vi  quadratum  IH 
ad  redangulum  IHB,  ( rationes  enim  Rhombi  ad  Rhomboidem  & quadrati  ad 
redangulum  ex  ijfdem  rationibus  componuntur  nempe  ex  IH,adlH&lHad 
HB,)crgucuni quadratum  IH  xquale (itrcdangulo  IHB, etiam  RhombusIH, 
Rhomboidi  IHB  xqualis  erit;  reda  igitur  IH  potcR  Rhomboidem  in  angulo 
ordinarim applicatx  IHB.  quif' quoddcmonftratu  cft facile) a Rhomboide  FBH 
in  eodem  angulo  , deheie  Rhomboide  (imili  ei  qui  in  eodem  angulo  fit  a diametro 
DB  &rcda  BF.  igitur  FB  ciliatus  eredum.  Quod  petebatur. 

PROPOSITIO  XIII. 

OMnis  rciSa  (B  F,)  quz  per  terminum  diametri  (B  D)  ducitur  ordina- 
rim applicatz  (A  C)  zquidiftans,  elliplim  contingit. 

Et  quz  tangenti  ducitur  parallela, ell  ordinarim  ad  diametru  applicata. 

T)emonfiratio. 

Clenim  reda  BF  non  contingat ellipfim,  lecet  illam 
‘^in  G;  diuisaque  B G bifariam  in  H,  agaturpcrHSc 
E,  KI  occurrens  vtrimque  peripherix  in  I8t  K.  Quo- 
\F  niam  reda  BG  per  conliructionem  xquidillai  AC, 
viramque  autem  bifariam  lecet  recta  IK  'i  erit  IK  dia- 
meter^ AC,  BG  lines  ordinatimad  illam  pofitiifecac 
autem  per  conliructionem  recta  A C ordinarim  quoque 
diametrum  BD,igiturvna  eademque  recta  AC  ordi- 
narim fecat  duas  diametros  B D,  I R.  Quod  fieri  non  po- 
tellialias  enim  qu;  ipfi  A C duceretur  parallela, etiam  ab 
vtraque  diametro  B D , K I ac  proinde  in  duobus  pun- 
ctis biTccarctur ; igitur  pacet  FB  lineam  , fcccioncm 

con- 
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ELLIPSIS.- 

contingere  : quod  erat  primum.  Quod  G tangenti  BF  parallela  ducatur  quzuis 
AC>  occurrens  diametro  in  £,'  crir  ordinarim  ad  diametrum  poGta.  Si  non  ducatui 
ex  A ordinarim  A L:  erit  A L parallela contingeati  B F. quare &ipG  AC  xqul* 
didat,  quod  Geri  non  pored,  cum  eandem  Gtcet  in  A : igitur  AL  non  cd  ordina- 
rim poGta  necqua;uis  alia  przccr  AC>  quod  erat  alterum.  Pacet  igitur  recitas  pro* 
poGtionis. 

PROPOSITIO  XIV. 

JJEr  datum  in  peripheria  punitum  contingentem  ducere. 

ConfiruSto  dmtmJlrMtt. 

'CSto  AB  C cIlipGs  & pundum  in  peripheria  datum  B, 

■^oportet  per  B redam  ducere  qu;  Tcdionem  contingat 
in  B.inueni  >centrum,&perhocexdaiopundo  B duedia- 
meteum  BD,  ad  >>  quam  ponatur  ordinarim  quzuis  linea 
AC,  cui  per  B agatur  parallela  BF.  manifedum  igitdr  ed 
c BF  effe  tangentem; igitur  per  datum  in  peripheria  pun- 
dum, &c.  Quod  erat  Sciendum. 

PROPOSITIO  XV. 

LInex  qua;  per  extremitates  diametri  du£l9  , clliprim  contingunt, 
inter  Icxquidillanc. 


Dtmonftratio. 

DVcacur  cnimqumuis  AC  ordinarim  ad  diamctrur 
manifedumedex  ij.huius  tam  BC  quam  DF  Ii* 
neas  ilh  zquididare,  adeoque  ac  inter  fe.Quod  fuic  de* 
mondrandum. 

PROPOSITIO  XV I. 

Contingentes  duiSbx  per  excremicates  ordi* 
narim  pofitz  , conueniunt  cum  diametro 
cxirafe^Iioncm. 


T>tmonftr4tio. 

CIt  ABC  cllipGs  diameter  BD,  & ordinarim  poGta 
*^A  EC , agatueque  per  A tangens  A F , dico  illam  cnm 
diametro  conuenire  in  F.  Inuentil  enim  HG  <1  diametro 
coniugata  ipGus  B D,  demittatur  cx  A linea  A I 'zqui- 
didans  BD.  quoniam  igitur  AI,  BD  xquididant  , 8( 
A F occurrar redz  AI,  pater  ptodudam quoque  con* 
uenitecumBD.  Quod  fuit  demondrandum. 

PROPOSITIO  XVII. 


d l>  hmm. 


ELIipIim  ABC  cuius  axis  B D,  contingat  in  B linea  F G,  fumptifr}) 
in  contingente  xqualibus  partibus  FB,  6 G,  dem  ittantur  ex  F 6e  G 
diametriduzFE,  GE  occurrentes  ellipli  in  H & I.  dico  iunAam  HI 
xquidillarc  ipH  F G. 

I i 3 “Df»»»* 
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ELLIPS  I S. 

DemonfirAtio. 

'DOnacur  H K parallela  F G > <]uz  produfia  occurrat 
£G  in  I;  cric  itaque  H K zqualis  KI-  Ergo  , cUm 
reiSangulum  BKD  ad  BED,  ‘ eam  habear  raiionem, 
quam  HK  quadratum  ad  quadratum  A E . erit  quoque 
BKD  rc^angulumad redangulum  BED,  vtlKqua- 
dratum  adquadratum  EC:  vndepunflum  I ell  ad  el- 
liplim , & H I linea  perimecrum  B 1 C > St  E G redam 
in  eodem  pundo  intctfdcat.Quod  fuit  demon  lirandum, 

PROPOSITIO  XVIII. 

EAdem  manente  figura , fint  ABC  eilipfeoj 
axes  AC,  BD,  & H E diameter  quscunque, 
oportet  ex  E verfus  C diametrum  educere,  zqualcm  ipfi  H E. 

Conpru£lio  (p-  demoaflratio. 

■piat  angulo  BEH  zqualis  angulus  BEI,  dico  redam  EI  larisfacere  petitioni; 

produdz  enim  linez  H E,  E I,  occurrant  adz  per  B contingenti  in  F & C. 
lunganturpunda  H,I.  quoniamanguli  BEH, BEI  ponuntur  zquales,  funt au- 
tem & E B F , E B G anguli  redi,  8c  B £ linea  communis  , patet  F B E > G B E 
triangula, adeoque  & latera  FB,  B G inter  feelTezqualia ; vnde  tc  HI  i>  zquidi- 
ftat  FG,  eftque  Tt  FE  ad  GE  . fic  HE  ad  lE,  quare  HE,IE  linez  zqualesi 
igitur  ex  E diametrum  eduximus,  &c.  Quod  erat  faciendam. 

PROPOSITIO  XIX. 

Linez  in  ellipfi  coniungentes  extrema  quarumcunq;  diametrorum 
inter  le  fiint  zquales  & parallclz. 

Demonjlratio. 

SEcent  AB CellipCm diametri duzquzuis  AC,BD. 

dico  iundas  A B,  C D,  item  A D,  B C.  eife  inter  fe  z- 
quales ic parallelas : cum  DB  , AC  bifcdz  line  in  E» 
etitvt  DE  ad  EB  , fic  CE  ad  AE  , & permutando 
vtDEadCE.ficBE  ad  AE.  funt  ver6  danguEad. 
£ zquales,  flmilia  igitur  funt  triangula  DEC,  A E B; 
ergo  vt  DEad  EB  , fic  DC  ad  A B;  quare  ciim  D E, 
EB  zquentur,  etiam  AB,DC  zquales  erunt,  fimilitec 
oftendemus  AD,BC  qqualcs  effe.  Quod  erat  demon, 
lirandum, 

PROPOSITIO  XX. 

LIne(qu(ad  extremitares  diametri , intra  legionem  ;quidiftantcs 
ponuntur, squalet  quoque  cruncinterie. 


»54 


Demon- 
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ELLlP^rS. 
tDtrmnfiratip. 

SEcet'  ABC  etiipfim  dUroctfrqaxcantjae  ftt)i  ducan^ 
tur^ucex  B &X), intra rc&onem  parallclz  AB,CD. 
dico  illas  inter  fe  elTe  tequales.  inuento  i eeordoE  < it 
AB  bifefla  in  F>  iunge  FE>  & produc  in  G»  & quoniam 
EF  diameter bifecar  ABfbifecatetiam  DCipfiABipa- 
taliclam.Deindc  q«ia  (imiliafunr  triangula  FEBi  DEG; 
erir  D E ad  D Gi  vt  £B  ad  B F>  8c  permutando  vt  D B 
adEBiiic  DGad  BF.  fedDE,  EB  zquantur.  ergoAe 
BF,DG>qu;  funt> vt iam ollendi, ipfatum  AB>DCdimi- 
dif.Ergo  fic  totf  AB,DC  ecquales  (unt.  Quod  erat  demon- 
ftrandunii  * 

CoroUtriuM. 

TTIncfequitur  iundas  AE  . fi  C elTe  in  dire«aiBn  i cilm  enim  latera  A F>  fi  B 
Aequalia fintduobuslateiibus  CG>  GE  it  anguli  aequalibus  lateribus conren- 
tiizquales.  patet  AFE>  CGE  triangulaelTe  inter  Te  zqualiai&  angulum  ABF  ec- 
qualem angulo  C BG>adeoque  AEjEC  lineas  in  dirc£tum> 

P R,0  POSITIOXXI. 

LIncq  per  extfetnicates  duarum  parallelarum  in^qualiuirt  in  cllipfi 
dudtq,  conucniunC  in  eodem  pundlo  cumdiamecro,  ad  quam  or-> 
dinatim  politae  funtparallelq. 

Dtmoii/lratiik 


CEcent  ECD  elliplim  dnfqnquisparallelz  in  (quales  AC.EF>  ordinarim  pivi 
^fitam  ad  diametrum  DB.  dicoiunctas  EA,FC  Clim  B D diametro  quam  iccaac 
ordinarim  in  eodem  puncto  coniienire.  Quoniam  ordinarim  ponuntnt  linez  AC, 
EF  ad  diametrum  BD.ambz  biTecanturin  G 8r  H.  vnde  AG  itd  GC  vt  Eli 
adHF.  & permutando  vt  AGad  £H,  lioGC  ad  HF,  condurratiam  EA  cum 
diametro  in  Is  altera  verd  FC  in  K.  erit  ergo  vt  IG  ad  IH,  iic  IA  ad  IB.  fcd 
etiam  vt  IG  ad  IH,  fic  KC  ad  KF,  eft  enim  KC  ad  K.P,  VtCGadFH,  hoc 
ell,  vcante  oliendi,  vt  AG  ad  EH,  hoc  eft  vi  IG  ad  IH.  ergopundta  I Sc  K 
eadem  fiint;  ergo  pundluml  communis  eft  imerfedio  redarum  E I,FI«  HI. Quod 
erat  dcmonftrandumi 

P R O- 
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PROPOSITIO  XJfTl. 

Sit  AB  C elliprcos  drameter  B D ad  quaiti  ordinatim  poGta  (it  EF, 
ducanturque  ex  E & F linexoccurrentet  diamcttoin  pundo  G,  cl. 
lipG  vero  in  A Se  C.  n:  r ... 

Dicoiun£tam  AC,  xquidiftare  EF.  j j-.i;  j,  .. 


pOoatar  AI  parallela  EF  Seproduda  occarrat  FG  lioez  in  C,qooniami^i> 
'^cur  EH  cqualiseft  HF>  erit  & AI  ipii  IC  zqualisi  fedquia  Xl  zquidiihc 
EF,  erit  BID  tedangulumadredangulam  BHD,  vt  AI  quadratum  ad  qua- 
drarum EH.  Ergo  etiam,  ytrefiangulum  BiD  adredangulum  BHD,  ita  qua- 
dratumlC  ad  quadratum  HF.  vndepundumC  cft  ad  eflipiim  Se  communis  in- 
terfedio  redarum  FG,  AI  cum  perimetro  BCF;  ac  proinde  AC  iungenspun- 
da  A,  C,  zquidiilac  EF.  Quod  erat  demonilrandum. 

PROPOSITIO  XXIIW 

IN  ellipH  dudz  Gntparallclz  A C,  E F,  per  quarum  terminos  ducan- 
tur E A , F C coeuntes  in  G.  Se  per  G duda  G I H bifecet  paralle- 
lam AC. 

Dico  etiam  alteram  bifccari. 

Dmonftratio. 

VT  HG  adlG,  Cc  EH  ad  AI,  & vt  HG  adIG,  CcFHad  CI.  ergo 
EH  ad  AI,  vt  HF  ad  IC.  ergo  permutando  EH  ad  HF,  Vt  AI  ad  IC. 
Icd  AlrlC  zquantur.  ergo  Se  EU,HF  zquantur,  adeoquetam  EFqudm  AC 
(unt  bifedz.ergo  GIH  diameter eft.quoderatdemonftrandum. 
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PROPOSITIO  XXIV. 

. * 

SEcent  ABC  eliip(im  diametri  dux  AC,  B D,  tun&a^ae  BCf  agitrtir 
per  £ centrum  diameter  KiL,iccans  BC  bifariam  in  M,  & ex  B ic 
C rc(^x ducantur  BF,  CG,  ad  idem  diametri  pun^um  G (dantes 
AC,  B D lineas  in  H & I. 

Dico  rcd^angulum  AHC  eflc  ad  rcdlanguium  DIB  vr^pfadratun(l  - 
AC  ad  quadratum  D B. 


DemonJIratio,  , 

pOnatur  ex  C KBca  C L paraHcla  B D , occurrens 
^ itiamecro  K L io  L,Sc  iunge  B L.  quoniam  G L se- 
^idiftat  DE»  erum  EMB',  CML  triangula  infer  fe 
umiJia:qmaver6  CM,MB  acquaksfunr,a;qua(ta(fuoq; 
erunt  triangula  CM  L,E  MB  & lateri  EM.  xquale lacus 
LM.  Igitur  in  triangulis  BML,  C ME,  <Uio latera  CM> 

M £,  zqualta  iunc  duobus  lateribus  B M>  M L.  fed  & an- 
guli ijs  cootcott  BML»EMC  xqoaneac.Ecgaadbafes 
anguli  LBM,  £CB  cquamur.  ergo  BL»  CEATonc 
parallclx.*  Ergo  BH ad  DK  , vt  LEad  EK,  hoceft 
(quoniam  ck  conArudione  BI.CL^Iint  parallclx)  vc 
C I ad  I K.  Ergo  I H xquidi  Aac  C B,8c  eA  vt  H E ad  E cl 
Ac  1£  ad  £1^  6c  componendo  ac  permutando  vt  E C 
adEB,fic  HC  adBI.  fed»rCB  ad  BE,  Ac  AC  cA  ad 

BD,  cum  vtraque  in  centro  a diuifa  Ac  bifariam;  igitur  ‘ < a7.ikwi. 

v«  AC  ad  B D^  Ac  HC  ad  BLagpeeiara  b vc  ACad  - \ ' 

D B»  Ac  AH  ^D  L Quare  ctim  cedteoguiuna  A H C 

adrcAanguluviD  IBtationem  habeat  compoAcKmex  labrum  rationibus  AH.  ad 
DI,  d£  HC  ad  BI,qoxain£x(dicnlxfimee*demeffcc«inratioac  AC  ad  BD, 
erit  tc^angulorum  ratio  duplicata  ucioni»  AC  ad  B D^Uoc  cA  eademqux  qua- 
dratorum A C»  B D.  Quod  erae  demon  Arandum* 

PROPOSITIO  XXV. 


DVx  linex  C G,B  F intra  ellipAm  du<Jl?  occurrant  diametro  c|Iip(cqs 
K in  cocfcm’  pumHlio  K‘.  Dtt^tx  fine  dfeinde  birrxalhr  dranieiA 
BD;C  A qux*ita  fccemur  areifHs  C G,HF  vt  rctAsiirgula* B ID, 
quadratis  B D,  A C proportioivaiiarfinr. 

Dicoiuo(^as  i ff, CBrelTeparallcIas..  ' . ‘ ‘ 

Demonfiratio, 

^VoniamcAvt  quadratum  BD  ad  quadrarum  C A,  hoccA;  vr  quadratum  ED 
quadraeum  EApActedaa^Iom  E.I  D adtcd^gulunsCH  Ai  ecic  permu- 
tando vt  quadeatunx  £ D*  ^ redan^xkim  B MI  cum  quadrato  E adice- 

dangttlum. BLIXvt  quadeatum  EA  (’  hoc eA tedangfrium  CH  A cum  quadl^to 
El^.adre^angtdum  CHA..  crgo  diu|ldcnda-,jre^ng)iIum  B I D cft  adquadiatu 
El.vcredangulumiCH  A adquadraiu  EH.  Pmxnutando  igitur  redangurutiiBl  D 
eAailrc^angfiium  C H A,  vc  quadeacu  £ 1 ad  q|nadracu  £ H.  fed  etiam  cA  reiAlan- 
goium  BID  acTreflanguluni  CHA  vt  quadratum.  BD  ad  quadratum  QA^^pc 
cA  vr  quadratum  EDad  quadratum  £ A. Itaque  quadrarum  £1  eA  ad  quadracuiEH 
vc  quadratum  EH  ad  quadratum  E A tadeoque  rc<Aa.£I  adreiAam  ED.bbceA. 
£B , vt  reda  E H ad  redam  E A HoC  cA  EjC»  paralliclx|unt  igitur  1 H , C Bj^-  Quod 
erat  demon Aramlum*  < * - 
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PROPOSITIO  XXVl. 

Esto  A BCcllipfeos  diameter  BD,  ad  quam  ordinarim  polita  Iit  re* 
aa  A C:  dudin^i  cx  A & C lineis  qu?  diametrum  in  eodem  pumSo 
5 fcccnt,  ducatur  F G parallela  A occurrens  A Bj  C B in  H & 1 j dia* 
metro  vero  B D in  K. 

Dico  F H,  G I lineas  elTc  aequales. 


1 

A\tL_ 

V ^ 

J 

Dico  E G,  F H 


Dmonftratio. 

QVoiyam  PG  «quidiftat  AC  ordinatim  poEtq  ad  RD, 
eritis  EG.  quoque  ordinatim  pofica  ad  diametrum  B D> 
adcoqiin  K bifariam  cKuifaifcd  & Hlin  K diuifaeft  bifariam» 
vti  AC  in  E . demptis  igitur  aqualibus  HK»  1K>  reliquq 
FHiIG  atquales  funt.  Quod  erat  demonfttandum. 

‘ PROPOSITIO  XXVII. 

SEcent  ABC  elliplim  duij  ququii  paralleJ*  AB, 
C D,  iundlilque  AC,BD,  ducatur  E F parallela 

A B,  fecans  A C,B p lincds  in  G & H.  . 
re£las  elTe  qquales. 


TDemonfiratio,' 

DIuiCs  AB,CD  biEtriam  In  I & K,  agatur  per  1 & K,E* 
nea  I K;  erit  > illa  diameter,  St  EF  lineam,  reftx  A B pa> 
rallelam  fecabit  bifariam  in  L-  fed  & H G in  L fc^a  cft  bi. 
fariam  vt  CD  in  K,  vel  AB  in  I , ablatis  igitur  qqualibua 
GL,LH,  manent  EG.FH.  reliqui  xquales.  Quod  erat  de- 
monilrandum. 

PROPOSITIO  XXVIII. 


SEcent  ABC  elliplim  duqququisparallel;  A B,CD,iunftifqueAD, 
BC  ducatur  ENMF  parallela  AB,  & ex  E & F,fcmidiametri  po- 
nantur E G,  F G , quq  A D,  B C lineas  Icccnt  in  H & 1. 

Dico  EG,FG  in  H & I proportionalitcr  cflTediuifas.  ; 


‘Demonljratio.  . . . 

DVeatur  per  GiKL  iqnidiftans  AB  , occurrens 
A D , B C , inK  tc  Quoniam  EF,  KL  «quidi- 
ftant.erit  vtF.N'ad  KG',  ficEH  ad  HGt  & FI.  ad 
IG.vt  FM  ad  LG;fed»tEN  ad  KG.ficFM  cftad 
LG,(cumEN,  FM  item  b KG,  LG,  iqualcsCnt.) 
igitur  vtEH  ad  HG,  iic  Fl  ad  IG.  Qdod  fuit  demon- 
Rrandum.  v' 

(orol/arium. 

HIne  patet  iuhflam  H I iquidiftarc  D C.  adeoque 
lineas  AD,  BC,  in  H I proportionalitcr  effe 
diuiTas. 
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PROPOSITIO  XXIX. 

Lliplim,  cuius  diameter  B C centrum  O,  contingat  A t>  dcculrens 
adiametroin  Djdudique  ex  pundio  A ordinatim  AO£,&  iun^ 

AC,  per  B ponatur  reda  FBG  parallela  redi*  AC. 

Dico  FB,BG  zqualescfle. 

Demonfiratio, 

■pG  occurrattllipliin  H,  iungancurqUe  HO  » AO 
<]uz>eruncindircdluiii.Tuni  AC  bifedHin  I,  du- 
catur per  1 diameter  I O L occurrens  reS*  A E in 
E,  & iunganturpunaaLC,perreaamI.C  occurren- 
tem ellipli  m K,8c  refl*  FH  in  M,  reflz  vero  H O in  P. 

Quoniam  AC  ex  conftruAone  ordinatim  poiica 
eft  ad  diametrum  IL,  redlz^ue  per  A & C duplz  /] 
occurrunt  diametro  in  eodem  pundo  L,  erit  •>  EK  pa-‘  /I 
tallela  AC.  Eftverd&BH  parallela  ipfi  AC  ex  hy-  'I 
potbefi : & femidiametti  OBtOHfecant  AE,CKin 
Q_ac  QP  arquidiftat^redbe  BH,  tres  igitur 

A C.C^P,  EKiuntparallelz.  Quare  cum  ex  hypothefi 
A E biledalitin  Q,erit&  CKBifcda  in  P,  ac  proin- 
de ordinatim  poGta  ad  diametrum  AH.  Itaque ‘i  CK  z- 
quidiftat  tangenti  AD.  eft  autem  & FMex  hypotheC 
parallela  ad  AC,ergo«  FM  zqualis  eft  AC./ed  f et- 
iam BH  zqualis  eft  AC.  Igitur  FM.BH  zqualesfunt.  quare  communi  dempri 
BMzquanturFB,HM.  Atqui  etiam  g GB  ,HM  zquales  funt.  itaque  FB  , OB**’  *' 
squales  ftint.  Quod  erat  dcmooftrandUm. 

PROPOSITIO  XXXi 

ELliplim  ABCcuiusdiamctcrBCcontingat  in  A rddta  AD  conue- 
niens  cum  diametro  in  O : duiAaque  cx  A Iit  linea  A F Ordinatim  dd 
diametrum  B O. 

Dico  rectam  D C in  B 8e  E diuifani  elTe  extrenla  & media  ratione  pro- 
portionali, hoctft,vtCPeft  adBD,ficCHeft  ad  HB:&fi  diuifa  fue- 
rit in  B & E extrema  & media  rationcproportionali  agaturque  per  E or- 
dinarim linea  AF  ad  B C:  dico  iundam  A D,  fe^ionem  contingere. 

1 Vnfti  A C,  agatur  per  B linea  G H parallela  reftz  AC 
■•occurrens  A F linex  in  H 8C  AD  tangenti  in  G.  Quo- 
niamACiBHHncz  acquidiftani,  erit  vt  A C ad  B H,  fic 
CEadEB:  fcd  vt  ACadBH.fic  ACeftad  OB,  (quia 
GB«  BH  ibnc l>  zquales^  igiturvt  ACadGB,  licCE 
eftadBE:  eft  aurem'  vc  AC  ad  GB.fic  CD  ad.DB 
^qnta  G B>  A C zquidiftantjigitur  n CO  ad  D B,fic  C E 
ad  fe'B.  Quod  erat  primam  ftt  iam  vt  CD  ad  BD  i fic 
CHadHB  i fi  per  E ordinatim  agatur  AF  .■  dicd 
inn&im  AD  lefiioncm  contingere  m A.fienim  AD 
non  tangit,  ponatur  per  A tangens  quz  BD  diametro 
«cciittat  in  K, erit  igitur Tt  CE  ad  EBificCK  adKBi . 
ledeftrt  CE  ad£B,fic  CDad  DB<  igitur  vtC  K ad 
K B,  fic  C D ad  D B,  & diuidendo  vt  C B ad  B Ks  fic  CB 
ad  B D,  quod  fieri  non  poteft,  ciiiq  pUnflnm  K fupra.vcl 

fafra  D cadat,  igi  tur  A K non  eft  tangens  nec  quzuis  alia  ptztet  A D.  Qi{dd  Inii 
demonfttandum. 
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110  < ELLIPSIS*  .. 

Corollarium,  . 

pRopofifjoncs  19.  & jo.etiatn  in  circulo  funt  verae > quamuisaute  faepiiiS  contingat 
•L  vrqiific  hoc  libro  dc  cllipli  dcmonflramus  locum  etiam  habeant  in  circulo,  circu- 

111  tamen  mentionem  non  facio  niil  ad  feqUences  dcmonflrationes  aifuml  debea.c. 

P.R  O P O S I T I O XXXI. 

EAdcm  manente  figura  propofitum  fit  a dato 
extra  fedtionem  pundo  D,  tangentem  du- 
cere. 

. » 

t 

. ConjhruClio  ^ demonfiratio, 

DVeatur  ex  D diameter  D B C . fiatqiie  Vt  C D ad 
DB  ,fic  CE  ad-EB,  5c  perE  ad  BC  , ordinatim 
ponatur  AF  > iunganturque  AD,  patet  per  praece- 
dentem A D lineam  fedlionem  in  A contingere  • igitur  i. 
dato  extta  c}liphm  pun£Io , &c.  Quod  erat  faciendum. 

PROPOSITIO  XXXI I. 

ELlipfim  ABC  culus  diameter  A G contingat  redta  B D in  B,  conuc^ 
niens  cum  diametro  in  D : & ex  B ducatur  B E ordinatim  ad  diame- 
trum A C ; cenrrutn  autem  (c<3:ionis  fit  F. 

Dico  F E,  F A,  FD  lineas  cfle  in  continua  ratione  i & fiFE,FA,FD 
fuerint  continuae  proportionales , & per  E ordinatim  recta  agatur  EB, 
dico  iunctam  B D lectionem  contingere*  Eft  Apolloni). 


DmonjiirAtio. 

CEntro  F inceruallp  FA  circulus  defcribacui' 
AGC,  cum  cx  E*  punito  normalis  educatur 
* ad  diametrum  AC  occurrens  circulo  in  G<*  duca« 
.curquereda  GD.  quoniam  £B  rcdla  ponit ur or- 
dinarim ad  diametruni  AC,  dc  per  B ada tangens 
conuenit  cum  eadem  diametro  in  D*  erit  *vc  CD 
ad  DA  ficCE  ad  £ A :eftautcm  in  circulo, reda 
£G  norraaiisaddiamctrumEG,  igicur&i>  reda 
GD  circulum  contingit  in  G*  quare  in  circulo  c.e- 
runc  F £,  F A,  FD  lincz  contmux  proportionales} 
funt  aurem  exdemlincx  communes  ellipli , igitur 
&in  cllipfieruntFEiF  A,FD  in  edeinua  analogia. 
'Quod  fi  F£‘,  FA,  FD  continux  proportionales 
fint,  & per  E ducatur  ordinatim  £ B,  dico  iundam 
B D cliipfim  contingere  in  B<  fin  vero : ducatur  e< 
D reda  D K contingens  ellipfim  in  K,&  ex  K.  or- 
dinatim ponatur  KH;  igitur  per  primam  partem 
huius  FH  ad  FA,vtF  A adFD.icdetiamexhy- 
pothcfijFE  cdadFA.  vtFAadFD.  ergoFE  cftadFA,  vcFH  eftadFA,  quod 
fieri  non  potcfI,cum  FHfic  maior  aut  minor  quam  F£«  vnde  DK  noneftconcin- 
gens,  fcd  D B.Quod  fuit  demonlirandura. 
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PROPO‘SlTIO  xxxrii. 

ESto  A BCcIlipfcosaxis  AC,  fupcr  quo  vt  diametro  fcmicirculus  de.- 
fcribacurA  DC,  aflumptoq;  in  axe  pundo  F quod  non  (It  centrum^ 
erigatur cxForthogona  FD  occurrens cIlipH in B. 

Dico  contingentes  per  B & D aiiias,axi  A C in  vno  eodem^ue  puncto 
occurrere.  ' ' ^ 

Dcmonjlrdtio. 

A Gaturper  B contingens  BE,  conucn  iens  cum  axe 
E,  lunganturquc  ED.  quoniam  EB  ordinarim 
poiicxcft  ad  axem  & B E iciflioncm  contingit,  erit , C F 
ad  FA,  vt  CE  ad  EA;  vnde  ^iundia  E D circulum 
b contingit',  igitur  contingentes  per  B £r  D aClx,con- 
ueniunt cum  axe  in  vno  codemque  pqndo.  Q^od  fuit 
demonftrandum. 

Corollarium. 

Hinc  facile  etiam  demonOrabimus  (1  duz  tangentes 
m eodem  pundo  diametro  occurrant  notmaletn 
FD,  quaefi  per  vnum  contaiUum  D tranlcat , tranlif c 
etiam  per  alterum. 

PROPOSITIO  XXXI V. 

ESto  ABC  cllipfis  diameter  BD,  ad  quam  ordinarim  ponatur  A C 
agancurq;  per  A & C Contingentes. 

Dico  illas  diametro  in  vno  codemq;  puncto  occurrere.  - 

T^tmonjlratte. 

pEr  la.huiuS  patet  lingulas  contingentes  pet  A dufias 
^ eunt  diametro  conuenire : li  igitur  non  conucniant  ineo, 
dem  pun  do,  occurrat  A E contingens  diametro  in  F,  & C H 
in  H : Quoniam  tangens  AF  concurrit  cum  diametro  in  F, 
ettt'vtDE  ad  EB,  lic  DP  ad  FB.rarfum quoniam  tangens 
C H concurrit  cum  diametro  io  H,  erit  vc  D £ ad  £ B , hoc 
ellvt  DFad  FB,  fic  DH  ad  HB:  Srdiuidendove  DB  ad 
B F,'  lic  D B ad  B H , quod  heri  non  poccB.  quare  tangentes 
non  occurrunt  diametro  in  diuerlispundis.  ergo  in  eodem. 

Qgoderat  dcmonllrandum. 

PROPOSITIO  .XXXV. 

ESto  ABC  ellipfis , diameter  B D producta  vtcutlquc  m E,  &ezE 
dcmilTx  E A,  E C lectionem  contingant  in  A & C. 

Dico  iunctam  AC,  otdinatim  cITc  politam  ad  diametrum  B D. 
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Demon/ratio. 

■bOnatUr  AFordinatitn  ad  B D fitque  H cen- 
-L  truin  ciliprcds;  ctit  igitur*  linea. £H  diuila 
in  B & F in  tres  continue  proportionales,  de- 
mittatur quoque  CG  ordinatim  ad  BI  <>  cric 
denuoBH  diuifa  in  B,StG.  in  tres  linealia  . 
analogia  continua;igttur  F & Gi  punAa  liiiic 
' eadem,  quate  refla  AF  C.  eft  ordinarim poCta 
kd  diametrum  B I.  Quod  fuic  detnonilrandnm. 

CorolUriitm. 

yttncfeqnitar  fi  ellipfim  ABC  continet 
AlinA&C.reaacduxAD.CDconuenien- 
tesin  D;iunaique  AC,  bifariam  iecetor in 
E «redam  D E tranfire  per  centrum  fine  iunaamt)  Eefle 
diametrum feaionis.fl  enim  ED  non  iit  diameter,  duc^ 
torexD  diameter  D F , occurrenS  ACfineacanF.  erit 
igitur  per  procedentem  AC  linea  in  F jdiuiia  bifariam, 
adeoquepunauro  F.iderncumE-  vnde  DF  reda  eadem 
cumlinea  DE.  quod eft contra fuppoCtum.quare  DE  &- 
aionis  eft  diameter.  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  xxxri. 

SI  ellipfim  tingant  binatrect*  coeuntes  in  D,  fle 
ex  centro  ducantur  G A , G C,  G D. 

Dico  triangula  G C D,  G A D efle  xqualia. 

Demonfiratio. 


c if.tww. 'pVnaa  contaauum  iungancur  reaa  AC.  quoniam  « ACbifeaaeftin  E.  triao* 
A gula  gAE,  GEC,  item  DEC,  DEA  aequalia  erunt  ; duo  itaque  triangula 
.DEC, DEA.  hoc  eft  totum  DCG. xquabuntur  duobus  triangulis  DEA.EAC. 
hoc  eft  tori  G AD.  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  XXXVII. 

ELlipfim  ABC  feceot.AC,  DB:diametriqu*uis  agantur  per  C » 
D tangentes , qux  per  54.  huius  conucuiunt  cum  diametro  HK'  in 
eodem  pundo. 

Dico  Uncas  AG,BG  ex  A & Bdudas,  ipfis  DK.CKanjuidiftan- 
tcs  , diametrum  H K,  in  vno  codemque  pundo  intcrfccarc. 
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Dmonjlratio. 

nOoatur  A E occurrere  diametro  in  G'&  BFin 
■*  M ; iunganturque  D C> A B,D  A,  C B. Quoniam 
DC  iungic tangentes  DK>  CK.bifecatura  * dia- 
metro HK  in  L,  eft  vero >>  AB  parallela  adDC. 
ergo  Sl  haec  a diametro  bifecatur  in  I.  quare  cu  to- 
taiDC,  AB  Cnec aequales  1 erunt  & earum  dimi- 
diae D L,  AI  aequales,  cum  igitur  etiam  D L,  A’L 
fint  a parallelae,  quae  eas  iungunt  D A,  IL  paralle- 
lae erunt.  ergohgdra  AGKD  paralMogramraum 
cft.proinde^ue  U A aequalis  eit  G K.  iimili  modo 
ollendemus  BC  aequalem  efle  M K.  Q^recilm 
DA, BC.iiateXquales, etiam  K.G)KM  xquales 
erunt,  vnum  igitur  ideinque  pundium  funt  G & Mt 
iirquoparallcl;  tangentibus  OC,.CI^  > dudae  d 
punftis  A,  B,  occurrunt  diametro.  Quod  fuit  de- 
monftrandum.  ^ ^ 

• . { 

. P R 0'p  0-3  ITIO  X; 

* ■ . • 

E Llipfim  cuius  centrum  A reeqhtquxuisdu*  diametri BD, Ce,  lun- 
dti^ue  BC,  O E ponatur  F G diameter,  qu*  BC  bifariamMiuidat 
in  H,ipfi  autem  EDoccurrat  ini,  tumpetC&B,itemD&E,cotrtm-^’***“^ 
gentes  agaocur,qu(  E G diamctrpr^^purrentinijlHem  pundtis  F fit  tj. 

Dico  xqiialia  eUc  inter  fejptimo  triangula  A C F,  A B F,fecundo  trian- 

gulaAGF,  AD  G,  tertio  triangula  CBF,  DEG;  V ■N.eT'^ 

Demon/lratio. 

\ 

/^Ccurrat  F G diamctctellipC  in.  K St  L.  Quoniam 
V' igitur  B.G  cx  hyppthcfi  m H diuifa.  cft  bd^tiam, 
eiic.cam  ACH  triangulum  aequale  tcianguln  AHB, 
quam  HCF  Xquale triaiigulo H FB^ vhdetotum rrian-f 
^um  A CF,  xqualec/ltnti triangulo  AFB.  quode- 
catptimum.Riiriumcumc  B C,  D E xquidifteh'1  St  BC 
mlLdiuila (it  bifariam  a d<^<nctrq  FG,  erit  fis. E D in 
I,  bifariam  diuifa.  quare  cumhtoix  CB.DE  Cntxqua- 
Ics,ctunc fit  harum dimidix  KC.Dl  xquales,  quare  cu 
I etiam  Cnt  parallel^,  rcflq  C D,H  I,gu*  illas  iungut.funt 
patallclxioiangiila igitur.  ACH,  ADI  funt  inter  eaf- 
.icta parallelas.  Suot  autem  fit  bafes. AH,  A I xquales 
(cft  enim.  AK  XQUalis,ALj4c^  KHipli  IL.J  ergo  triangulum  ACH  atqaatur  iirJaiii-- 
triangulo  ADI.  lam vero  A H,  AK,  A F, itemque.  A I,  A L,  A G funt  i continuf.  ‘ 
quare  ratio  AH  ad  AF,  duplicata  c(l  rationis  AH  ad  A K;  fit  ratio  Aj‘ad  Ag’ 
duplicata  rationis  AI  ad  AL.  Ciim  igitur  rationes  AH,  ad  AK;  AI  ad  AL,' 
czdem  iint  ( AH  enim  ipii  AI,  fit_AK>  ipfi  AL  xqualis  cft)  erunt  fic  rationes 
AHad.‘AF,  AI  ad  AO,  carundem  rationum  dtsplfcacz,  cxdeminrcric  : ac 
proinHcim.tFianguJumquoqi  AHC  eftadtriangulum  AFC;.  vt  triangulum  AID 
qd triangulum  A GD.  Quare  cdm  triangula  ACH,  ADI  ofteniifint  XqualiV  ' 
etiam  AFC,  AGD  xqualiactunt.  quod  erat  alcOrum.  Exquoiam  patet  etiam 
FC H) GDL xqualia cfte, quibus li addas  FBHiGEI,  quzcodc‘m plane  diicuN 
fu  ollendemus  atqualia, erunt  tocatriaiiguU  CBF.DEGixqualia.  Quod  erat  ter- 
liq  loco  demonftianduin.  Orti- 
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CaroUsnum. 


HtncpatctqaadriUtetaCFBA,PCEA,?<Ju*li»cire,  eodemeniffl  dlfcutfo 

prot«bii»m«  tqualia  effe  triangula  A8P,  AEG,  quo prubammu* 

^ T7  A T\  ^ 


ri  ACF.ADC. 


propositio  XXXIX. 


i^i(<|ueAD( 
in  £,0cexE 


ducatur  E F,  acqujdiftani  AB>(ecaoi  AD»CBlineaiin  G ^ H. 

• Oico  conungcnKm  per  F dnAamaequidiflareipu  BC. 

Dtmonfh^tiQ. 

\ pkVcaatUrcxlccacrohM«  lE.  IF  ocauttenwAD, 
U B in  K 8c  L : quoniam  igitut  KM  eontingom.*- 

quidiftat  AD  &1F  diameter  ad  contingentem  AiAa, 
iecet  AD  lineamin.K,etit«ADin  K diuifa bifariam; 
eftautwn  «Qa  BC  w L diuifa fiout  A D in  K.  refla 
enim  KL  inngentpunfla  K.L  parallela eft  kipfii AB, 
DC  kitmfcBC  in  h bifariam  i diaaetr» 

IFjvmk-at  WiWww  P duflm  ‘ aquidiftat.  Quod 
fuit  demenlhandum, 

PROPOSITIO  XL. 

Circulus  fuper  axe  laakxc  vt  dlamdcro  defetipuK  eUip(l  exeerkuia 
liflobus  tantum  punftis  occurrit. 


Dtmonlirdtio. 


f / \ \ cit  ABC  elMpftosaalsmaiorBD.ceriwwa*'* 

( / \ \ Ojijju,  g inun^aHo  EE  dtcuhis  deferdwtur,' 

\/  \ \ diqoiUumellipfi  io  duobus  tantdmponfliaB» 

A/ P C \ Doccurrercoccanat  enim  II  Heri  poffitinfcpe* 

• J .., j.  V iapunflnA,arp«rAordin«lmada)tem^Wt 

I AF.doeaiur^ue  axis  rainot  GE.  erit  igttutet 
1 , / BFD  redangolumadquaifcatumFAficBBD 

■ \ Ii  rcflangulumadqtwdfatumEGifed  BFD  re- 

\ j / ftanguTum  in  WCttlP 

\ / y Iptur  A teflangulumB  E D.  id  eft  quadratum 

Vv  BE  «qualf  qnadtato  GB><)uoilIeri  non 

potefteum  RE  linea  maior  fit  q»io»G*.^ri* 

eireulMSepipfinonoccijrritinA.-oeninaliqquoUii poaft<upr»tetBfc Q. 

fbft  demoo^ndum, 

QrJlmum. 

Simili  difcnrfli  demm>Hr»biiW  «ftculura  circa  minotemelCpfeQt  ax«m<l^- 
p.wm  in  duobus  tantdm  pun^Ms  extteaais  axeot  ellipfi  oecurtete . A wtnm  intra 
cilipfim  exiftere, 

PAO- 
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PROPOSITIO  XLI. 

Circulus  centro  elliplcos  defcripcus,IIellip(Iin  fccar,in  quacuorpun^is 
(ccabit. 

Demonjlratio.  ^ 

Cit  enim  ellipfeos  centro  G defcriptus  circulus  lecas  el- 

‘^lipfiminB,  ducaturaxisFD,  ScrcAaEGI;  tumordi-  / \ 

oarim  applicetur  B K A occurrens  ellipliin  A,  ducantur 

itemre^a  A GC,  IC;  ih  triangulis  BKG,  A KG.  BK,  /T\  / \\ 

AK>  sequantur,  & KG  eil communis, anguliqucad  K re-  / / \ / \ 

fliicrgo  GB,G  A aquales,  quare  ciim  pundium  B fit  ad  / \ / \ 

circulum , erit  Sc  pundlum  A.  efi  autem  idem  pundum  I d.C  ] 

etiam  ad  ellipiIm,ergo  circulus  ellipCmfecar  in  A'Dein-\  / \ / 

dc  A B,  IC  funt*paralleIse,adeoqi  ciim  angulusAKH  \ \ / \ / / * 

redlus  iit,  erit  ctiamre^us  I HK', ac  proinde  IC  ordina-  \\  / \j/ 

titncft  polita  ad  axem  DF,  ac  bifefla  in  H.  funt  autem  i 

tot^  AB,  IC  b aequales  , ergo  A K,  I H earum  dimidix  \ 1 / fc 

etiam  fiint  f quales. In  triangulis  igitur  G K A,  G H I,AK  'V. 

ipfi  IH,&KGipliHG  eltxqualis  , anguli  vero  AKG,  ■P' 

IHGeiiamxqualesruntjcrgo  GA,G1  xquantur.qua- 

tecumpundlum  A At  ad  circulum,  erit  dcpunduml.  atqui  etiam  puudum  I eft  ad 
ellipCm.  ergo  circulus  cIlipAinfecat  in  I.  Amiliter  oitendemus  circulum  cIlipA  oc- 
curtcrcioC.  In quatuor  igitur  pundlisfccat.  Quod  erat  dcmonftrandum. 

CoroUarium. 

QVod  autem  non  fecec  elliplim  circulus  in  pluribus  pundis  quam  quaiuor,  facili 
colligetur  ex  deanonilratioaeiam  polita. 
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De  fidioribus  £5*  figmentis  EUipfios. 
PROPOSITIO  XLIf. 

Sic  A B C cllipfeos  diameter  B D,ad  quam  ordinatim  ponatui^  A E tiX- 
iungantur^ue  ABC. 

Dico  ABC  triangulum  maximum  eflc  illorum  qux  legmcnco 
ABC  inlcribi polTunt. 


Dtmonftritio. 

A Cea  per  B contingente  B F>ex  A rc£la  ducator  que- 
^^uis  AF)  occurrens  cllipfi  in  G Sc  contingenti  inF- 
iungantutque  GC  > FC  Quoniam  FG  contingens 
cadit  fupraGi  igitur  triangulum  AFC  maius  ell  trian- 
gulo AGCifed  AFC  triangulo zqualecfttriangaluin 
ABC  ob  AC,  BF  xquidiilanteSiigiturSc  ABC  trian- 
gulum maius  eft  triangulo  AGC  : vnde  ciim  idem  de' 
alijs  omnibus  triangulis  ollendaturt  pacet  ABC  trian- 
gulum , maximum  eorum  eflc  quz  legmcnco  ABC  ia- 
ictibipofliinc.  Quod  erat  demonftrandum. 

CoroUarimn. 


TTinc  facilis  praxis  elicitur  ad  tnrcribeodumcuiuisfc- 
■l^gmento  triangulum  maximum : erigendo  nimirum 
diametrum  B D,  iungendo^ue  AB,  BC.pundla.demonftratiopacec  cx priori. 


PROPOSITIO  XLIII. 


TRiangulum  maximum  Tegmento  cuiuh 
non  maiori  IcmicIlipH  inferiptum  , maius 
cft  dimidio  ciufdcm  Tegmenti. 

Demonjlratio. 

T^Sto  AB  C Tegmento , non  maiori  femiellipli  inferi- 
A-iptum  triangulum  maximum  ABC  Oico  illud  ma- 
ius eflc  dimidio  Tegmenti  ABC:  duda  enim  diametro 
BE, quz  AC  TubcenTam  diuidatbiTariaminD.eriga- 
tur  ex  A & C linez  A F , C G paralielx  diametro  B E, 
quzFG  contingenti  per  B adlz  occurrant  in  FStGi 
iungantur^ue  A B,  C B:  ttiangulum  A B C b dimidium 
cflparallelogrammi  AG.  Atqui  AGparallelogram- 
mummaiusefl Tegmento  ABC,curaAF,CG,F  G li- 
nez cadant  extra  cllipflmi  igitur  at  triangulum  ABC, 
maius  eft  dimidio  ciiiTdem icgmenci.  Q^od  fuit  de. 
monflrandum. 
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PROPOSITIO  XLIV. 

ELlipHln  ABC  fecet  diameter  BD  , ad  quam  ordinatim  polita  I5t 
AE^C:  iun(5tis  AB,  CB  inferibatur  fegmento  AFB  triangulum 
maximu  A F B,&  ex  F ponatur  F G parallela  A C.iunganturq',-  B G,G  C. 

Dico  BGC  triangulum  eflTe  maximum  eorum  qux fegmento ,B  G C 
infetibi  polTunt,  8c  fi  triangula  fuerint  maxima  / dico  F G effe  paralle- 
lam ad  AC.  ^ 

• Dtmonjlrfitio. 


QVoniam  >.FH,  GI  linezfunc  scquales.triangula  FBH,GBLean<lemhaben-‘“  '”'’‘' 
tiaalcitudinem,xqual]a  erunt,  limiliter  triangula  FAH,  GIC  inter  paralle- 
las E G,A  C conftituta  erunt  zqualia  ac  proinde  a:quabuntur tota  triangula  B K A, 

BGC  : fi  igitur  BGC  non  fit  maximuiHi ponatur  aliud  BLC,  maius  triangula 

BGC.  & ex  L ducatur  LM  xquidiftans  A Ci  erit  igitur  vtpriiis  triangulum  BLCi 

zquale triangulo  AMB.adeo^ue&  AMB  triangulam,  maius  triangulo  BGC 
ideft  AFB,  quod eft contra fijppofitum,cuBFAmaximum  ponatut.igitur  B GC 
triangulum  maximum  eft  eoru  quz  fegmento  BGC  inferibi  pofliint.quod  erat  pti-  ■ 
Oium.fint  deinde  triangula  BFA,  BGC  maxima.denionftrabimus  iunSam  FG 
parallelam  e(I’e  A C.  fi  enirti  non  eft  parallela,  fit  alia  fiipra  vel  infra  ipfam  F G pa- 
tallclaad  A C,  nimirum  refta  FL.iunganturque  BL,CL.  ergoper  primam  par- 
tem huius  triangulum  BLC  erit  maximum  ,quodficri  non  poteftcdm  FGC  ex 
I^pothefi  fit  maximum.Non  igitur  F L,  aut  alia  vlla  prztet  F G eft  parallela  ad  A C. 
Quoderat  fecundo  loco  dcmonftrandum. 

CorolUrmm  primum. 

TTlnc  fequitur  fi  triangula  BP  A,B  G C maxima  Gnt  eorum  quz  Tegmentis  inferi- 
-*bi  poliunt,  eflctEqualia.Nam  per  fecundam  partem  huius  FG  eft  parallela  ad 
Ac.  VndebpH.Gl  zqualesfunt,  acproindetriangula  FB  H,  BI  G,  & FAK, 

G C Ii  adeo^ue  ac  tota  BFA.BGC  aqualia  funt.  . 
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Conllariumficmdut». 

QVod  C fuerint  binatACtFG  ad  diametrum  orJinatim  pofitz.  iungantutque 
FA>CG> triangula  quifegmentis  AF,  C G infetibuntur  maxima  , inter fc 
quoque  teipialiaclfc, eodem  pUnedilcurfudcmonllrabimus  > quovfi  fumus  inpro- 
poGiione  & corollario  primo,  nullo  alio  immutato , quam  quod  luco  huius  ahu- 

menda  iit  vigeiimafeptima, 

PROPOSITIO  XLV. 

Sit  ABCellipfisdiametcrquxcunquc  BOadquam  ordinatimpo na- 
tur A F C.  ’ 

Dico  AGBF  fegmentum  xquari  Icgmcnto  C H B F. 


Demonjiratio. 

TVntSlis  AB,  C B.infctibantutr  Tegmentis  re- 
'^liquis  triangula  maxima  A GB.C  HB  crunc 
illapcrprimUm  Coroll.  prxccdcntispropoG- 
tiotvis  inrer  fe  zquaha  St  i>  maiora  dimidio  Te- 
gmentorum ABGiCBHtdein  St  rcTiduis  v- 
trimqiie  Tegmentis  triangula  inTcribantur 
maxima  A KG,  GIB,  CMH.BLH  erunt 
vt  prius  triangula  A K G,  G 1 B partim  per  co- 
rollar.primum,parcimper  Tecundum  (qualia 
triangulis  CMH.BLH,  ic  maiora  dimidijs 
legmenrorum:  igitur  cum  ea  inTcriptio  Temper 
pollit  continuari  in  vtroque  Tegmento  AGB, 
BHC,  Se  vtrimqne  partes  ablata:  fint  ^nterTe 
zquales,  St  maiores  dimidio, iegmentoru  aquL 
bus  auferuntur^  conftat  < A GB  Tegmentum  z- 
qualeeflcTegmcntoCHB.  Quare  additis  z- 
qualibus  triangulis  ABF  > C BF  erunt  tota 
fcgmcnta  AGBF.CHBF  zqualia.  Quod  erat  demoniltandum. 

Corollarium. 

TTlncfeouituraquiuis  diametro  cllipfim  bifariam  Tecari;  Iit  enim  diameter  qux- 
•L^uis  BD,  St  ducatur  perqumluis  illius  pundum  ordinarim  A F C,  per  ptopolt- 
tionem iam  dcmonilratam  Tegmentum  ABF.Tcgmento  BCF,  zqbatur.rurTum 
per  eandem  propoGtionciegmentum  ADF,iegmento  CDF  zquale  ell.  ergo  Te- 
gmenta ABF.ADF.  hoceft  totum  Tegmentum  D AB,  zquanturfegmcntisBCFa 
CDF,  hoccli  toti  iegmento  DCB;  bifariam  igitur  diuiTa  eil  cllipiis  a diame- 
tro BD. 

PROPOSITIO  XLVI. 


Diametri  dux  coniugacz  cllipfim  quadrifariam  diuidunt,  & 
clliplim  quadrifariam  diuidentes,  (iint  inter  fc  coniugatz. 


& diametri 


T>em<m- 
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Liemonftratio. 

Slntin  AEC  ellipfi diametri d>i*  Coniugacx  ABj  CD. 

dicoilUsellipfim>iuadri(uriaindiuidere;  Sc6  AB,  CD 
diamciri  clliplim  quadrifariam  diuidant  ,diCo  illas  ciTe  coli- 
iugatas.  Quoniam  A B,  C D diametri  funt  coniugaiz , erit 
ABordinacimpofiraad  diametrum  DC.vnde*  tam  AEC, 

CEB  quam  AED.BEU  fedfores  funizqualcsi  funt  au- 
tem & AEC,  AED  Iciloresob  eandem  rationem  zqua- 
les  i feflores  igitur  quatuor  A E C,  CE  B,  B ED,  D E A,(iint 
inter fe zqualca  ,(c  AB  > CD  linez  quadrifariam  diuidunt 
clliplim:  Quod  erat  primum. 

Sitiam  ciliplis  quadrifariam  diutia , dico  AB,  CD  dia- 
metros elle  coni.ugatas.  fin  verd  ducatur  ipii  CD,  Cohiu- 
gata  FG,  igitur  F K C , fedior  quadrans  ellipfeos  eft  per  priorem  partem  huins.  At- 
qui feflor  A E'C  ex  liypotheil  etiam  quarta  ellipfeos  pars  eft , ergo  fedores  F E C, 
AEC  zquales  funt.  pars  8c  totum.quod  fieri  nequitiigi^r  FG  diameter  non  eft 
coniugata  iplius  CD,  necquzuis  aliaprztet  AB.  Quod  erat  demonftrandum. 

Corottarrnm. 

TTtnc  patet  fci3  ores  quarumcumque  conjugatarum  , zquales  elle  feftoribuscu- 
J^iufcunque alterius  conjugationis  ilngulos  lingulis  S linguli  enim  quadrantes 
funt  ellipfeos , Se  fi  ledores  Cm  zquales  ac  latera  vnius  fint  coniugatz,  alterius 
ttiam  latera  clfc  coniugatas. 


PROPOSITIO  XLVII. 


j^Eftores  ad  verticem  oppoliti  funt  inter  fc  «qualet 
Dmonjlratio. 


SEcent  ABTC  ellipfim  diaijietrl  quzculique 
ACiBD.  dico  fcdores  ad  verticem  oppofitos 
eireioccrle  zquales.  ducantur  eiiimeic  £ centro 
diametri  duz  EF,EGiSc  EE  quidem  coniugata 
ipfiEBeEG  vero  coniugata  ipfi  AE.  Qijoniam 
igitur fedotes  BEF,  AEG»  l> Zquales funt,dera- 
pto  communi  AEF,  eric  Icdor  AEB  , zqualis 
fedori  F EG: rurfum  clira  fedores  FED,  GEC 
c fint eqoalcs, dempto  communi  DEGicritfcdor 
DEC  zqualis  fedori  FEG,  Ideft  AEB  ad  ver- 
ticem oppofito.  eodem  modooftenduntur  AED, 
BEC  iedores  zquales.  igitur,  Scc.  Quod  fuit  de* 
monftrandum. 


besJMlw, 
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Propositio  xLViil. 

Sit  in  ADC  ellipfi  feiftof  quicunque  ABC,  oportet  e»  B reftam 
ad  periph^riam  ducere,  qu*  curti  AB  linea  Icdtorem  tonftituat  da- 
to ABC  zqualctn. 


Cou- 
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ConftruCiio  demopfiratto. 

DVcatur  ex  C ordinarim  ad  diametrum  AB  t rc^ 
CED,  iuhgaturcjue  BD.  dico  faflumcfle  <juod  pe- 
,titur. , cE;.cnim  fcgniciuum  AED  a arquale  icgmenco 
AEC,  ic  cum^quales  fint  CE,  ED.  triangulum  DEB 
rquale  cft  triangulo  CE B,  igitur  acfcflor  A BD  zqua- 
Iis  feaori  ABC.  eduximus  igitur  , Sic.  Q^od  fuit  fa- 
ciendum. 

PROPOSITIO  XLIX. 

H Abeant  A DBjCDB  feaorex  xtjuales  com- 
mune latus  B D.iungantur^uc  A B,  C B. 
Dico  fegmenta  lineis  AB,CB  ablata  efle  inter 
Iczqualia,  &Ii  Icgmencafuerinczqualia,  dico  & ftdlotes atquati. 

Demorifiratio. 

IVngantur  A,C  occurrat^ue  AC,lincadiametroBDIn 
Ae,  tu  m fi  a c non  fit  diuifa  bifariam  in  Eidiuidatur  bi^ 
riam  in  H.agatutque  per  H diameter  DK.Quoniam  A Ci 
linea  ordinarim  dufla  eft  ad  diametrum  D K > erunt 
AHK,  CHK,b  Tegmenta  a:qualia.(unt  autem  & AHD» 
CHD  tciangulaatqiulia.fcftorcsigitur  ADK,  CDK 
intcr'/e  aquales  funt  , fedex  hypothefi  quoque  feftores 
ADB,  CDB  ^qualesfunt, igiturfeSor  CDK,  aequalis 
eftfeflori  CDB  pars  toti. C^od aTjfurdum.  quare  AH 
linea  non  diuiditur  in  H bifariam  i net;in  alio  pundo  qua 
in  E : adeoque  igitur  A C,  Imea  pdfta  cft  otdinatim  addia- 
metrum  BD.  vnde  AEB  fcgmcncum ' eft  zquale  Te- 
gmento CEB.  funtantem  AEB.CEB  ttiangulaaequalia.ergoreliquumfcgmen- 
tum  AB,  aequale  eft  Tegmento  CB  quod  erat  primum. 

Sint  lam  AB,  CB  Tegmenta xqualiajc  cx  A,B,Cpunflisdiametti ponatur  AD, 
BD,CD,dicofeaorcsADB,CDB,efleintctrc*quales.(inverd:  fiat  CDBfe- 
aoriaequdis  Teaor  i^BDE  , iungafiturque  punda  LB.  erit  igitur  LB  Tegmen- 
tum teo^ualc  Tegmento  CB  hoc  eft  AB  perhypotheCn,adcoqueparsxqualistoti. 
Quod  fieri  non  poteft.  igitur  Tedor  BDL  noneftqqualis  fediori  CDB:  nec  alius 
quifquam  prxter  ADB  Teaorem.  Quod  erat  demonfttandum. 

PROPOSITIO  L. 

Sit  AB  Cleftor  quicunque. 

Dico  lineam  ex  centro  dui2am,  quq  AC 
fubtcnfam  diuidit  bifariam,  feftorem  quoque  bf- 
fariamfecare. 

DemonBratio. 

DVeatur  ex  B centro  diameter  BD.  fecans bifariant 
AC  lineam  in  E:  dico  AB  D.  CBD  Tcaores  efle  ae- 
quales : Cum  enim  AC  in  E diuila  fit  bifariam, erunt 
A B E.  C B E triangula  zqualia,  Ted,  quia  A C eft  ordina- 
rim polita  ad  diametrum  BD, etiam  Tegmenta  • AED, 
CED  funt  zqualia  , igitur  totus  Tcaot  ABD,  fciSori 
C BD  squale  cft.Quod  erat  demonfttandum. 
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PROPOSITIO  LL 

ELlipfim  ABC  IccentdiuequxuisparaUelx  AD,  BC,  iungancur& 
AB.CD. 

Dico  AB, CG  (egtncnca  cfle xqualia,  & (1  regmenta fuerint xqualia^ 
dico  BC, AD  lineas  xquidiftare. 

Demonflratid. 

AD.BC  bifariaiQin  F & E agatur  per  F& 

•*-^E  linea  F E,  occurrens ieilipfi  in  H,  erit  illa  diame- 
ter. <]uare  BFH,  CFH  /egmenta*  fiint  xqualia. rur- 
fumquoniam  A E,D  E xquales  func,& fegmenta A H E, 
r>HE  aqualia  erunt:  ablatis  igitur  xqualibus  Icgmentis 
BHF.CHF  remanent  Tegmenta  AB,  FE.DC.FE 
xqualia.  Deinde  quoniam  AE.ED  funt  xquales,  & 
altitudo  communis  parallelarum  BC.AD,  erunt  AE 
FB.DEFC  trapezia  xqualia,  igiturabxqualibusTe-  A 
gmentis  ABFE,  D CFE,  trapezijs,  ablatis xqualibus, 
manent  A B , C D reliqua  fegmenta  inter  le  xqualia. 

Quod  erat  pnmum. 

Sintiam  AB,CD  fegmenta  (qualia , iuniganturque 
B C»  A D;  rfScQ  AD»  B C Iinc4s  :cquidiflarc:(in  vcr6,du- 
Mtur  ipfi  BC  parallela  AG> iunganiurque  CG  : erit 
igitur  per  primam  partem  huius  Tegmentum  A B xqua-  , 

le  Tegmento  C G : led  C D Tegmentum  ex  hypothell  xquate  eft  Tegmento  A Bt 
^inenta  igitur  C D.  C G iuntxqualia,quod  heri  non  potell,cilmpuni2um  Gca- 
datTupra  »el  infra  D,  adeoque  C G Icgmentum  maius  vel  minus  iit  legmento  CD: 
igimr  A.G  boeinonAtquidiftatipiiBCifedfolaAD.Quodetatdcmonftrandumi 
QuodTi  punaum  datum  D idem  fit  cum  punfro  A, 
ducatur  AL  tangens  ellipfira  in  punAo  A fiueD,{funt 
enim  A & D iacn  ex  bypothefi  vnum  idemque  pun- 
auro)duadque  BG  parallelaad  AL  iunge  DG. 

Dico  hanc  abfeindere  Tegmentum  DFG  xquale  Te- 
gmento ACB.  ^ 

Excontaaudacacutdiameter  AKi  igitur  BG  quia 
tangenti  xquidiilar,eilordinatim  ^ polita  ad  diametrum 
AK  , adeoque  bifeaa  in  H , triangula  igitur  B AH, 

G A H xquantur;  xqiiantut  Verd  c & fegmenta  B C A H, 

GFAH-  ergo  reliqua  etiam  fegmenta  BC  A,  GFA  fl- 
ue GFB  jquantur.  Faaum  igitur  eft  quod  petebatur. 

PROPOSITIO  Lll. 

SEcet  elliplim  redla  quxuis  AB  ; auferens 
ACB  fegmentum  , & detur  in  peripheria 
punaum  quoduis  D,  oportet  ex  D redam  ducere  D E , qu?  aufetat  fe- 
gmentum D E F , xquale  Tegmento  ABC. 


AD 


c»»- 
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ELLIPSIS. 


■teji 

‘ CoafiTii3i(i&‘ demoitflratio. 

7 Vngantnr  B D,  &:  cx  A ponitur  A E aiquidiftins  B D, 
■*iunginturquc  ED.  pacccperprucedentcm  DEF  <c- 
gmcncum xquile efle (cgmcmo  ABC.  Igitur  ex  pun- 
aodato, &c.  Quoderatfaciendum. 

PROPOSITIO  LIII. 

SEcent  ABCellipHin  dux  quxuisline;  AB, 
D E {cgmcnca  auferentes  xt]ualia;  diuiUs  au- 
tem AB  , O E retiis  bifariam  in  G & H , du- 
cantur per  G & H diametri  I G C , 1 H F. 

Dico  illas  in  G & H proportionalitcreffe  diuifas.  Et  fi  diametri  fint 
proportionaliter  diuif; ; dico  fegmcntaelTe  xqualia. 

DemonflrMto. 

T Vngan  tur  A D.  BE.A  C,  D F,  G H,C  B,  FE,  C F.  Quo- 
•*niam  A C B,  D F E fegmenti  ponnnturarqiialia , A D, 
E B lincz  > parallclz  Tunt:  e(I  autem  vt  A G ad  G B,  iic 
DH  ad  HE,  cum  AB  > DE  lincz  in  G & H diuiix 
/int bifariam, igitur 8c  GH  linea zquidiftat  AD,  BE. 
lamverdcumAB  fit  ad  diametrum  IC  ordinatimpo- 
fita, erunt Icgmcnta  AGC,  BGCi>  zqualia,adeoque 
Tegmentum  AGC  dimidium  Tegmenti  ACB.  fimilide 
Caufa Tegmentum DFHdimidium  eft  fegmenti  DFE. 
Quare  cum  tota  Tegmenta  A C B,  D F E pohanturzqua- 
lia,  erunt  etiamiegmenta  AGC,  DFH,  eorum  dimidia 
iotcrlczqualia.Deindec triangula  ACB,  DFE  maxi- 
ma Tunt  eorum  quz  Tegmentis  infcrlbi poliunt,  Sequo- 
44-Mai.  niam  A D,B  E ollenTx  Tunt  parallclz,  etiam  a inter  Te  zqualia  erunt!  zquabuntur 
igitur  St  eorum  dimidia  triangula  A GC,DFH:  quz  fi  auferas  a (egnientis  squali- 
ert.Mu.bus  AGC,  DFH,  remanentiegmenta  zqualia  A C,DC,  ergo  CF  linea'zqui- 
diftatrefhc  AD  hoc  eft  GH:  quare  vtCG  ad  GI,  fic  FH  ad  HI.  Quod  erat 
demonliranduiu.  Hinc  iam  veritas  conuerTz  fit  manifella. 


PROPOSITIO  LIV. 

Sit  in  ABC  cllipfiqu.tuis  diametrorum  coniugatio  AC,  B D,  iun- 
dla^ue  AB, ducatur  qu.vuis  F G parallela  AB;  & cx  F & G,  red-x 
ponantur  GH,  F I ordinatim  ad  diametros  BD,  AC. 

Dico  AC,  BD  diametros  in  K & L proportionaliter clTc  diuilas. 


Demm- 


Digilized  by  Coogle 


Demonflratio.  5 

T Vngtntnr  GB,  BH,  FA,  AI > HI.  Quoniam  A B>  / 

A-GF  linex  zquidillant  , erunt  GB  > » FArcgmcnn  ff  / / \ 

zqualia;  fed  G B Tegmento  efl  zquale  CcgmentumHB.  / / \ 

T nam  Tcgmentulinez  GKB  zquacur  Tegmento HKB,  B / / V 

& triangulum  GB  K triangulo  HBK)  & FA  Tegmen-  / \ 

co  ob eandem cauTim zquatur Tegmentum  AI>  igitur  tc  AF  v / = Ic 

HB  Tegmcntumeftzqualeiegmento  AI  ,& Hlzqui-  “ I 

diilat  blinez  AB)  hoc  efl  FG.  quare  totum  Tegmentum  \ / I 

GBH,  tquale  eft  toti  Tegmento  F AI  : adeo4ue per  ' / 

przccdentem  AC>  BD  diametri  in  K & L fimiiiter  / 

Tunt  diuiiz.  Quod  erat  demoniltandum.  \ / . 

’ PROPOSITIO  LV. 

IN  ellipli  data  fit  quzcunt^uc  diametrorum  conjugatio  AB,  CB  , Sc 
iungatur  AC,  cui  parallela  fit  quzuis  ED,  ex  puhaii  auteni  D , & B 
ducantur  ordinarim  ad  diametros  D F,  E H,  D G,  E I,  erunt  igitur  figutz 
DFBGjElBH  parallelogramma. 

Dico  parallelogramma  illa  zqualia  elTc. 

i>emo/^ratio, 

u.  . . , 

QVta  per  przcedentem  BA,  BC  proportinnaliter  X 

TuntdiuiTzierit  AB  ad  BFiVr  CB  ad  BH]:  &per- 
mutando  Tt  AB  ad  C B.fic  BF  ad  B H.  fimiiiter  AB 
per  przcedefitem  eft  ad  B I vt  C B ad  B G , & permu-  V'.  / j 

tandovt  AB  ad  CB>  fic  BI  ad  BG.  ergo  BF  eil  ad  / \ 

BH,vtBI  ad  BG.  ergo 'parallelogramma  A G,  HI  / i^l/x  \ 

zqualia  Tunc.  Quod  erae  demonftrandum.  i \ 

'PROPOSITIO  LVL-  \ ^ I 

SFnt  AB, BC  diametri coniugatjtiunftispun-  \ . / 

diis  AC,  ducatur  E D |>arallcla  redia:  AC, 
turaex  D & E.  redq  ponantur  E I,D  F,  D G,E  H • ! 

erdinatim  ad  diametros  AB,  CB,iungantur^ue  -iii- >.' > 

EB,I>B.  • ;;.u  ■ I r 

Dico  EBD  fcdIdrcm,xquarifigurz'E  IFDKE.  _ ' ' 

7.:k!j  '■  •' 'r  ^ ■.f.Tli  < ""i 

pEr  przcedentem  pttallelograinma  F G>  HI:  tc  iltoromdimidia, triangula  D FEU 
T £IB  intetTeibnczqualiai  ablato  igitur. communi  3Ll&,erit  EL-B  triangtlinal 
zqoaterra|>ezio  DKIL.  quareaddtea  figaracomntunii'fi'tiOKEvTe4ap  B90 
zqaalis«(lfigarz  EIFDKE  Quod  cratdemonftcaodnro,  1 .1  Ii  . «.■  > n;- 

■'^5  7 . • r • ■ • L:tv».r  - f..!i  ' >v-t  y 

P R O P O S I Ti  I O " L Y 1 I.  ' " 

- ■ ■ *'  , i a J C'  ' ■ ■ 

SEcent  ABC  ellipfim  duzqu;uisline;  AB,CD,  oportet  CD  lineq 
parallelam  ducere,  qu;  (egmentum auferat zqualclcgmento  AHB. 


< 41dMMb 
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ELLIPSIS.'. 


*r4 


QinShi^io  iy  dtmnfirdtu. 

DluiCs  AB,  C D bifatiam  io  E & F,  agantur  cx 
G centro  per  E F diametri  OH,  GX;  tum 
G1  diuidatur  in  K,  Cent  IX  G diutia  eCiin  £>  pona- 
turquepet  K ordinaiim  LM,  patet  pet  55.  huius 
LIM,  AHBiegmeota  efleacqualia;  cftautem  LM 
parallela  date  CD,  igitut  dato  iri  cllipfi  fcgmcnto, 
&c.  Qijod  erae  faciendum. 

P R O P O S J TI  O L V 1 U. 

i j ■ . I»  . 

SEcem  ABC  clliplim  coniugatz  duzdiartietri  A B , C D.  diuila^ue 
C D illarum  altera  quadrifariam  in  E G , agantur  per  E & G rcftz 
H I,  K L zquidiftantes  diametro  A B,  iunganturqt  putida  D,K,  H,  Cj 

Dico,  LD,DK,KH,HC,CI,IL  lineas  fegmenta  auferre  zqualia. 


Demonflratio.  ' ' 

QVoniam  KL,  HI.  funt  parallelz  red»  AB,  «juz 
cit  diameter  coniugata  ipli  DC,  erunt  KI.,HIor- 
dinatim politz ad  DC.  ergo vt reftangulum  DGC,ad 
refXangulum  DEC,  ita  quadratum  KG,  ad  quadratum 
H£,adcoque  cum  cetXanguIa  dot  zqualia , etiam  qua, 
drata  erum  zqualia  , rnde  &re^  KG>  HE.act}<mlcs 
funt.  funtvetd  & GF,  BF  zqualet.Jt  angult  K.CF> 
FEl  fqudd  HLKL  lint  parallelz ) tequalet  fuwt  igi- 
tur KGF:trianguluman|ualeeft  triangulo  FEL  a^u- 
lulque  IFE  (qualis 'arigulo  GF.iC.tScqtila  GFBriiiica 
refia  cft,  anguli  IFE,  KFG  ad.veiiiiccm  couftituu 
funt  zqualestvnde  K F Lpunda  funt  in  dircaum, adeoqj 
, ' feaotes  KFD.  CFI.  iiiritadvei*!ce(n  oomlitnti:  quia 
autem  oftendi  triangulum  KF  G.zquari  trianguloIF  E, 
ti  lim)li  ^fcurfu  oilcndipoffic  tiiangukuB  quogi  D,KO 
zquati  triangulo  ICE,  erictnangulum  totum  D R F,  zquale  cocitrungplo  1CF> 
Atqui  & feaotes  D F K,1  F C ad  Verticem  poliri  • funt  zqualds.Igitur  reliquaetiatn 
jpf,  P K,  IC  inter  fe  zqualia  e riiUt.erafraedd  oftenduiitur  D L.H  C feginen- 
ta  zqualia, Iterum  ciim  duo  latera  KG,GFlintduabUt  laterib«s.DG>GL.zqna- 
lia,&  anguli  lateribus  (qualibus  contenti  ad  vertice  zqualcsicrunt  triangula  G EFf 
DGL  inter  fe  zqualia , ^^{qguki^  GRF  *q“aI|S^*'S“l‘’^?iyf3G^LDf  fijcpq 
b JI.4.4U.  kFI.DL  linezpatallelz.'quafei>  D“K',  L 1 fegmenta  liint  intefle  zquanaieltrerd 
iam  ollcnfum  (egmcnca  quoque  C I>,D  K.  zqualii^  cire,zquantutigitur tria  fegmen- 
ta  DK,  LI,  CI.  viteriusquia  Dteti  'iijngimr(quales  ac  parallelas  GL,  FEJ, 

c iM.  i|^Z(|iaiD(nHntparallclz;vnde  tiZiimeiagriMiMaiG I,13LiaeqitaliaIiimt'Zt}Mdta 

inc  IgiuiriquatuotrcgmeUil  IDLt.OitL j,'OilC  Rurftm  quizK  H>L  L iunguztiKX, 
d iM  ll(lZt]aatMB(;,pMltcliS(luiaai^'eMtai>parallel«.r>eraat  crgodzqualia  ctiaia  fe- 
gmenu  KH.LI.  zquanmelgiatf  quinqtoeicgiueufk  ICU,iLLKiUj>L,CL  Atqui 
etiam  oftcniumell zqualia elTe fegmenta  HC,DL;  zquantur  igitur omaiafexie- 
gmenta.Quod  fuctatdVbndnilriddimr  i O 'i  >'i  '1 

Vocetur autem figuta  DKHCIL.ellipfi  inferipta,  polygonum  regulare.  * 
jiiiii  ' 1 JM'!'  > ,QO,'T  A ?-r;iui'  •'!  > 
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E L H P a I s. 

PROPOSITIO  LIX. 


EAdem  manente  figura  propoficum  fit  ellipfi  hexagonum  regulare' 
inferibere. 


Confirn(ito  demonjlratio. 


CVinantarduzqua;iiis diametri  conjugate  AB,  CD  , diuila^ile  CD  quadriia- 
^riamin  E &G,  agamur  per  E Se  G linex  Hli  KE  aequidillantes  AB:  du>  '< 
canturae  UK,  KH,  HC>  ChlL»  EO:  parce  per  przcedentem.-tedas  illas  fca 
gmenca auferre xqualia,adeoque figuram hezagonam  DK,HC,1ED,  elTcregu- 
uremi  igicurellipfi hexagonuminicripfimusregulare.  Q^oderat Sciendum, 

PROPOSITIO  LX. 

SEcent  AdCellipfim  duarquxuis line^  A QDEauferentesregnlcn- 
taqqualia,  ducantur^ue  ad  illarum  extremitates  femidiamecri  F A, 
FCjFD,  FE. 

Dico  feftores  AFC.DFE,  elTe  qquales , & fi  fetiores  fuetint  ? qua- 
les,  dtcolegmencaelFexqualia.  [“ 

I 

Dcmonflratio. 

DIuifis  A Ci  DE  bifariam  in  G & H agantur  per 

G & H,dumctriFB,FI,iuaganturquc  AB3C>  -u 

DI, EI.  quoniam  iegmenu  AC,  DE  ex  hypothefi 
faotan]isalia,ergotedx,  quxpunAa  C &E,A  & D 

iniigetent,forcnt*parailclx.ctgofccriangolafegmeo-  f \ "'c» 

tis  AC,  DE  inferiptorum  maxima,  fuDtxqualia,fcd  1 7\  ‘ / \ f.  44> 

ABC,  DIE,  4 fiint  ioieriptorum  maxima,  erunt  igi-  jiJ,  \ \' / V i 
turtriangula  ABC,  DIE,  xqualia.-quiaautem  FB,  l ’ lii 

FI  diametri  in  G &H,  fantproportionaljrcr  ddiui-  S | 

fit: igitur vt  ABC  triangulum aft ad  triangoluAFC,  , \\\  I 

lic  DIE  triangulum  eft  ad  triangulum  DFE,  & per-  * /I  j 

iButandoTt  ABC  triangulum  eft  ad  triangulu DIE,  "i|P^  -/| 
fic  AFC  triangulum cilad  triangulum  DFE.  Cdm  J ' ''  / - 

igiturtriangula  ABC.DlE  a;qualiafiot,etiaihtrian-  * '/'  ' 

gula  A FCiDF E xqualia erunt. Q^are additis qqua4  ; . r f. j ' 

libusiegmencis  ACtDE,  erumicftorcsFAC,FDE  A 

aquales.  - 

Sineiam fetores  ABC,  DFE  xqualcs.iunganturque  AC,  DE  Dido  ABC, 
DlE  ie^entaquoqueeiiexqbalia;  iinvetd  :licatcdrutrum.<puta)  DIB  mitius 
•llerosdaeatutqucreXD  linea DKi  fegmencumauferensau^aale Tegmento  ABC;, 
tie iangeetnr  F, Ki  Qlioniam  igiitit Tegmentum  D I K xquale eft Icgmento ABC,' 
fedor  0'FK>  aqualis  eft  fcflort  AFCj  Id  eft  fedbori  DFE’  quod&rinon  potefti 
legmenta  ergo  AC>  DE  non  inxqualia  fiint,fedxqua1ia.QiK>d  erat  demonftrandui 

QroWeriiitH. 

EXhac&eXtJ.liuiusfequittirprlmo,  fi  AFC,  DFE  feftdres  quiuis  fiieriotx- 
qaalcs , cotumc|uerubcenf;in  G St  H diuiix  bifariam.  quOd  diametri  per  G St 
H duftx , ijfdem  punftis  proportiunaiiccr  diuidantur, 

Secundd  fi  feftores  duo  A r Ci  DFE  luerint  aquales,  fubtendantur^ue  ipforum 
anguli  redis  AC,  DE:quodcrianguU  AFC,  DFE  fintqqualia. 

Tertio  hinc  tale  problema  foluicur,  dato  A F B fedore  quocunque, oportet  ex  F 

M m X duas 
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fim. 


duas  educere  femidiametrosqiu;  (inorem  conftituanixijualem  Tedori  AFB:pto 
condruAionciunda  A tj,' 'diicaturcxF  fcniidiamdtcr  qujcurtquc  F D:  cum  »ex  D 
refla  ducatur  D I fcgincncum  auferens  ecquale  regmenco  AB  iungacurqqeiti 
pater  IFD  feftorem aequari  Icflori  APB.  '■ 


P R O P O S I T I O L X I. 


jinu 


bOr*/.tfo. 


Sint  ABC.^DBE  fedores  acc^ualcs  : iun^ifquc  AC,  DE  ducatui 
cx  B quxuis  linea  BG  fccans  AC  Uncam  in  F:  dcinfcdtoci  ABG  '> 
UacfquaiiifcdForDBH  fecetqj  HB  linea,  reftara  ED  in  I.  : ' 'u  • 
Dico  tam  A C,  D E_  lineas  quam  B G,  H B in  f 8c  1 proportionali* 
ter  clTc  diiiilas.  ' . ' ' 

‘ ■ ' ■ Dimbnjiratio. 

I.  .•!  I T Vngaiitur  A G>  G Ci  D H,  H F-.  Qjjoniam  ex  h/pothdli 
Nf  •‘ieifloteJtaro  ABG>  DBHsquam  ABC,  DBE  fcnt 
aequales,  erunt  Si  reliqui  G B C , H B E aequales.'  quare  ' 
AG  B triangulum aequaje  triangulo  U HB,  & criangu- 
' Ium  ^GB  xquale  triangulo  H£B.quarevt  triangulum 
BAG  ad  triangulum  G'CB,  fic  BUH  criangohim  ad 
triangulum  B H£,fed (quod  facileexi.£. eft dcmonllra- 
tu)  rationes  reflanim  AF,  FC,  & DI,I£,  ezdem  fune 
cum  rationibus  triangulorum  BAG  , GCB,&  BDH, 
BHE.  Eigo  etiam  , AF  ell  ad  FC  , vc  DI  ad  FH. 
Deinde  cum  trapezia  G ABC,  BDH  E aequalia  liat  (m 
enim  ° ciian^ulutt  B A G,ttiaiqpilo  B D H , Jc  triangula 
B G C,  triangulo  BHE,  zqualt^c  autem  & AC  B trian- 
gulam daeqadetiiangala  DE  B,  ericreliquummanguiu 
- AGC  squale teliquo  DH  £.■  igitur  vc  A GC  ciiangulumad triangulum  ACBi 
L.>T'«deft  cvt  GF  ad  FB  fic  DHE  cnaagulnia  ad  trtaogaium  D EB  id  cH  HI  ad  . 
«i«._  , IB.  Quod  erat  dcmonftrandum.  l ■ i • - 

! P R O P OSI  T I 6 ■ L XM.  c 

I ' j'.  j ri;t  . i‘  . ■ 1 * i 

Sint  iam  AC,  DE  line*  in  F’8£  I pro|>ortionalitCTdibif*:agimb 
per  F & I leniidiametri  q.Qj  BFL  ’ 

Dico  A B G , O B H lei^ofes  clTe  sqiules. 

Demonllratio. 

. • .'  >/ 

CIn  verdific  alcetunr vt  ABG  eiinot  alteioi  ABti  Inflor  aequat. fcifloit 
.^DBIdifececque  BK. linea tsflam  AC  in  Li  qppniam  ABX,  D BP  feduts 

funt  aequales : ent  perprimam  partem  bu>us  AL  ,ad X C ,*c  D 1 adi  E.  Aiquieciani 

AF  cliad.FC,vtDl  a4.I&  igitutiw  AF  ad,FC.  Ec  AD  adXC,  qqodfieri 
nonporeft  : quia  ponflum  Lic^ic:it|tra  alit  c^F.  qiiarafc^r  ABK  oooall 
aequalis  ieflorrDBH  nccaliusquifquamprzterABG.  Quod  erat  demonllran- 


c iHd. 
itm ' 


•I 


dum. 


i Iii -i'  ...i:  ; 


T»  i U » i t A . 

' - , rii.fT.  ,r  -.  .j.!  ilxiiM»;  • 

■ - rr-diA.?*‘ • iU 

■ ' ; (I  j ili'" -f  I!’.  l'(  ■ 'a : ^ < I 

• •-'-••.t*.  i.H:/'  I ‘ ..mliir--;  “ 


i. i'.'  M 
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ELLIPSIS.  x^i 

PROPOSITIO  Lxill.  r 

SInc  du^quxuis  diamecri  AB,  AC,iuD^i(queiillarum  extremitati- 
bus, ducantur  du;qua;uisali«  diametri  AD,  A £ Ile  vtiunda  DE, 
Hnt  ABC,  ADE  triangula  zqualia  : diutiis' autem  BCviO.E 
riomitl  F & G.  agantunper  F & G,  diametri  A H,  Ali  quas  (i  in  ^ 
G,ptoporcionalitcriint  diuif;,  i!'.: 

Uico  B A e,  D A £ fe^bores  efle  xquale>. 

,^cmo^r4tio. 

QVoniam  AH,.A;1  jJumetri  m,F  & G propotijotuili.  • 
tcrlufit<liui(f, erunt  BHC,’  P lE  fegmenta  • *qua-* 
lia.-1'unt  aucenr  ex  hyporhcfi  (riap^la  A BC,'.A  O E 
Vai  fetores  igitur  BAC,  PAE  iunc  iqter  fczqualcL 
Quod  erat  demonilraoilum.'  ..  / 


a Imiut, 


P R OPOS  ITIO 


Linv, 

Sint  duo  feclores  D A C,  D E I F,  dutililque  re- 

diis  AC,  LM,&  biieclisin  H G,  ducantur  , 


diametri  DHEwD  G £Sit  auteoi  ratio  D G ^dD  1 


minor  ratione  D H ad.QB<. 


Dico  fedlorem  D EI  F.  maiorem  , tde  iedlorc. 

DABC. 

Confltu^io^iitHtnfhatto. 

QVoniam  DC  eftad  D l^iirnuopti  pqportioneqoam 
PH  ad  P Bt,  fiat P.K,ad'DIrVC  PII  ad  PB;.iia- 
iot igitur  ctit  Pk  jqvam  PGuStpun^fWlK^Vadct  (uter 
G ac  L per  K ducatur  ordioarim  LKMt-iunganturquc 
PL>  D M;  regorenia  igitur  L;t,M  > A AC  i*!  Kqualia  ii^r. 

Quare  fetiores  etiam  t PLI.HvPABG^£>nc  zquales, 
ac proinde  IcAor.PE  LE  maiQc^fc4Iprc<QAAl^tQ£9'* 
eratdemqnftrandura,  ' i ? i, |i:i,  ( i •)  ■r^;piA. 

PROPOSITIO 

.•M 

Sin  t A B C , D B £ fed^o^es  duo  jijznualcs,  iic 
vt  A B C,  D B E triangula  lint  xquafia: 

ABC,  D B E rdd(bfa^ii^4!l  ^uari  femiellipfi, 

■ De^nJlrdtM;  q nt  3 A 
^ fednres  Cdt  , Cnpaior 

3DGE-  quia  ergo  trianguliitd  D B£ ex  hypothcfi 
Z^aturtriangulo  B A C V aoiadi^enrom  PGE  maius  jri 
fegmenco  A C,  ablcindatur^ftaue  EG  feement^iupli , 

A C zquale,iimgaiiiatcftrd  B J 

F ducat  urFP.  quia  A{ 

liint , e etiam  fetores 
Ium  GEB,  triartgdlo 

quale  erit,  quare  B E , Pr^ AmPjpdKIIMS^^ 
gmencum  GE  , Iiocelt  it^S^t!I’Ax?%VltIe  A 
gmento  PF;  fcfhiies 

M m j 
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tCtrtiLij.  Aequi  fcdores  BFD>  BDGE>*conflituunc  fcmidlipfifn»  ergo&  fcclorcsBC  A, 
BDGE>  femidlip/imcoQftitliunt.QuodcrAt  demoniirandunik 

PROPOSITIO  LXVI. 

SVmantur  (cftores  duo  B A C , O A E , fic  vt  triangula  A B Gj  A D E 
Ent  2qualia:ii  fcftorcs  illi  Hmulfumpci,  maiores  fuerint  vcl  mino* 
res  rcmicllipfl: 

pico  illos  inter  fc  aquales  cffck 
Demonjlratio^ 


aequalia , ehint  B A C,  D'A  E fcAores  fiirtul  (umpti 
aequales  fcroiiUipli  s Quod  cft  contra  hypoihefim. 
igitur  fcdores  BAC  , D AE  non  funt  ln±qualcs  • 
fcd  zquales.  Quod  erat  dcmonftranduni. 

PROPOSITIO  LXVII. 


Sint  AB,  BC  diametri coniugatx,  ducia- 
que  ex  C rel^la  quauis  CQ  , ducatur  ex 


B linea  B E parallela  redae  CD.  inngaturquc  DB 
Dico  DBG  ledorcm  duplum  efle  fedoris  AB  E. 

Demonftratto. 


Dluifa  C D bifariam  in  F,  ducatur  diameter  B 

quoniam  BE  zqoidiftat  ordinatiro  pofitz  CD  ad 
' diametrum  B G*  ipfaetiani  eft  pofica  brdinatim  & qui. 
' dem  per  centrum , funt  igitur  coniugatae  diametri  BG» 
•BE.  ftint  alitem  ex  hypoHiefi  CB,  B Actiam  conit^a. 
’ t^.  Etgd  **fc»^brCB  Apar  cft  feftori  GBE»dcmptoqoc 
’ 'communi  Gb  A,  IcAorcS  CB  G.  A B E zqualcs  cruiir. 
Atqui  fedor  CBD  duplus  cft 'Icftoris  CBG.  crgo/c* 
-Aor  CB  D . duplus,  qi^uc  cft  fciloris  AB  E.  Quod 
erat  dcmonftrandum. 


de«r«&6a 

bmmu 

cSoJhdiiv; 


• PROPOSITIO  LXVIll. 

SI  fedores  A B 0,.A  DE,  A E C fint  «qual«,<Iu- 
cantur^uc  redae  D E & B C,  fecans  redas  A D, 
A E in  F & G.  ' 

• Dico  BF,  DE,  E G efle  aequales. 

^ ; c f'.  ' 

. . : •.  Demonjiratio^  - 

Dvianroi;'«cAx  B E C D C 1 p’C.  Quia  fc- 

dores  A t)  E , AEC  funt  zquqles  i etiam  triangula 
CH  A.DH'A  ^zqualia  funt,  ergo  «quales  funt  red* 
HC.  Deinde quia  fc^orcs  A DE.  ACE  aequales 

V • \ 1 1/  ..fputictiamfegrocntaeB^ 
cV  . -T  ED.funt  f pacallcla:.  Anguli  igitur  G C H , ED  H , ar- 

^ .quanturifumrcrb anguli  quoque  GHC,  DJHE  «qua- 


l.t  d 
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leSi&riamoftcndixqualcteeumeirercdla*  DH>HC;igttai  tCO,  ED.  aequales 
Itint.  Emilicet  oftcnJcmus  B F,  O £ aequaleSclIe.Conftat  ergo  veritas propoCtionis. 

PROPOSITIO  LXIX. 

Iirdempofitis  producatur D G,  donec  AC  linezoccuracin  I. 

Dico  AGI,AGC,A£C  triangula  in  continua  e(Te  analogia. 

. • > Demonfiratio. 

EX  Aiperiori  demondrationc  , in  triangulis  CHG>  EHD, patet  omnia  eSe 
xqualia,adeoque  latera  etiam  £H>  H G lunt  xqualia.eonlidcrentur  modo  trian- 
gula DHG,BHCiinquibuscumduolateraDH.HE,  duobus  lateribus  CH,H£ 
fqualialinc,  angululqiic  DHG  aequalis  angulo  CHE,  ad  balim  etiam  xqualot 
erunt  anguli  HGU,  CEH.  ac  proinde  DLCE  funi  parallel; : adeo^ue  vt  A I ad 
ACi  lic  AG  ad  Ted  eft  ri  AI  ad  AC)  lic  AGI  triangulum  ad  triangulum 
A GC : Sr  vt  A G ad  A E lic  A G C triangulum  ad  triangulum  AEC  : igitur  vt 
AGlrriangulumadxrianguhunAGCilicAGCttiangulum  ad  triangulum  AEC. 
Qnodctai demonll-tanUum,  j,  , ^ ■■■■■.- 

" '"i;”'  prOpositjo  lxx. 

; 1 • ■>  I ' 

A£,  AF  inpuniHs  E & F,  cx  quibus 
Xj/ducsincur  FC,  EB  tangentes  eUiplini,  occurrentes  diametris  in  C 
8c  B,iungantiir^  EF.  ’ i'  1 

Dicou«ngu|um  AC  F.inangulQ  ;ABE  xqugjceirc.i  . 

..i-:;  ..,  : \ \ l’'  - ,/ 

- ■')  .W  . . ' (r';,T  > ■ : II  .r-  ' ■ [ ..  y ^ 

TpJC  punAo  E ad  A F duc  ordinatim  EK,  erit  h^c  l>  tan-  ^ , 1 _ 7 

Aaimi.  yDsralklaradca6ua«rianguU  AEK.  ACF  * / 


Vparalklaradca^ua triangula  AEK 
fiidiia  <um,tc  pro»#de  dupli  WSfi  ^bent  rationen»  M- 
tiodii  AK  ad  AF>:boc«ftquiaeAA  sAF.AB  luns. 
tres  eoqeiaux  pibponioi)alcs>  latioqamliabqntquaiii 
AK  id. A«.Icdatiara  «#  Yt  A K ad  Aft.d^e^waogp-, 
lumidetai  AEK  ad  trianguluip  AEB.  ergo stiangu-, 
Ium  AEK  ad  uiangula  ACf.  AEB  eandem  habet 
raionem;  xquantut  igitur  triangula  A C F>A  E B:  Qitod 
crit  dcmonftraoduin. 
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(onftdcrataxiumacSamttrorumcomHgatammtamxipt*- 

liumquamiMqualiitm  profrittates. 
PROPOSITIO  LXXl. 

JN  cllipfi  diametrorum  maxima  fic  minima  funt  axes. 

^cmonjlratio, 

Sint  ABC  ellipfeos axes  AB,CD,  8c  AB 
quidem  maior.CD  verd  minor,  dico  AB» 
diametrorum effemaximam,  CD  vetd  mini- 
mam, centro  ellipCi  E:  inrerualloEA  circu- 
lus deferibatur  AFGf  ttanlUit  is  per  B,  i re- 
liquo fui  totos  extra»  ellipfim  cadot:  daiatuf 
dcin  pet  E diameter  quarcunque.FQoamr- 
I cens  ellipfiin  H & 1.  circulo  quteminFSG. 
(^oniam  circulus  A F G totus  cadit  esiif  tl- 
li^im.erit  FG  linea  maior  reSi  HI:  icitur 
8c  ABmaioreftquim  Htidemoftenditurde 
quauisalil diametro;  igitur  ABaxismaximiu 
eft  diametrorum  ellipfis  A B C;  Quod  ecatpti- 
mum.  ' ?!  L 

RurTum  centro  E intettiallo  ED  cMenloa- 
deicribatur  DKE  occuttena  FG  linc^tofR 
& L!*anClit  is  per  C,8c  reliqua  fui  parte  totus  intraV  feaiooeaa  cadct.igitM  BUi- 
nea  maior  eft  quam  KLhoceft  CD:  Quare  cdm  idem  de  omni  alia  lineaqiwKt 
C at  D non  tranCt  oftendatuf,  erit  C D diameter  oinnium  mimma  qu*  4d  enytt 

ADBdueipoffunt.-Quoderatdemonftrandum. 

■ ' CmUarimprimnr. 

'pviameter  quasmaioriaxi  eft  propior,  illatnalorefti 
■*^8c qux remotior,  minor,  fit  ABC  ellipfeos  a^ 
AB,  centrum  G:  ponatutque  G C diameter  propior 
axi  quam  G E.  dico  GC  maiorem  effe  ipfa  GE.  cen- 
tro enim  Ginteruallo  GC  circulus  deferibatur . oc- 
curret is  t ellipft  in  quatuor  cantum  punftis  CK  HD. 
quare  G E ad  peripheriam  non  pertinjpt  vnde  mi- 
nor eft  qudm  GC>  Quod  erat  dcmonfttandtun. 

CoratUrum  jictmdum. 

POrro  diameter  axi  vicinior  eft , qur  cum  axe  mi- 
norem vel  angulum  6cit  vel  feftotem.  primum 
patetulterume  primo  Ccoftendo.  Ellipfeos  axis  ma- 
ior fit  AC  faciat^uediameter  BEeurnaxefeOorem 

BEA 
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Bea  minorem  TeAore  D£.G»  quem  cum  axe  6idt  dia- 
meter DE.  • i ^ ? 


Quoniam  igitur  reftor  DEG  maior  eft  femore  BEA, 
iiaclct^or  FEG  jcqualisfcdori  BEA|  & FE<^cctirraeel-.  C? 
lipfiin  C.ducacur^uc  BOC,f®aor  BBA;  ?quamrre4bdri  , 
F E G ex  condrudionc  hoc  eft » fei^ori  ad  verticem  A E q[ 
Ergo  b J3  e bifeda  eft  in  O ab  axe  A G.  anguli  ergo  ad  O 
redi  funt. patet  ergo  angulum  sequari  angulo  AEG, 

hoc  eil  angulo  FEG,  hoc  eft  minorem  efle  angulo  DEGi 
liquet  igitur  ex  primo  B E qua:  (cAorem  facit  cum  axe  mi- 
norem, axi  propiorem  cfte  quim  D E » qu*  maiorem.  - 


PROPOSITI  O LXXII. 


RE^fangulainrub  dimidiisaxibusarqualc  eft  pa 

tallclogrammo  fub  femidiametris  conjugatis.  ^ 


» if.imtMJ. 
b (.  hmmt. 


Demonjhrattc. 


Clnt  ABC  ellipiisaxes  AC,  BD:  cen- 
*^trum  E,&:qiixuis  femidiametri  coniu-  '■ 
gatat  EF,  E G.  adiique  per  F & G tan- 
gentibus qua:  conueniancinH,5caKi  AC 
occurrant  in  1 & K :•  ducantur  etiam  per  C 
& B lineae  qus  cll/pfim  contingant  in  C 

&B:coiiueniantautcminM:&HK,  EF 
(ccentinO, L,N:cumiundispundis  EO 
^ttur p>ec  Ataogens,  fecans  EN  lineam 
in  P.  Quoniam  tam  N 0,K  E * line^  quam  . 
OK  » NE  fibi  mutuo  aequidiftaot;  erit 
NOKE  paralJcJogrammum  , diametro 


c tj.  i»ku. 


OE  dfutfam  biftiriam : funt  autem  triangula  4 £ OS,  EOO  «quahV»  fgieur  gt  tc- 
hquatriangula  E BN,  EGK  inter  ic aequantur.'  Rurfum  aioi  e A P,  Cj-  liiKje  * 


aeqaidiftenc,&  A E*  CE  lmea:ilnc  aequales,  erit  ECXf  trianguJo^uale  triangu- 
lum EAP  hoceft  f EIF.  Quoniam  igirur  triangulum  EGK  aequatur  triangulo 


tjo.Mus. 


EBN,&Ctriangulu  IFE  triangulo  E C L,  proportionalia  eruntquatuo|:illatriangu- 
iaj  funt  vero  etiam  firuilu  mterfe,- nimirum  £qjq  ,pf,  IFE,&EBN  »pf»  ECL, 
ergo^red*  KE,  EI,NE,ELi  proportionales  funt,  quare  cum  fuper proportio- ® 
naHbusindireftum  politis  conftrtutafunt  triangula  lSE,EGK,IHKintcrfefimi‘ 

Ba  8:  triangula  C LE*  E BN,  L M N inter  fc  quoque  fimilia,  vt  funtduo  triat^gula  j, 

IERE  G K ad  duo  triangula  L E C j EB  N j'  ita  *«  triangulum  E fi  K ad  triahgu-  «**. 

'ura  LHN.  Atqui  duo  rriangnia  IFE*EOK  a:q«ahtur,  vtoftcndifupra,duobus  ' 
L CE,  ESN- ‘•‘‘■go  etiam  triangululHK  triangulo  tiMN  a:qualeeft,acproiio4e 
otmptis.aequalibus  parallelogrammum  G E P H fub  Icmidiamctris  coniugatis^  *- 
quator  rcdaugulo  JB  E CH  lubdimidijs  axifcus  contento^  Quod  erat  demonftran- 
oum. 


CoroUatiuxn  ptimurti. 


JLJInc feqoicnrS in ellipG duzqujeuisfint diametrorum cbdiugationcs  AE,  EB, 
'*-*EF^EG.triai^ulafuper  E A,EB,EF,  EG  in  angulis  AEB,  PEG^’clEbin- 

tcrlc*qualu:iuocenim.dimidia^araHclogrammorura;cquaIium* 


Corollarium ficHatiMm. 

^Equttwf fecundo  pataMekjg«aininaftft)  totiS5!bainotris.coniiigMi«uia<!«riftijgeaE- 
^qtw3ia«;dm  fintquadrupla<eqpwm  qu^  hacpropoftcionCiOfteii]QiiMnta:qjualia. 
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IN  cllipn  parallelogtammum  quod  a lineis  excrema  axium  coniun- 
gentibus  .xqualc  cR  parallelogrammo  contento  lineis  extrema  qua* 
tumuis  diamerrorum  coniugacarum  coniungencibus. 

‘Dtmonjlratsi. 

Clnc  ABC  ellipreos  aXes  ABC  D > & alia  quziils 
‘^iliatnerrorum  coniugacio  EF  GH  lungancur^itctam 
axium,  quam  diametrorum  extrema:  dico  C AD  Bpa- 
rallelogrammumzquari  parallelogrammo  EHF  G.te- 
flangulumex  AB  &DI  duplum efl trianguli  AOB: 
& redangulum  ex  AB  & CI»  duplum  eft  trianguli 
ACB.  ergoredangulum  ex  AB, CD, duplum eft  pa- 
rallelogrammi  ACBD,  fiue  ACBD  parallelogram. 
mum, dimidium ellreClanguli  fuper  AB,  CD. limili. 
ter  oBendam  parallelogrammurn  EGFH  dimidium 
ciTe  parallelogram.nii  Tuper  £F,  G Hin  angulo  EIH: 
• 7>.Sw>>;  V \l/ y'  fed  parallelogrammurn  fuper  EF,GH  itequaleeftpa- 

tallelogrammo fuper  AB CD;igiturSc  ACBD  paral- 
lelogrammum  zquale  eft  parallelogrammoEGFH. 
Quodfuit  demonlixandum. 

PROPOSITIO  LXXI  V. 

Sint  ABC  cilipleos  axes  vel  diametri  coniugatat,  AC, B D.  diuisa- 
que  BD  vtcunquein  E,diuidacur  AC  in  F proportionaliter,&pet 
E fit  F ordinatim  ducantur  line*  E G,  F H; 

Dicorcdangulum  AFGzquari  quadrato  GE,&B  ED  redlangulum 
quadrato  H F , & liquadracum  G E fit  xquale  redangulo  A F C.  dico 
B D,  A C proporrionaliter  efle  diuifas  in  E 8t  P. 

Demonjlratie. 

CVmexhypothefi  DE  Iit  ad  EB  vt  AF  adFC,etit 
permutando  DE  ad  AF,  vt  BE  ad  FC.  quate 
dttota  DB,  ad  totam  AC,  vt  DE  ad  AF.  dc  EB,  ad 
FC.  igitur  rationes  BE,  ad  FC,  & DE  ad  A F,  iimul 
fumptp  duplicatz  funt  rationis  D B ad  AC.  Atqui  ra> 
tio  rellanguli  BED  ad  redtangulum  AFC,  compo- 
nitur ex  rationibus  BE  ad  FC,  &DE  ad  AF.  ergo 
ratio  re^anguli  B E D 'ad  rettaogulum  AFC  duplica- 
ta ell  rationis  JBD  ad  AC,  hoc  ell  rationis  BI  aa  Al. 
ergo  reAangulum  BED  ell  ad  rcAangulum  AFC,  vc 
quadratum  BI  ad  quadratum  AI.  fed  idem  quoque  te- 
Aangulum  BED  ell  ad  quadratum  GE>vi  re^angulu 
B ID,  hoc  eft,  quadratum  BI,  ad  quadratum  A Ii  zquantur  igitur  quadratum  GE 
& tcftangulum  AFC.  fimiliccr  ollendemus  ledangulum  BED  &quadracuns 
H F zqualia  cITc, 

Sint iam zqualia quadratum  GE  it rcAangulum  AFC:dicoBD,ACpropor- 
tioaalitereflcfedasiNamfinonellvt  BE  ad  £D,Gc  AF  ad  FC,  Gtvt  BE,ad 
£D,Cc  AK  ad  KC.Erit  ergo  quadratum  GE  xqualercAangulo  AKC  per  pri- 
mam 
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mam  partem  huius. Quod  ficti  non poteft  , ciim  quadratum  GE  e»  hypothefi  fit 
atqualercaangulo  AFC.  Non  igitur  AC  in  K autaiifaiquamin  E eritWapro- 
porcionaliccr  ad  B D.  Quod  erat  dcmonilraadum. 

PROPOSITIO  LXXV. 

SI  axes  aut  diametri  coniugat?  fint  proportionaliter  feiSx  in  E 8e  Fj 
&ordinatim  ducantur  EG,  FH. 

Dico  quadratum  F H cfle  ad  quadratum  E G , vt  quadratum  B D, 
ad  quadratum  AC.  , 

DemonSlratio. 

QVadratum  F H » aequatur  redangulo  BED.fedteaangulum  BEDcftadqua- 
dratum  EG  ytrcflangulum  BlD,hoccft quadrarum  BI,  ad  quadratum  lA. 
ergo  etiam  quadratum  F H ell  ad  quadratum  EG,  vt  quadratum  fl  I ad  quadrarum 
lA.hoceft,  vrquadtatum  BD  ad  quadratum  AC.  Quod  erat  demonilrandum. 

Quod  fl  ad  diametros  coniugatas  ordinarim  pofitq  fint  E G.F  H,  K fit  Vt  quadra- 
tum B D ad  quadratum  A C,  ita  quadratum  F H ad  quadrarum  E G : Dico  B D, 
A C proportionaliter  clfe  Icdlas  in  E & F.  fi  enim  negas  efle  A F ad  F C , vt  D E 
ad  E-B,  fiat  A K ad  K C,  vt  D E ad  EB , & fit  ordinarim  K L.  ergo  vt  quadratum 
BD  adquadratum  AC.fic  quadratum  KLad  quadratum  EG:  quod  fieri  non  po- 
teft.cumexhypothefi  quadratum  FH  firadquadratum  E G.«r  quadratum  BD  ad 
quadratum  A C.  non  igitur  eft  vt  quadratum  B D adquadratum  AC,  ita  quadra- 
tum KE,aucquoduisaliudprzter  quadrarum  F H,  ad  quadrarum  EG.  Quod  erat 
demooilrandum. 

PROPOSITIO  LXXVI. 

Sint  in  ABC  ellipfi  duiquxuis  diametrorum  coniugationes  AC, 

B D<  E F,  G Hi  ducanturque  ex  E & G line*  E I,  G K ordinarim  ad 
diametros  BO,A,C. 

Dico  '£  I quadratum , zquari  rcdlangulo  A K C,  & B I D , redangu* 
lumxquale  elTc  quadrato  G K.  ' 

• Dtmonfiratio. 

pOnanturEB,GC.  Quoniam  igitur  ram  AC,BD, 

^ quam  EF,  GH  diametri  fune  coniugar* , erit  l>  fe- 
llor BLC  zqualis fei^ori  ELG,icdempto commu- 
ni BLG,fei3or£LBzquali$fc(Soti  CLG.adeo^uc 
8fEEB  triangulum  ‘zquale  triangulo  LGCiSc  quia. 

B O eft  coniugata  ipfi  A C >crit  B D parallela  ad  K O 
qnz  eft  ordinarim  ^fita  ad  A C.  ergo  angulus  G K L ^ 
anjoalis  angulo  BL  A.  fimiliter  quia  AC  eftconiuga- 
taipfi  BD,crit  AC  parallela  ipfi  EI  ordinarim  pofi- 
tzad  B O;  angulus  ergo  E 1 B zqualis  eft  angulo  B L A 
hoc  eft  angulo  G KL;  igitur  cum  triaggula  fint  zqua- 
lla,ent(vtinfraoftcndam)vtbafis  LB  adbafimLC, 
ita  KQad  E I,adcoqucvt  quadratum  BL  ad  quadra- 
tum LC>  hoc  eft  vt  quadrarum  BD  , ad  quadrarum 
A C> ficquadratum  KGadquadratumEl.vndcBD, 

Ac  linezin  1 & K <*  proportionaliter  Ium  dluiiz.quare  ElquadratumcZquale 
reftangulo  AKC,iccm  BID  rciftangulum  zqualc  quadrato  GK.  Quodftiitdc- 
monftrandum. 

N n X PRO- 
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PROPOSITIO 


L X X V 1 1. 


1 


AXium  quadrata  Ilmul  lumpca  arqualia  fune  quadratis  cuiufcunqUe 
conjugationis  Hmul  fumptis. 

Demonjlratio. 


Cliic  ABC  ellipfeoEaxes  AB, CD,  &alia quSiuis  <)ia^ 
*^mettoru conjugatio  FH,G  L.dico  AB.CD  quadrata 
iimul  lumpta^uari quadratis  FH,  GL  limullumptis. 
ducantur  otdinatim  lincte  F 1,  G K qux,  quia  ad  axes  du- 
cuntur, perpendiculares  erunt;  centrum  autem  Icdio- 
nis ponatur  & Quadratum  EC*zqualecllquadcaco  EI 
vna  cum  CID  rcdangulo idcll >>quadtato  GK-' quadra- 
tum autqqi  EB  c atquale  ell  quadrato  £ K vna  cum  re- 
iHanguIo  AKB  id  eftii  quadrato  F 1 : vnde  quadrata  duo 
EB,  EC  Emul  fumpta  aequalia funt  quadrans  F I ,IE, 
BK,G  K,  Cmui  fumptis.  fcd  ijfdem  quadratis  atqualia  Aim 
quadrataFE,EG,quadratisigiturEF,  EGanjualia  fune. 
quadrataEB, ECquarccum  A B ,CD quadrata  fijnul 
fumpta  ‘ quadrupla  lint  quadratorum  EB  , £C  6c  F H, 
GL  quadrata  quadrupla  quadratorum  £F,  EG:  patet 
AB,CD  quadratalimul  fumpta  zquari  quadraris  FH| 
GL  fimul fumptis.  Quod  erat  demondrandum. 


PROPOSITIO  LXXVIII, 


A 


Xes  ellipleos  /imul  (iimpti  minknx  funt  omnium  diatnctlorum 
coniugatarum  Hmul  fumptarum. 

Clntaxes  AC,BD  Sr  quxuis diametrorum sk>niagati6« 
'^EF,G  H.dico  axesCmuI  fumptos  minores  ciTc  diame- 
tris conjugatis  fimul  fumptis.  Quoniam  AC,BD  qua- 
drata fimul  fumpta,  zqualia  funt  quadratis  £F>GHfi- 
mul  fumptis;  fitautem  fc  B U maxinVadiamctrorum,AC 
vero  minima,  erunt  *^A  C,  B D fimul  fumptz  minores  tc- 
diis  EF,GH:  igitur, &c.  Quod  fuit  dcinondrandum. 

PROPOSITIO  LXXIX. 


Sint  ABC  ellipfis  axes  AB, C D,  diuifl  pro- 
porcionalitcrin  £ & F:  dudil^ucotdinacitn 
(qu^  hic  funt  perpendiculares)  lineis  EG,  FH: 
iuhgantur  AG;GB,CH,HD: 

Dicoquatuof  quadrata  A G,  GB,CH,  HD,fimulfumpta, zquari 
Inobus  axium  quadratis. 
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PROPOSITIO  LXXXII. 

Sint  A B C cllipfcos  axesOv  B,  C D,  fit  autem  8e  alia  qu*uis  diametro- 
rum coniugatio,  D F,  E B ; qua*  iungant  D E,  F E,-  D E quidem  fecans 
axem  maiorem^  E F vero  minorem  : ipfas  deinde  O E , F E bifariam  fe- 
cent  diametri  B G I,  B H K j 

Dico  IB  diametrum  maiorem  efle  diametro  KB.  * 

Js  ■ „ , 

Demonjlratio. 

( ‘ 

QVoniam  diametri  BI,  BK  bifecant  reflas  E D, 
EF  fefloresambo  * DBE  , EBF  bifecantiir. 
Q^e  ciiin  l>ipC  aequales  Cnt,  etiam  ipfotum  ieflores 
diinidi;  IB D.KBF aequales etunt.ieflor  igituri  BD 
minorelireaore  K B L i ergo  feflor  IBAmultd  mi- 
nor feflore  KBL.  ergo  IB  'propior  axi  eft  quam 
B K,  ac  proinde  maior  quam  B K.  Quo'' demon- 
iVrandum. 

PROPOSITIO  LXXXIII. 

Sint  A BC  ellipfcosaic*  A B.  C D,  & alia  qu*Uis  diametrorum  con- 
iugatio  E F,  G Hjinngantui^uc  E H,  E G. 

Dico  lineam  E H quz  axcln  maiorem  (ccat,  minorem  efle  linea  E G, 
quz  minorem  fecat.  ' ■ 

j Demonftratio. 

EH,EG  diuidantur  bifariam  per  diametros  L M. 

LNtin  I,  & K.  Quoniam  GH.  EF  funteoniu- 
gaiZi-TefloresGLE.ELH  aequales  erunt,  ac  pro- 
inde e fegmenta  GNE.EMH  zqualia  futit.  Quate 
LMiLN  bifecantesfubtenfas  EH.EG , proportio, 
nalitcriiunt  diniTae-Ergo  MI  ad  IL>  vcNK  ad  KL: 
&coponcndo  ac  permutando  vt  LMad  LN.fic  LI 
adLK-fedLM  g maioreftquamLN;ergoLI  etiam 
maierqnam  LK-Iam  vcr6cumLNit.M  eiiamhfint 
coniiigatt . & E G fit  oidinatim  ex  conftt.  polita  ad 
LN.eht  LM  parallela  ad  EK.  ob  fimilem  caufam 
LN,  EI  parallclz  erunt  g parallclogrammum  igitur 
eftEI.I.Ki»'l®°H'*®T-I,KE,EKjEI,  acquantdr. 
Cdraergo  Ei  oftenfitfitmatotciTequitnLK, erit deKEmajor quam  EK,hoceft 

'quim  Er.QuateduplaeiusEG.  Quodetatdemonftttndum. 


i 
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PROPOSITIO  L XX  XIV. 


A Xiuift extremi  coniungentesfitnulfumptzmaxiin?  funt  omnium 
quz  quarumuis  diametrorum  coniugataram  conuertuntextretfta. 


Demon- 
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ELLIPSIS. 


, ‘Demmllratity. 

Cintaxes  AB.CD  &aliaquzais<iiametroruniCotiiuk 
*^gatio  EF.GH  r iungancur^ue  extrema  tam  axium, 
quam  aliarum  diametrorum.dico  lineas  C A,  A D , D B. 

BC  CmuUiimptas  maiores  ede  lineis  FG.GF.FH.HE 
firauirumptis. Qjtoniam  CK  ipii  HK  squalis eft»£K 
Vero  communis,  jc  EH  * refla  maior  quam  EG.ctiC 
angulus  EKH.  maior  angulo  EKGtigitutac  angulus 
E KH  maior  eftreflo  AKC.funtamem  •>  AKC.EKH 
triangula zqualia,  quare  & EH  ‘ ell  maiorquam  AC: 
eadem  modo odenditur  AC  linea  maior  efle  refli  E O. 
ergo  E G minima  ed,&  EH.  maxima  linearum  EH, 

AC.AD.EG.  igitur  cdm  <l  EH,  EG  quadrata  Cmul 
fumptaCntzqualia quadratis  AC,  AD  Gmul fumptis, 
eiunt  r E H,  EG  linez  limul  fumptf  minores  lineis  A C> 

CD  fimul  (iimptis.  eodem  modooftenduntut  linei  GF.EH  roinorei  lineis Cd> 
B D.  ergo,  8cc.  Quod  erat  demondrandu  m. 

PROPOSITIO  LXXXV. 

I 

IN  nulla  ellipli  eliinucnire  diamettos  coniugatas  qu*  fefe  ad  redtoi 
Iccent,  przccr  axes. 

Demonfiratio. 

Cint  axes,  A E maior,  CD  minor  8caJia  quzuis  dia- 
*^mettoruro  coniugatio  EF.GH:  centrum  autem  el- 
lipCsGtK.  diconeutrum  angulorum  EKGsGKF  te- 
flum efle : iungaotiir  enim  purtfla  E O,  GF : Quoniam 
JEK.KG duabus reflis  FK>  KG  zquales  funt.ie  EG 
rminot  qudm  FG,  erit  angulus  E K G minor  e angulo 
GKF:  Quare  cdm  eorum  (umma  iit  duobus  reflis  ;qua> 
lis,neuter  illotu  reflus  ed : idem  de  alijs  omnibus  oden- 
ditur;  igiturinnullaellipliedinuenirc,  9cc.  Quoderac 
demondrandum. 

PROPOSITIO  LXXXVI. 

B 

Sint  ABCellipfis  axes  AC  , BD  Staliaduxuisdiametromnl  coniu- 
gatio  EF,  GH  t iun^Iilque  pusdlis  AB  , BG  , rea*  ducintitt 
EH,EG. 

Dico  angulum  ABC  qui  circa 
minorem  axem  exiftit , maiorem 
cfle  angulo  GEH,ac  proinde  maxi- 
mum elTc  omnium  angulorum 
qui  continentur  a Irneis  extre- 
ma diametrorum  coniugararum 
coniungencibus. 


* t].  IkuA 

“7». 

MM*/ 
c£x  titm. 

c sim. 
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Dtmonflratio. 


t7j.  bkhn. 

0Mwir. 

t Ex  tU. 
mmu. 


/^Vm  GH  linca  remor  fit  axe  AC. 
'^producatur  virimtjuc  {ijualicer  in  K 
& L vt  LK,  fit  aqualis  axi  AC,  iun- 
gantur^ucpuniila  Is  K.  E L>  St  ex  £ de- 
mittatur E M normalis  ad  L K:  erit  igi- 
tur KEL  irlanguhiin  maius  triangulo 
GE H id  ell  triangulo , A B C i quare 
ciim  iniequalium  trianguloiu  barcsAC, 
L K fint  zqualcs  , erit  EM  » altitudo 
trianguli  KEL,  maior  IB  altitudine 
trianguli  ABC  : adcot)uc  r angulus 
KEL  maior  angulo  ABC  : angulus 
igitur  GEtl  multo  minor  ell  angulo  ABC.  Quod  erat  demonllraodum. 


PROPOSITIO  LXXXVII. 


Sint  ABCclIipfcos  axes  AC,BD:  iunganturque  illorum  cxtrcra.a 
AB,BC,C  D,D  A:  fit  autem  & alia  cjuarcunque  diametrorum  con- 
iugatio  E F^GH,  quarum  extrema  quoque  coniungantur. 

Dico  angulos  ABC,EGF,HFG,BCD  arithmetice  elTe  propor- 
tionales. 


Dttnonftratio, 

QVoniam  tam  A C qu4m  EF  paral- 
lelogrammum  cft,  erunt  tam  ABC, 
BCD  anguli, quam  EGF,GFHduo- 
bus  reQis  zqualesiquare  & angoli  ABC, 
BCD,  fimul  lumpti  zquantut  angolas 
EGF,GFH  fimul  fumpeis  i cft  autem 
angulus  ABC,  oftcnfiisd  maior  angsdo 
£GF,igitur& GFH  maioreftangulo 
BCD'.-&quia,vtiamoftendi,angnIi  B,&  C fimul  fiimpti  zquantut  angults  G, 
A F,  fimul  fiimptis  quo  excefiu  ABC  angulus  fiiperat  angulum  E GF,  e^cm  ne- 
cefte  cft  vt  angulus  GFH  luperec  angulum  BCD.  Quod  erat  demonftrandum. 


(orolLarimm. 

Zjnnc pacet Sngulotn  &CD  quidrcaaxemmaiorcenftic.minimumcircomoinm 
-^-angulorum  qui  fiunt  a lineis  diametrorum  coniugacarum  excrema  comungeo- 

PROPOSITIO  LXXXVIII.  ‘ 


cibus. 


ELlipfim  ABC  cuius  axes  AC,  EG  contingat  tn  B te£ba  quciiam 
DE  conuenienscumvtroqueaxein  D & £:  ex  centro  vero  G rc£ta 
demittatur  G F parallela  lincz  O E. 

Dico  D B,  G F,  B £ lineas  cilc.in  continua  proportione. 


Demon- 


EL 

^Dtmonftratio. 

CEntroGiinteruallo  AG  circu- 
lus delcribacuc  AHC:  & cxD 
linea  dcmitcacur  D K conringcns 
circulum  in  A occurrens  EG  axi 
elli  picos  in  K,  duftaque  ex  H li- 
nea HL  normali  ad  axem  quae 
per  Coroll.  ;j.  huius  cranHt  etiam 
per  B>  agatur  per  F normalis  alia 
FMN,  lunganturquepundaNGi 
HG.  (^omam  LH>  MN  linese 
zquidiilant  > erunt  anguli  XDB, 

MGF  xqualesrfunc  autem  & an- 
guli BLD.FMG  refli  per  con- 
ltru£iione!igituc&  reliquus  LBD, 
reliquo  MFG  aequalis  eft,  quare 
anguli  DBH,  GFN  inter  le  x- 
quantur.  Quia  autem  langula 
, D LB,  G M F fune  Cmilt^  , erit  vt 
L B ad  M F,  fic  D B ad  G F-  fed  ex 
dcmanllratisinichalioquarcxhuias,vc  XB  ad  MF>  Gc  BM  ad  FN-  ergo  DB 

ad  GF>  vt  BHad  FN. quarccumanguli  DBHi  GFN  iamolleoGGntzquales, 
ifimilia  erunttriangula  DBHiGFN. ergo -HD  eft  ad  BD;,  hoc  eft  H K eft  ad  * ^f****- 
BE,»c  GN  ad  GF.&- permutando  vt  I4k  ad  GNsGc  BEad  GF.  Deindecum 
in  triangulo  DG  K angulus  ad  G reftus  dt  & GH  ex  centro  4d  contadumdu-  . 
fta,  normalis  ad  DK.  '•erir  HK  ad  GH,  vt  G H ad  FJD.fedGN.  GH{qUantur.  ’ 
ergo.vt  KUad  GN>hoccftlicutanteoftendi,vt  BE  ad  GF>Gc  GNad  DH.fed 
obGinilicudinem  triangulorum  vt  GN  ad  0H,  Gc  GF  ad  DB-  ctgo  , vt  B £ ad 
GF,fic  GF  ad  DB.  Quod  erat  demonftrandunu 

PROPOSITIO  LXXXIX. 

• T Ifdem  pofitis  fi  G F fit  proportionalis  media  inter  D B,  B B. 

X Dico  pundium  F eflcadcllipfim. 

t)emonftratio>. 

Clpunftum  F non  eft  ad  ellipGmj  occurrat  ergo  ellipGs  re^x  OF  in  P.fupraVel 
•^infra  F.  Ergoperprxcedentem  DB . GP.  BE  funt  continud  proportionales; 
quod  fieri  non  poteft  s cilra  DB>  GF,  BE  ponancurcontinuq.  Non  igitur  aliud 
pundumtedix  GF  ad  ellip fim  eft , quam  F.  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  XC. 

^^Ata  quauis  diametrorum  coniugatione,  ellipreos  axes  reperire. 


L I P S I S.  • »89 


O o 


Demtn- 
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ELLtPSIS, 


QmfhHSlio  iy-  demonfiritit. 


Clncdacz  diamccri  coniiigacz  AB>  C D lecan- 
^ccs  fc  bifariam  in  E ; at^aquc  { 


■ arfiaquc  per  A linea  F G 
qu;  a:quidillcc  CO  > £at  vc  AE  ad  E D , Tic 
ED  ad  AH  : tum  EH  diuifa  bifariam  in  K, 
erigatur  ex  K normalis  KL  occurrens  F G in  L. 
dcin  centro  Lintcruallo  LE  circulus  dcTcriba- 
tur  £F  GitranCbit  hic  per  H iccabitque  F G li- 
neam in  pundis  quibuldamF  6l  Gliungantut 
demumpunfta  FF,  EG-  dico  lineas  EF>EG 
L fatisfaccre  petitioni.  Quoniam  enim  tc3z  AEt 
r ED,  AHlirntex conftruflione  in  continua  ana- 
logia, erit  quadrato  ED  zquale  rcdfangulum 
£ A H,  hoc  cft  F A G rcflangulnm.  itaque  G A, 
D E,  F A reflz  in  continua  etiam  funt  analogia» 
ac*proinde,  critpundum  D ad  cllipfim^cuius 
axes  funt  in  lineis  EF,EG.  led  8c  A in  eadem  cft 
cllipfj,  igitur  & B,  C punda,  in  eadem  erunt  cl-: 
liph. 

Porro  termini  axium  itjjnuenientur:  dudis  AM,  AN  nbrmalibus  ad  £G  Ii»‘ 
neam,  imieniatur  inter  EM.  EG  media  EO  . & inter  EN,  EF  media  ER  ; dc- 
(cribaturque  per  D,A,C  punflaciliplis; quoniam  CDipfi  ABeft  coniugata, adeo- 
qucadipfam  ordinatim  poCtaSt  FG  linea  sequidiflat  ipii  CD,  erit  FG  tangens 
i,  cliipCm  A BO  funt  autem  AM.AN  normales  ad  lineas  in  quibus  axes  fedionis 
«xiftunti  & tam  EM,  EOi  EG.  quamEN  , ER.  EF  continuz,  igitur  c eltipGs 
ABC  cranfltpcrpunflaROrquare  R&  O termini  funt  axium,  quosopoiuiit  ex- 
hibere. 

ScholioK, 


ejl  hec  fmilemt  < Ftfpt,  Iti.i .iMothem. CtBtS.frtf, Hju  vtrim  quidem eim 
cenfirudunem  etm  nempe  qmtm  ex  iBo  nes  itm  eltnBmm,fid  nen  demenfrist.  trederiem 
Cemmendinsv  demenHrttienem fuppUre  cenet su  efi , ite  rcriiens: 

Producatur  A M vIque  ad  T ita  vc  TM  ipfi  M A,  Er  zqualist  producatur  et-  • 
iam  AN  vfjue  ad  Y vt  YN  fit  zqualis  NA  ; erunt pundfa  T Y in  ellipfi , exij» 
quzdcmonftratafuntab  Apollonio  in  propof.47.' a.lib.  Coiiic.fed  R S parallela  eft 
ipfi  A T,  cflenim  angulus  in  fenvcirculo  redus  , quare  & OP  ipfi  A Y parallela 
erit.  Quoniam  igitur  C D ad  AB  ordinatim cfl  applicata  qu?  per  A ipfi  D C pa- 
aallcia  ducitur,  videlicet  FG  Icftioncminpundto  A continget,  & curo  F G fefUo- 
nem  contingens  diametro  occurrat  in  G Sc  AM  ordinatim  applicetur,critpcr  }7. 
ptim.Cnni.Apollon.redangUliim  GEM  aquale  quadrato  ex  E O vel  £ P.  Eidem 
quoque  ratione  cum  AN  ordinatim  applicetur  rcflangulum  FEN  quadraro  ex 
ER  vel  ES  zqualccfi;ergo  O P,  R S ellipfis coniugati axes crunc. 

Hec  Cemmendinm.qtiihus  re(J'e  eSlendit  O P ^ RS  ceniagetetexctcjfecBipfitiqnnper 
pende  AT 'i  incedit,  d- 'e  Unce  ¥ G inpuncle  tengitur:  verum  hec  prepefitnm  nete  fuit . 
Nem  ed  inucniendum  ciufmecU  ceniugetet  exes  nen  eptee  eret  ed  deferibendam  circulam 
¥EG, fecerepedengulum  E AH  quedrete  ED  equele  .dfitere  EH  biferiemimfi  ite- 
dcj^nermelem  cxcitere,  qae  cengreiiens  cum  F G i»  L , centrum preberet  L circuli  ^ H.Q, 
fumpte  ft  quidem  in  Unce  F G centrequeeumque,  fi  per  E circulas  csrcamdacetar , ejui  fece» 
Uncem  ¥ G : nen  iem  qaidem  in  panliU  ¥ & G fidineUic  qaecx  Erede  emittentur  nn~ 
galam  redam  continebant , nersfeem  ar  EF  rf'  E G,  qaerc fi  ab  K ed  hes  ipfiu  fnflrem» 
cUsdes  Uncas,  nermeUs  dacentar , qaelcs  erent  A M ^ A N,  dapUeentarq,  vt  KT  ^ A Y, 
erant  pande  qae  vices  pursd  oram  T dT  fabibant  in  cBipfi,  qae  per  A incedit,  tangitur^ 
«4  FG  i»  A , exesq,  hebet  in  normeUbsu  iBss,  qae  ex  E edeemmanet  inftdienes  circuli  dr 
Unea  F G infinita  deHinentar.  At perf^scuam  ef  henceUipfin  { qaedfaeret  dtmenjlrundu) 

P" 
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ellipsis:- 

ftrpuncii  Cc^D  minime  tr^nfire,  propterea  quod  circuli  centrum  aliud  ab  L ajfumptum 
Jit^nec fit  quadratum  )LV)re^anguiofubV^  Ky  dt-  alia  tinea  quam  AII  contentum  aquale». 
Itaque  vt  ojlendatur  O P S coniugatos  axes  ejje  ellipfis  ^quaper  terminos  diametrorum 
coniugatarum  QY)  incedit  alia  ratio  eU  ineunda  ^ quamin  demonfirattonenofira 

iam  propofuimus. 

Hac  hallenus  fuper  Comrnandini  demonflratione. 

Caterum  ipfi  Pappt  textus  temporum  iniuria  nefeio  quid infortunij pajfus  videtur , ita  enim 
habet:  Facile autcrn  cll  inuentis  ijuibuicumquc  coniugacionibus  diametroru  cllipiis, 
axes  cius  organice  iimenirc.  quod  quidem  hac  facionc  fiet.  legitimum  fen- 

fiim  non  habent, cum  ea,quam  adfert  conflrutlio  non  organica, fed  omnino  Geometrica fit,vtl 
eam  legenti  fatis  patet : quare  puto  omijsum  verbum  Geometrice , fic^  legendum  : Facile 
autem  cfl inuentis quibulcuniqiic  coniugationibus diametrorum  elliplis  , axcscius 
organice  inucnirc.  quod  quidem  Geometrice  hac  ratione  fiet . Deinde  addita 
fiunt  inipfa  corijirulfione  illa  verba-:  cum  fit  D E maior  qudm  EA:  cum  enim  conjlru- 
ciiovniuerfialts  fit  ,fiue  DE  minor fiue  maior,  fiue  ipfi  ."R  A aqualis  ponatur , ytex  nojlra 
demonit  ratione  colligi  potefl,  tjj^uod^  Pappum  etiam  later  e nullo  modo  potuijje  certum  efl,  fru^ 
Hra  ajfumitur  D E maior  ipsa  E A.  Mirum  proinde  efl  hunc  errorem  Tredericum  Comman- 
dinum  non  aduertififie, prafiertim  cum  illo  afifumpto  in  demonftratione  fiua,  quam fiuperius  dedi^ 
mus,  vfiiS  non  fuerit : (ed  vniuerfialcm  attulerit  demonflrationem : vnde  cilm  O'  ipfi  defit  de- 
monJlratio,quam  quin  Pappus  addiderit,  dubium  non  eit. fiatis  manifieltum  ejl  eorum  errore  i9 
contigiffe,in quorum  manus  venit  hac propofitio  (quapene  tota,vt  exifiimodnterciderat :)qui 
eam  plane  iam  mutilam  dr  imperfeHam , frustra  re  [Iit  nere  conati  fttn^ 

PROPOSITIO  XCI. 

J^Atis  axibus  in  ellipfijjcqualcs  diametros  coniugatas  exhibere. 

Conflruclto^  demonfiratio. 

Sim  ABC  cllipfis  axes  AC>  BD  : oporteat  autem 
exhibere  diametros  coniugacas  tequalestiundiis  'A  B, 

ADjdiuidantur  rc£la  AB»  AC  bifariam  in  E & F;  & A 

per  E & Fex  G centro  redi*  ducantur  GH>GK>  oc- 
currentes elimfi in  H,K>  L,  Mpundfis.  dico  illas  fatis- 
faccrepropofitioni. Quoniam  enimrcdlac  duae  EB>B  G» 
aequales  fune  duabus  lineis  FD  » DG  (fune  autem  & 
anguli,  tequalibus  lateribus  contenti  inter  (c  aequales) 
erunt  etiam  anguli  ad  bafim,  E G B,  F G D adeoque  & 
reliqui  AGE,  AGF  aequales.  Rurfum  ciim angulus 
AGB  fit  reftus  & bafis  AB  in  E diuifa  bifariam,  fi 
centro  E interuallo  EA  deferibatur  circulus,  tranfibit 
is  etiam  per  B,  adeoque  E A,  EG  lineae  erunt  aequa- 
les. Quare  & angulus  E A G, aequalis  angulo  E G A, hoc 
eft  AGF.  ergo  AB  , KM  lineae  parallelae:  eodem 
modo  offenduntur  redae  AD»HL  parallelae  e vnde 
cum  diametri  HL,  KM  mutuas  parallelas  bifecent, 
erunt  coniugatae.  quia  vero  angulus  HGAcftangulo  < 

AGK  oftenlus  aequalis, critquoque  H G linea  xqualis  GK,vt  patet  ex  iS.huius.  er- 
go HL,KM  diametri  funt  coniugatae  & aequales,  exhibuimus  ergo, &c.Quod  erat 
Taciendum. 

PROPOSITIO  XCII. 

• JN  vnaellipfi  duas  tantum  eftrepefirc  diametros  coniugatas  sequales. 
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Demonjiratio, 

CIc  ABC  clIipHs  centrum  D & in  ea  arquales  did> 
•^metri  coniugaca;  E D,F  D : dico  alias  diametros  con- 
iugaras  fif  aequales  in  ca  exhiberi  non  poiTe:  fint  enim,il 
pote(Hieri,prxtcr  £D,FO  diametrosi  alixzqualcS  Sc 
coniugatx  G D»HD:critigituraEDF  ieftori  xqualis 
ieflor  GD  H.  C^od  fieri  non  poteft  > nam  GD  j H D 
diametri  ciim  (int  xquales  necelTe  efl  maiores  vel  mino- 
res illas  cfle  diametris  ED  iFD^adeoq»  ambas  fimul  ca- 
dere fupra  vel  infra  diametros  ED,FD.  Igitur prater 
£D>FD  diametros coiugaxasxqualcs,  nullasaliasxqua» 
ics  in  ellipfi  e(l  cxhibore.Quod  erat  demonftfandum^ 

PRO  PO*S  ITIO  XCIIL 


IN  ellipfi  .Tquallcs  diametri  edniugacac  fimul  fumptx  , maxima:  funt 
omnium  diametrorum  coniugatarum  fimul  fumptarum. 


DimonHtatio. 

Cint  AB>CD  diametriconiugatxxquales,  fit  autem 
^&alia  quf uis  diametrorum  coniugatio  EF,  G H:dico 
diametros  ABiCD  fimul  fumptas  maiores  ciTc  diame- 
tris EF,GH  fimol  fumptisi  cum  enim  fedlores  AKC# 
G K £ b fint  inter  ie  xquales « necclTe  eil  Vnam  coniuga- 
tarum ihzqualium  (fit£F)  axi  viciniorem  effe  vtrauis 
xqualium  AB, CD.*  alteram Verd  HG*  remotiorem, 
vnde  « ex  quatuor  diametris  £F  maxima,  8c  GH 
minima  cil.funt  autem  £F,  GH  quadrata  fimul  fiim- 
pta  xqualia  quadratis  A B»C  D fimul  fiimptis;igitur  A B> 
C D linex  fimul  fiimptx  maiores « quoqi  fum  lineis  E F, 
GH  fimul fumptis:  Qjuod erat demonfirandum^ 

PROPOSITIO  XCIV. 


Linea:  qux  extrema  diametrorum  coniugatarum  aqualium  coniun* 
gunt,  ab  axibus  bifariam  iecantur. 


Demonftratio. 

CInt  AB,CD  diametri  coniugat^  xquates,iungantuf- 
‘-'que  illarum  extrema  A D,  A C,  C B,  D B.  Dico  illas 
ab  axibus  bifariam iecari , diuifa  enim  AD  bifariam  in 
F,  agatur  per  E centrum  FEG  occurrens  CB  reda; 
in  G.  Quandoquidem  ergo  AB,C  D ponantur  xquales, 
harum  dimidia:  A £,  D £,  etiam  funt  xqualcs.xquantur 
autcmex  conft.fimiliter  AF,DF.  Itaque  in  triangulis 
A £F»DEFcumFEfitcommune,omnia  latera  fibi  in- 
uicemxquantur.  ergo  anguli  ad  F aquales,  adeoque  rc- 
aij  & anguli  quoque  FE  A,FED,  xquales.  Quare  an- 
guli etiam  GEC*  G£Bprioribusadverticemoppo- 
fitixquantur.funt  vero  latera rurfum  C£,£  B xqualia 

& EG  comrauncvtriquetrianguloGEC , G£B.  Igi- 
tur 
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tut  CG.BG  zquales,& anguli  ad  G zquales  adeo^ue  redi.  Cum  ergo  FG  redas 
A Di  C B>  Cqu£  per  I9.huius  (unt  parallelz)  bifariam  9c  ad  angulos  redos  fecct.axis 
elV.  fecantur  igicurabaxe  bifariam  rcd;  AD>  CB  exitcma  coniugacarUm  zqua- 
liumconnedcnces.Eodem  modo  offendemus  reliquas  duas  AC>  BO  ab  axe  HI 
bifecari.  conftat  ergo  veritas  propofitionis. 

PROPOSITIO  XCV. 

SI  linez  quz  extrema  coniugacarum  conne<5Iunt , ab  axibus  fecentur 
bifariam  t 

Dico  diametros  illas  elTe  inter  fcxqualcs. 

Demonjiratio. 

pOnatureadem  figura quzprius,fintque  ADiCBi  AC  lineztexttema  cbniugl. 

tarum  connedcnces  in  F G & K bifariam  & ad  redos  diuifz  axibus  H 1,F  G.  di- 
co ABiCD,  diametros comugataselfc inter fczquales:  cum  enim  ADi  CBper 
ig.huius  fint  parallelz  & ex  hjrpothefl  ab  axe  in  F & G bifecentur.angUli  ad  Fitedi 
funt,  & latera  duo  AF,  FE  zqualia  fune  lateribus  DF,  FE;  reliqua  igitur  lacera 
AEiED  quoqueintcrfczqualia.fimiliter offendam  CE,EB  zqualesivnde & cocq 
diametri  AB>  CD  zquales.  (^odiuitdemonffrandam. 

CaroUarmm. 

Hinc  patet  lineas,  quaeinzqualium  coniugatarum  excrema  coniangunc , minqul 
ab  axibus  aut  alia  quauis  diametro  bifariam  6t  ad  redos  fecari, 

PROPOSITIO  XCVI. 


Linearum  qu;  extrema  coniugatarum  quarumuis  coniungunt  ^ illa 
maxima  elt  qux  coniugatas  zquales connedens,  axem  minorem  fea 
cati  minima,  quz  maiorem. 


‘Dtmenjlrauo. 

Sint  Ac,  BD  axes  ellipfeos  ABCs 
coniugatz  verd  zquales  FG  > HI 
iundaque  F H maiori  axi  occurrat  in 
K:  HG  minori  in  L.  dico  HG  li- 

neam maximam  effe  illarum  quz  cu- 
iufcunque  coniugationis  extrema  con- 
iungunc,  & FH  minimam.  Fiat  enim 
quzuis  alia  diametrorum  coniugatio 
M R , N Q.  quarum  extrema  iungant 
M N > N R , quibuS  in  O & S biledis 
ducantur  per  centrum  XOP,  VST. 
Quoniam  ergo  FG.HI  funteoniuga- 
cz,  fedores  EFBH,  “EHCG  zquan* 
tur.  Ergo  ^ fegmenta  F B H,  H C G z- 
qualia  liint.  ^are.  cdm  axes  B D,  A C 
etiam  bifcccnc  c redas  F H , H Q,  quz 
zquales  coniugatas iuDgunc,crunt  axes 
ipU  a in  K & L,  ptoporcionaliccrfcdt; 
Ergo  ' rcdangulum  B K D zqualc  cft 
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ergo  ' rccranguium  o ic  u zquaic  m 

quadrato  LH.  fimili plane  difeurfu  offendemul  rcdangulum  POX  zquari  qua- 
drato NS.  Deinde  quia  ffedotcs  MEN,  FEH  zquantur,  adeoque  gfeementa 
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MPN>FBH,funtqueamb*  F H,MN 
bifcdlxin  K 0>  erunt  * D B , X P 
proponionaliccr  (e&a:  in  K & O ; Ced 
DB  axis  maior  cft  quam  X P.  Ergo  tc- 
(^angulu  BKD>hoce(l,  vcante  often- 
di , quadrarum  HI-.  maius  cll  reftan- 
gulo  POX,  hoc  cft  quadrato  NS. 
Ergo  refla  H L maior  refla  N S.  fcd 
HG  dupla  cft  jpiiusHL,  vtanteoften- 
di,  & N R ex  conft.  ipfius  N S dupla 
cft.  ergo  HG  maior  quam  NR;  quia 
autem  NRI>maioreftquamMNiCrit 
HG  etiam  maior  quam  MN.  Eodem 
modooftendemus  HG  maiorem  efle 
quarumuis  aliarum  coniugatarum  ex- 
ttcroa  conneflentibus.  ergo  H G cft 
omnium  maxima,  quod  erat  primum. 

Quod  autem  FH  (itomnium  mini- 
ma, dilcurfu  plane  fimili  demonftrabi- 
mus.  fumatur  enim  qiiscuis  aliadiame. 
trorum  coniugaiip  M R,  N Q,  & cade, 
quxfupra  cft  adhibita,  teperaturconftruflio.eodem  modo  oftendemus  quadratum 
FK  minus  cfte  quadrato  MO,  8£  reflam  FK  minorem  refla  MO  > ac  proinde 
FH,  minorem  quam  MN.  cft  autem  ' RN  maior  quam  MN-  ergoFH  etiam 
minor  cft  quam  N R.  Atque  ita  dcmonftrabimusFH  minorem  efle  quarumuis  con- 
iugatarum extrema  conneflentibus.  omnium  igitur  minima  cft.  Quod  erat  fecundo 
locooftendcndum. 


PROPOSITIO  XCVII. 

COniugatarum  atquaiium  extrema  coniungencesfinaulfumpti  mini- 
m;  fune  omnium  qu;  quafcunqj  diametros  coniugatas  coniungunt. 


Demonftratlo. 

Clnt  in  AB  C ellipii  coniugatatasquales  EF,  G H.pona- 
‘~'tur  autem  SCalU  quatuis  diametrorum  coniugatio,  E F, 
GH.  dico  lineas  qux  extrema  coniugatarum  xquaJium 
coniungunt,  limul  fumptas  minoret  elTe  lineis  qux  extre- 
ma alterius  coniugatioms  conneflunt.funt  cuim  £ G,GF 
quadrata  xqualia  quadratis  A B,  BC,infuper  & EGli- 
^ neaconneflentium  minima , & FG  maxima  per  prxee-  ' 
dcntemiigiture  EG,  GF  linex  minores  funt  lineis  A B, 
BQeodemmodooftenduntur  EH,HF  lincx  minores 
lineis  AD,DC  ; igitur  lincx , 8cc.  Quod  fuit  demon- 
ftrandum. 

PROPOSITIO  XCVIII. 

SInc  ABC  ellipleos  axes  AC,  BD  & EF  vna 
ex  diametris  coniugatis  zqualibus. 

Dico  quadrata  A K,  BK  fimul  fumpta  elle  dupla  quadrati  E K. 


Demoa- 


i 
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Demonflratio. 

T^Vcatur  GH  alccra  diametrorum  coniugacarum  z- 
•"-'qualium.QuoBiam  AC,  BD  (]uadra(a‘limul fum- 
pta  zqualia  Cum  quadrans  EF,  G H (imul  rumpcls,erutic 
Scquadraia  AK,B Kfub dimidijs axibus , xqualia  qua- 
dratis EKiGK  fub.dimidijs  diametris  zqualibus  • funt 
autem  £K,  GK  quadrata  inrer  fe  zqualia,  igitur  qua- 
drata AK,  BK  iimul  fumpra  dupla  Amc  quadrari  £ K, 
Quod  erat  demonftrandum. 


effi|pj5iw A £ , C E,  «»«/»«»/« «»  E , d- /Iwp/a »»  | y ' ■ 

Jt^unt  puaSc  G Jucttur  G H F ttngenthu»  tmi  ftraUel*  7> 

G H F.fit  rfilMguUm  G FH  tA  ^«adra/am  B C>  y*a-  ‘ 

'dritum  A E ad  ^udJrttHm  C E. 

ytfum  Sf» Jimilttiide  ttnlim  rttuKum  fid  Attitrum  elUm  reperietur fi  Un- 

gtmei  a ditmttrtrum  ctningturum  m3* futrint. 

ELlipfeos  diametri  coniifgat*  atquales  fine  A B , C D,  in  quarum  ter- 
minis A,l3,cllipfimtangant  dux  rciSl^conuenientes  in  Ejfialteru- 
tri  ducantur  quotuit  parallcl;  G H Vtunt  re^tangula  G F H quadratis 
'hC  zquaiia.  > ^ 

. ' Dmonjlratio.  //^ 

QVoniamCPbftdiameierconiugata  diametri  AB, 
erit  ad  ipiam  ordinatim  pofica:  ergo  tangeoti  AE 
parallela  eft.Eodcra  modo  A K tangenti  EC  parallela  /V  / / '\ 

elW/igura  igitur  KAECcftparallerogrammum. Qua-  / /v  / ■ / 

rccdm  A K>KCcx  liypothclilintzquales.etiatn  AE>  //  / ^ ■/ 

CE  zqualcsiunnzquanturigiturquadrata  AE>  EC,  ^ / /\/ 

Atqui  cil  vt  quadratum  AE  ad  quadratum  £C.  ita  ,/  / •' 

reiSangulura  GFH  adquadratum  FC,  ergorcftan-  / / \ 

Ium  GFH  qua  .rato  FC  zqoale  eU.  Qtjon  erat  de-  '''  / \ i 

moiillrandum,  /.  • , \ / . 

Et  quoniam  Thenrcmaillud  Apollonij  iam  Habemus  ' \ 

in  manibus,  etiam  Ijpc  ardo  quod  (imiliter  Apollonius  ‘ bx  .j’.' 
pan  videtur  QbfcrualTe : nimiiumTi  duflis  tangentibus  ly' 

A£>CE,iunganturpuiiQacontaauum  A,C,rc£lan- 
gula  GFH,  quadratis  KF  zqualiaciTe.  • 

Qunniam  F K>  AE  funt  parallclz, 
triangula  A E CjKFCfimiliafunt.er-  S 

govt  A E ad  ECific  KF  ad  FC.er.  , v 
go  vc quadratum  AE  ad  quadratum 

ECiiic quadratum  KFadquadracum  aJv-  r-  / 

FC-  fcd  etiam  vtquadtatum  AC  ad  - ' 

quadratum  EC  ficrcdiangulaGFH  ^ - 

ad  quadratum  KF.  Ergo  quadfatuni  ' • 

KF  & re^langtilum'  GFH  ad  qua.  | ;;  ■ . ^ 

dratum  EC,  eandem  habent  ratio-  rf  \ ‘ 

ncmizquanturigfiur.  Quoderatde-  ' • v" 
inonftrandum.  ' 
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PROPOSITIO  C. 


Sint  A B,  B C diametri  coniugacx  inaequales , Se  ex  A reda  quaeuis 
ducatur  A O fecans  clliplim  in  D ) cui  ex  C parallela  ducatur  C E 
iungantur^j  EB,  DB. 

Dico  E B,  D B dianietros  cITc  coniugatas  Se  contra: 

‘Dtmonftratto. 

pRimocadantparallcIx  ad  eandem  partem  ellipleos.Du* 
^ cancuc  reSa;  Imex  E A,  t)  C-Quoniam  ADi  H C Unex 
llbi  inucuo  xquidiftant , eruoc  ‘ iegmenta  E A > D C in- 
ter fe  xqualia,  adeoque  b A B E i D B C Tedores  xquales. 
addito  igitur  communi  ABD,  eriint  EBD,  ABC  fc- 
Aores  inter  (c  xquales.  quare  cdm  vnius  (cetoris  latera 
B A,B  C (int  diametri  coniugatx,  etiam  alterius  larcta £ B» 
BD  funt  coniugatx. 

Secundo  cadant  At)>CE  parallelx  ad  partes cllip/is 
oppolitas ; producanrtir remUiametri,  AB,  DB  in  H de 
I, iunganturquepunAa  ilLQuoniam  AB,BCiuntcon- 
iugatx  erit  c Icdor  ABC  quarta  pars  elIipreos,led  A H dia- 
metro d bifecat ellipfim, adeoque  pottlo  ACU,  dimi- 
dium eft  ellipleos.  Ergo  ABC  fedlordimidiusell  lemi» 
ellipfeos  AC  Hi  ae  proinde  xqualisTeAoti  CBH.  quia 
autem  IH  per  ly.huiusefl  parallela  ad  DA.  duiexhy- 
potbefi  etiam  CE  eft  parallela,  erunt  IH,  CE  inter  le 
parallel;.  ergo  Tegmenta  c CI,  EH  adeoque  & TeAo- 
tes  TC  B I,H  B E xquanturiaddito  igitur  communi  I B H, 
IcTlor  I B E xqualis  efl  TtAori  CBH,  hoc  eft  , Vc  iam 
anteo(lendi,Tedlori  A B C.quare  cum  fedor  ABCsltt 
quarta  pars  ellipTcos.iiue  dimidium  iemiellipleos,  etlaia 
icdor  1 B E erit  dimidium  femiellipTeos,hoC  ell  portionis 
lED,  quamefle  Temiellipiim  patet  ex  CorolL4;.huius. 
Ergolei^or  IBE  hoceflTedlor  ABC  q^ualis  cllTedo- 
ri  EBD.  Quare  cilm  AB,  BC  ilnc  coniugatx,  etiam 
D B,  E B erunt  coniugatas 

Simiam  AB,C6,item,  £B,DB  diametri  coniugatx  iungantur^uc  AD,EC.  - 
dico  AD,  EC  lincaseileparallelas. Sinrer6;ducaturex  A IpiiEC  paralleiaAF 
iunganturque  FB:  eritigitur  FB  diameter coniugata ipli  £B  petTecundampar» 
tem  huius-.icd  DB  per  conilruflionem  coniugata  eft  diametro  E B,  ergo  eidem  EB 
plures  diametri  (iint  coniugatx.  quod  fieri  non  poteft.  igitur  AF  non  xquidiftat  ipC 
EC.  idem oftenditur de quauisaiia. ergo  AD  Ibla parallela  efttc^xEC.  Quod 
erat  dcmonftrandum. 


PROPOSITIO  CI. 


Sit  in  A D C ellipli  cuius  centrum  B quatuis  diametrorum  coniugatio 
AB,  BC:iumailque  pungis  AC,  lecet  AC  lineam  in  E diameter 
quaecunque  B D,  cuiconiugataducatur  BF,  du^Iaquc  linea  F O fecce 
Ab  diametrum vteunque  in  G. 

• Dico  A C,  F D lineas,  vti&BD,ABin£&G  propottionalitcc  eflfe 
diuilas.  , 

V ■ . . T>eoion~ 
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Dcmonjlratio. 

QVonilm  jam  AB,BC  diametri  quam  DB.FB 
coniugatxlimti  ieSorea  ABC.  » FBD  xquales 
erunt:  ablato  igitur  communi  A BD,  x^ales  tnanent 
DEC  , ABF  Icdorcs.  vndcBD,  i>AB  linez,  item 
AC.FD  in  E ac  G proportionaliter  lunt  diuif*.  ^ 

i PRO  POSITI  O CII.. 

• ■ ■ " • ' I' 

Tlfdempofitisr  * ‘ , 

1 Dicoiunitis  A D,FC*quidillar^i 


Demon/iratio.  ^ -.ir/i  ;rt 

I i-  i-i  'i:. 

pErpricedentem  fcfliores  DB  G,  ABF- oficnli  fitatiiqualei;  (egDWttU igitur 
■*  DC,  'AF  quoque  inter  feaequahtur,-  ergo  AD,  FCj  linexxquidillant.  QuodatiJouoo 
etatdcmonftrandum.  ’ ■ i i , - , i/;; 


PROPOSITIO  CIII. 


SEcet  ABC  cllipUm  quzuis  diametrorum 
coniugatio  A E,  CD:fu  aurem  Sralta  diamcr  , 
crocum contugatio,  F£,  GE  qu;  iunClas  AD>n 
A C fccct  in  H & I:  r 

DicocITevt  AH  ad  HC,fic  DIad  IA.' 

Demonjiratio.  ' 

DVeatur  FG  qu9  AE  feeetin  K.  vt  A H adHC, 
Cc  FK  ad  KG;  iedvt  FKad  KG.  fic  DI'eftad 
AI,  igitur  vt  AH  ad  HC  fic  DI  ad  AI.  Quod  erat  * 
demoniltandum.  , r 


tttt.tm- 

m4. 


QiEcce  ABC  cllipfim  dia- 
O meccr  quxeunque  B D : 
' fit  autem  fic  E F G,  elliplls  fi- 
milis  fie  xqualis  ellipli  ABC; 
quam  fecce  quzuis  alia  dia- 
mecer  F H : dcin  B D , F H 


diametris  proportionaliter 
diuilis  in  J & K,  agantur  per 
I fic  K,  ordinarim  linez  AC, 


£G;equarum  cxtremicatibus 
ducantur  femidiamecri  AL, 


CL,EM,GM. 

Dico  ALC,  EMG  triangula elTe aequalia. 


P p 


H 


Tfemoa-  . 
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■ ELXIPSIS.  . 


/.  Dcmonjlram. 

Tjiamctro  B D aonfugata  du« 
•^caturNO,  FH  diametro 
■ Xc;^:  iunganrurcjuc  ND,  PH. 
Quoniam  diametri  P>  D,  FHtam 
in  I K quim  L M proportionali- 
tcr  fune  diuifx,cric  ve  rcftangulum 
BID  ad rcctangulum  BLD  lic 
F K M»  fcdangulum  ad  rct^angu- 
lum  F'  MH : quare  ve  quadratum 
AI' ad  quadratum  NL  fic  qua- 
dratum EK  ad  quadratum  PM: 
& vt  AI  linea  ad  lineam  NLfic 
EK  ad  PM:  fed  etiam  cft  per  conftfUdilodemvt  IL  ad  B L»  ulcft  LD>  fic KM 
ad  FM  ideft  MH; igitur  vt  triangulum  NLD  ad  triangulum  AIL  , fic  PMH 
, cyianguluAfadcHangulum-BKM  (^uia  cie  ijfdcitiillorum  ratio  componitur;)  fifpet- 
> fnutaddo  Ve  N L D triangulum  ad  triangulum  P M H»  fic  A I L triangufum  ad  trian. 
gulum  EKM.  fcdNLD,  PMH  triangula funt  aequalia,  igitur  A I L,  EKM  trian- 
gula, adeoque  tota  AC  L,  E GM  aquantur»  Q^od  erat  dcmonftrandum. 


PRO 

f 


POSITIO  e V. 


SEcent  A B e cllipfim  du*  diametrorum  coniugationes  AB,CD,EF, 
G H,  & omnes  quatuor  diametri  proportionalicer  fine  diuiia:  in  1,  K, 
M,  L pun6tis,pcrqu*  ordinarim  ducantur  lineae  NO,  PQ,  RS,TV. 

Dico  quadrata  NO,  PQ  fimiil  fumpea  aequari  quadratis  RS  , TY 
fimul  fumptis. 

^emonfiratio, 

/^Voniamtam  AB,  EF,quam  CD.HG  proportioni- 
^ 'Aliter  funt  diuifir,erit  vt  A B quadratum  ad  rediangu- 
^ Ium  AIB  > fic  EF  quadratum  ad  rcdtangulum  ELF« 
& quadratum  CD  ad  rcdangulum  C K D , & H Gqua- 
^'dratum  ad  redangulum  H M G.  Ex  ijfdcm  enim  rationt- 
bus  fingulxquadratorum  ad  retf^angula  proportiones  c6- 
ponuntur.  Igitur  vt  AB.  CD  quadrata  fimul  fumpea  ad 
redanguia  AIB,  CKD  fimul  fumpta,  fic  quadrata  £p, 
’ GH  fimul  fumpta, iiint ad  rcftangula  ELF,  HMO  fi- 
mulfumpta : St  permutando  vt  A B,C  D quadrataad  qua- 
drata EF,  GH.fic  AIB,  CKD  rcftangula  , fune  ad  re- 
z7iJnutt$,  dIangulaELF,  HMG.  hoccfta  quadrata  PK,  NI  ad 

quadrata  S L,  T M:fcd  AB,C  D quadratis  fimul  fumptii 


F 

b aequalia  funt  quadrata  EF.GH  fimul  fumpta;igitiir  & quadratis  NI,  PK  «qua- 
lia iunt  quadrata  SL,TM:crgo  NO,  PQ^quadrata  fimul  fumpta  xqualia  fime 
quadratis  S R,T  V.Q_uoderatdcmonftrandum.  • 


. i 

1 

P R O- 

% / 


I 
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PROPOSITIO  CVI. 
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SEcec  ABC  ellipfimqu^uisdiametrorutnconiugatio  CO,  EF,  qui- 
bus proporcionaliccr  diuifis  in  O & P : ducatur  vna  cx  diametris 
coniugatis  zqualibus  A S qu^diuidatur  in  N , vt  CO  cil  diuila  in  Q. 
per  N O i*  rcdiz  ducantur  ordinatim  G H,  I K,  L M. 

Dico  IK,LM  quadrata Hmuiiumpta ede  duplaquadrati  GH. 
Dtmon/iraiio. 


r\  Vcatur altera  coniug.itarum  xqaaliam  QR , qui  Cmiliter  diuisi 'in  2,  vt  S A 
in  N.&  CD.EF,inO&P,  per  pun&uin  2 ponatur  ordinatim  VT.quia 
igitur  Q^R>  AS  funt  zqualcs  & Cmiliter  fcdl?,  rcftangulum  Q2R  zquaturre- 
«angulo  ANS.  fed  reftangula  Q 2 R,  A N S «zquanturquadratis  GN,T2.er- 
go quadrata  GN,T 2 adeo^ue  &quadrata  GH,T  V xqualiafunt.  fed  quadraraau. 
M L,  I K b atquantur  quadratis  V T > G H.  ergo  quadrata  M L , IK  dupla  funt  qua- 
drati GH.  eroderat  demonCrandum. 

PROPOSITIO  CVlI.  » 

SEcent  ABC  clliplim  duaediametiorum  coniugationes  AB,  CO^ 
EF,  GH  : fitque  AB  maxima  8e  EF  magnitudine  fecunda. 

Dico  rationem  A B ad  E F minorem  efle  ratione  G H ad  6 D. 

Demonftratio. 

QVontam  AB>  CD  quadrata  CaialCimpta  zquilia 
fnnt  quadratis  EF,GH  Cmulfumptis  : noneftvt 
AB  ad  EF.Cc  GH  ad  CD,  nam tUncquadrataAB, 

CD  maximqde  minima:  maiora  elTentquadtatisEF, 

GH.  fiat  igitur  vt  AB  ad  EF,  CcGH  ad  Cl  •-  erunt- 
^ue  A B,  C I quadrata  maiora  quadratis  E F,  G H,  hoc 
c(l  quadratis  A B,  C D-  quare  C I linea  cli  maior  re£Id 
CD, .Irratio  GH  ad  CD,ideftfcic  conftr.  hitio  AB 
ad  EF  minor  eft  ratione  CJH  ad  C D.  Qijod  erae  de- 
monUrandum. 

i'  ti  ,,  , ; . 

P p 1 
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CmtuU. 


hjj.lmiKU 


eCmiL^ii 
hmku. 
6C«t9L  fo, 
kmmi. 

« lot.lm» 
IM. 


I 


K 


PR.OP  O SITIO  cvm. 

N (Lua  ctltf>n  c&uiMue«<txJMjKK  eootugua}  in  daEautionc. 

C<MfiritSi»  is"  demtnfir4tn, 

crut  a6c  cllipflsaxcs AB,CQ:ccoccan>  E:utia 

'**7crd  data  tnaions  ad  minus  F ad  G',  quam  non  ma- 
iortm  d&cwbEutracione  axium  A £,  E C-  fi  racio  da- 
ta xqualis  cu  aXiurn  rationiitcs  pacet:  ll  minor,fuman- 
tur  HI,IK  lincz  , te&is  AE.EC  zquates , ponan- 
tur^ucad  angulum  redum  H 1 K:  dui^aque  H K > & 
diuifa  bifariam  in  L>  ccncroLintecualloLHcirculus 
dcfcribacur  HIK  qui  cranfibic  perpunffa  1 8c  K>  iu 
Icgmento dciirHl  Kinclinemur*duzIinezHI  Kha- 
bentes  datam  rationem  F ad  G.Quoniam  igitur  HM 
eftad  MK  vcF  ad  Gt  eft^ue  racio  F ad  G • minor 
tationeaxium,  hoceftexconfir.  ratione  HI  ad  IK> 
paterpunflum  M cadereinteri  fe  H,  adeoque  re- 
dam HM  minorem  qudm  HIj hoc ell quam  EA.te- 
dam  vero  MKmaiotem  quam  IK  bocellquamEC. 
centro  igitur  E inceruallo  H M,  deferiptus  citculus/e- 
cacelliplim  inpundoaliquo  N inter  A & C>ducaiur 
igitur  diameter  NE,  eiq;  coniugaca  EO-  dico 
O E diametros lacisfadete  peticioni.Quoniam  iiuadca- 
ca  NE,  OE  iifunczqualia quadratis  AEiECnoceft 
HI,IK  hoceft quadratisHMiMKi  ficautem  &NE 
linea  zqnaliarcdz  HM.  erit  Ac  OE  Haea  zqualia  U- 
aez  MK.  igkut  vt  HU  ad  MK,  ideft  n Fad  G,fi< 
NE  ad  OE.  exhibtiiimiaotgo  ,Acc.I^aod  erat  faciendum. 

PRO  P O SITIO  CI  X. 

SEcet  A_C  D ellipnmquzuisdiaitKtromni  coniugatio  AB,BC.  af- 
rumpcoqueinperiphcciapuDdlo  quouis  D inter  A 8c  C,  agatur  per 
p contingens  £ F , qu*  cum  A B , B C lineis  concurrat  in  £ & F , emi 
'per centrum  parallela  ducatur  B G. 

Dico  OF,BG,OElincaseficincontiatiaanalogia, 

Dcmenjiratio. 

QVoniara  ex  hypothcfi  DF,  BQ  fimt  parallele, 
triangula  DFH^BUG,  vc  cx  elementis  patet, 
erunt fimilia, ac proinde  DFeftadBG,  ve  OHad 
H G-'  hoc  eft  vc  itiangulum  D H 6 ad  ttiangulu  B H G. 
Deinde,  quoniam  B G per  cenernm  eft  tangenti  D F- 
parallela,  liquet  ean^  coniugacam  elfc  diaiDctnim  ipli 
D B:  fiint  vero  cx  hypothefi  etiam  A B , B F coniuga- 
UE.£rgo<fedoresBDCG,BADC,  adeo^ue  i !c 
triangula  BDG,  BAC  zqqancurr  Quotum  bafet 
D G,  A C,  cum  ‘ proporcronalicet  fine  diuilz  in  H St  I, 
vt  D H fit  ad  H G , ficuc  CIclladIA,  cOhftac  ex 
clementis  triangula  B H D,  B 1 C & B H G,  B 1 A ef- 
fc  zqualia.  crgociim  pciiis  ofienderim  D F efie  ad  B G 

vc 
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vt  triangulum  E H D ad  triangulum  B H Q>  erjrquoque  b F ad  B G , vt  triangu- 
lum B.1  C ad  triangulum  BIA.  Vlteriu»cdm triangulum  BHGliiad  triangulum 
BHO.vc  GH  ad  HDjioceft»yt  AI  ad  ICj  hoc  cft  Tt  KlqdlB  («upi  qptjm ^ 
GB  dtconlugaca  ipfi  AB>  A K>  cx  cqnl)ru^one  tangens  > patet  A ]^ , G B qlTf 
parallelas)  hoc  cft  vttriangulum.  A tK  ad  triangulum  A I.B  : erit  compopendo 
ctiatigulum  BbGad  trianguliipiB H,D>.vctrianguhi[ij  AKBadtriangulumA^B; 

Ar  permutando  trianguhim  Bl>  G ad  crianguluni  A KB,  vt  triangulum' BH]p,hoq 
«ft  heut  ante  oftcndi , vt  triangulum  B I C ad  triangulum  A I B.  ted  triangulum 
AKB  cft  b triangulum  EftB,  ergo  ttianguluip,  B.DQ  clj,  ad  triangulum  K DB, 
hoceft,  quoniam  £D,BG  tiint  parallela; , BG  cft  ad  ED.vt  triangulum  BICad 
triangulum  A lB«hui;cjftiicu(  oftcndi  lupra,  vt  DF  adBG-  iunt  igitur  in  raiipp^ 
coanhua  QF,B  0>  B D.  Quod  ttat  demonftraiidum. 

PROPOSITIO  CX. 

Sint  AB,  BC  tlumctri  quateunque  coniugatSjafTumpto^i  in  peri- 
phecia^Utegr  A C pundo  quouis  D , agatur  per  O contingens, 
occurrens  A B,  6 C diametris  in  £ & F , iundtaque  A C occurrat  diame- 
ti»  DB  in  G.  , _ 

Pico  redtam  DF  ad  OE  , rationem  habete  dupli^tana,  cius  quam 

l»bct,  CG  id,  G 

t^Vwvn  w.  B ftpea  pn  p^tafte.U  ipfi  EF.  & ex  D / 

PH  wwens  FB  !iO?ai  in  I.  erunt  igifur  ^ \ 

|**fra»«4eOWiH,<:onMRiU?  FthPH.ED.adeoquara-  /'wX 

»o  f D ad  ®p,  duplicata  ratipnft  FD  ad  BH,  ideft  f^\-  A \ \ 
pl.id  JH«qma,PF..BIf  perfonrtluSionera  sequidt-  / \ / ' \ 

ftaMi  tuffti»  tiijfp  HB  icdl^afquidiftet  tangenti  DF,  \ / \ 

truM  b B > B H diatnetri  onnjqgitat;  funt  autem  ex  con,  8*1 ^ jq  ^ 

ftruftione  etiam  A Bt  B G I igitur  < vt  D I ad  ^ 

IHific  CG  ad  GA;quare& ratio  FD  ad  DE,  dupli-  \ ' 

catacft  tatioius.  G G *d  GA>  Q^od  erat  demonftran-  \ ' / 


pR'6Pb‘siY-fQ  'cxr. 

r ■■■  i;.i  i-.t : ■■  > 

Q*IncAB,BCdiamctt)  coQiugat.iei8f  per  Afle,C  tapgentes  ducantur 
PE,FG.  fit  autem  & alia  quatuis  diametrorum  coniuganp  H I,KL, 
qua;  prgduftaoceurnt  tangentibus  DE^PO  jB  E , F,D,  fi(G. 

Dtce  lineas  O E,  FG  in  A4cC  proportionali-  ^ 

ter  effe  diuifas,  nimirum  efle  EA  ad  AD,  vtQC  C vn  j, 

adCF.  ‘ 

t)einonfir4tid.  i-'  ■ 

DVeantur  lineae  HK>KI  qggttfftos  ABiBC  fecenS 

in  M & N.  Ratio  EA  ad  AD  '*  duplicata eft ratio»-  /Y / \ / 
nis  KM  ad  MHi  5c  GQ,l^d  C £•  duplicata  eft  r»tio-  /ii-..— ^ a 
«tis  IN  ad  NK.  Atqui  ratm  ad,  xqualis  «ft  jr»q  ■ I 
«rationi  IN»4>lfGcrgdr.4tioi^'SA.»d  APiikpG  \ j 

«dCE«qoalivmjrjfippum,5lapl»(yitft,<ijjif  *qua!«f,prp.  , \ J 

pottionalitercrgo  fcftarfti^  pE(OP  mpunA4  C.A  N-^4-'^ 
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ELLIPSIS. 

Corollariam. 


^Vod  li  per  K ducatuf  tertia  tangens,  conueniens  cum  B.A , B C coniugatis  in  O 
P(dico  fore  OK  ad  KP,vcEA  ad  AD.quodduclarcfta  ACcodem  modo 
^uo  vfi  fumus  demonftrabitur. 

Itac]ue  tres  tangentes  D Ei  OPjFG  Cmititer  fune  diuiiz  licTt  EA  fit  ad  AD> 
ficut  OK  ad  KP,& GC  ad  CF. 

PROPOSITIO  CXII. 


OIntdux diametrorum coniugaciones  AB, BC,F G,OE, aganturque 
i3pcr  A & C tangcfKcs  H I,  K L,  qu*  F G,  D £ diametris  occurrant  ih 
Loundlis. 

Dico  elle  vt  B C ad  B A fic  H I ad  K L. 


991. 


Dmonjlratio. 

QVoitiamreAa  B C zquidifiat  te3( 
HI.&KL  linea  ipfi  AB  , erunt 
tam  HA,  BC,  AI  quam  KC,  AB, 
CL  (ineat  in  continua  analogia,  cdm 
ergo  fit  vt  HA  ad  A I , prima  ad  ter- 
tiam, fic*KC  ad  CL,  prima  ad  ter- 
tiam ierit  etiam  HA  ad  BC, prima  ad 
fecundam  vt  KC  eft  ad  A B,  ptimaad 
fecundam  i quare  permutando  ell  HA 
ad  KCi!vt  BC  ad  AB  , cdm  igitur 
ante  ollenderim  H A elTe  ad  A I , vt 
KC  ad  CL  , adeoque  inuertendo, 
componendo,  ac  permutando 'fit  vr 
HAadKC.fic  HI, ad  KL  , etit  Vt 
BCadBA,itaHI  ad  KL.  ^ 

QroUanam. 


EOdem  modo  oftenditnr,  fi  per  F agatur  tangent  qnx  cum  A B,  B G conueniat  io 
P & Q elle  vt  B C ad  BD , fic  H I ad  P Q. 


P R*0  POSITIO  CXIII.  - ' . 

' f ’ ? 

SIntduz  diametrorum  coiugationes  A C,  B D< 

E F,  E G : adliiquc  per  F & G WBgentibuSrqaae 
diimetris  A C,B  D occurrant  in  H,I,L,  M.  dusi- 
turredta  F G (ecans  B E diametrum  in  K.  j j . 
M DicoLKjKEjK  I lineas  efle  continuas.  7 

" ‘Demonjlratio'.  , 

QVoniara  F E,  vrpote  coniugata  ipfi  E G.zquidiAat 
tangenti  LG,  erit  LK  ad  KE  ,'  vt  GK  ad  KF. 
'flrtiiliterquoniam  E G. vrpote  coniugata  ipfi  EF,paral- 
lela fit  tangenti  FI,  eAvt  GK  ad  KF,  fic  KE  ad  KL 


Ltangenu 
liliterquoi 

...afittangeL,,  — _ 

igitur  vt  L K ad  K E , fic  K E eft  ad  K r.  .Quod  erat  deinonarandum 


PRO. 


i V Coogie 


ELLIPSIS.  y>i 

PROPOSITIO  CXIV. 

IllcJcmpoIlcis; 

Dico  I H E , L M E triangula  dic  zqualia. 

Demonjiratio. 

DVcatut  reda  AB  quzF  E lineam  fcccc  (iiN:  Sccx  Eremae  ducantur  EO»EPj 
normales  ad  lineas  H I,LM.  Quoniam  LMIinea  xquidiftacipliFE  (eftenim 
EM  tangens,  & FE  coniugataipliEG.)  erit  atigulo  F E Cxqualis angulus  E GP. 
eodem  modo  erit  angulus  OFE  atqualis  angulo  F E G- quare  anguli  OFE,EGP 
fune  inter  lezquales:  (unc  autem  E P G,  EOF  anguli  refii  i igitur  triangula  E GP, 

EFO  fiinilia.quare  rt  EG  ad  EF,  fic  EP  ad  EO.fed  eft  • vc  E G ad  EF>  fic  HI»  Ja* 
ad  LM>  Igitur  vt  EP  ad  OE.  fic  reciproci  HI  ad  LM.  ergo  I H E , L H M trian- 
gulafunctequalia.  Qundcracdcmonlltandum. 

PROPOSITIO  CXV. 

Ilfdcm  politis  triangulum  E G M,  triangulo  E F I , & £ G L triangu- 
lum , triangulo  E F H zquale  dl. 

DemonUratio. . 

£Steniinbvt  HF  ad  FI,Cc  LG  ad  GM, fie componendo Tt  HI  ad  FI,  ficLM  tnnteiaiL 
ad  GM  : fedefiut  HI  ad  FI,  fic  HI£  triangulumadcriangulum  FIE,& vt  ■ 

LM  ad  GM,  fic  ELM  triangulum  ad  triangulum  EGM>  igicurvtHIE  trian- 
gulum ad  triangulum  FI  E,  fic  ELM  triangulum  ei)  ad  triangulum  EGM,  8c per- 
mutando vt  HIE  triangulum  ad  triangulum  ELM,  Ge  FIE  triangulum  cft  ad  ‘ 
triangulum  EGMk  quare  FIE  , EGM  triangula  fiint  zqualia,  eodem  modo 
oftendunrurreliqua  EGL>HFE  atqualia. 

PROPOSITIO  CXVI. 


SI  cllipIimADCduitrccencdiametroru conjugationes  AB,BCjEB, 
BD:aganturt]ucper  A,EjC.  contingentes  FG,H  I,KL  quq  diametris 
quidem  E B,  B D occurrat  in  G,K,F,L.  diametris  vero  A B,B  G,in  H &L 
Dico  triangula  FGB,HB1, KLB cEc inter fc zqualia. 

Demonfimtio. 

'^Am  IrlangulumBIEc aequatur  triangulo 
■^'BKC  , hoc  eft  per  115.  huiuscriangu- 
lo  BFA  •'  & triangulum  BHE  , * aequatur 
triangulo  GAB,  ctgo  triangulum  cotum 
BIH  zquatur  coci  BFG-  quare  cum*cciam 
FGB.  » KBL  zqualia  finti  liquet  tria  trian- 
gula cITe  zrjualia. 

P>  0 P 0 S I T 1 O C X V t L 

^Int  clliplcos  du?  diametri  coiiiuga- 
tae  A B , B C j & ex  pundlo  aliquo 
inter  A & C aEumpto,fcilicct  D duca- 
tur tangens  D£  conjugatis  AB,  BG 

pro~ 


itki. 


ett4JM> 
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JO^  E L X I P S I S. 

producVis  occurrens  in  E & F:  deinde  ex  centro  B ducatur  B G,  ipflEF 
zquidillans,  fitque  G B media  inter  E D,  O F. 

Dico  punctum  G efle  in  peripheriaclliplcos,  cuius  diametri coniug»- 
t:j  A B,  B e,  & tangens  E D.  ' 

■ ■ ' ^emonflratio. 

' t . , ■ 

■px  ccatrq  ad  eonta.£liim  ducatur  B D.  & quia  G B ex 
•^hypothqdeft  parallela  tangenti  ED,  ctii  GB  ordi- 
..  natim  pqjHiaad  B D,  St  quidem  ad  centrum,  vnde  BD, 
GB  runtdiqinciri  coniugaiat.iungantur  deinde  A HC 
Se  DG.iqxtC  ducatur  CK  parallela  ipC  AB  , oc- 
currens ;Bp'  protradz  in  K : quz  fe<3ianein  in  C 
contingit  ij,critquc'vc  AH  ad  HC,  ita  BH  ad  HK: 
fedvt  AH  ad  HC,itacft  ABH  triangulum adtnan- 
gulum'^^^1  & vt  BH  ad  HK,  ita  cit  triangulum 
H B Ci  ad  triangulum  H C K--  ergo  vt  triangulum  A B H 
adipfum  HBC  ita  e(l  triangulum  HBC  ad  triangu- 
lum HCK:  ergo  componendo,  ac  permutando  trian- 
gulum ABCi  ad  triangulum  BCK  cll  vt  triangulum 
B H C ad  triangulum  HCK,  ideflvc  iam  oltenlum,  ve 
^ triangulum  A BH  ad  tcianguluni  HBC,  id  ellvt  linea 

70.  »>•>  ad  lineam  HC:  fcdatqualia  fuiu  triangula  ,B  C K,Bl)F,ergo  etiam  erit  trian- 
br«mJ«  gulum  ABC  ad  triangulum  BDF,vt  AH  ad  HC-  Vlierius  quoniam  DF,  GB 
timimii.  iimt parallela;, erit  triangulum  i"  GDB,  ad  DBF  triangulum,  vt  GB,  ad  DF: 
fed,  quoniam  ex  hypoihcil  £D,  GB,  DF  funt  continua:  , ratio  GB  ad  DF, 
cto,s«.  HI  dimidiata  rationis  E D adDF-Ergoratiottianguli  GDB  adtrianguIumDBF, 
dimidiata  cft  rationis  eD  ad  DF.  Aequi  e ratio.  AH  ad  HC,  hoceft  veoilenfum 
fupra,  ratio  trianguli  ABC  ad  triangulum  DBF,  dimidiata  quoque  cft  rationis 
£D  ad  DF.  ergo  triangulum  GDB  eftadtcianguluDBF.vtiriangulS  ABCad 
iilem  triangulum  DBF.  xquaniur  igitur  triangula  G D B,A  B C.crgo  & paralleJo- 
grammum  conienium  ('emidiameiris,vt  fupra  ollendi,  coniugatis,GB,B  Dinangu- 
iriiux  lo  GBD  zquatur  patallclogrammo  contento  fub  icmiiliamccris  cooiugads  AB, 
71.SUIU.  £rgo 'ipunfium  G clladcllipiim.  Quod  erat  dcmonflrandum, 

PROPOSITIO  CXVIII. 

Sint  rurfum  binxdiarnecriconiugatx  B A,  BC.  Et  fumpco  in  perime- 
tro cllipfis  pundFo  D inter  A,  ac  C,  tangat  ellipllm  EF  in  D,  oc- 
currens diametris  in  E & F.  Deinde  ex  centro  B ducatur  ad  perime- 
trum  B G parallela  tangenti. 

Dico£D,GB,DF  eflcincontinuaanalogia. 

Dtmonjlratio. 

CI  non  fit  aliqua  LB  minorvel  maior  quam  GB  m'cdia  inter  ED,DF.  Erga 
‘^pcrprarcedcmempunaum  L eftad  cilipfim.  quod  fieri  non  potclEcum  exhy- 
poihcfi  punflum  G ad  ellipfim  cxiilat. Nulla  igitur  przter  GB  media  cft  inter  E D, 
D F.  ergo  E D,  G 6,  D F fiint  continuae  ptoportionales.Quod  erat  dembnftrandiian; 


P R O- 
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PROPOSITIO  C3t  IX.  ' 

1 

Slncinellipn  diametri coniugar^  AB,BC  iungatur^  AC  cui  paral- 
lela fiat  linea  D E tangens  eilipfin  in  F,  & occurrens  ^ametris  coni^ 
gatis  protrad^isin  D & E. 

Oico  triangulum  £DB  trianguli  C AB  dupliimede.  ... 
Demonfiratio,  . 

EX  centro  B pcrcaftum  F ducatur  diameter  ERP»  . 

cuioccurrat  in  K rcfta  CK  cllipfim  rangehs  ioC> 
deinde  ex  tadu  F ponatur  ordinacim  F I Q.  Quoniam 
A C ' parallela  eil  cx  hypothcfi  tangenti  D£»  erit  ■ ad 
diametrum  BF  ordinarim  pofira.  ergo  KB,BE,  HB. 
bfunt  continuae  proportionales,  ergo  ccft  vtKB.adFB, 
fic  KF  ad  FH. 'fcd  KB  eft  ad  FB  , &\triangulum 
KCB  ad  triangulum  F C B>  hoc  eft  , quia'^;triangnlaiif^ 

KCBjEFB  actiuantur  , vt  triangulum  £FB  ad  idem 
triangulum  CFB,  hoc  eft  vt  EB  ad  CB.  Igitur. vtErB, 
ad  C B>  fic  KF  ad  FH.  Deinde  quia  ex  cpnftr.  KQ 
tangit , & F G eft  pofita  ordinarim  ad  B C > reS*  E B, 

CB^GB  funt continui.  Ergo  vt  EB  ad  CB,  fic  EC' 
ad  CG*  fed  etiam  eft  vtiamoftendi  , ficuc  EB  ad  CB 
ita  KF  ad  FH.  Ergovt  KF  ad  FH,  fic  ECadCG. 

Ergo  vt  triangulum  KCF  ad  triangulum  FCH,  fic  triangulum  EFC  ad  trian* 
guloffl  CFG»  A equi  cum  tota  KCB,EFB>  aequalia  fint,  ablato  communi  FBC 
reliqua  K C F,  E F C «qualia  funt.  Ergo  & F C H,  C F G aequalia  runc;ablaco  igi-- 
curco.rnmuni  FIC  , aequalia  remanent  FIH,  CIG,  quibus  fi  commune  addiS' 
BHlGfFGR  aequabitur  CHB.  laro  vero  quia  A C ordinarim  pofita  eft.  vefupra 
bitendi,  ad  BF,  bilcdtacft  AC  in  H,  adcoque&:  triangulum  *C  A B duplum  eft: 
trianguli  CHB,  & DE  parallela  ad  AC  etiam  bifecatur  in  F:  eft  vero  FG»vc- 
potedufla  ordinacim  ad  C B,  parallela  ad  CB,dtamerrum  coniugacaipfi  CB-  ergo 
& BE  bifccaturin  G» proindeque  EFB  duplun? eft  GFB»  Atqui  CHB,FG,B 
oltenlafufic.Tqualia.  ErgoSr  eorum  dupla  CAB,  EFB  «qualia  Cunt.  icdtriangUi* 
Ium  DEB  duplum  eft  trianguli  EFB,  eft  enim  DE  bifcAa  in  F.  Ergo  triangulum. 
DEB  duplum  quoque  eft  trianguli  C AB.  Qiiodcracdcmonftrandum..  . 


^ft.bsdtu. 


AyoJmiiU’ 
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i'- PARS  CLVARTA 

ScHionu polos,  tineam  a punSlo  in  axe  dato  ad peripheriam, 

breuifimam  defignat. 

Artem  hanc  , qua  de  polu  e/i  , ag^effurt , faucie  pramittemm  ta 
qua  ad  inuenuonem  potorum  ab  tApoUoni»  Lbro  tertio  propojitmie-t^^ 
O"  ^^.demonlirasa fint  i quidem  hocneceffanum  ejfe  duxtf  fw  jiwrf 

ad  tUorum  mteUigentiam  qua  tApoUonuu  mrem  hanc  contuiit,  mtmM- 
nium  capim  ita  patent,  plurimum  couducant-ytum  quod  ad  rem  nofhram  ptaaiuuBeem 
^ 'neceJfaria.tApolloniia  igitur 'z/tin  axe  eBipfies polos  exhibeat, hac  ytiturcoa/hudko- 
nepropofitione  6.  Quare;,  iuqutt,  parci  figurx  zcjualc  redtangulum 
comparetur  cx  veraque  parte  : id  efi,JeCliouu  axis  A C ita  Jeceturm  duobut 
puuilis  Gcr  H , tam  A G C quam  C H A reliaugulum  aquale  fit  quarta 
partifigura:  quopofitonjlteriutojlendit  G ^ H polos  e^e  finionit : quos  puaffa 
'vocat  ex  comparatione faSlti  'videlicet  ex  comparatione  reRangulorum  fiA  /effuea- 
tis  axeos,  cum  quarta  parte  figura.  Figuram  porro  hic  vocat  ApoUonisu  reUangulum 
quod fit  fid)  latere  reSlo  axeos  maioris  iy-  ip/o  axe;  atque  ittud  cum  quarta  fui  parte  ad 
vfit feruiret  eximios;  videlicet  inuentionem  polorum  tfi c.fingulari  pra  reliquis  reUan- 
gulu  appellatione  figuram  appellauit  antiquitas:  huisu  autem  quarta  parti  aquale  tfi 
epsadratum  fermaxeos  mmoris : quod  P ergaut  lib.  tertio , propof  4x . pr adore  demon- 
firauit,&uos'verbo  vnoficojleudonut. 

Lemma, 

PEc  vndccimam  huius, figurx  fiuercAangulo  fiib  axe  maiore  & latere  illius  k&u 
zquale  cft  quadratum  axeos  minorisi  fed  quadrati  minoris  axis  quarta  pars  eft 
quadrarum  dimidij  axis  minorisi  igitur  quadratum  dimidij  axeos  minoris  zquale  eft 
quartz  parti  figutz.  vnde  cdm  voce  illa  in  hac  parce  vcar,  quarta  pars  figutz,  intel- 
ligi  volo  quadratum  Temiaxeos  minoris. 

Occurrent  in  hac  parte propejitiones  aliquot  eadem  cnm  iUis  quas  ApoStnius  de  fecis  , de- 
monh rapit ; quod  eo  eonfitii  feci,  ne  quid  in  hac  materio  fiudiofus  Ultor  defideraret, 

PROPOSITIO  CXX. 

SInc  A B C ellipfis  axes  A C,  B O,  aflaque  per  B tangente  E F : cen- 
tro BD  interuallo  OA  circulus  deferibatur  AEFC,  qui  tan- 
genti occurrat  in  E & F.  dein  ex  E & F,  normales  demittantur  EG, 
F H ad  axem  AC. 

Dico  tam  AGC  quim  AHC  reftangulum  xquale  edequartjeparti 
figurx. 


Demen- 


ellipsis. 


, D(monJlratio. 

QVoni.imtam  EB  linca.3tquijiftac 
rcAx  AD  qudin  EG>ip(i  BD. 
crunc  EG.  BD  Imca:  atquales  : eft  ^ 
aucem  AGC  rc^langulum  zcjualc 
quadrato  £G>  quod  reda  £G  du£ta 
fic  ad  diamectuin  circuli  norma- 
lis; igitur  & quadrato  BDzqiialecft 
reSanguliim  AGC-  eodem  modo 
eft  FH  quadrato  ;hoc  cll  quadraro  BD  zquale  re^langulum  AHC  fed  BD 
quadratumcftzquakeqnarcz parti  figurz, igitur cam  AGC  quam  AHC  reAan- 
gulum  c(( squale  quaca; parci iigurz. Quoderat  demooArandum. 

M ■ .5  'IV.  . CorotUriiM.-  ' ' ‘ ' 

J^Ioc patet  AG. HG  lineas efle squales  & GH  bifariamefledliltlaittinD.  ^ j 

P R O P O S I TIO  CXXI. 


tif.i 


IlfdctnpoficisducanturrcAxBG.BH.  V ' ^ 

Dico  BG,BH  lineas  Gmulfumpusui  A (^  e^ezqualui  ..p  - 

1 

‘Demonftratio.  ' 

QVoniam squales  fune  I*  A G.H  C.quadratam  ACsquacurredanguloexAG 

& MC.  Iceructi  quia  squales  fune  GD.DH>  squah^VC  rcAaligiuUm  AOl|bC<n0. 
bis  fumpeum  rcdangiilo  AGH.  Quare  cilm^quadrauiiq  AD  Squale  fit  quadra»  uo.Waa 
tis  DG>AG  dcrcdlanguln  AGDms,  idem  quadratum  AD  squabitur  quadrato» 

DG  & redlaogulo  ex  AG  > HC  vna  cum  redlangulb  AG.H.  Atqui reAangqhl^ 
AGHC.&  AGHtdsquanturrcdangulo  AGC.  Ergo  quadratum  AD  squale 
cllquadrato  DG  vna  cum  rc^angulo  A GCihocell  quadratis  DGiQE,hocell^  *'l*“**' 
quadratis  D G,  DB.  rcdijfilem  squatur  quadrarum  GB>  Ruantur  igitur  quadrata 
A D>  GB,  ac  proinde  reds  AD.GB  squales  funt.  Eodem  modo  dcmonftrabituq 
redasCD.HB  squales  ciTc.  Ambq  igitur  GBiBH  fimul  Tumpts  axi  funt  a»)ua* 

Ics.  Quod  erat  demonArandum. 

CaroOarium. 

T Tlnc  fequitur : (i  A B C ellipfis  axes  fuerint  A C . BD . de  ex  R uertice  minoris  i 
A^axisreiAsdimitcaDcur  B G>  B H,  squales  lineis  ADiDC.fecanres  axemA  C 
in  G & H.  QuodtamAGC  qudm  AHC  redtangulum,  squale  fic quarts parti 
figurs.  adeoque  G & H ic£lionis  poli  fune. 

PROPOSITIO  CXXII.  ' ... 

ELliptim  ABC, cuius 
diametri  coniugacz 
A C,  D £ contingant  in  A 
8e  C,  ficaliopundto  quo- 
uisB  tres  lines  AF,  CG, 

F G ; & F G quidem  oc- 
currat A F , C G tciSIis  in 
F & G.  produ(Saq'uc  E D 
occurrat  FG  lines  in  I,  & 

cx  B,rcdta  demittatur  BH  otdinatim  ad  A C diametrum;  r ; 

Qq  ^ Oico 
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^ \ 
E ' 

\l 

J.i>er5H^  mnU 

j>nrXoi  ' 

Uvf>T.  C 

[TTJ  - --Ji;;  t 

jdH.  ELiiPsrs; 

Dico  rcdangulum  fupcr  AF,  CG  lineis  xquari  rcftangulo  luper 

BHiD.  ,n,H -i 

.vA  .n  j ii- - . Dtmonfiratio. 

• > i~P  i 

• ii.ihn».  . " - I N DRoHucatur  PO  linea  d<>- 

‘ * neccum  axe  c<)nbeniac  in 

L.Qubniam  D H,  B A, DL 
linexifant  in  continua  racio- 
’ rnr,  oht.Vt  i.  D ad  A D > hoc 
M cft.ail  iglC<iic  L A ad  AHi 
^ & tnnee^endo  compbnendo 
■rv:  ;r!iVt  CIjaid  DL.  iic  HLad 
AL,  fcdcft  vt  CL  ad  DL, 
Cc  C C ad  DI,  aevt  HL  ad  AL,  id  AF  i igitur  vc  C G ad  D I,  fic  HB 

ad  ^A.^^epaiere^UD^irtuni/uperAFiCO  haFis.atqaale  fetitaogalo.QHt  ID* 
Quod  erat  ucniDnittandum.  ' 

.SVo^nion.:  : •!  f 

Hinc  fcquitucrcAanguIum  AF,  Cjjp.-vcl  H B ,ID,xqUale  cflc  quartf  pani figu* 
rx:  ducatqrcnim  BK. parallela  axi  AC  : erit  rcAangiduqi  DK,  Dloquale 
quadrato  E Dngtturflc-APiC  G rc£languluin  cft  sequale quadrato  E D hocedquar- 
tj  parti  iigurz. 

PROPOSITIO  CXXIIf. 

O A i.  ' ' 

a [i^LItpfimABG  wifasiiiis  AC,contingantin  A &C,  &alioquouis 
j - .*  a^ix^/purtijto  Bi  line^  l^jd  F,P  P : & D F^quidciti  comicoiac  cura  A D, 
*••  liiiclunJd^&  Ij!;<}wwiatur  auiera  linea  A C in  G & H , vt  AG  C, 
AiHCrqf^ngulaiineatqualiaqvircaepaici  figur^.  ducantur^  linefDG> 
*■  •‘"V  « F,  '-.i- «I  • . 'v?  •' 

• Dico  angalos  D G F;,  b H F dfl^xetaos  t & G,fint  retSi:  dico  D F, lineam 

dogcreciiipOra.  j'  ' 

‘Demanf ratio. 

p EAanguIuro  D ACF  i"  cft  zquale 
quatt;  parti  iigurg  , hoc  eu  te-. 
Aaimulo  AGC.Ergo  vt  AGad  AD, 
fic  FC  adCG  , iunt  autem  anguli 
D A G,'PC  G reftiiigitur  D A G,F  C G 
triangula  c fimiha  : tc  angulus  ADG 
zqualis angulo  CGF,  cft  autem  an- 
gulus ADG,  vna  cum  angulo  AGD 
xqualisyni  re£bo,cum  DAGatigulu» 
in  triangulo  ADGfitretftiistigitur  St  angulus  CGF,  vnacumangulo  AOD  vni 
rcAo  funt  zQuales.  ergo  reliquus  D GF  cft  reflus.  eodemmodo  oftenditur  angu- 
lus D HF  rciftus.  Quod  erat  demonftrandum. 

P K,0  P O S I T I O CXXIV. 

T?  Llipfim  ABC  cuius  axis  A C contingant  in  A,  C,  B,  pun£lis  linex 
Jt_>  A D,C  E,  D E:  & D E quidem  occurrat  redlis  AD:CEinD&E« 
fiantautemquartxpattifigurf  , xqualia  reftangula' A F C,  AGC,  (ccc- 
turque  £ D bifariam  in  H: 

v'  Dico 


C i. fimi. 
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ELLUlPSrS.  ,0» 

Dico  circulum  centro  H intcruallo  D & E,  defcriptum  tranfire  per 
F acG.  v . r r 

f Da^onjlrati^ 


1 Vngaotut  iSp,  F^i^G  E; 

jDGE.eftrc^hniiipjijM^pvcrum-  /, 

que /Mbi<;oikn^  ^^ifa  biffirv^  in  . \ 

.H,pate■tcircu^^^|c(^trp  ' ‘ 

!?  puj  S G. 

Q^oawi 

- ;.  I- ..<  . V..  a lii.i- ; iairiitiiy 

CoroUanmtll.LiiUiu.A 

trtnc  Tequicrfrim^Blos  EDG.FD  A 
•*-  iwer  feacqpaier  .cft^nh*an- 

■gflbit.AIH' inv<J«iponflr*Hppe>frx-  

-.  c«i<BW«^M(bor.fu4  abgMlp.G  F E : fedahgnio  G F E «quatnt  aneulus  E D G 
cimeidtmartiw  EG  rafiOqwr^tgo  angoU  EDG  i Ft)  A^futit  im«  fe  «qua- 

« f.  v,«\i  . . .^  oq,---,  - . ' " 

■ ^.WT;  * t . • i '"  -■"*  \ 

v-P  R.  Qr.)?-.,0  ,S  I T I O 


.'•■*  .V>  It'.. 


C X X V. 


Eu.  _■  ..  i J-.  - -.A'.  \ 1 f 

Uipfim  AB  G cuius, axis  AG  contingant  in  A,C,B,  lini*  AD, 
CE,DE:&  DEqu|<kmconueniatcum  AD,OElineisin  D8c  E. 

Qr?<^ngula*qUalia(juattar  parti  figur»  du<5lif- 
quclipcis  FEjGOqua:feintcrfcccntinH,cxpun<fto  Hadeontaaum 
B.dUcaturreaa  H.B.  , . , 

Dko  HB  normalem  eflTe  ad  tatteentem  DE. 

«V.  '..■.4*.  M,.  , . .'.V  .T.iil.-.  .*...  ■,'k 

,\ 


V auj.faM 


■ Defhonffratio:-' 

•*V'V  ’ * ..»f. . 

r)telwr  rcde  F'b,6E.'a-^itgnH' 

•*-^DFE.ECD  refli  erunt,  fam 
fuper  H D , H E lineis  vt  diametris 
circuli  dcrcribaiitilr  G B H /E'B  H. 

Quoniam  DH.H  E linezpon  funt 
in diraaum, patet  D B H, E BHtir- 
culos  fe  fnuice  fecare  in  putitap  ali- 
quo B.  iunflis  igitur  punait-HB. 
ducantur  reda:  UB.FB:  erunt  an- 
^li  DBH.EBHreai  , adeoque 

DB,EB  linea;  in  diredum.&HB 

linea  normalis,  rpi*  D.E.  funt  au- 
tem st  ante  ollehdi  DF  E i EQD 
augulireflingitur  Dfi  normabs  ad 

tangentem.  C^uod  eratdcnfeJftrandum.  tHwni», 

> I ' 

r ! ' p R 6 P O SITIO  C X X V I. 

j*  Adem  manente  figurat  ducantut  FB,  B G. 

Dico  angulos  DBFtEBG  adcoutingcntemeflezqualcs. 

A ■!.  s ' 1 •<"  . 'r,' 

Q <j  J Utpioa- 


b fsttttM 
zif.  hkim/t 
fktiU 


TXI- 
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‘Demohllratio.  ^ 

QVbniam' -art]^\i  DFH,  EGH 
PreftiTunCj  tranfibuntperF  & 
G',  fcirculi  D Ftt.E  G H : cranfic  au- 
tem vterque  enim  per  Bi  quia  ^an- 
guti  EB.H,lJ^H  (unt  refti:  igitur 
tartt'angu(i  DBF'.,  DHF  quim 
EtjGi  EHG  anguli  funt  jnter  Ce 
ieqUales:(ed  aitguIutD  H F «qualis 
eft  angulo  EHG  letgo  & DB  F «• 
quatu  r angulo  E B G.Qi^od  erat  de- 
monlbandum.  - 

; SeheLo». 

CVit  ftmlhm  B in  periptierU  tf- 
'fttnflnm , Jit  tftMicunifiu-feqmttr 
Bntm tmnes  rx-t  inftrifheriiutitB^ 
dnffm  ynJleOrndnt  in  G-.^M''  <f‘  f*’*' 


/ \ \ atVCftlifinficiintnnMUivtctn- 

j \ fjji-:'-'''  . - \ Inr.nntithi^ftlltnu  pHnH*  excnn~ 

I A^'  ^ i*  l fMrtmniftatdkimtiiT.ftrrihtcmtl- 

\ y Hfticu  mirthiks  htiem  propTiitdt^.w~ 

.'  A • / / ■ •"  reli^K"  fkfkt  fil»emem  He 

Sim  AyC>ftei  ellip/ets,JllertmJi^ 
^^•  I'- ''  • Jftntu  f*r  fn  imniulU  eculmim,ftnt- 

•..ui-  ■ ! ’ f ai  3i  .- •■  nirp^in  AtnlmJiniJIery&iexteri» 

C.Dictilktmftrtitian  ^easinmtffd- 
rtrettult  Jextrt,  inCftfftf-  tifvieilpMtciilmmJextrilminC.ftrtttiimJpetmlMmweri 
di  kmU  Jinifitt  in  A.  dtmtnHtdtiopdtet : ^ttits  enim  tUeffi  A,  per  ut»m  JJeeul»m  iifijdy 
refieUnntnrin  C><i- Ifecies  eiielli  Cpertetnm  Bffnfd  refleS*ntmin  A,  ^nare etieSxm K 
per  tetnm  apparebit ^ecabem,  acula  C,  vti  rf-  atieSum  C>  acuta  A.  htnc  feqiatHr  qaad  mini- 
mum dr  viJiUU  pactum  in  C > maximum  afpartUt  acula  in  A pipta : fuiaappartUtptr 
lattmJpecuU(iperfi(iemdijfufum.  1 - > ' 


ELlipHm  ABC,  cuius  axis  AC  & poli  DE  contingant  in  piin£tit 
A,  C,  B redi?  AF,  CG_,FG,-  & FG  quidem  conucniat  cutn  A F, 
C G lineis  in  F & G.  erigatur  cx  E,  linea  E H normalis  ad  tangentem 
FG,iungantur^i  pundta  AH,CH. 

Dico  angulum  AHC  reiAumcfle. 

Dtmonjhratio. 

r . - TAVaiSlineis  FE,EGdefcri. 

I/  ^ . "u\  a-^bancur  fuperFE . EG  dia- 

l'  X'  ' .)  metriscirculi  FHE,HGC.'ac 

A \^\f  ^ ) tirculu$quidemFHE»cilinan- 

/ / guli  EHF,EAFflnt^eAi,tran- 

A,'  fibit  per  H,F,  A,  punSas  ciren- 

\®  , . , /^'  Ius  vero  HGC:  cdmDHE, 

^ . r,  . / anguli  quoque  redii  fint 

tranCbit per H,C.  erunt  igitur  tam anguE  AHF.AEF  quam  EHC.EGC,  an- 
gui' 


ELLIPSIS. 

gulizquales:rcd  angulus  CCE  perdcmonftratain  lai. huius zqualfs  eft  angulo 
FE  A,  igitur  fcangulp  CHE  zquaturangulus  AHFi  additi  ergo  communi  an- 
gulo A H D , erit  angulo  F H E reflo  zqualis  angulus  A H C,  quare  Sc  ipfe  reflua 
eft,  Quod  erat  demonilrandum,  ‘ 

PR.OPOSITIO  cxxvrii. 

ELlipfim  ABC  cuius  axis  ACcontinganc  in  A,C,B,  line*  AD, 
C E,  D E,  ac  D E quidem  occurrat  A D,  C E lineis  in  D & E : fint 
autem  poli  F,G,  centrum  H dudlaquce*  F refla  FB  ad  punflumcon- 
taflus  ducatur  ex  H linea  H I parallela  refl*  F B occurrens  E D line* 
in  I. 

Dico  HI  lineam *qualem line*  HC,  & fi  HI  occurrens  E D refl*, 
fit  zqualis  H C.  dico  H 1 lineam  zquidifiare  F B.  ’ 

•Demonftratio. 


piat  BI  zqualis  IK:  iunganturljue  BG.GK.  &teflz ducantur  AI,IC;Quo- 
niam  1B.1K  (untzquales, erit  BI  ad  IK,  vt  FH  ad  HG:adco^ue  BF.KG 
linc^  paiallelz , gc  angulus  B KG  zqualis  angulo  DBF, hoc  eft  > IBG  : quare*"''*“*“ 
BG,GK  linez  zquales;  funt  autem  & duo  reliqua  latera  BI,IG  zqualia 
duobuslateribus  KI.IG.  Angulus  ergo  BIG. zqualis  angulo  K I G;  adeo^ue  O I 
linea  normalis  tangenti  DE,  & angulus  AIC  reflus.  quare  circulus  centro  H in- 
teruallo  H.C  delcriptus  tranfibit  pet  I,  eritque  H I linea  zqualis  Unez  H C.  Quod 
erat  primum, 

RcliquA manentibus, Iit iam  HI  linea quz  occurrat  tangenti  ED  in  I, zqualis 
linez  HC.  Dico  HI  rcflamzquidillareline;  BFilinverdi  ducaturexH  linea 
HL, parallela  reflz  FB  occurrens  ED  tangenti  in  Lserit  igitur  HLIincazqua- 
lis  linez  H C,  hoc  ell  H I.  quare  circulus  centro  H interuallo  H C deferiptus  tran- 
Glit  per  I&  L punfla.  Quod impollibile: igitur  HL  non cftparallcUipu  FB  ;nec 
quzuisalia:pr;tet  HI  hneam.  Quod  erat  demonitrandum. 

PROPOSITIO  CXXIX. 

Sit  ABCellipfeos  axis  AC,  poli  autem 
D,  E ex  D & E feflx  inlleflantur  D B, 

EB  conuenientes  in  punflo  quodam  peri- 
pheriq  B. 

Dico  D B , E B lineas  fimul  fumptas  *- 
quzri  axi  A C. 

’^mon- 
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‘Demonjiratio. 

Sic  F cenctum  ellipfeos  t adaque  ptr  B tangen- 
te BG:  ducatur  rc^a  FG  patallcla  linezDB 
fecans  EB  lineam  in  H.Qjipniam  BD>FG  lioc{ 
fune  parallelz,  crit  angulus  FGB  zqualis  angulo 
DBI  hoc  cft  > EB  G,  adeo^ue  HB,  HG  lioc« 
aequales : rutliim  ciim  Gc  vt  D E ad  F E>  fic  B E ' 
HE,fltqueDE  dupla  FE>  cnc&  ER>  dupla  re£tz  BH  id  cH  HG  : Ted  etiam 
BD  dupla  eft  FH.ciim  Gtvt  DE  ad  FH.GcD  B ad  FH.  igitur  E B,  BD  lincz 
Gmul  (umptz  duplz  funt  re&x  F G hoc  eft  F C : quare  St  zqiwes  axi  A C.  Quod 
erat  dcmonfttandum. 

PROPOSITIO  CXXX. 

* I * Riangulorum  ilbperimecrorum  maximum  cft  iforcclium. 

Dtmonftratio^ 

DEferibatur  cIlipGs  quzeunque  ABC 
cuiusaxes  AC,FB  poli  D>  E,  iuu- 
ganiurljue  punAa  DB>  BE  : tum  Gipcr 
EDbaii  triangula  conftituantur  quacun- 
que DGE  , quorum  vertices  G Gnc  in 
peripheria. Quoniam  tam  DB>  BE  linez 
quam  DG>GE  Gmul  Gimpcz  Ginczqua- 
Icsaxi  AC:  patet  D B E>  D G E triangula  efte  ift>perimetra : dico  autem  illorum 
elTc maximum  triangulum  DBE:' agatur  enim  per  B tangens:  quz  ciim  in  vno 
tantum  punAo  B ellipG  occurrat  & reliqua  Gii  parce  tota  cadat  excca,paiec  DGE 
triangula  quae  terminantur  in  ellipfi  minorem  habere  altitudinem  triangulo  DBE. 
adeo^ue  illo  efle  minora.- eft  autem  DBE  triangulum  iloGteles , quia  DF  . FB 
latcrazqualia  funt  lateribus  £F,  FB  2c  anguli  iUis  contenti  re  Ai;  igitur  triangu- 
lorum ifoperimccrotum  maximum  eft  irofcelcs.  Quod  erat  demonfttandum. 

P ROPOSITIO  CXXXI. 

OPotteat  c Tocis  ellipreos  D £ duas  iaclinare  ad  idem  punAtun  pe- 
rimetri quz  datam  contineant  rationem  H ad  K.  ^ 

Debet  autem  data  ratio  maior  clTe  ratione  AD  ad  DC,  mtnor  veto 
ratione  A E ad  E C. 

CtnfiruBU  dmonftrMu. 

CEceturaxis  AC  m G,  lecundilm  da- 
‘-^cam  rationem  H ad  K,  qn;  cdm  po- 
natur maior  ratione  A D ad  D C.  & mi- 
nor ratione  A E ad  EC>manifcftiim  eft 
AG  lineam  maiorem  efle  tcAa  AD:  mi- 
norem vero  AE^  ac  proinde  punAum  G 
cadere  interpolos  D>  E.  crigaturigiturex 
Dad  peripberiam  linea  DB. zqualis  reAz  AG.  lunganiurque  puoAa  B E.  dico 
faAumelTequod  petitur,  cdm  enim  rcAzduz  DB.BE  Gmul  fumprz  fintzquales 
axi  AC,  fit  autem  pcrconftruAionem  DB  linea  zqualis  linez  AG,  erit  B E re- 
liqua zqualis  reliquq  G C : igitur  DBeftadBE.vtAGadGC.  ideftvcHad 
K.  Inclinauimus  igitur,  Stc.  Quod  eratlacicndum. 

PRO. 
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PROPOSITIO  CXXJCH. 

ELlipfim  ABC  contingatinB  linea  BD  conueniens cum  axe  maio- 
re CAjinD.  ex  B aurem  conta(fI;u,  normalis  ad  contingentem  po- 
natur B£,  occurrens  axi  in  E. 

Dico  E B lineam  breuifllmamelTe  illarum  qux  ex  E punfto  ad  peri- 
pheriam  eUipleos  duci  poliunt. 

DemortHratio. 

^Entro  E imeruallo  EB  circulus  deferiba- 
'-'tur  FBG  occurrens  axi  in  F G-  cen- 
trum ellipfeos  Iit  H.  Quoniam  DB  ciliplim 
contingens  cu  axe  maiori  cuoucnit  in  D > & an- 
gulus DBE  rcAus  cH  , BE  linea  non  tranlit 
per  H centrum  ellipleos  .-  C enim  E centrum 
cli,  retSa  EB,  nornialiterad  contingentem  po- 
lita axis  erit  coniugatus  axi  A C , (cum  aiqui- 
diftantcs  omnes  contingenti  DB  abifariamSc 
ad  rectos  diuideret.)adeoque  DB  atqindiftarec 
axi  AC  •'  non  Igitur  E centrum  ell  cilipreos, 
nec  EB  diamecce  ; quia  vero  DB  cum  axe 
comicnit ad  partes  A.  EB  linea  >>.  minor  elUe- 
tnidiameiro , fibi  parallela  ; adeo(|ue  & minor 
clircmiaxe  H C.&  multo  minor  reda  EC,quaT 
're  circulus  radio  EB  deferiprus,  occurrit  axi  in 
G intra  ciliplim,  pundum  igiturG,  fupra  Ceft. 

Rurlum  ciiin  HCidcftAFI.maiorfitolten- 
faquam  EB  i.Hefl  EG,  ablatocommiinlEH, 
manet  AE  maiorquam  HG, poflraautem EI 
xquali  EH,  reda  FI  xquatut  H G,  igitur  AE  quoque  maior  cft  FI:  ablato  er- 
go ex  F E & A E.  communi  lE , maner  I A maior  quamlF:  vndedcFpundiim 
cadit  intra  ciliplim  infra  A.  vlterius  ponatur  per  F,  contingens  F K,  cui  atquidillet 
P QNM.critigiturvt  MB  quadratum  ad  quadratunr  BK.  fic  ' QMO  tedangu- ‘ 
lumad  quadratum  FKiledvc  MB  quadratum  ad  quadratum  BK  ^ lic  PMN  tc- 
Qangulum  ad  rcclangulum  a K /3;  igitur  vt  Q_m0  rcdangulum  ad  quadratum 
FK  lic  PMN  rcdangulum  edad  rcdangulum  a KS :8c  permutando, inuerccn- 
dovt  FK  quadratum  ad  rcdangulum  «KfS.fic  QMO,  rcdangulum  cft  ad  re- 
tdangulum  PMN : cll  autem  F K quadratum  maius  tedangulo  ' «Kfl  , igitur  Si 
Q_blO  rcdangulum  maius eft  tedangulo  PMN  : iterum  rcdangulum 

viia  cum  quadrato  ZO  xquale  cd  quadrato  ZM,&  PM  N rcdangulum  vna  cum 
quadraro  ZN,  cidem  quadrato  ZM  xqualccdi  zquale  igitur  cd  rcdangulum 
Q^MO  & vna  cum  quadrato  Z O , tedangulo  PMN  , vna  cum  quadrato  ZN  i a 
quibus  (i  maiqualia auferantur  rcdangula  QMO  • PMN  , in.xqualia  remanent 
quadrata  ZO,  ZN:&  quia  Q_MO  rcdangulum  maius  cd  rcdangulo  PMN, 
quadrarum  Z O minus  cd  quadrato  Z N ; 8;  Z minus  quadrato  PZ;  piinda  igi- 
tut  O & Q intra  cllipfim  funtilimilitcr  odendentur  punda  X T , Scquzuisalia 
perimetri  Circuli  F li  G ellcintra  clliplini  circulus  igitur  F B G totus  intra  eliiplim 
cadit .'Vtidccilmrcd;  omnes  cx  £ cciuro  circuli  adelliplls  petipheriam  dudf  prius 
circulo  occurrant  quam  cllipli : adeoque  fcmidiamctris  ciufdcm  maiores  lint:  igi- 
tur EB  , qu.r  in  B pundo  communi  cllipli  & circulo  terminatur  omnium  illarum 
breuilfima  cd  quz  cx  E pundo  ad  cilipns  pertpheriam  duci  podunc.  Quod  erat 
demondranduOT.  , 
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tlfixti. 

iM. 


PROPOSITIO  CXXXill. 

APundlo  (H)  in  axe  cllipfcosa(Ggnato  lineam  ad  pecimecrum  bre- 
uiirimamducere. 

CoaJlruHio  demtmfiratio. 

Cint  D,  8e  E foci  clltpfcos. 
“^Axem  A C (cca  inF.ica  vt 
A E fit  ad  F C.  fisuc  D H cft 
ad  H E.  Tum  cx  polo  ad  pe- 
rimcirum  aptetur  D B art^ua* 
lis  ipfi  AF,  iungantur^i  HB. 
Dico  HB  cfle  btcuifiimam. 

Ducatur  cmm  ex  polo  E 
adBreda  EB.  & LM  tan- 
gens ellipfim  in  B>DB,BE 
aarquantiir  axi.  Icd  DB  x- 
qualis  e(l  A F<  ergo  B E x> 
qualis eil  FC.  Ergo  DB  eft  ad  BEi  vt  AF  ad  FC,  hocell  exconllr.  vr  DH  ad 
HE.  ergo  anguli  DBH,  EBH  atquanturiaiquanturb  aurem  & anguli  ad  contin- 
gentem D BL,EBM>  toti  igitur  anguli  HBL.HB  M a;qualesfunt;normalis  igitur 
eflUB  ad  tangentem,  ergo  per  przcedentem  brcuilTima  omnium  qua;  ex  pundo 
H ad  perimetrum  ducipouunt.  radum  igitur  cA. quod  petebatur. 

SipunSum  F incidat  in  polum  D.aut  inter  A,  tc  Di  tunc  bteuilfima  ex  dato 
punAoH  ad  perimetrum  erit  pars  axis , vt  patet  conAruAionem  ac  demonftratio- 
nem  priorem  confide  rtmi. 

PROPOSITIO  CXXXIV. 


IN  dau  ellipfi  circulum  deferibere  maximum  eorum  qui  elliplim  in 
termino  axis  contingunt  & ab  ellipH  comprehenduntur. 


CottHruflio  £7”  demmfiratto. 
pOIiellipIeos  fintD&:>  E.  Fiat  vt  CDadDA. 

* ficEFadFD.  Dico  circulum  centro  Finter- 
Uallo  A deicriptum  eum  elTe  qui  petitur.  Cum 
enim  ex  conft.fit  C D,  ad  D A,  vt  E F ad  F D,  pa- 
tet cx  przced.  FA  efie  brcuifsimaiD  omnium> 
quz  d punAo  F ad  perimetrum  duci  pofluntjoir- 
culus  igitur  centro  F per  A deferiptus  tangit  el- 
lipfim. quod  erat  primuni.-quod  autem  tangentium 
iotra  ellipfim  maximus  fit.fic  oltcndo.  Sume  vlte- 
riuspuuAum  aliquod  G pro  centro  maioris  cir- 
culi, quoniam  igitur  E G cll  ad  GD.in  minori 
ratione  quamEF  ad  FD.  linccA  quam  CD  ad 
DA, fitexcmp.grat.  vt  EG  ad  GD.fic  CP  ad 
FA  ; etit^uc  FA  ncceflario  maior  quani  DA: 
adeoque  punAum  F cadet  vitra  polum  D verfiis  E: 
fi  Igitur  ex  polo  D ad  perimetrum  aptetur  DB 
zqualis  GA,  iungaturque  G B.patetex  przced.  GB  fore  minimam  omnium  quz 
ex  G ad  perimetrum  ducuntur.  Quare  G A maior  eft  quam  G B , circulos 
ergo  centro  G per  A deferiptus  extra  ellipfim  cadit.fiiifiliter  ollcndemus  quemlibet 
circulum  alium  maiorem  circulo  qui  intcruallo  FA  ante  deferiptus  eft  , cadere 

extra 
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extra elliprim  ; ergo  ille  omnium  imra  ciliplim  tangentium, maximus  c(l.  Intlacl 
igitur  ellipll,  Src.  Quoil  erat  faciendum. 

% Corollarium.  ‘ 

EX  huius  propolitionis  dircurfii  clare  conftat  circulos  omni  interuallo  deferiptos 
quod  minus  ell  interuallo  FA  ciliplim  intra  contingere  in  punflo  A,  licantro 
inter  F & A condituro  pertingant  vlquc  ad  A.  verticem  axeos.  Illi  ctenimeir- 
culi  contingent  cumqui  radio  F A delcriptus  c(l,eoque  minores  cruntiquarc  etiam 
elliplim intra contingehe  cuiusaxis  AC. 

PROPOSITIO  CXXXV. 

Sit  ABC  ellipfcos  axis,  maior  AC  ScinilldpoliD,  E,fiacqucvtCD 
ad  DA  (ic  E F ad  F D , & D G ad  G E. 

Dicoexquouispuntflo  rctfta;  FG  circulos  pofle  dcicribi  qui  elliplim 
incus  in  duobus  puntfFis  contingant;  centra  vero  illorum  confiUcrc  inter 
F de  G exclulis  terminis. 


Demonjlratio. 


CVmacurenimquoduisin  FG  reda  punAum  H>&ex 
linea  ducatur  H B . breuifsima  illaru  a qua:  ex  H ad 
peripheriam  duci  poterunc^dcin  ex  B ordinarim  ad  axem 
ponatur  BLK,  & iunge  H K>  H B > patet  per  elementa 
HK  iunSam  aequari  UB,  adeoque  circulum  centro  H 
incetuallo  HB  dcicriptum  ttanCrepet  K & B : & ciim 
HK,  HB  lincxfintbrculfsimx per conBruflionem, pa- 
tet circulu  m B D K , totum  cadere  intra  ciliplim  ac  pro- 
inde eam  in  B Sc  K , punAis  contingere,  (^od  autem 
centra  circulorum  ciliplim  in  duobus  punAis  contingen- 
tium conlillant  inter  F & G explulis  terminis,  ex  copa- 
tetquod  FA,  GC  lineae  breuidimx  lint  illarum quxex 
F Sc  G,  ad  peripheriam  duci  poterunt,  adeoque  circu- 
li centro  F vel  G , Sc  interuallo  quouis  maiore  qudm  lir 
FAvcl  GC  deferipti  elliplim  Iccent : radijs  vero  F A 
vel  GC  deferipti  bmaximilint,  illorum  qui  elliplim  in- 
tus in  vno  cantum  punAo  contingunt. 


PROPOSITIO  CXXXV  I. 


EAdcm  manente  figura;  propofitum  fic  in  axepundium  defignare 
quoccntco  citculus  dclcribatur  , qui  elliplim  in  dato  pun&o  intus 
contingat. 

QonfiruUto  is"  demoniiratio. 

CIt  datum  in  peripheriapunAum  B>  per  quod  li  aAa  incelligacur  contingens, demit- 
‘^tatur  ex  B linea  B H,  normalis  ad  tangentem,  occurrens  axi  in  H.  Manifellum  cA  c iii.tu- 
HpunAumfatisfacercpccitinni.namciimrHB  linea  bteuiAima  Iit  carum  qux  ex  ■**- 
H-ad  peripheriam  ducipollunr,  continget  circulus  ccncroH  interuallo  HB  de- 
/cripeus  elliplimin<‘  punAo  B;  igitur,  Src.Quod  erat  faciendum. 
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" "P  R o p o s I T 1 o c X X X y II.  ‘ 

ELlipfeos  axis  fit  A,  C,  poli  D,  E,  ex  quibus  du£t.i^rint  D E F G 
normales  axucllipfim  autem  tangat  K.  B 1 m B , occurrens  axi  in  K, 
rc<fla:  vero  G F in  l * jungaturque  DF,-  : ^ 

' • Dico rcdanguluili  FIG  quadrato  DE  «quale  elTe.  ; y 

. ‘ ' l^monflrdm,' 

QVoniam  DB  » EB  dud* 
fune  i polis  ad  contadlum, 
anguli  KBD>  IBE  * scqfialcs 
Aint. fcd,  quia  D B> E 1 par;^c> 
ix, angui usKBD  angulo  E IB 
.xi]ualisc(l,  zquancur  igitur  an. 
guli  I B E,  E I B,  ergo  B E,  lE 
aequales  fuut.  Deinde  quia  r&* 
ftangula  C A,  C D A b «qua- 
lia Tunc,  ecia  quadrata  E F>  D B 
fum  arqualia)  adeoque  & redas 
liF.DB  fcquales.  Quare  cum 
DB,BE«=arquetitur  EF,FE, 
etiam  BE,  DF  iqualcs cronr. 
Atqui  BE  oftenfa  cd  «qualis 
E I.  ergo  ar  D F eft  «qualis  E I, 
& quadrata  proinde  DF,EIX' 
qualia  funr.  led  quadrata  DE» 
EF*  arquantur  quadrato  DF» 

/ *'  &i quia  GF  bifedacftin  Eei- 

queadieda  Fl»  re<dangulum  GIF  cum  quadrato  EF  aquatur  quadraro  EI. 
quadrata  ergo  DE.  EF  aquantur  rcdangulo  GIF  cum  quadrato  EF.  Dempto 
igitur  communi  quadrato  E F,  remanent  xqualia  redangulum  GIF  Sc  quadratum 
D E.  Q^od  erat  dcmonftrandum.  . 


I 


PROPOSITIO  CXXXVIII. 

Ifdcm  pofitis  ducantur  qtiotcunque  alias'  Q,  H,  K,M,  normales  axi. . 
Dico  redangula  H,  Q,  M,  quadratis  D K efle  «qualia. 

9 ' * 

^emonjiratio. 

"CLlip/im  tangat  C N in  C » occurrens  tangenti  B N in  N , ducatur^uc  B C fc- 
cans  QNI  in  O,  &IG  in  S. quoniam  N C.I  G,Q^M  funt  normales  axi, aequU 
didant.crgo  per  ea  qux  propof  99. huius  demondrauimus,redangulum  F I G»«qua- 
tur  quadrato  S I,  & rctdangulmn  H Q_M  quadrato  QOxqualc  cft:  quare  vt  qua- 
dratum I S ad  quadratum  QO.hoccft  vc quadratum  S B ad  quadratum  OB,hot 
ed vc quadratum  ED  ad  quadratum  KD»  icarcidangulum  FIG  ad  rcftangulurti 
permutando  vcredangulum  FIG  ad  quadratum  ED  ,itarc^Vangulutn 
H QM  ad  quadrarum  KD, fcd reflangulum  FIG  per  prxccd.  zquacur  qua4ta- 
10  ED.  Ergo  rcidangiilum  quoque  HQjVI  aquatur  quadrato  KD. 

Similitcrden-.ondrabimus  adaltcrampartcni  poli  D , reidangula  H QJSI  qua- 
dratis KD  clFc  aqualia. tangat  enim  cllipfim  AP,tn  A occurrens  tangenti  in  P,dC 
catftus  iungac  AB  fccans  Q,  M in  R.in  triangulo  BCN,  Ducatur  aliqua  QjD, pa- 
rallela N C normali  ad  axem , Jta  fc  habens  ad  Q^B,  vt  C^R  cd  ad  QJ.  em  igitur 
; i permu- 
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pcrmutatnio  vt  QJ?  ad  BQJioccfl:  vc  KD  ad  DK,  ita  QO  ad  QJl.  ergo  vt 
quadratum  KD  aU  quadratum  DK,  ita  quadratum  ad  quadratum  Q^R,hoc 
cft»  re<aangu/uni  HQJW  ad  redlangulum  HQ^M.  permutando  igitur  vt  redan-  * 
gulum  HQ.M  ad  quadratum  KD>  ita  reftanguJum  HQM  ad  quadratum  DK»  ’ 
Atqui  fupra  dcmonftratum  eft  rcdangulu  H QM  (illud  nempe  quod  cft  verfus  C) 
eequari  quadrato  KD,. ergo rciSiangulum quoque  HKM  quodeft  vefTus  A,  xqua- 
tur  quadrato  D I^.'Omhia  igitur  rcdangula  H K M,  &rc.Quod  erat  demonftrandum. 


'jOZ' 


CmlUrium,, 


Eje  difeurfu  de Aioaftrationis-idm  allatx  licet  colligere  quadrata  tangentium  C 
A P»  quadrati?  GD, D A cifeatqualia»  , 

W b p^t)  s 1 T I o cxxxix.' 

o 1 . .1  1 V.  • 

DAtaficcIlipfis  cuius  axis  AC,  poli  D,H,cxpoIoD  <J  uda  (It  ad 
pcriiiw^rui^;P)P  rxqrmalis  axi,  _&  in  P cllipfim  tangat  linea  GPG. 
Duc^urautcfli^quotcunquc  normales  axiGF  E,iungantur^DF,DF« 
Dipo  lineas  oiptics  .p  i;,  lineis  omnibus  G E zquales  efle.  . j 


^emonjiratio. 


.Uw.  i.-; 


.r  


PRoducatur  vna  regiarum  G £ in  M.  per  praeced.  rc^tangulum  FGM  zquatur 
quadrato  DE.  addito  igitur  communi  quadrato  EF>  xquantur  quadrata  DE, 
£F,  hoc c(l quadratum  DE>  rcftangulo  FGM  cum  quadrato  EF,hocc(l,t> qua- 
drato <^£.  Quia  igiturquadratum  DF  atquacur quadrato  GE» etiam  reda^DF 
rcd^ac  ^GE  zt^uaV^eiljEodem  diicurru  reliquae oinnes  DF,  reliquis  omnibus  0% 
xquaicsi'unt.Qubderiat  demohAranduml  ’ *-•- 

Ih  libro  de  hyperbola,  tria  fequentia  theoremata  licet  fiot  demoqftranda  qud4 
ab  hyperbol^  proprietatibus  dependeant ob  miramtameacum  ellipticis  affei^tky* 
nibus  connexionem  yifum  cft  noq  alictmm  hoc  loco  proponere. 

PROPOSITIO  exL'  .7'  ' 

• . » -i 

E Adcm manente  Egura,  H recStis  D F c polo  du6Us  squentur  lineae 

EF G normales  ad  axem  AC.  ' 

Dico  lineam  per  punda  G dudam  clTc  redam  quae  ellipEm  contingat 
in  P/  '5 

Demonftratio  manifcfta  eft  ex  propofitione  praecedenti. 

R r j P R 0<< 


b(./umutL 


ELLIPSIS. 

P R OP  O SIT  I O’  CXLI. 


contingit  in  C. 

Demonftrationcmvidein  lib.de  hyperbola. 


DAta  Iit  cllipfis  axetn 
habens  A B , centrum 
Diurnatur  in  axe  punfluRi 
quod  primo  Iit  centrum  el. 
lipleos,  ex  eo  ducatur  ad  pc- 
rimetrum  normalis  axi  D C 
ae  deinde  quotcunque  alix 
DE,D£.:  quibus  zquales 
'fiant  linex  EEG  axi  nor- 
males. 

Dico  lineam  per  pnnfta 
G deferiptamefle  hy^drbo- 
lam  qu;  idem  habear  bum 
^ cllipfi  centrum  D , eamque 


PROPOSITIO  CXLII. 


DAta  fit  cllipfis  axem  habens  AB,  centrum  C,  polos  X,Z.  ih  Me 
fume  punftum  aliquod  D inter  centrum  C & polum  D,  ex  quo 
ducatur  ad  perimetrum  DE  normalis  axi,  ac  deinde  quxuis  alix  D F, 
D F ; quibus  xquales  fiant  G F H axi  normales,  ' , 

Dico  lineam  per  punfta  H,  H defcriptamelTchyperbolam.quxel- 
lipfim  tangat  in  F.  / < ■ . 

” Demonfttabitutinlibrodc hyperbola. 


pRO- 


Ditii  i'.-.  Ijv  CjUlj-jIc! 


ELLIPSIS. 


PROPOSITIO  CXLIII. 


J‘9 


DAm  rurfum  UtcllipHt  anm  ha- 
bens A C,  polos  D,Q,  in  axe  fu- 
matur pundlum  E inter  polum  D Sc 
verticem  A,  ex  quo  ducatur  ad  peri- 
metrum  normalis  axi  E B : & quoc- 
uis  aliz  EF,  quibus  zquales  hant 
GFH  axi  normales. 

Oico  lineam  qu;  per  pun£ta  H de- 
feribicur  hyperbolam  elTe  quz  ellip- 
fim  ambiat  & tangat  in  pun&o  B. 

Dcmonllrationein  dabimus  in  libro  de 
bypcrbola. 

PROPOSITIO  eXLIV. 

DAta  bafi  aggregato  laterum  6e 
altitudine  triangulum  exhibere. 

Conflritdio  dtmonftrttio. 


T\Ato  aggregato  laterum  poliatur  ABt 
A-.^xquaiis  , qua  bifariam  diuifa  in  C 
fiat  D£  zqualis  bafi  trianguli  bifiiriam 
diuificin  C ficvcvtrimque  relinquantur 
zquales  AD>  B E.  altitudini  autem  fit 
zqualis  E>  exiatetibus  AC>  CB>DE 
fiat  triangulum  DHE>(nam  AC|CB> 
limul  fiimptz  maiores  fuqt  DE> ) erit 
OHE  Ifofccles.  Deinde  fiat  vt  qua- 
dratum HC  ad  F quadratum,  ita  re- 
flangulum  ACB  ad  AKB,  it  erigatur  KG  zqualis  F parallcU  HC,  & iun- 
gantur  DG,GE.  OicoDGE,  efie  triangulum  quzfiium.quoniam  ACB,  re- 
dangulum  efi  ad  A K B rcdtangulum,  vt  quadratum  H C ad  quadratum  F,  hoc  eft 
GK,quadratum,etuntpunda  A,G,H,B  ad  eandem  ellipfim cuius  AB,  cftaxis:  St 
quia  A D , ipC  E B,  item^ue  D H,  H E,  zquales  funt  ipfi  A B , erunt  D E,  > pun- 
aaexc6parationcfaAafiucfociclliprcos,quare  D GEilatera zqualiafiintaxi  AB, 
hoc  eft  aggregato  laterum  eft^oc  bafis  data  DE,  StaltitUdoF  hoc  eft  GK.  Igi- 
tur exhibuimus  triangulum  quodquzrebatur. 


PRO- 
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;to  ELLIPSIS. 

PROPOSITIO  CXLV. 

REdatn  A B.fubtenfam  cuiufuis  arcus  circuli  A B C, altera  fccare  C D, . 

eidem  ad  angulos  reiSos  vc  G E ad  £ D ,daram  obtineat  rationem 
Fad  G. 


QmUTuUio  (y  demonfiratto. 

T ibrt  de  circuhrum  frefrtetdlihui  fnpefii- 
■*-'»<«  hcc  frehkmt  : fed  quenitm  eius  demen- 
Jlretiettetlifiiet  prepneuie  dependet , idtircti» 
hunc  lecum  eum  difiuiimm.cenfiru&i»  vere  Du- 

catur diameter  HI  normatis  ad  AU  tecaus 
AB, in  L.  Fiatque  vc  F ad  G , ile  H K ad 
K 1 : fumpea  deinde  I M aequali  ipC  H K > di- 
uidacurdiamecer  HP  > in  O puntiovediuidi- 
tur  KM  in  L:  deinde  reSangulo  NOP,fiat 
xquale  quadratum  L E > tandem  ducatur  per 
E > rctfta normalis  CED.  Dico  CED,  diui- 
famin  E,  fecundum  rationem  F ad  G- Quo- 
niam funt  linez  NP>  KM  ad  angulos redos 
bifariam  diuif;; igitur  defcripca  ponatur  circa 
illas  tamquam  axcsellipils  NKP,  erum  ita- 
que 0Q_,  L E,  ordinatimpofitq  adfiognlos 
axcs;&  quia  axes  fimilicer  diu^z  funt  in  O &C 
L,eftt|ue  redaiigulum  NOP  z‘qu»le  qoa- 
• 74 Jam. draco  LE,  pacet  • pundum  E elTc  ad  cilipiim  per  punda  N,K>  P>  M dc- 
fcripcam.ergoeftvt  HK  ad  KI,  hoceft  vc  F ad  G,  fic  CE  ad  E D,  patet  redam 
D applicatam  eife  in  circulo  normaliter  ad  CD  > vt  CE  ad  ED  datam  rationem 
obtineat  F ad  G.  Quod  iliic  dcmonllrandum. 


D 


PROPOSITIO  eXLVI. 

Aca  redfa  A C & altitudine  B D , ^llipHin  defetibere  cuius  poli 

fint  A , & C. 

CmfimQk  fi  dmottfinui». 

Flat  fuper  AC  lipea  in  altitudine 
BD  triangulum  iiofceles  ABC, 
dcin  AC  linea  virimque  zqualicer 
producatur  in  E & F : vc  tota  EF  iic 
xqualis  duabus  AB,  BC,  tum  per 
£>B,F,punda  ellipfis  defetibacuruU- 
co  illam  eife  quz  petitur.  Quoniam 
EF  linea diuifaell  bifariam  in  D & 
non  bifariam  in  A ; erit  E A F b reda- 
gulum  vna  cum  quadrato  AD  > z- 
qualc quadrato  ED  hoc  eH  perconlirudionem  quadrato  A B ; icd  etiam  quadra- 
to AB  zqualiafunc  quadrata  AD  > BDi  dempto  igitur  communi  quadrato  AD, 
maner  E A F reflangulum  zquale  qua  draco  B D id  eft  quarcz  parti  tigurz.  eodem 
niodoollendicurquadraco  BD  zquari redangulum  FC E : quarCcAacC,  foci 
funt  deferiptz  cllipfcos  EBF.  data  Igitur  linea  & altitudine,  &c.  Quod  erat  fit- 
ciendum. 


Corol- 
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C 1 L I P S 1 s.  )u 

\ ' f^fortOarmm.  f | 'j 

Hinc  rcquicur  dico  quoaiscri^ng^loifefceli  ABC  concinente  id  verti<^em,aa- 
gulum  quemcunq^e,  dcfcriljipq^etlllpfim^iiifoci  ^nt^exccenubaiiscciia- 
guUdaci  ABC.  dcmonftracio pacec ex propoCcionc, 

P R O P O S I T I O ’ C X L I I. 


SVper  AC  linek  delcripca  (iiit  qacKCunqae  tiinnguia  ifopciimetca 
ABC,  AGC.,  • 

I^^piuidla  P ede  ad  eandem  ellipHm  cuius  poli  iint /ITAr  C< 

Dem«nfir4tio.  » b*  ^ -:‘r 

pRodocacur  AC  vtrimquezqualicerin  D 
^ & E > Tcioca  D £At  «qualis  duabus  A B, 

B C.  tum  per  punda  D,  ^ C elliplis  deferi- 
Bacw;  4ieo  illam  tranlUe  pcc  Kb«a  punda  -r-f^ 
B^6a,*«di’traiileaxAi^aTeIinbB.  ac  ' ; 

fimawfepfapcrpianftuiB  F.  pcpduaaCB 

4«M^enphetit  occqrracioF,  iuagannir  AF.  quoniam  igicar  G F pun^  ad  elli- 
pfiwiiaaiguluaayali  A St  C>  ccunc  AGC>  AFC  triangula  b ilbpttimetra  : 
aawwi  ACC  ctiuigubimpcrcoqlUuSionemilbperiinctruiDtTiannIo  ABC;igi>Cr«a« 
-aw  A^C>' ttiangula  liuc  ilopcrimecta.  quod  fieri  non  pocett.  quare  D GEi  >»• 
dlHpfil  nan  mafii  fupta  B,fisda>cciafra  Bi  cadere  eodem  modo  demonflrabicur. 
«gOfiM&BpudAi^iiiHrCBB  funqad  cUvCmcuiMpoliluni 

ii  ).  h i . 
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-PK.OPOSJTIO-  CXLVIU 


it  linea vtconque  diuifa  in  C,  & ex  C quotcunquc 
gantur  parallel;  CD,  fiac^ue^vt  ACB‘  rcdangutum  'ad  te- 
^angulum  ACB  (ic  OC  quadrauun  ad  quadrarunt  DG 
' Oico  AOB  pun&acffc  ad  eandem*clliplim  vel  circulum. 


1 . 

'■  «a^  -f 


Xi  fw  1 
/>■:■  rt  r 1 

^ i 
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1 
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r.  ,Hv.‘ 
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^emonPmtic. 

,i  •>■»■  ■ • .ffSr.-j 


'.‘f 


AR  bireAa  in  G > crigatHlOVM- 
rallclaipfis  CD) 

dangulutn  ACB  ad  reainguiu» 
A G B,  fic  quadratum  C £>ad‘4Mil^ 
tiim  G E.rntcltigaturdelnaitdaSIf. 
pca  die  cllipfis  cuius  diaroeW 'ttUKu 
gatst  lint  A G)  G E.'  fi 
cranfit  [icr  pimifluin  D>  oeMAMNWftf 


Ct)  fupra  vel  infra  D in  P.  quia  A G.F.G  liint  diamttri  sioniugataddHUlt 
ipli  KG  parallela;  nrilinaiim  politae  ad  diametrum  AB.  Quareciim'eM^fllp4lM>: 
tuc  craniirc  pet  F.  cric  ‘ quadratum  FCad  quadratum  E G vt  rcftangulum  ACB 
adrcAanguium  AGBi  hoc  cft  ex  coollr.  vt  quadratum  DC  ad  quadracuni  EGt 
Quod  eft  abfiirdum.non  igitur  pundhim  vllum  F fiipra  aut  infra  D,  eft  ad  clUpluB, 
f^ipfum  D pun^m  ad  cilipiimcft.  fumatur  iam  aliud  quodlibet  pnndum  Otex- 
cmpligratiapunAum  propius  fequensi  firurfum  ellipds  non  tranutper  D>  oecht- 
ratrcAz  CD  fiipra  vel  infra  D in  M.  Quoniam  eftex  h)tpotheli  rt  quadrarum 
D C ad  quadratu  D C,fic  redtangulum  A C B ad  ceftangulum  A CBiA  ex  conftr. 
vcquadratum  DC  adquadratuEG.itaredangulum  ACB  adredaogulum  AGB: 
erit  ex  zquali  vt  quadratum  D C ad  quadratum  E C<ica  A C B reAangulS  ad  reflan- 
gidum  AGB:  fed  etiam  eft  quadratum  MC  ad  quadratum  £G>'vt  refianguluoi 


ACB  ad  reiUanguluro  AGB  cum  pundum  M ponatur  efle  ad  ellipfim.  Eteo 
quadrata  DC<MC  adquadratum  £G>  eandem  habent  rationem.  Qwd  eftab- 
mrdum.  Non  igitur  punftum  M autaliud  vllum  ptzter  D adellipfim^fimilidiC- 


curfii  reliqua  punAa  D ad  ellipfim  ede  deipoafttabimus.  ex  quibus  cooftat  vepi^ 
cas  Theorematis. 


PROPOSITIO  eXLIX. 


Sic  ABC  triangulum quodcunque,diui(b^ue Utere  BC  vtciioqwin 
pundlis  DD:  ducantur  ex  O re&x  OEpatallelx  AB,ficex  A mmit- 
tantur lincte  £F fievt quadrata £F,nntB DE rcAanguUs  xqualia. 

Dico  punfta  A,  F,  C efle  ad  eandem  ellipdm. 


. 'Demcn- 
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ELLIPSIS. 

Dmonjlratio. 


Bt>]B  reftaogulttma^rcctwguluoi  PD£>  feDC  , rcctangulum  cftad 
f^?wngyl,um  ^DC»  bee  cft  rcetanguluroAECadrcctaoguImn  AEC«  fed 
«c  BOE  rcc(aaguiumefta4rCQ(aogi;tuiQ  BDE  > AcEF  quadracum cft  ad  qua* 
dratufQ  BP>%burvci;q<!tanguIaiii  AEC  rft  ad rectangulum  A£C>fic£Equa*aP^i49.’ 
di^acQin  «A  ad  quadratum  E F.  ccgu*  AFC»  puncta  ftmt  ad  cllipfim. 

P R O P O S I T I O CL. 

Sic  A B,  CD  |J.afalleIogrammi  diameter  AC*,  ducantur^  AB  lateri 
quotcumque  parallelae  F G,  fetantes  AC  Uneimin  E : dein  fiant  in- 
Scr  F E,  £ G media:  E H. 

Dfco‘pun(5ta  A,  C,  & omnia  pun<^a  H efle  ad  eandem  ellipfim,  nifi 

(int  ad  circulum. 


DcrHQnJiratic, 


...  ’ • i 

I^Ado  FEG  rccunguii  ad  r«etiiiieulutil 

*^FEC  «}ft  compofitafei  faifojie  FB  ad 

FRidcft  AE  ad'AE»&exE6  ad  EG^  * 

ideft  EC  ad  EC : feci  ex  ijfdem  componi»  . 

tur  ratio  rectanguli  A E C ad  A E C,  rcctan- 

gulum,  igiturvtFEG  rcctanguldriiadre-  • 

ctangulura  FEG#  hoceft  quadratum  EH 

adquadratum  EH>fie  A £ C rccranguluni  : . 

cft  ad  rcctangulum  AEC  quarq A H C : • 

puncta  lunt  ad  cllipUm.  Quod  erat- demon-  > 

Brandum.  . 

••  * • 

• 'j* » * - • • % 

Corollarium.  ^ 

Cl  AB.rcctafitnotttialis  ad  AC»  & illi  foi 
, Htcqoalis, erunt  AHHpunctaadeundd 
. eirwlomterit  enim  AEC  rectangulum  «- 

quaierectanguJo  P&G  hoc  cft quadrato  BH.  adeoque  puncta  HH  idcirraltitm 


hm 


i s 


pko. 
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ELLIPSIS. 


IM 


PROPOSITICf  CLI. 

SEcent  fe  in  E dux  quKuis  linex  A B,  C D quas  coiungant  du?  parallc- 
Ix  A D,BC;iunganturitcm  puntla  A C : tum  reft?  ducantur  F G 
parallclx  lineis  AD,  BC,  occurrentes  AB  linex  in  HH,  fiant^  HG  F, 
re^Iangulis  xqualia  quadrata  G I. 

Dico  punfta  1, 1, 1 eircadclliplim. 


R 


auy.ihi* 


Demonjlratia. 

Atio  HGF  rectanguliadrectanguIumHGP 
eA  compoiitaex  ratione  HG  ad  HG,idcA 
AG  ad  A G,& ex  ratione  FG  ad  FG,  ideAGC 
ad  GC:  fed  exijfdem  cAcompoAta  ratio  recian- 
guli  AGC  ad  AGC.  igitur  vt  HGT  rectangu- 
lumeAadrectanguluni  HGF  hoceA  quadratum 
I G ad  quadratum  I G,  Cc  A G C rectangulum  cA 
ad  rectanmlum  AGC:  quate  I,I  puncta  • funt  ad 
cllipfim.  Quod  erat  detnonArandum. 

CortUarmm. 

DVeatur  ex  E puncto  interfectionis  tecta  EK 
parallela  linex  AD;  fi  AK,  EK.KC  fuerint 
continux,&  EK  linea  normalis  ad  rectam  AC. 
dico  1,1,  puncta  cAc  ad  citculunucfimenim  fit  n 
AKC  rectangulum  ad  AGC  rectangulum,  fic 
EKquadratum  ad  quadratum  IG;  ( idenimeo. 
dem  difcurfii  probabimus  ,quo  rectangula  A G K 
oAendinlus  ellead  rectaugula  AGK  vt  quadrata 
G1  ad  quadrata  GDerltpetmutandovt  AKC  tecangulnm  ad  quadratum  E K 
fic  AGC  rectangulnmad quadratum  GI.  adepque  quadratum  IG  xquale  te« 
ctanguIoAGC.  igiiur,I,I  funt  ad  circulum.  ' ; ' 

PROPOS  ITIO  G LH. 

} i ,■  ■■,■ 

Sit  AB  Cfemicircali  diameter  A C,  diaifa  vteunque  in  D D , & ex  Q 
normales  erigantur  D E,  fiantque  vt'  B D ad  B D,  fic  E D ad  E D, 
Dico  punda  £, E efic  ad  eandem  ellipfim. 

Hemonjlratio. 

v‘  '^T  quadratum  D B ad  qua- 
dratiim  DB.  fic  BD  qua- 
dratum cA  ad  quadraram  B D: 

, fed  vt  quadrarum  BD  adqna- 
dracum.BS)  fic  AD'C  lectan- 
gulum  cA  ad  rectangulu  A D C: 
igi  turvt  quadra  cum  £D  ad  qua- 
dratum E D fic  A D C rectangu* 
lura  eA  ad  rectangulum  A D C. 


Quate  ^E.Epunpta  fune  ad  el- 
' li^m.  Quoif  eratdemoQftran- 


dum. 


P R 0-' 


i:y  C::)OgU 


hjM. 


ELLIPSIS. 

PRO  P«0  SITIO  GLIII. 


SVpcr  ABC  fcmicircuU  diametro  AC  teilangiilum  delcribatut 
A F.-dudifquc  lineis  DG  parallelis  lateri  A E qux  circulo  occurrant 
in  BB,  ducatur  quzuis  IK  parallela  rcAxEO  occurrens  D G lineis  in 
L L.  fiatque  vt  A I ad  1 1 fic  B H ad  H D. 

Dicopundia  HH  efle  ad  eandem  cllipUm. 

Demenffratio. 

VT  AE  ad  Al.Iioceft  GDad 
LD.fic  BD  cftadDH,  igi- 
tur permutado  diuidendo,  iccrum- 
que  pertmitando  vt  GB  ad  LH, 
dc  B D ad  D H,  atejui  B D eft  ad 
HD,  vt  B D ad  HD  , funt  enim 
ambx rationes  BD  ad  HD  > cz- 
dem  rationi  A E ad  lE.  c^uare  vt 
GB  ad  LH,  fic  GB  ad  LH  : tc 
permutando  vt  GB  ad  GB.  fic 
LHad  LHc5rvr  tjuadratum  G B 
adijuadratum  GB  , ficLH  qua- 
dratum ad  quadratum  L H:  eft  au- 
tem vrquadratum  GBad  quadra- 
tum GB  fic  AGC  rcAangulum ad  rc(3angulum  A GC.ideft  lLK>redangulum 
adrcAanguium  ILK,  igitur  ve  LH,  quadratum  eft  ad  quadrarum  L H,  ficILK 
rcdangulum  eftadrctftangulum  ILK:  qUarc>H,Hpun(ftafuncadelIipfim.Q^od  * UU. 
erae  dcmonftran  dum. 
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PROPOSITIO  CLIV. 


Sit  ABC  legmentum circuli quodcunqucjcuius  AC  rubcenra,(liui- 
lavtcunquc  in  DD,  erigantur  ex  D normales  D B,Hatque  vt  BO 
ad  BOiUc  hD  ad  ED.  ' 

Oico  punCta  £,E  clFc  ad  elliplim. 

‘Demonjlratid.  , 


pErfeflofcmicirculo  ABCiducatut 
■ GH- diamctetcirculi  GBH  paral- 
lela lineae  AC, quz  BD, Mineas  pro- 
dudas  lecet  in  FF  : fiatque  vx  B D ad 
DFi  fic  ED  ad  Dji.:  tum  ex  G & 

H redzetigantut  GL,  HM  paralle- 
las /ineis  BF  lecantes  K K lineam  in 
L 8t  M-  Qijoniameft  vt  B D ad  DF, 
fic  DE  ad  D Ki  erit  permutando,  vt 
BI3ad£D«  fic  DF  ad  DK.  Atqui 
BD  tft  ad  DE,  Vt  BD  ad  DE.  igi- 
tur vt  DF  ad  D K,  fic  D F ad  D K ; quare  punda  K,K  ad  eandem  tineaiQ , 8C 
quidemparallelamlinez  GH.  Rurfum  ciim  fievt  BD  ad  DF,  ita  ED  ad  DK, 
ericcomponcndo& permutando  BF  ad  EK  , Vt  I>Fad  DK.  igitur  vt  BF  ad 
EK,  fic  BF  ?d  EK.dsturfunipermutando.vt  BFad  BF,fic  EKSdEK.&vtqua- 

S s ) draium 
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}»»  ELLIPSIS. 

quadratum  BF  ad  quadratum  BFific  E K>  quadratum  ad  quadratum  EK  : fed  vt 
BF  quadratum  ad  quadralum  B F , fic  tt  FG  rc<laDgulum  cft  ad  rcdlanguluai 
HFG,  id  cft  MKL  rcaanguiumadrciiangulum  MKLtigiturvt  MKL  redan- 
gutuniakl  rcdaitigulum  MKL  (Icquadiacum  EK  ad  quadratum  EK.quareaE>B 
aiit.i*  puui^ahiocadellipiim.  Qjjod  cracdcmonftrandum. 

, PilOPOSITIO  CLV. 

E Sto  ABC  femicirculi  di»mcter  A D > quam  in  D fecent  quotcun'- 
que  normales  BD:  dcin  rtdtis  BD  liant  atqualcs  BE  parallclx 
diametro  AC. 

Dicopundta  E,E  cITe  ad  cllipdm cuius  diameter  eft  AC. 

DemonJlratiCL 

DVeamurtefl*  DE.  qnda 
oiam  anguli  B D C redi 
funt,  6t  B E parallela:, anguU 
quoque  DBE  etuoc  tcAi* 
quadrata  igitur  DEjXquantut 
quadratis , BD  i BE , doc  eft 
quia  BD,  BE  lUnt  cqnales, 
dupla  funt  quadracoiuin  BD. 
ergo  vt  quadratum  BD  ad 
quadratum  BD,  hoc  eft  vt  tedangulom  ADCadrtdanguIum  ADCiUi  quadra- 
tum DE  ad  quadratum  D E.  Sunt  vero  & D E rede  inter  fe  pataUela/cumeUim 
aneuli  D B E refli  Cnt , 8c  latera  B D,B  E Xqualia , etunt  B D E feimredt.  cdm 
1,  crio  etiam  B D C redus  fit , reliqui  E D C funt  fcmiredi.adeo^uc  «qualw;  vndo 

DE  parallela.  Punda  igitur  E,Eb  funt  ad  elliplim.  Quod  autem  A C fit  diamewrj 
facile  apparebit  fi  petTcdo  circulo  ellipCs  eadem  conUrudionc  ad  partem  alte- 
ram producatur,  tunc  enim  parallela  omnes  D E a reda  AC  bifariam  diuidewur* 

PROPOSITIO  CLVI.  - 

Circulum  ABC  fecent  ad  angulos  tedos  diametri  A C,  B D dudUf' 
que  redis  FG  qii^  AC, diametro  zquidillent,  demittantur cx  B 
lines  B H zquales  redis  F G fccantes  F G linea*  in  H H. 

Dico  punda  B,H,E  efle  ad  eandem  ellipfim. 

DtmonfttMio. 

QVoniam  FO  quadrato  X* 
quale  cft  tcAagulu  BGD 
hoc  cft  BG  E,  • reftaagulum 
bis  fumptum  vna  cum  quadra- 
to B G . erit  tc  quadratum 
HB  xquale  redangulo  B GB 
bis  fumpto  vna  cum  quadrato 
B G ‘.  fed  H B quadratum  eft 
zqualc  quadratis  HG  > BG> 
ablato  igitur  communi  qua- 
drato  BG  manet  HG,  qua- 
' dratum  xquale  tedanguls 
BGE  bis  fumpto.  fimiliter  re- 
liqua quadrataHG  dupla  (hnt 

redao- 
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rcdangulorum  B G E t igitur  vc  quadrarum  H G ad  quadratum  H G ; Hc  B G fi 
rcdianguliim  e(l  ad  retUanguli^yi  BGIi.quarcpon^a  B> fiifi^nyiia puncta  H| ad 
eandem  lime  djiplim.  Quod  erae  dcmonUrandum. 

, PRdp,OSlTip  CLvil.  ‘;',y  ) 

ESto  ABC  circuli  diameter  AC  (JC,  ix  Credtaquxuis  dudta  CB oc- 
curram circuli  perimetro 'in  Bjdeinex  B dcmilfareccaB  Iqu(  AC, 
rhametrum  ad  rectos  angulos  fccct  in  K.diicancur  quotcunque  linea;  E F 
parallelie  rc£lx  B loccurrcntcs  AC  diametro  in  G,ficlinc{  30in  D: 
Hantque  E DF  rcrflangulaxqualiaquadratis  GH. 

Dico  KH e puncta  cflcad  eandem ellrpHm. 

T^emohjiratio. 

VT  E D F reftangulum  aiUeftangulum 
EI>F.  fic  B DC  refraifgtiliim  eft  ad 

re£iangulum  BDC’.  ‘id  eit  reflangulum  " X. . 5-~£« 

KGC  ad  rcftangiilum  KGC:  Ted  ^ ^NjS 

(quemadinodiim  alternando  patet  ex  hy-  ^ \ 

J>othefi)  vtEDF  reerangulumadrectan- ’ / / ^ A 

gulura  E D F.  fic  HG  quadratum  eftad  / / ^ ^ ri  A 

quadratum  HG:  igitur vt  KG  Crectan-  / ■ [ \D  d 

gulumeftadrcctMiguIum  KGC, fic  HG  I 1 

quadratum cfl: ad  quadratum  HG-  quare 6~q“S~S~5~  r 


KHC  puncta  (urtcadellipflm.  Quod  erat  j 
demonftrandum.  - 


PROPOSITIO  CLVIII, 


ftEcent  AB^C  circulum  onogo-  ■ i 

i^nalitcr  diametri  AC,  B E i ^ ’ 

per  B tangente  BD  : ducatur  per  E centrum  redaquxuis  E D,  occur- 

ren^tangenti  B D inpun^oquouis  D-  dcin  re^l*  ducantur  FHI,  pa- 

tallcl*  tangentt  B D,  occurrentes  E B diametro  in  H H,  & E D line*  in 

1,1;  Eatque  vt  F H ad  F H,  fic  I K ad  I K?  _ > 

Dico  AKD  pun(3aeireadeandcmellipfim.  ' - t . . 

Demonllratio. 

E O 

PRoducta  BE  diametro  in  M.  producatur  tc 

VB  linea  donec  actxpec  M tangenti  occut.  y x ^ 

rat  in  N. Quoniam  BD.NM.WI  linex  atqui-  t»/ 
ditent,  erit  vt  rectangiiluro  BHM  ad  reotan-  " —4^  \ 

gulnm  BHM.fiCDlNrectanguIuroadrectan-,  ky  1: 

gulum  DINjfed  cftvt  BHM  rectangulum  ad  f / 

tectangulum  BHM  , fic  FH  quadratum  ad  \ 4 j 

quadratum  FH,  id  eft  quadratum  IK  ad  qua-  J • 

dranu»  IK; 'gitufvt  DIN  tectangulumadte-  /C  y ■ 

«aneulum  DIN,  ficeftquadraturoIKadqua-  / •* 

dratufii  IK.  quare  A K D puntta  fime  ad  ql-  JT  M ' 

lijiflniQuoderat  demonftraiidunr,  e 3 ■ • 

. a A ; ..M  I t.i.  : -X  i.'. ’ • i^i..  ■ , ; > : . . . 
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L.  v-*Ri^>POSIT  IO,!  QL  IX. 

. . 1 . ; . 

Circulum  ABC  cuius  diameter  AC  comingant  du*  linea:  AD, 

BD  fecantesfefeortogoiialiteriiiDciunftilquepunctis  AB,  aga- 
tur p«r  ,C  angens  QL » pccutr^n*  A ^ lineae  in  L.  dein  rectx  ducanw 
(|uo(cun^uc  FE  paraUelxline^  DB  occurrentes  AB  linCxin  H 
circulo  in  E,E.  tumpct.E  rccf*  ducantut  GKparaUcl?  line*  AD"oc- 
currentes. A C diametro  in  K & AL  Une*  in  1 1.  fiint^ue  FE  Eneis 
xquales  fe  G.  l . > - ■ ■ : 

Dico  puncta  A G L elTe  ad  cllipllm. 

Demonftrdtio. 

VTADeftad  DB.fif  AP 
cft  ad  F H : M A D»  DB 
. linee  fune  «quaJes  , ^itur  8c 
'i  ;)  AF,FH^“«**qnantlu•,^ua- 
. re  «t  EK,F  H lineeliuu  tqua- 

kcRucfum  ciim  iit  vt  AF  ad 
FH.Cc  EI  adEH.enuuEI, 
£H  lineae  intccrexquales:eft 
autem  ea  cooftrucooqe  FE 
1 mea  xqualis  tincz  E G ■'  igitur 
tota  1 G > cft  aequalis  toti  F H, 
boceftFA  id  eft  E8U quare 
Vt  quadratum  £K  ad  quadra- 
' tum  E K > ficlG  quadratum 
eft  ad  quadratum  I G.  led  rt 
EK  quadratum  eft  adquada- 
tum  EK.lic  AKCrectay. 
Ium  eftad  rectangolum  AkCi 
a id  eft  AIL  rectangulum  ad 
rcctangulum  AIL  > igitur  vt 
quadratum  IG  cftad  qiiadra- 
P tum  IG.  Cc  AIL  tectango- 
Ium  eft  ad  rcctangulum  AI  L- 
Quare  AGL  puncafum  ad 
cllipfim.  Quod  erat  demon- 

ftrandum. 

Quod  li  eadem  conftructio  ad  alteram  panem  continuetur,  perficietur  ellipus, 
altera  Tui  parte,  qnz  intra  circulum  cadet.  Vbi  hoc  notatu  dignuraoccuriir.  quad 
licetcirculus&ellipGsfc<ciauicemfecent,caodem  tamen  rectam  DA  in  lectio- 
nis mu  tux  puncto  A contingant.  Quedenim  circulus  contingat  recum  AD.  pa- 
tet ex  hypodiefi : quod  caqdem  concingai  etiam  cllipCs , inde  fic  manifeftuin  quod 
omnia  perimetri  elliptici  puncta  fintan  Fneis  G E quae  inter  pancta  C 8(  A 
. D A ducuntur  parallclz.  ' 

'propositio  clx.  7’ 

SEcentfediio  circuli  AB  A,OC  vt  illorum  alter  ABC  tranfcK 
per  E centrum  ctrcitli  A Bijiuo^il^; pt^nt^is  AC  ducantur  ex  li- 
ne* quxeunque  E F occurrentes  circulo  A B C io  pun^iit  F dc  A D C 
.circulo  in  pundtis  Gstu  per  G reet*  agantur  H I normales  ad  lineam  A C, 
.0  *.  i occut- 
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ellipsis.  Jjy 

bccurrejtei  A C liate  in  H H.  & Gjrculo  A B C in  1 1 : fian t6;  rc^is  G F 
xqualcaline;  GL. 

Pico  pundta  A L L ellead  cllipiim. 

T)tmonJlratt9. 

jn\VcaiuHr  ex  C per  G linex  CGK.  vt 
KGC  rc3anguium  cft  ad  rct^angulum 
KGC.  fic*FGE  rc^angulum  cft  ad  rc£iaa> 
gulum  FGE.  fed  cft  i>vt  K G C reflangulum 
ad  reaangulum  KGC,  licGH  linea  ad  Ii- 
neam  GH,a»  »c  FGE  reaangulum  ad  re- 
Aangulum  FGE  , fic  FG  linea  ad  lineam 
FG.  igitur  vc  GH  ad  GH,  fic  FG  ad  FG, 
idcftLGad  LGide  componendo  permutan- 
do LHad  LH,vtGH  adGH.  C^arenun- 
Qa  ALL  fime  adellipfim. 

Propositio  clxi. 

Sit  ABC  eilipfis  diameter  quxeun- 
<]ne  AB.aail^uepcr  A lineis  C D, 
quccllipiioccurrantin  CC.  £atvcAC  . 
ad  AC,  fic  ADad  AD.&vt  AC  ad  AD, fic  AB  ad  AE. 

Dico  pun^a  A,  D,  E ad  eandem  cllipfim efle. 

Dmonjlratio. 

QVoniam  DG>  FG  fime parallclx , criangulaque 
proinde  FCA,  DGA  fimilia  , eruih  vc  linex 
CA  ad  lineas  AD  fingulx  ad  lingulas,  i ea  finguUe 
FC  ad-fingulaj  GD.  Aequi  fingulx  C A fime  ad 
fingulat  AD  vt  BA  ad  AE*  Ergo  fingulx  FCfiinc 
ad  ungulas  DG,vtBA  adAE.  Q^re  quam  ra- 
tionem habet  vna  FC  ad  Vnam  DO,  eandem  ha- 
bent fingulx  rcliqux  FG  ad  flngulas  reliquas  DG. 

Igitur  permutando  vt  fune  FC  ad  FC.  ita  GD  fiint 
ad  DG,adcoqucvt  fiint  quadrata  FC  ad  quadtata 
FC,  ita  quadrata  OD  funt  ad  quadrata  GD.  fimili- 
ttrdemonftrabimus,  vt  AP  funt  ad  AF,  fic  efle  AG 
ad  AG.  Vnde  vt  reliqua:  FB  fiiUt  ad  reliquas  FB, 
ita  reliqua  GE  fiint  ad  reliquas  OBiQuarccum  te- 
Aangula  AFB  rationem  habeant  adlefe  inuicem 
compofitam ex ratinnibus  AF  ad  AF,dcFB,adFB, 
que  ofteBfx  funt  exJem  efle  talionibus  AG  ad  A G, 

At  G E ad  G E , ex  quibus  componitur  ratio  retian- 
gnlotUm-AGE  ; erunt  vt  rcAanguIa  AFB  ad  reflangula  A F B , fie  redangula 
AGEiadrectanguIa  AGE  Atqui rectangula  AFB  funt  ad tectangula  AFB,vt 
quadrata  Pc  ad  quadrata  FC, hoc  eft  per fiiperiuidemonfttata.vt quadrata  GD 
GD»  ergo reccanguld  AGH  runt  ad  rectangula  ACE»  vtouadraca 
GD  ad  quadrata  GD.  Pnneta  igitur  D A,  ADE  funt  ad  ellipfim.  Quod  erat 
rfcmoQftrandum. 


b 
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PROPOSITIO  CLXII. 


E Sto  ABC  cllipfis  diameter  quxuis  AB,  diutfa  vtcunquein  D : & 
cx  D ad  pcripkeriam  redi*  ducantur  DC,  D F qur  proportio nali- 
tcr  diuidantur in  E & G : dcin  AD  diuidaaur  in  L , & D B in  M , vt 
DC,  DF  diuiff  funt  in  E & G. 

Dico  LEG  M puniflaencadellipfim. 

Htmonftratto. 

DVcantur  cx  C & F orHinatim  line* 
C H,F  1 ad  A B,  diatncitum  quibus  ex 
E & G parallela:  ducantur  E K,  G N vt 
DCadDE,  licDFad GDi  igiturvt CH 
ad  EX.fic  Flad  GN  , SEKadGN, 
_vc  CH  ad  F 1 : igitur  8t  quadratum  EK 
ad  quadratum  G N ,vt  C H quadratum  ad 
guadratum  FI.  Deinde  , quoniam  DI 
eftad  DN,  vt  DFad  DG  .&  DA  cft 
adDLiVtDF  ad  DG,  erit  vt  D 1 ad 
D N , lic  D A ad  D L,  ergo  vt  vna  antece- 
dens DI  ad vnuraconicquens  DN,  (hoc 
cft  vt  DF  ad  DG,hoc  eft  vtDC  ad  D£, 
lioccflvt  DH  ad  D K)itaamba:atucee- 
dentcs.hoc  efl  tora  A I ad  ambas  confe- 
quentcs,hocc({  totam  EN.nmilitorinfercmus  AH  ciread  EK,  vt  DH  ad  DK. 
Vnde  AI  eftad  EN,  vt  AH  ad  DK,  8f  permutando  A I eft  ad  AH  , vt  L N ad 
EK.  pratterca,  quoniam  eft  vt  DF  ad  DG  (hoc  eft  vt  tota  D B ad  totam  DM) 
lic  abiata  D H ad  ablatam  D N>  erit  Sc  reliqua  I B ad  reliquam  N M,  vt  tota  D B 
ad  totam  DM.  Similiter  inferemus  HB  clTead  KM.  vt  DB  ad  DM.  Ergo  IBad 
NM,  vt  HB  ad  KM,  permutando  igitur  ac  inuertendo  HB  ad  IB,  vt  KMad  NM. 
Ciim  igitur  oftenderimus  rationes  AH  ad  A I , & A K ad  AN,  item  rationes  HB 
ad  IB  , dcKM  ad  KM  cafdem  efte  , rationes  quoque  reftanguli  AHB  ad 
reflangulum  AIB,  & rcAanguIi  AKB  ad  teflangulum  ANB,  ex  rationiboj il- 
lis a:quahbuscompolita;,ea:dem  erunt,  fedreflangulum  AHB  eft  ad  te£langalum 
AIB,  vt  quadratum  CH  ad  quadratum  FI , hoceftpcrrupcrius  deraonllrata  vt 
quadratum  E K ad  quadratum  G N.  Ergo  redangulum  EKM  eft  ad  reflangulnm 
LNM,  vcqua,dratum  EK  ad  quadratum  GN.  ergo  puntfta  E,E,G,M funt  ad el- 
liplim.^^od  erat  dcmonftrandum, 

PROPOSITIO  CLXII  1. 


Sint  A B C ellipHs  axes  A C,  B D: 
dudlifqae  ex  D femidiametru 
quibufuis  DE,DF,aganturpcrEfic 
F lincz  I G,  K H xquales  ipiis  £ O, 
FD,parallclq  vero  axi  A(p,  occur- 
rentes axi  B D in  G & H. 

Dteo  pundla  A 1 K efle  adtllipriia 
cuius  axis. 

T>emonj}ratio.  , ^ 
c Vper  A C .vt  diametro  deferihatur  cir- 
‘^culus  ALC, 8c  DE,DF  linexvtrim- 
que producantur  donec  circuli  perimetro 

occuN 
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'Occmrantm  Li’M,N,  0:aiIiI<iueper  E & F,  lineis  PER,  SFV  qu» circulo oc- 
cifttancin  R,V  & AC  diametro  in  Qk  T,  ic  zquidillenraxi  BD  , ducantur 
ocdinaiimadaxem  AC  linez  I^.KZTTj^oniam  PER',  SFV  lincxin  E 8f  F, 
proporcionaliierfuiitdiuirz,'  ratio  rcftanguli  PER  ad  rcfiangulum  SFV  duplica- 
ta eft  rationis  PE  ad  SF,  adeoquc  ctit  PER  rcSangulum  ad  teflangulum  SFV 
Tt  quadratum  PE  adquadratum  SF  id  eft  vtquadtatum  E Q.ad  quadratum  FT, 
ideft  vtquadratum  IX adquadratum  KZ.  Quare  ciim  rcdiangula  LEN,  PFO 
zqualiabnttetSangolis  FER,  SFV, etiam  LEN  rcAangulum  eft  ad  rcdangu. 
Ium  MFO,  vr  quadratum  IX  ad  quadratum  KZ : deinde  ciim  IG  hoc  eft  XD 
fit  zqaalis  E D,  & D C zqualis  D N,  erit  X C zqualis  £ N . eft  rcrd  & rota  A C 
Aqualis  toti  LK.  ergo  reliqua  AX  reliquz  L£  zqualis  eft  : adcoquc  AXC  rc- 
ftangulum  zqualc  rcdangulo  LEN;  eodem  modo  oftcnditur  rcdiangulum  A Z C , 
M]uari  rcdlangulo  MF  0,erit  igitur  vt  A X CredangulumadredlanguIumAZ  C,  na. 
lic quadratum  I X adquadratum  KZ.  Quare»AIKC,  punfta  ad  cllipfim.  Quod 
eratdemouftranduffi.  * 


Tt  1 E L- 


Digitized  by  Google 


4 Schft. 

fftp.  4. 

h»im. 


3J» 


ELLIPSIS 

PARS  SEXTA 

. Circulum  cum  elhpfi comparat. 


PROtfOSITlO  CLXVIII. 

H Abeant  ABC  cllipfis,& circulus  ADC  communem  axem  A O, 
dudtaque  ordinatim  E F,  occurrat  circulo  in  F & ellipli  in  G:  inn- 
^anturque  AF,  AG.  dein  dufta  DH  parallela  AFqu*  circulum 
contingat  in  D , occurratq;  axi  inHj  demittatur  ex  D ordinatim  linea 
D I ad  diametrum  A C (ecans  cllipfim  in  B & A F,  A G,  in  K & L:  iun- 
^anturque  H B.  * 

Oico  AG  lineam xquidiftare reda; 

’ KDemonliratto. 


VTEG  ad  EF.  Cc  IL 
cft  ad  1 K.  fcd  > »t  E G 
ad  EF.  fic  IB  eftad  XD. 
igitur vc  IL  ad  iK,<iclB 
ad  ID  I & permutando  vt 
IK  ad  io,  fic  IL  adIB, 
edautemvt  I K ad  ID.fic 
IA  ad  IH  (quia  AF.HD 
ex  liypotbcii  zquidiftaat) 
igitur  vc  IL  ad  IB.  ije  1 A 
ad  IH.  quare  AGi  HB  U- 

nez  funt  parallelz.Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CLXIX.  * 


Sint  ABC, D EF  cllip(esfimiles,fimilitcrqucadidem  ccntrumlcon- 
ftitutx  : & fuper  AC,  DF  diametris  circuli deferibantur  A GC, 
D H F : ponatur  autem  ex  centro  quxdam  1 K occurrens  circulis  ih  L & 
K,  pundis , c quibus  normales  demiffx  LM,KN,  rccentellipfes  in  O 
& P : ducanturque  line^  1 0, 0 P. 

Dico  cfle  vt  1 L ad  L K,  bc  I O ad  O P. 


a 


^tmonjiratto. 

"pRigaturex  I cciitro  normalis  IGoc> 
•*-'cutrcns  cilipiibus  in  E,  B,  circulis  ve- 
ro in  H & G-  Quoniatn  cam  circuli 
A G C,  D H F quam  ellipies  A B C,D  EF 
Emilcslunc fimilicerque ad  idem  centru 
conftitutz.vt  IG  ad  IB,  fic  IH  eftad 
IE,fcdvt  GladBI.fic  KN  ad  PN, 
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ELLIPSIS.  }fi 

kvt  HI  ad  EI,  fie  LM  ad  OM.  igiturvc  KN  ad  PN,  Cc  LM  eftad  OM,  8c 
permuundo  vc  Kts'  ad  LM,  hoccft  IN  ad  IM  , fic  PN  ad  OM.  in  diredtum 
igicur  funt  1,0, P.  Quare ciirn  KN,LM  ad  AC,  fint  perpendiculares, ac  proin- 
de imer  leparallclar,ecicvc  IL  ad  LK,ftc  lOad  OP,  Qnod erat dcmonftraodu. 

PROPOSITIO  CLXX. 

Circulum  ABC  Tcccnc  diarrictri  du*  A B,C  D ad  redios  fefe  angulos 
decurtantes, aiStsquc per C-&  D lincf  circulum  ContingantinC 
Se  D,  contingant  etiam  ellipilm  A £B  cuius  aliqua  fit  diameter  A B.dein 
quaruis ducatur  GH  parallela  CE,  occurrens  cirdulo  in  G & 1,  eilipli 
veto  in  K & H,  & e D line?  in  M. 

Dico  lineas  GI,HK  ertearquales.  , 

Demonjlratio. 

EX'  contadu  ponatur  ad  centrum  ^ p 

EN  , ^ux  rprodueba  incidet  in  ^ 

punAura  contaAus  I'  ad  hanc  dia-  ^ z'  K >; 

mctrum.vrpatet  ex  alibi  hoc  inlibro  ‘ H / 'X 

dcmonirratis,  cruntordinatini  pofi-  / / \ i 

tx  K H,  AB,  viideredlangulu  ELF  l/  / \ / 

ellad  reCdaugulum  EN  F , vt  ijua-  iy  H L .Iu 

dtatum  LH  adi^uadratum  N B,ied  / /j 

redanguloni  ELF  eftad  rcAangii-  ‘ \ / .■'  j 

lura  EN  1' , vt  rctbanguhiin  CM  D ( \ / 

ad rcAangulum  C N U,  ('cumcnini  \j  • b 

CE,  DF  b&KHcxhypothefi  fint 

parallelx  , teAangnlorum  illorum  ^ D . ^ , 

rationes  ex  i]rdcm  rationibus  com- 
ponuntur,) & rcflangulum  CMD,  eftad  rcAangulum  CND  , vtquadratumMl 
ad  quadratum  N B,  quadraiumigitur  M I eft  ad  quadratum  NB  , vt  quadratum 
LH  ad  quadratum  NB; xquanturergoqnadrpta  MI,  L H,adeoquc & tcAx  MI, 
LH  catumque  dupix  GI,KH  tuquales  liint.  Quod  erat  dciponftrandum. 

PROPOSITIO  CLXX  fi  ■ 

f 

SEmicirculiim  ABC  cuius  diameter  AB  & centrum  E,  contingat 
reifiiaCO, xquidillans  AB,  & per  A & Bipundlaelliplis  delcriba- 
tut  quq‘diametrum  habeat  AB,  &rcdlam  CD  contingat  in  pumfto 
qUouis  D : ex  D vero  ponatur  D E occurrens  circuli  petipberix  in  F,aga- 
turq;  per  F parallela  G H,  fecans  elliplim  in  H & I , circulum  vero  in  G 
&F. 

Dico  lineam  G H in  I & F,  trifariam  ertediuilam. 

Demonflrtutio.  . c c . 

QVoBiam  H I pet  prxcedentem  eft  xqua-  /*\  i 

Iis  GF,  ablata  communi  IF,  manet  FH,  / / \ I 

zqualis  Cii  led  ipfi  FH  xquatur  IF  (quia  / y/  / \ / 

HI  ordinatim  polita  eftad  diametrum  DE)  (/  ■ V 

zquantut igitur  GI,  IF,  FH  Itnex.  Quod  ^ ^ j 

(latdcmonftrandum.  , 


P R O- 
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ELLIPSIS. 


^RO  POSITIO  CLXXIJ. 


Circulum  ABC  cuius  diametri  AC,  BD  (cad  rc£Ios  decullent  in 
D,  contingat  in  B linea  B E,  dudta  deinde  per  A & C cllipiis  A £ C, 
contingens  BE  in  E,  occurrat  circulo  in  F,  ficpontaeitconta^u  ad  cen- 
trum recta  ED  ducantur  A F,  CF  ; & A F quidem  fecans  BD  diam«- 
trum  circuli  in  H,  CFverdcllipfeosdiarnotrum  EDinG. 

'Dico  iun^tam  G H xquidinarc  B £. 


a t70,hm~ 


Dtmonjiratio. 

pOnacur  per  F , linea  I K zqoiiiiftaiis  £B. 
'iunAiIc)ue  punAis  F D > ex  H reda  duca^uc 
..  H G>  parallela  I K > occurrens  FD  linez  in  L 
\tc  ED  in  G.  Quoniam  IK  cquidiftat tangenti 
/ E B,  > t Fi  FK  lin  cz  in  ter  fe  zquales  fiinc  i qoaro 
■ Ac  HG>  linea  zquidiftans  I K in  L,  diuilaqoo. 
queeft  bifariam,  ii  iamplinfium  G non  fit  com- 
mune lineis  F C>  £ D>  H G,occurrat  H G fpC  FC 
in  M : Quoniam  ergo  H M zquidiftar  E B adeo- 
qne  AC  I VI  AD  ad  DC  > Ce  HLad  LAL 
quare  MH  in  Ldiuila  cll  bifariam:  fcd  Ar  H G,  in  L bifariam  cil  diuifa;  puttAa^- 
tur  G&fM,  vnumidemqiiclunc:  vnde  G commune  lineis  FC,  ED  zquidiftant; 
igitur  HG.B  E.  Quod  erat  demonErandum, 

PROPOSITIO  CLXXlII. 


Circulum  ABC  cuius  diametri  A C,  B D fele  ad  re£tos  deculTantjCon- 
cingat  in  B re£ta  B E,  ducta^  cz  E rc£ta  linea  E D,defcribtpar  clliplis 
AEC,contingensFE,in£:ponatur  quoque  FG  contingens  circulun 
in  H,  occufrens  diametro  A C,  in  G : dein  ex  H ponatur  H I , parallda 
B E occurrens  ellipli  in  I,  iungantur^ue  1 G. 

Dico  1 G lineatq  contingere  ellipllm  in  I. 

Demonflratio. 

pOnatur  IK  zquidiEanr  ED,  erit  itlaot- 
dinatimpofita  ad  diametrum  AC, AC» 
DE  diametri lint  coniagat^iex  vetd  eri- 
gatur KH.  parallela  BD,  occapTens  Hl  U- 
nezinH.  Quoniam  tam  H K>  KD>  quim  I K> 
E D zquidiEant  , eri  c vt  quadratum  E D ad 
quadratum  IK>  iic  BD  quadratum  ad  qua- 
dratum HK:  Icd  vt  quadratum  £0  ad  qua- 
dratum IK.lic  ADC  tcAanguIum  ad  rc- 
dtangulum  A K C,  vr  igitur  reflagulum  A D C 
ad  tcflangulum  A K C,  fic  B D qoadratum  ad  quadratum  H K,  Quare  punftum  H 
in  pcriphcria  circuli  elt : igitur  cum  HK  firnormalisSc  H G contingens , vt  GG 
ad  CK,  (icCKadAK:eftautcmlKad  diametrum  A C,  ordinatim  pofica ; et- 
hrinix  go  ci  i>  lineaoft  tangens.  Quod  erat  demonErandum. 

lo.bttim. 
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PROPOSITIO  CLXXIV. 


Circulum  A B Ccuius diametri  fc  d^culFantad  redlos  in  D,  contingat 
m B linea  B E : dcin  per  A C punCta  clliplis  delcribatur  contin- 
gens B h lineam  in  E,  cuius  vna  e diametris  fit  A C.  iundhfquc  E D,  duca- 
tur ex  Aiecans  AF,  &pcrFagatur  FH,  parallcIaBE,  occurrens cUipfi 
inL  Tum  per  A & 1 ducatur  recta  AI.  contingat  autem  circulum  recta 
M N in  M,  parallela  fecanti  A F',  ic  ex  .M  ducatur  M O,  parallela  tangen- 
ti B E,  occurrens cllipfi  in  P;ponaturq;pcr  P,  rect*  B E xquidillans  PR, 
Iccans  F H lineam  in  R. 

DicoPR  lineam  , contingere ellipfitn in  P. 


Demonflratio. 

e Ecantes  A F,  A I iplis  D B.D  F. 

*-^occurraium. G ii  L.  Deiniic 
F H occurrat  ipli  Ii  G in  T , Sc 
tangenti  in  & rci3xDEiii  K. 
iimiiiccr  M O occurrat  ipli  A F 
in  V,  & AI  in  S.  &:  DE  in  Q, 

A:  GD  in  X.  Quoniam  AGD> 

ALD  triangula,  eandem  habent 
'balim  AD  , luntque  FT,  KI 
I aquales, ctunt  triangula  i*  A G D, 

ALD  inier  caldem  parallelas. 

Riirfum  ciim  MO  linea  zquidillct  FK,  erunt  V X>  S Q ifnez  zquales ; eil  vero 
a MX  iterum  . ipfi  P Q^aequalisiergo icrcliqua  MV,  rcUqu^PS  aiqualiseft:  cCto««»i 
IcdrcSx  MV  zquatur  Irnea  NF,&  P S,  efl  zqualisRI,  igitur  Se  JMF,  R I line^ 
funt  inter  fezquates  leftveroSt  FT  ipfi  KI  zqualis ‘,  igitiir  NT,  KR  zquales 
funt.  Sed,  quia  MN  tangenseadit  tota  extra  citculum  ,NT  maior  eP  quam  FT, 
hoeedquam  KI.  ergo  Se  KR  maior  cfl  quam  KI.  crgopu^iHum  R,  cadit  extra 
clliplim, eodem  modo  litam  (upra quaiByinlTa M 0>  parallclf  ducantur  quotcuque, 
oftendencur  omnia  puncta  redz  P R,cadcre  cxcraciliplimptftcr  pundum  Pt  re- 
da igiiur  PR,  tanget  clliplim.  Quod  etat  demonitrandum. 


b tx 


PROPOSITIO  CLXXV.' 


T7Sto  ABCcllipfisaxis  AC  vccunqueprodudus  in  D,  dui^la^^ex  D 
JC/linca  D B,quz  ellipfim  contingat  in  B ponatur  fccans  altera  DF , oc- 
currens cllipfi  in  E Sc  Fidemiflif  deinde  E F ex  E,B,F  normalibusF  G,B  H, 
El  adaxem  ACjiungantur  F H,  EH.  • 

Dico  F G H,  E 1 H triangula  efle  fimilia. 


Demonflraud. 

CVpet  AC  diametro  dcIctibaturcircDius 
K C,  occurtens  redis  F G,  B H,  E I in 
KLM.  ducanturautcmttdz  MH>  KH, 
BH»  FH.-cum  Igitur  fit  i*  vt  FG  ad  EI>- 
(hoc  eft  vt  GD  ad  ID,.i  ficKO’adMI, 
pacet  MK  prodiidam  cbnuenitouj  D :eft 
autem  ' DL  contingens  , igitnr  HKG. 
H M I triangula  fimilia  fiinc.  qriarc  vc, 
KG  ad  M 1 , lic  HO  ad  H I ••  led  eft  »r 
KG  ad  MI,  lic  FG  ad  EI,  igitur  vt  FG 
ad  E I , lic  H G eil  ad  H 1 1 fiinc  autem  an- 


Dlgi 


J3«f  . E L L I t>  S 1 S.  • , . . - 

^li  lateribus  proportionalibus  c‘ontcntite£t:i;trianguU  igitut  EOHi  EIH  fontll- 
tailia.Quod  erat  demonllrandum. 

PROPOSITIO  CLXXVI. 

SIHn  ABC  cllipfi  diameter  A C vna coniugatarum aequalium  s ad 
quam  ordinarim  ponantur  quoccunque  DE. 

Dico  AEG  redangula *quari  quadratis  DE. 

Demoiiftratio.' 

P Onatur  B C altera  diametrorum  coniUgatarum 
a;qualium  : centrum  autem  fcQionis  fit  F : erit 
Igitur  AEC  reaangulum  ad  quadratum  ED  , « 
AF  C reaahgulum  ad  quadratum  F B : fed  AFC 
reflangulunl  id  eft  quadratum  A F xquatur  quadra- 
to  FB,  ctiai  diametri  fintxquales,  reaangulum  iai- 
tii»AEC  «quale  eft  quadrato  DE:iquoderat  de- 
monftrand^. 

PROPOSITIO  CLXXVII. 

SEcet  ABCellipfimvnaexdiamctriscon- 
iugatis  «qualibus  A C,  quam  in  D fccet 
ordinarim  linea  ED,  fumpea^ucH  I linea qu?  lltxqualis  ACjdefclipt^ 
^ue  fuper  A 1 circulo  H L I,  diuidatur  H I in  K,  yt  AG  eft  diuila  in  Dj 
& ex  K normalis  erigatur  K L. 

Dico  £ D,  K L quadrata  elTe  inter  fc  aqualia. 

Dtmottfiratio» 


T^V  catur  coniugataru  afqualiuro  altefaF  B;  feaionis  autem  centrum  & G>reaan- 
^gulum  ADC,  eft  ad  quadratum  ED.rtAGC  reaangulum  hoc  eft  quadra- 
turo A G eft  ad  quadratum  GB  : fed  AG,  GB  quadrata  funt  «qualia- igitur  6t 
ADC  rcaangulumcftscqualc quadrato  ED:rurfumcum  HI, AC  linexponan- 
lur aequales dcproportionaliterin  D & K diuilq,  erit  ADC  reaangulum iioc eft 
quadrarum  ED,  «quale  teaangulo  HKI,  id  eft  quadrato  LlC  Quod  erat  demon- 
Itrandum. 

P R O- 
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" kLLiPsts; 

'.Propositio  clxxvUl 

^Ecetellipfim  vna cx diametris  coniugatis  squalibus  AB,adquant 
O ponatur  reda  CDordinatihi,  iungaiuurq;  AC,  A D;  tum  fupfcr  EF 

squali  rea?  AB,  &in  Hproportionaiitcrdiuifeipfi  ABdcfcribaturciti 
culus  E FK:  adaeque  per  HnormalilK/iunganturEI,  E K. 

Dico  quadrata  AC,  A D (Imul  fumpra,  zquari quadratis  I E , E K fi- 
mulfumptis.  * a j 

. Dtmon/lratio.  . 


^Vadrata  AC,  Ab  fimul  fumpraacqualfafuncquadratis  , CG,  AC  bis fumptis, i 4.»«. ’ 
quadrata  lE.EKbatqualiafuntquadratis  IH.HE  bis fumptisifed perpr*. 
cedentert  CG,IH  quadratarum  aequalia, funt^ue  item  aequalia  inter  fe  quadran 

AG»EH,quodAG,EH  refl?  xquales  Cnt  ex  conftruftionc,  quadrata  igitur  C G 

AG  bis  rumpta  aequamur  quadratis  GH.EHbisfumptis;  igitut  & quadrata  dtto 
CA,AD  iiniuirumptaqqualiarumquadratis  lEiEKlImuirui 

tnonftrandun]. 


rumptis.Quod  erat  de- 


PROPOSITIO  CEXXIX. 


C Int  AB  G ellipfis  axe*  A B,C  D:  & fupetaxe  rtiinore  C3  D,  circulus de^ 
uAferibatur  C E D,  pofiii*  F L ordinarim  ad  axem  CD , qus  circulo  oc- 
currant in  E &M,  axi  autem  in  I,&ellipfi  in  Lj  ducantur  cx  F per  Gj 
centrum,  FHotcurrentes  circulo  inK&N,  cilipfi  autem  in  H. 

Dico ciTcvt quadratura  FI  ad  quadratum  FI,  lic  FK  H redangulum 
ad  redlangulum  FKH. 

Dcmotijlratio. 

EX  IcbotH}  quartx  hiiius  iibti  patet  has  , 
duas  proportiones  Fe  ad  FE,  ScUL 
ad  £ L eaiilcm  efle  cum  ratione  E I , ad 
E I.-quate  cum  ratio  reclanguli  F E L ad 
rcftanguluFEI., componatur  ex  ratio- 
nibus FE  ad  FE»  St  EL  ad  EL  , erit 
latio  reftaguliFE  L ad  recfangulu  FEL, 
duplicata  rationis  El  ad  £1,  ac  proinde 
aedem  qu?  quadrati Blad  quadratum  El-fed  reOangula  FELTunt  reflangula 

V » MFE, 
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, ELLIPSIS. 

MFE,  hoc  ea  rcSangula  * N FK,  iJ  cIl  F KH.  ergo  reaanguU  FKH  fuiU  ad 
fc  inuiccm  vt  quadrata  E I id  ca  quadrata  F 1.  Quod  erat  deinoiiatandum. 

PROPOSITIO  CLXXX. 

Circulum  ABC  cuius  diametri  AC,  B D (c  dccuiranc  ad  redo»,  con- 
tingat in  B linea  B E:  defcripia  dem  clhpfi  per  A,  C punda  qux 
contingat  B E lineam  in  E,  iungantur  pundta  A E,  A B. 

Dico  a f e,  a H b fcgtnenta  ellb  xqualia. 

• ‘Demonjiratio. 

DVda  H K parallela  ipfi  AB  qux  cir- 
culum contingat  inll  ducatur exH 
linea  HG,  parallela  tangenti  B E occur- 
rens elliph  in  F & re£lis  AB,  A H,  £ D, 
B D in  M,N.  I,0,iunganturq;  puda  B H, 
A H,  EF,FA,dein  per  F ducatur  Imea 
FL  xquidiBansipli  AE:  Quoniam  tam 
FIE  tangensxquidillat  retS?  AB.quim 

E L ipfi  A E.  fit'>  autem  fic  F L tangens, 
erunt  c A H B,  A F E triangulorum  maxi- 
maqu;  Icgmentis  AHB,  AFEinfcrifii 
poffunt;  a ac  proinde  plus  qudm  dimidia  (uorum  (egmentorum.  Rurfum^ 
nianeula  ABD  , AED  fint  fuper  eadem  baC  Se  intra  caldera  parallelas con- 
“ S , & HM  rineaxquidiftet  bafi  AD.  erunt  OI.NMlmt^.  xquales  , fed 

s Srtotx  HI.FM  fimtfxqualesjigituratreliqu?  HO,FNintctfcxquantur.Qija- 

fetatntriangula  HOB.NEF.quaratriangala  HAO.NFA.adcocjuecota^ 

bHA.EFA  fune  xqualia.  eodem  motio  brcUduis  fegmentis  triang 

* dantur  oftendemus  triangula refiduo  circuli  inferipta  xquati  triangulis  tcfiduoelli- 

pfjos  inferipta . fc  vtraqui  maiora  dimidijs  elTe  fuorum  (egmentotum.  cum 

lida  iriang^ulorum  inferiptio . vtrimque  (emper  aequalium  & diraidiufe- 

JmenISfinc  termino  continuari * AHB.  AFE  xqualiaftnt. 
Quodetat  dcmonftrandum. 

• Corollarium. 

TlfdcmDofitisfequiturremicirailum  ABD  xqualem  efle  femiellipfi  AEC  , eft 
lenim fegmentum  AHB  oflenfiim  xqualc fegraento  AFE.  ^nt  autem  triangu-, 
Ia  AB  D^A  ED  fnpcr  cadom  bafi  & inter  eafdcm  parallelas  collituta  intetfc  qqua- 
ba^Jltb;iadtans‘^itcuU  ABD  ?qualis  ell  quadranti ellirfis  AED.  etgofcm.- 
citeuTus  ABCfiqualis  eft femiellipfi  AEC  Quoderatollendcndum. 

propositio  clxxxi. 

H Abeant  ABC  fcmicirculus  & A E C remicllipfis  communem  dia- 
metrum AC  ae  tangentem  B E,  parallelam  diametro  A C 
autem  AEC  ellipfis  circulum  A BC  in  F,  ducantur^;  Imc*  A F,CF. 
Dico  fegmenta  A I F,  C G F clTc  atqualia. 


C PMtf  tM 
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m 


' Dmonftratia. 

TAVai  GH  linea  parallela  re^z  CF  , <JuZ 
circulum  in  G contingat, ducatur  ex  G li- 
nea G1  parallela redlz  AC,  occurrens  lineis 
CF,AF  in  K &:  L,  ellipli  vero  in  I:  adal|ue 
per  i linea  lM,quz  AFlinez  zquidi(lac,iun- 
ganturpunda  Ai;  FI*,  CG.FG'-  Quoniam 
IM  linea zquidiltacrecanii  AF,  erit>  IMre- 
Aacangans.ideoque  AlF  triangulum  b eorum 
maximum quz  AIF  Icgmento  polTunt  infeti- 
bi:  quod  autem  CGF  triangulum  «orum  fic maximum  quz  CGF  Icgmento cir- „ 
culi  infcribuncur  manifcllum  cfl , yrrumque  ergo  triangulum  ‘ plus  efl  qudiU  dimi-  j.  ^41.  ' 
dium  lui  lc|mcnu.  Deinde,  quia  IL.KG  funtzquales,»t  facile  ex  I74.huius  dedu-  ^**|  ^ 
cetur,runtquc  IG.AC  parallelz,  triangida  lAL,  GCK  funtzqualia:  fune  vero*'*' 
ob  eandem  caufatn  mqualia  triangula  I F L,  G F K-  tota  igitur  A 1 F,  C G Fzqualia 
funt.Siroilitet  demonlirabimus  Tegmentis  reliquis  ellipticis  ac  circularibus  iniWibi 
polTediuc  termino  triangula  maiora  dimidijs  fegmentorum  & ;qualia  incer  feizqua< 
liaigitur  funt  Icgmenta  AIF,CGF.  Quod  erat  demonllrandum. 


H 

in  G. 


PROPOSITIO  CLXXXII. 

Abeant  ABC  clliplis  & circulus  A DC eundem  axem  AC,duca- 
turque  rcdla  quieuis  EF  normalis  ad  axem  AC,  occurrens  cllip/i 


/:H 

m 

Dicoellc  vt  E G ad  EF,  lic  ABC  elliplimadcirculurn  ADC. 

bemonftratio. 

• 

IpX  eentro  H normaliserigacurHBb: occurrens 
A->cllipC  in  B & circulo  in  D.  vr  H B ad  HD , fic 
BGeft  ad£F:  fed  vt  HB  ad  HD,  ficdABCel- 

lipfiseftadcirculum  ADCiigiturvt  EG  ad  EF,fic  , I’  | . | ictrA^: 

'ciliplis  AB  C cft  ad  circulum  ADC.  Quod  erat  de- 
monfttandum, 

PROPOSITIO  CLXXXllI. 

H Abeant  A BCelliplis  & circulus  ADC  eundem  axem  AC  ad  quem 
ordinarim  polleant  reda  EF  occurrens  ellipd  in  G & circulo  in  Fi 
Dico  fcgmcntum  A D F E elle  ad  (egmentum  A B G E vt  A D C cir- 
culus ell ad clliplim  ABC. 

Tiemonfiralid. 

tyngaiuur  A F , A G.diicaturque  rcAa 
■“DH  acquidiftans  ipfi  AF,  contingens 
circulum  in  punAo  Dtex  quo  ordinaiim 
demittatur  ad  axem  reda  D I , occurrens 
clIipfiinB  & AF,AG  lineis  in  L&  M, 
agatatque  per  B reda  B K parallela  ad 
AGi.quz  pcri;4.  elliplim tanget,  dein 
linez  ducantur  A D,D  F,  A B.B  0,vt  E F 
aclEG, fici  Leftad  IM,fcdcll  vt  EFad 
E G,  fic  1 D ad  I B.  igitur  vclDadIB,fic 

IL  ad  IbL  crgo&teliqua  DLad  reliquam  BM,  vccou  ID  ad  totamlB.  eft 

V V a autem 
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ELLIPSIS. 

aiKem  vtDLailBM>  IvP  trianguluM 
DAL,  ad uiangulum  BAM.  & (<{U‘* 
pacallcix  Tunc  D 1,F  E>;triangulura  O F X> 
ad  triangulum  BGM>  igituririangulwo» 
DAL  cft  ad  triangulum  BAM,«t  LD 
ad  IB,  8c  triangulum  DFL  cftadcriao* 
gulum  BGL  vt  ID  ad  IB.  ergo  tatum 
triangulum  ADFcB  ad  totum  triaugiv- 
lum  ABG>  vt  ID  ad  IB.  «joia  aucea 
D H.B  K funt  tangentes, triangula  A D K 
AB  Gmaxima  ■ lunt eorum  quse infcribi 
legmcntis  poflunt,  ac  proinde  maiora  b fegmeqtorum  diroidi  js.lhniliter  demoaftra* 

. bimus  legmcntis  refiduis  tam  circuli  qudm  ellipleos  infcribi  poffe  triangolatquz  fiiu 
maiora  rcGduorumdimidijj.  & rationem  babeant . quam  ID  ad  IB.  Quate  cUm 
■hoe  fieri  polfit  fine  termino,fcgmentu  c AD  F eft  ad  Tegmentum  A BG.vc  I D adi  B: 
eilvcrd&  triangulum  AFBad triangulum  AGE,  vt  EF  ad  EG.hoceil  vt  ID 
ad  IB.  ergo  totum  fegmeotum  A DFE  eft  ad  totum  fegmentum  ABGBtW  ID 
ad  IB , hoc  eft  vt  circulus  ad  ellipfim.  (^od  erat  dcmonftrandum. 

propositio  clxxxiv. 


3^  \ 

i 

— 

• ^ /il  ^ ' 

f 1 

^f/ 

// 

r 

1 

EAdcm  manente  figura  ducatur  ex  centro  N quxuis  diameter  N F, 
demifla^ue  ex  F normali  F E qu?  ellipfim  fecet  in  G.iungantur  N G; 
Dico  AN  F fetorem efle ad  fcaorem  ANG  , vt  circulus  ADC  ad 
ellipfim  ABC. 


Dmonjiratio. 


CEgmentum  ADFE  ^ eftadfegmentum  ABGE>  vtFE  ad  GEtSctriihguloffl 
aiMm.  Op  N E eft  ad  triangulum  GNE,vtFEadGE  Ergo  U reliquum  nempe  (cAm 
c lis  eft  ad  reliquUm  nempe  feAorem  ANGs  vt  FEad  GBiboceft'  vtelreo- 

«K  ' Ius  ad  cUipfim.Q^od  erat  dcmonftrandum, 

PROPOSITIO  CLXXXV, 


Sltcllipfis  ABC,  & circulus 
ADC,  habentes  commune 
axem  A C:  & per  centrum  com* 
mune  E ducantur  duz  diametri 
circuli  fefe  ad  angulos  reftos  in> 
tetlecantes , occurrentel^ue  cir- 
culo in  pnnftis  D,RG,  H ; de- 
inde ex  D dc  H,  ordinarim  ad 
A C applicentur linez  D I,HK 
occurrentes'  cUipfi  in  B de  Ls 
iongantur^  EB;EL. 

Dico  LEB  quadrantem  el- 
lipfcos  elTc,  ficut  H E D cft  qua- 
dratu circuli. 


Dfmen- 
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TkmonHratio. 


SEgmentum  ABI  ad  fcgtnentum ‘ADI  cft  vc  IB  ad  ID>  vt^ue  eadem  IB,, 14.1^ 
ad  IO,  ita  c(l  triangulum  lEB  ad  triangulum  lED.  ergo  vc  IB  ad  ID,'»- 
ira  cll  leAor  AEB  ad  feSorem  AED.  fimili  modo  oftendemus  leftorcin bc„.i. 
LEA  adIeSoreni  HEA,elTe  vc  KLad  KH,  id  cll,  <>  vc  IB  ad  ID  e ergo  vCp-i-Mm. 
1 B ad  1 D , ita  cll  Cotus  fcclor  BEL  ad  cucum  remorem  D K H , fcd  ve  1 B ad  I D, 

I10C  cll  minor  axis  clltplcns  ad  diamccrumcirculi,  per  5.  Archimedis  deSpher.  Ita 
dleUiplis  ABC  ad  tSirculnm  A D Ci  ergoledor  BEL  ad  feflocem  DEH  , vc 
cllipris  adcirculum  , & inuercendo  ac  permutando  vcfcflor  DEH  ad  circulum 
ADC,  itaell  feflor  BEL  adellipGn  ABC,  fedfctftor  DEH  cll  quadrans  circuli,  e a<.Mn. 
ecgo&fc£lor  BEL  tpiadrans  cllipfcos  erit,  adcoijue i erunt  BB,  EL  diametri 
coniugaca; , ergo,  ecc.  Q_uod  cracdcmonllrandum. 

Nota  idem  demonGra^  Ii  ADC  lic  ciliplis  cuius  axis  AC  , Itncquc  HF,DG 
ipfius  coniugaca;  dpmccri;  livero  DEH  nonfit  quadrans  ellipreosvereSorDEH 
ad  circulum , icascric  fcdor  B EL  ad  clliplin,vt  ex  dcmonGracioneconftat. 

PROPOSITIO  CLXXXVL 

ESro  cirenii  ABC  ciuicanque fcAor A GC,  Ac  cilipfis  O EF  (cAor 
D H F : Itt  aatetn  fcaoradlcdorcin  vc  circulus  adelHpflm ; ducali' 
curque  red«  A C,  O F. 

Oico  (egmcncum  ABC  clTc  ad  regmen  tum  D £ F , vc  circulus  ABC 
eft  ad  eUipItm  O E F,  Ac  contra. 

^Dtmcnflram. 

TNuento  cilipreos  maiore  axe  1 K,  deferibatur  fu- 
^per  IK  diamccrocirculusjdu^laq;  j ad  axem  ordi- 
narim LM  quae  auferat  fegmencum  LIM  acqua- 
Icfcgraeuto  DEE,  oceurrat  circulo  in  N & O, 
ducanturque redae  LH,M  H,N  H, OH. Quoniam 
fcgmtntum  MIL  arquale  cG  Tcgmcnco  DEP , 
ciictlcdlor  LHM  oxgualisledoriDHF.  Ruifum 
ciim lic  vl  cIlipGs adcirculum  NOKificLHlIe- 
dor rad fedorem  KHI,adeo^ue&  LHMfcdor. 
ad  lidorem  N H O,  fit^iue  L H M triangulum  ad 
triangulum  NHOi  vt  LMaad  NO,  hoceG  gvt 
elhpfis  ad  circulum  NOK,  critvcellipfis  ad  circu- 
lum NOK,  Ce  LIM  fegmcnturaad  fe^esuum 
NI  O,  Ac  p Amutando  circulus  N OKad  fegmen- 
tum  NIO,  vt  elliplu  ad  fcgnKatnm LIM-  iata 
vero  circulus  AC  V cG  ad  fedarem  AGC,ex 
hypethcfi  vc  ciliplis  ad  IcdoremHDF,  hoccG(vt 
oGoodilupra)  vcellipfiwd Icdorem  LHM  , hoc 
cG  w circulus  N O K fedotem  N H O.  ergo 
etUniK circulus  ACV  ad  fegmencum  ABC,  vc 
circulas  NOK  *d  fegmenturo  NIO,  hoceG,vt 
anteeftcndi.vrcllipfis ad  fegmencum  LIM,  hoc 
cG  t quoniam  fegmenca  LI M,  D E F fune  ex  con> 

Gtud.»quali^t  clUpGs  ad  regmentum  D E F-  igi* 
nii  permutando  vt  circulus  AC  V ad  elUpGm,fic 
feciTicntuiil  ABC.  ad  fegmencum  DEF.  QuodecatderaooGrandum. 
laravcrd  Ii  fiicric  Icgmcncum  ABC  ad  Icgmcncum  DEF,  vc  circulus  ABC 

V V 5 ad 
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adellipfitn  IDP  : dico  & feftotem  AGC  eflTe ad  fe<^^orenl  DHF)  Vtettcifcil» 
Ins  ABC  adellipllm  IDF; inaentocnimvcamecllipreos  b£F  inaloreaxe  1K> 

• il5.te.  fuper  I K vt  diametro  defcribatur  circulus  NOK  ; duftafiue ordinarim  luM  qu* 
rrgmcncum  L I M aulerac  zquale  fcgmenco  D E Ft  Sint  reliqua  vc  prius,  reamemu 
igitur  NI  Peftadfegmentum  LI P,vtt circulus  NO  KadellipGm IDF.  Itaq-  fe- 
gmentumNIO  adiegmentum  LiM.vt  circulus  NOk  ad  ellipfim  : &perniu-* 
tando)  circulus  NOK  adregmenium  NlO>  vc cllipils ad Icgmentum  LIM>hoc 
ell  ex  hypochelivt  circulus  ACV  adregmenium  ABC.  Cilm  ergo  Cc  Vc  circulus 
N O K adfegmentum  NIO,  ita  circulus  ACV  ad  regmencum  A B C > erit  et* 
iambvc  circulus  NOK  ad  leAoremNHO. ita  circulus  ACVadledore  AGC. 
Atqui  vc  circulus  NOK  adieaorem  NHO.  fic  ellipfisadfeftoreih  LHM>  hoc 
eft  quoniamTegmenta  LIM.DEF  funt  zqualia. ad leflorcm  D HF.  ergove  cir* 
culus  ACV adre^orem  ABC.icacllipSsad (esorem  DHF.  Q^odccacdemon- 
' Arandum. 


PROPOSITIO  CLXXxVlI. 

E Sto  A DB  circuli  diameter  AB  diuifa  vCcunque  in  C,  &petCnt>l» 
malis  polita  D E, fit  autem  & F G , diameter  quzeunque  ciliplcps 
diuifa  in  H , vt  A B c(l  Jn  C , & pdr  H ordinatim  dui^a  1 K. 

Dico  Icgmentum  OB£  elTeadlcgmentum  IGK  vtcftciiculusADB 
od  elliplim  F L G , 8c  contra.  , 


't>monllratid.  , 

INuento  ellipfcosaxe  maiore  LM>  defcribatur  fuper  LM  circulus  LOM.  diuila^t 
LM  inN.vc  AB  eAdiuifain  C>  agatur  per  N normalis  OP.Iccansellipfimin 
Riducanturquefemidiametri  OT.QJ.  RTiPT. Reftangulum  BCAell 
ad  quadratum  D C,  vt  redlangulum  L N M ad  quadracunf  ON.de  permutando 
reAangulum  B C A eR  ad  rediangulum  LNM.vc  quadratum  DC  ad  quadratum 
ONilcd ratio rciRanguli  BCAadredlanguhim  LNM.  componitur  ex  racioni- 
busBC  ad  LN,  & CA  ad  NM.  ergorationes  BC  atTLN.  &CA  ad  NM. 
Cmul liimpcz  zquaniur  rationi  quadracoru  D C.O  N.hoc  eA  rationi  ad  D C.O  N.bit 
fumpez.  Atqui  rationes  BC  ad  LN,  5c  CA  ad  NM,  fune  ezdem  Aue  zquales, 
cum  (int  B A,L  M ex  hypochefi  propottionalicer  diuifziergo  eatum  vna  B C ad  L N. 
eadem  cA  rationi  DC  ad  O N:fed,cdm  St  vc  BC  ad  LK.ficCAad  NM,  erit 
quoque  vc  BC  ad  LN,  Ac  BA  ad  LM.  Qjjare  B A ad  LM.ideA  SD  ad  OT> 

vt 


> 
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eAid  ON:  fontautemanguIiDCS. ONTreai;igitartriang.ila  DCS, 

'ONT  (unc  (imilia, angulique  DSC>  OTN  squales:  quare  & anguli  DSEi 
OTP  illorum  dupli  Tunc  zquales  Sc  D SE.OTP  reAarcsruntliniiles,adenque  V 
^mencaDBE,OLP  runclimilia.igiturvcregmentuOLPadcirculufn  LOMilic  , 
fcgmencum  DBE  ad  circulum  DBA:  fedeciam  vtfegmcncuin  OLP  ad  circu- 
lum LOM.Ccfcgmentum  ' QLR  ad  ellipfim.  quare  vt  regmcncum  DBE  ad 
circulum  ADB.lic  Q.LR  fegmeiituin  ellad ellipfim  FL G,  hocellexconftru-J.,. 
Aiooe  fcgmencum  IGK  adciliplim  FLG.  & permutando  cft  fcgniencum  DBE 
adiegmencum  IGK,  vc  circulus  ADB  ad  ellipfim  FLG.Quod  erat  primum. 

iam  fegmencum  D B E ad  Icgmcmum  I G K , vc  circulus  A D B ad  ellipiim 
^^R;  dico  BJSiGT  lineas  in  C & H .proporcionaliccTcflc  diuifis.ponanturea- 
demmmniaqucE  prius : Quoniam cfifegmentum  DBEad  fcgmcncum  IGK.idell 
Q_LR  vc  circulus  ADB  adciliplim  FLR,&  permutando  DBE  fcgmencum  ad 
circulum  ADB,  vc  fegmencum  Q_LR  ad  ellipfim  FLR  ; fic  autem  b & QLPt 
^mentum  ad  circulum  OLM.  vt  Q_LR  fegmencum  adciliplim  F LRiCric  vefe- 
■pentum  OLP  ad  circulum  LOM,  ficDBE  fegmencum  ad  circulum  ADB. 

^^feare  it  fciSores  D S E,  O T P fune  fimiles  & anguli  D S E , O T P adeoljue  & 
imrum  dimidij  DSC,  OTN  zquales;  fiinc autem  Sc  anguli  DCSiONT  rcAii 
-^curcriangula  DC.S,OI^T  umilia : It  vt  D S ad  01',  idell  BS  ad  LT,  lic 
SC  ad  NT.  quare  BS.LT  in  C it  N proporcionalicerfuntdiuifz.  fedciim  per 
conllrnaioncm fegmenta  Q_LR,  IGK  fintzqualia,  erit  vt  LT  in  N,  fice  GT cti. *•»<«. 
'ciittilaia  H.  igitur  vc  BC  ad  C S,  lic  GH  ad  HT.  Quod  erat  dcmonftrandum. 

.. 

‘ p R r>  o s I T I o CLXXXVIII. 


ESco  ABC  ellipfeos  legmentum  quodcunque  ABC;  fumatur 
autem  in  circulo  D E F Tegmentum  DE  F , quod  ita  fe  habeat  ad 
Tuum  circulum  , vc  ABC  fegmencum  ad  ellipiim  fuam  ; dcin  ABC, 
D£F  legmcntis  triangula inferibancur  maxima  A BC,  D E F,  diuilil^ 
A B,  D £ lineis  bifariam  in  H & L , agantur  per  H & L , diametri  G I, 
KM. 

Dico  illas  in  H & L proporcionalicerelfelc&as. 

Demtn- 
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Ex  B 8:  E ducinrur diametri  BG>kKt  iunganturque  DK,KF,GA,GC, 
quoniam  e vcrticiEtus  maximorum  criangulurum  dudbae  fune  diametri , in  circula 
quidem  patet  bifccari  in  C,  in  cllipfi  alitem  biiccariquoq;  AC  colliges  ex  42. 
huius. Quare  ta  io  ellipfl  quam  in  circulo  fetores  A GC>  D K F bifecantur.  ergo  (e* 
dor  AGB  eftadfcdorem  DK.£i  vcTedor  AGC  ad  fcdorem  DKF.  lambe- 
ro cum  permutando  hypothclim,  Tegmentum  ABC  fit  ad  Tegmentum  DEF,  vt 
t ii?  **- ellipEsad circulum, etiam  “Tedoi:  AGC  eritad  Tedorem  DKF,  hoc  eft  (veiam 
oftendi)  Tedor  AGB,  ad  Tedorem  D K E,  vt  ellipfis  ad  circulum.  Et  quoniam  eft 
fcdor  AGB  ad  iedorem  D KE,  vteilipfisad  circulum,  erit  quoque  Tegmentum 
'AI  B ad  iegmentum  AMEt  vt  ellipfis  ad  circulum.  Ergo  diamedi  IG,  MKproik 
portionalitctin  H L TuntdiuiTx.Quqderatdcmonilrandum, 

PROPOSITIO  CLXXXlJt. 

E Adcm  manente  figurl  s fi  fuerit  fegmentum  ABC  ad  fegmencum 
D£  F,  vc  ABC  ellipfis  ad  Circulum  OEF.  • 

Dico  efle  & triangulum  maximum  A B C ad  triangulum  maximum 
•D  E F vc  A B C ellipfis  eft  ad  circulum  D E F. 

Derffonfiratio, 

VT  ABC  ellipfis  eft  ad  circulum  DEF,  fic  oftendimus  ih  priotl  Ttgmcnta  . 

AlB,  BC  cflTc ad iegmenta  DME  , EF.  Quare  cum  etiam  cx  hypotfiefi 
fit,  tc  ellipfis  ad  circulum  fic  totum  TcgmentumABC*ad  cotum  TegmencumD  EFj 
igitur  & reliquum  triangulum  A BN  eft  ad  reliquum  triangulum  DEO  vc  ABC, 
ellipfis  ad  circulum  D E O.  Quod  erat  demonftrandum, 

P R O P O S 1 T I O C X C. 

ESto  ABC  fcmicirculo  inlcriptum  triangulum  maximum  A B Ci  fic 
autem  & A E C Temiellipfi  qu;  communem  A C habeat  cfiamccroro, 
triangulum  inferiptum  maximum  A E C;fi  fuerint  A BC,A  E C triangu- 
la arqualia; 

Dico  & femicirculum  ABC  squalem 
^ femicllipfi  A E C. 

^ Demon/iratio. 

i TVngantur  punda  B & E.  Quoniam  triangula 
y AEC  Tupoc  eadem  bafi  dcTcripca  pet 

hypothcfim  iiint  .rqiialia,  crir  i unda  B£  parallela 
redaj  A C»  adeoque  cum  tam  A B C,quatn  AEC 

fit 
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ITc  rtiansulum  maximuci , continget  refla  B E & circulum  8(  ellip&n : igitar  t &-  * ’’>■  *** 
miciriitiTus  ABC  xquacurremiellipn  AEC.  Quodcracdemonllrandam. 

PROPOSITIO  CXCI.  ' 


ELlipUs  od  ad  circulum  vcl  ellipUm  vc  triangulum  maximum  inlcri- 
ptum  femicllipfiad  triangulum  maximum  infctiptum  lemicicculo 
.'lucfemicllipll. 

Demonjlratio. 


CVm  enim  firvtrcmiellipiis  ad  fcmicirculum  autiemielliplim  , ita  tota  ellipfis  ad 

totum  circulum  aut  ellipfim  ; -erit '>vt  triangulum  maximum  AEC  remiellipfibiroiii^ 
infctiptum  ad  triangulum  maximum  DEF  femicirculo  aut  femicllipfi  infctiptum, 
ita  clliplts  ad  circulum  ad  ellipfim.  Quod  erat  demonfirandum. 

PROPOSITIO  CXCII. 

DAto  circulo  vel  ellipfi  DEF  ellipfim  xqualcm  exhibere.  Etdatz 
ellipfl  circulum  zqu^em. 

Qmjlru[li9  0“  Jemonflratio.  p 

CEmicircuIoyel femicllipfi  DEF  inferibatut  {riangulum  maximum  DEF>  cui 
‘-^fiatzqualc  aliudquodcumque  triangulum  A BC,  diuifaque  AC  bifariam  in  G» 
ducatur  B G.  & protrahatur  BGmHiVtBG.GH  fint  zquales , & fi  A C>  B H 
fefe  ad  refipsin(erfcccnt,defctibatur  ellipfis  ABCH  cuius  axes  line  ACBH  > fi 
autem  non  ad  reflos  fefe  interfecent,  datis  ACBH  coniugatis  diametris  axes  in- 
uenianturr  circa  quos  tieferibacur  ellipfis  AB  CH.  fiico  cllipfin  A B C H citeu- ‘ 
lo  vcl  ellipfi  DEF  zquariieftenimrnangulum  ABC  maximum  eorum  quxie- 
micUipfiinfcribi  pofiuncaquia  ACBH  ponuntur  diametri  coniugatz.  quate ciim ^ 
triangulum  maximum  femiellipfi  infctiptum'  zquale  fit  triangulo  maximo  cir-  ^ 
culo  vel  ellipfi  infcripto, erit  c ellipfis  ABC  circulo  vcl  ellipfi  D E F zqualis.ee- 
go  quod  pecebatur, 

^ his  fecundae  parcis  conftrui^  Sc  demonftratio  cfi  manifefia. 

CorolUriuM. 


T Tine  patet  infinitas  ^ri  ellipfes  circulo  vel  ellipfi  ABC  zquales,  quiatriangu- 
lo  A 6 C dantur  inhnica  eciangulazqualia. 


' ■ X X P R O- 


Digilized  by  Coogle 


54<  ^ L L t P S 1 S. 

' * PROPOSITIO  CXCIII. 

Sit  femielliplis  ABC  cuius  axis  Iit  A C, femicirculus  autem  OEF, 
femicllipli  ABC  zqualis  ponatur infctibantur  deinde  remicllipfi 
ii  femicirculo  triangula  ABC,  D EFinterle  zqualia:  & exB  Ac  E,  nor* 
malesad  balim  demittantur  BG,EH. 

Dicolineas  AC,  ADF  in  G Sc  H,  fimiliterdiuifas  efle. 


DtmtnJlriUio. 


EX  centris  I 5c  X,  ad  diametros  ACiDF normales erigancut  ll.,KM  iuogan- 
toreji  ALiLCiSc  DM.MF: quoniam  lenucllipfis  ABC  femicirculo  DMF> 
aqualis  cll,  erunt  ii  maxima  triangula  illis  inferipta  nempe  A L C>  D M F Imct  fe 
S»-xqualia  i • erit  igitur  vt  triangulum  ALC  ■ ad  triangulum  ABC  id  eft  n 
LI  ad  BG)  ita  triangulum  DMF  ad  triangulum  DBF,  ideftita  linea  MK  ad 
EH>adeoque  vtquaiuatum  LI  ad  BO  quadratum,  ira  erit  quadratum  MR  ad 
ipfum  EH:  fed  vt  quadrarum  LI  ad  quadratum  BO.  ita  cilreAanguldm  AlC 
adreiSangulum  AGC  : &vt quadrarum  MK  ad  £H  i quadratum,  itaeil  DKF 
tcdanguuim  ad  re&angulum  DHF,  ergo  vt  AI  quadratum  ad  re^aogutum 
AGC  .itaeil  quadratum  DK  ad  redai^ulum  DHF  .*  SC  permutando  vt  qua- 
dratum AI  adipfem  DK  quadratu-n,  liue  vt  quadratum  AC  ad  DF  ita  cll  re- 
^angulum  AGC  ad reiSangulum  DHF,  conilatigiturex Sereni  l.t. prop.ii.  li- 
mat AC.DF  inC^ScH.proportionalicerelTedjuifas.Qijodecatdcmonft^duffl. 

propositio  CXClV. 


'Ecent  ABC clliplin^iamctriquzuis  coniugatf  AC , BOiunftil^ 
Ipundis  A B,  C B,  diuidantur  A B , C B Imcz  bifariam  in  F Ac  G : du- 
cantueqr  ex  E centro  lincz  E F.E  G:  dein  tam  per 
\ punt^a  AEB, quamCEB  cllipfes deferibantur 
\ quaru  coniugatz  Hnt  diametri  A B,E  F,C  B,£  Gs 
I Dico  A BC  cliiprim  zqualem cBcduabu*  el- 
I lipfibus  A E B,  C E B. 

Dmonftratto. 

QVoniamtam  ABEF  . CBEG.  ACBE  diametti 
Tunc  conjugata:, erunt  ABC.  AER,  CEB  ttiangn- 
la  maxima  qu;  fuis  femicllipiibus  iofenbi  poflunt  : cll 
autem  ‘ABC  triangulum  duplum  triangub  CH  B , igi- 
tur Se  cllipCs  ABC  ‘ dupla  eilelbpGs  CEB.  limilicet 
o/lendamelliprim  ABC  duplam  cite ellipCs  BEA.z- 

quaniut 


jPIMM. 
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quawnnigiiurelJipfa  BEA.CEB  ac  proinde  elJipCi  AbC  Casularua  du^ 
«qurur  vrttqnc  iimul  iumptz.Quod  erat  demooilrandam.  ^ 

PROPOSITIO  CXCV. 

Circulum  ABC  fecet  reda  qu?ui*  A C auferens  legmentuftj  A B Ci 
aporccttndaiaellipn  EFG,  ad  datam  diametrum  EF  ordinatim 
doeerc  HG,  qua: fegmentum  auferat  HFG,  quodadellipfim  cam  ha- 
beat catioacm  quam  ABC  fomentum  ad  circulum  ABC. 

CmftmQio  detmmfirMto, 


J^IuisI  in  cirenio  A B C refia  A C bifariam  in  E.agatur  per  I fiormalitef  diameKr 
*^B  D:dein  in  ellipii  E F G>diu'datur  EF  diameter  in  K,vt  diuila  eS  B D in  I,  aga- 
tar^ue  per  K ordinatim  linea  H G ad  F E,  diamctrum,patet  • H F G regmentuiti  ntfj». 
efle  ad  ellipCni  E F G,  rt  A B C feementum  eft  ad  circulum  ABC.  dato  igitur  in  < 
circnlo  iegmentoi  &c.  Quod  erat  nciendum. 

PROPOSITIO  CXCVI. 

E Sto  ABC  lemicirculoinfcriptum  trtai^ulum  quodcunque  A B 
oporteat fuper  B C linea  fegmentum  delctibeieoUipticum^xquala 
Tegmento  circulari  A D B. 

Confirulho  0"  dentonfiratio. 

TNVeacur  rcAa  FG  parallela  dia-  . 

^metroAC  contingens  circulum 
inFi  dcin  per  B tcQi  agatur  DR 
par^eta  diametro  AC.natqueBE 
a»]ualis  ipii  D B>  qua  diuisl  in  H bi- 
Anam  ducatur  per  H ex  I.  centro 
circuli  refla  IG  occurrens  FG.  U- 
□exin  Gt  tum  per  A.C.C  punfla 
l.eUipiisdefcribaturi  cuius  diametti  _ 

conaugatarfint  AC»  IG,  di  quoniatnFG  eft  ipfi  AC  per  extremitatem  diametri 
ICrpatrallcla  , coodoget  ellipfim  in  G.  quare  elliplit  < circulo  zqualis eft.  Deinde  cOMtiia» 

Jiuoniam  FG»MH  lunt  parallela;,  facile  oftendemus  cx  elementis  rcflaogulum 
ub  GHvdt  reiiquaparte  diametri,  ciTead  tcflangulum  fub  GI,  dc  reliqua  parte 
dUimetri  vtreflangulumlub  FM>  St  reliqua  parte  diametri  ad  reflangulumfub  F I 
arreiiquapaTCc.diamctri.Acquircflangnlumfub  FM>8t  reliqua  parte  diametri cft 
« X X a ad 
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< ad  rciflanguliim  fub  FI  & tcli^ui 

pacccviiamctri  vtquadratum  DMad 
quadratum  AI, hoc eft.vt quadratu 
BH  ad  quadratum  AI.  cigo  etiam 
rcftanguluni/iib  GH  & reliqua  par- 
te  'iianietn  dl  ad  rc^angulunt  (ub 
GI.Jc  reliqua  parte ihamctn.vt qua- 
dratum BH  ad  quadratum  A I.  el- 
lipfis  ergo  ttanCt  per  pun&um  B.  lam 
• ■ ' quia  cllj|>ris  circulo  xqualis  eft  ve 

oftctidi  fupra,  ablato  communi  fegmento  curuilineo  A NB  PC , rqualia  rcinanetit 
fegmenta  EPCE.  ANBD,quibusfiaddasregmenta  BPC>  ANB,  qux*  aqua- 
lia fu  nt,  regnant um  cllepticum  BGE  bafim  habens  redlam  B C atquabiturlegmca- 
tocirculari  ADB,  baCmhabcutircaam  AB.  Faaumigiturcftquodi>ctcbatur. 

PROPOSIT  IO  'cxcvn. 


E Sto  ABC  fegmentum  quodcunque  circulare,  oportet  fuper  AC 
fubtensa  fegmentuni  eonftitucre  ellipticum , dato  ABC  fegmento 
vnae  dianscuis  coniugatis  ut  data  qu.e  Gt  maior  diametro 


Qmflrunio  & dentonfinua. 

TNuento  Ecentto  circuli  ABC  ducatur 
per  E diameter  FG  xquidillanjreftieAC.' 
creAaquc  cx  E normali  EB  , qux  AC  li- 
neam bifariam  diuidet  m H , agatur  per  B 
tangens  BD.  deinpcr  H refla  ducatur  ID, 
aequalis  datx  occurrens  tangenti  in  D de  FG 
diametroin  l.-  liatque  IK  zqualisrcflxEE, 
8c  IL  xqualii  £G,  tum  per  KDL  punda 
ciliplls  deicribaiur,  occurrens  AC  lincx  vt- 
cunque  inM.  dicofaflumeircquodpctitur.  Qupniamcnim  LK,DI  diametrifint 
coniugatxSr  BD  parallela ipii  LK,patct  ED  contingere  ellipfim  KDI.,adeo- 
b reflam  HH  xqualemipfi  AHtclItplis igitur tranilbirpcrpunflum  A.  eo- 
2,'^°'  dem  modo  ollcnditur  tranfire  per  C ; igitur  ' Tegmentum  ellipticum  A D C zqua- 
c c4i»iw  le  eft  fegmento  circulari  A B Cjfupet  data  igitur  linea  A C,  &c.  Quod  erat  facien~ 

CXCVIII. 


ELlipGm  a dato  in  periphe-  ’ 
riapunflo,  in  datos  nume- 
ro Icclorcsarquaics  diuiderc. 


ConFfrulitS  demonUratit. 


l^AtalitcllipCs  ABC  axis  maior 
•^•^A  C,  datum  in  peripheria  punSu 
B,  oporteatab  hoc  ellipfim  fccacc  in 
fedores  tot  zquales  quot  voluciis. 
v.g.  in  fex. 

Diametro  A C deferibe  femicircu- 
lu,cui  inferibe  AE,laruspoligoni  tot 
ha- 


O 
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Iiabencis  lacera  quot  xqualea  petebantur  fe^orca.qunniam  aure  petebantur  fc(Sorcs 
zquales  Icx.crit  AE latus  hcxagoni.ponacur  ergo  EF p normalis  ad  A Oiungancur- 
^ue  E D.G D>  B D,C1B; &r  G B atquidiUcc  A H^dicofa^u  cilcquod petitur. vt  cir- 
culus ad  ellipfin  iia cft  (egineniu  EFA  ad  fegmentu  GF  A id eft  vt  F G ad  F E;cft^ 
ite  ve  F E ad  F Gatatriangulu  EO  Fad  triangiilu  G D Ftergo  vt  circulus  ad  cllipliny 
iu  clUc^or  E D A>  ad  leporem  GD  A t fed  leaor  EDA  eJl  pars  tertia  remicir- 
culi,ctini  linea  A E fit  latus  hexagoni;  ergo  Jc  (eftor  G D A tertia  pars  Icmiellip- 
feosctit.Giim  autem  GB  ipfi  AFI  atquidiftet,  erunt  fegmenta  A G,  BH : adeoq; 

& Icftdres  G D A,  B D FI  srqualcsintqffejbocellfexcapaYsellipfeos  totius.  Iianc>  ; 
modolcgmento  B H aiqiialia»  Icgmenta  HI.IK  iunginturque  DFI,  DI,  DK«'- 
feftores  igitur  D BH.D  FI  I,  D 1 K xquantur  adooque  linguli  funt  Texta  pars  cllip- 
fcoi.  &;  fimuITumpiilcmicIliplim  conilituunt  B C K . reliquam  igitur  femiellipfim 
BAK  Icca ^t diuifa cft  BCK,  cricqiictoca  clIipGs  inTcxatquaics  leTlorcs  diuifa. 
Quod  facere  oportebat. 


EStocirculo  ABC  cuius  centrum  E inferiotum  polygonum  quod- 
uis  regulare  A B C D : due^taque  diameter  FQ  fecet  latus  quoduis 
ADbifariam  in  H;fitautem& I KL  cllipfeosdiametcrquiccunqucl  L 
diuifa  in  M ficut  F G cft  diuifa  in  H,  agaturfj;  per  M ordinatim  linea 
NO  ad  diametrum  I L. 

Dico  retftam  N O,  clTc  vnum  c lateribus  polygoni  regularis  inferiben- 
dicllipft  tot  laterum  , quot  cft  polygonum  circulo  ABC  inferiptum. 
Polygonum  autem  ellipticum  regulare  voco,  cuius  Gngula  latera  abfcin- 


j .vvw  PK  quq Tegmentum  auferat  atqnale  fegmentoNLO,  d"n  ex  K li- 
nea K Q auferens  ^gmencum  {quale fegmenco  NLO,  erit  Q pundiumiiicm 
compnnflo  N.  lunfhs  enim  in  circulo  ABCpumftis  EA.EB.EC.ED  ducantur 
inelhpfifcmidiamccri.  RK1R.N.RO,  RP.  Quoniam  diametri  FG,  IL  Ione  in  H 
4e  M,  proportionalicerdiuifx,  & AD,  NO  linexpcr  FI  &M,  ad{  onlinatim ad 
diametros  FG;I  L.  etitbvtfcflor  A ED  adcirAlum  ABC,  fic  NR  O leAor  adt 


J.  eflipfim  I KLifuntauten  tam  AED.DEC.CEB.BEA  lepores, qudmcNR  O,'"- 
O R P.  P R K,  K R Q,fcaorcs  inter  le  «quales,  (quia  N O.  O P,  P K,  K Qfegmcn- 
ta  funtiqualia^  igitur  ve  fetores  quaiuor  circulares  ad  (uum  circulum  fic  elliptici 

jj*.  . Iciftdrcsquatuorad  (imm  cilipfim : fed  toti  circulozquantur  feflores  circulares,  igi- 
V ' tprii  cliipfifuntxqu.iles  feiioresclllptici.quare  pundlum  Q idem  cft  cum  punao 
l|l'  N:  ac  K N O P polygonum  eft  regulare  tot  laterum  quot  cft  polygonum  circulo  in- 
fcriptum.Quodcratdcmonftrandum. 


PROPOSITIO  CXCIX. 


dunc  elliptica  Tegmenta  «qualia. 


Demonjlratio. 


■ 'I 


:x  O linea  OP  auferens  Tegmentum  «quale  Icgracnto  NLO  , & et 


PRO- 


ii  t'  '■  » ■ t-f?: 

'Mmm': 


m- 
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PROPOSITIO  CC. 

E Sto  circulo  ABC  inicciptuni  polygonum  aviodcunque  regulare 
A,  B,C,0,  £,  F:  Ht  autem  & cllipfi  CHI  inicriptum  polygonunij 
regulare  G,  H,I,K,  L,M,  totidem  laterum,  quot  cft  polygonum  circu» 
loinfcriptuni. 

Dico  fegmentum  circulare  ab  aliqua  laterum  polygoni  ablatum  ,ciTe 
:td  Tegmentum  cilipticum.ab  aliquo  laterum  polygoni  elliptici  ablarara,' 
vteB circulus  ABC  ad clliplim  G H 1. 

DemonUratio. 


Slc  O centrum  circuli  8c  N centrum  ellipCs : ducanturque  ex  O 8c  N , femidla- 
metri  ad  angulos  fui  polygoni : Quoniam  G H,  H P,  I K,  kc.  fcgmenra  in  cUipii 
per conilruaioncmfunt  aequalia, erunt  &*feaores  GNH,HNI,INK,Scc.zqua- 
Ics : funt autem  St  feflorct circuli  AOB,BOC>  COD,Scci  fqualet& puesau* 
mero  ellipticis,  igitur  eftfeAor  AOB  adfe^lorcm  GNH,  vt  omnes  reaorescir* 
culares, id  cll  circulus  A B C ad  omnes  fetores  cllipticos,id  eA  elliplim  G H I,qua> 
re  & Tegmentum  AB  eA  ad  fegmentum  GH,  vtcircuiqs  adellipGm.  Quod  crae< 
demonArandum. 

PROPOSITIO.  CCI. 

Circulo  A inicriptum  fit  quodeunque  polygonum,  oportet datz  el> 
bpfi  ^CD  polygonum  pari  numero  laterum  proportioqjdc  inlcti- 
bcre,  hocellquod  & eandem  ad  cllipfim  proportionem  habeat  quam 
circulare  ad  circulum)  & cuius  lingula  latera,  Icgmcntaiaurcrantqmcad 
elliplim  Tuapa  talem  habeant  raritonem  quam  habent  Tegmenta  circula- 
ria, Ungulis  lateribus  polygoni  circularis  ablau  ad  Tuum  circulum. 


a 


Dem»n~ 


a 


feLLIPStl 
Demoafimit  tn^lnSh». 


V? 


F 


tNuenroeUipfismaiOce  axe  BD,  defcribatur  dilmetto  BD  circulus  B E P,  cui 
-•potygoneio Sufctibatur  BEFGH>  iimileilliiquod  A circulo  inrcriptum  eft  po. 
lygonoi iecct^Qc  FG  latus,  axem  BD  in  Q,> dein duAis ex  E.F,G>  H ad  axem  , 
B D normalibus  E I,  F K>G  L>H  M.  quz  ellipiim  fccenc  in  C>  N,  0>  P-  ducatur  teCtx 
BC.tN,NQ,  OQ>OP>PBi  dico  Fadum  efle  quod  petitur.  Quoniam  GL, 

FK  runtparalTelZiCtunr triangula  GLQJCFQ_liinilia,  adeo^uevtGL  ad  KF, 
hocell  vt  OL  ad  KN.  Cc  L Q ad  QK-  funtverd  Sc  anguli  OLQijFK  Qtreftii 
ergo  triangula  OLQjKFQ^funtliiniiia.  emo  OQ.QF  funt  in  diredoim  figura 
igitur  BC,NO>l’B^  polygonum  ellipG  inlcriptum.  vtlE  linea  clF  adlineam  I 
ucIBE  triangulis  edad  triangulum  IBCFcd>eltvtIBadlQ,dcIEF  Qjtapezium  mmu. 
ad  trapexium  I fc  N Q^;  igitur  tota  figura  B E F Q,  eft  ad  figura  B C N Q.vt  I £ linea 
ad  lineam  I C,  id  eft  ii  iegmentum  I B E ad  fegmentu  I B C,  id  ed  vt  circulus  B E P ,**/**i!j^^ 
ad  ellipiim  BCD.  eodem  modo  oftenditur  figura  BHQQ  cITe  ad  figuram 
BrOQi  vt  circulus  BEC  ad  ellipiim  BCD-  Quare  erit  totum  polygonum 
BEFOtl  ad  polygonum  BCNOP,  vtcitculua  BEF  ad  ellipiim  B C oii  & per- 
muundo,  vtBEFGH  potygonumad  circulum  B E F,  lioccilexconft.vt  polygo- 
num circulo  A inlcriptum  ad  fiium  circulum, fic  BCNOP  pOiygonUra ad  cllipUm 
B CDiQuoderatprimum. 

Rutrumcum  tam  fcgincnium  1 BEfitad  iegmentum  I BC>  quam  IB  E triangu- 
lam ad  triangulum  1 B C.  vt  ed  circulus  BED  adellipfim  BCD,  crd  &regmcii- 
tunn  BE  adlcgmcntum  BC  vt  BED  airculus  ad  ellipiim  BCDt  &pcrmutan- 
do  vt  Tegmentum  BE  ad  circulum  BED,  fic  BC  Tegmentum  ed  ad  elllpGmBCD: 
idem  limiliter  dc  reliquis  Tegmentis  odendltur  : igitur  date  clilpli  BCD  polygo- 
nunainlcriplimus, &c.  Quod  erat  Taciendum*. 

PROPOSITIO  COII. 

ESfo  ABC  eilipRinrcti|)cutnquadrilacemm regulare  ABCD, dii- 
£Ixc|i  per  G centrum  vni  c diametris  coniugatis  ibqualibus  E F ; x- 
qualis  fumatur  redla  H I : qua  diametro  circulus  dcfcriDacuiHlK,  cui 
infctibaiBr  quadratum  K L M N. 

Dico  quadrata  KL,  LNjN  M,  MK  (imul  fuinpia  xqUari  quadratis 
AB,BC,f  D,  DAIimul  fumpeis. 

Di- 
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Dmonjlratio. 


Dluifa  RL  bifariam  in  O ducatur  per  O diameter  HI : dein  applicetur  ad 
F E diametrum  ordinatim  linea  P q\  tegmentum  auferent  xquale  tegmenta 
AB:diuifitquc  AB,  AD  bifatiam in R Sc  S,  ducantur femidiameiti  GRT,G.S.V 
iungancurque  punida  A G>  B G>  C G>  D G-  C^oniam  fegmenta  A B,  B C,  C D,  D A 
per conftrui3ioncmrunta:qualia, erunt ficfeflores  AGB.BGCiCGDiAGD  x- 
a quales,  adeoque  A G,  B G • diametri  coniugatz.prxterea  cum  ex  conS.  G T,  G V 
bjo.tanu.  bilccentcccntrorefias  AB,  ADI>  fedores  AGT,AGV, dimidia parsfuniteflo. 

rum  AGB,  AGD,hocefttemiellipfisifcaorigitut  TGV  quarta  pars  cllcllipreos 
ttt.huMi.  ergo^GT,  G V funt  coniugatx  8c  A B,  AD  linef  ordinatim  ad  illas  pofltx:  igitur 
cumpetcontlruclione  Tegmentum  P E Q_xquale  fit  Tegmento  ATBtCuc  AFD: 
erit  PQ,quadtacum  bis  Tu  mptum,  xquale  quadratis  A£ADllmulTumptis,adco^ 
P Q^quadratumquartd  tumptum  xquale  quadratis  AB, BC,CD, DA.  Rurfum 
li'’**  cumfegmentum  P Q,  >d  tegmentum  KL,vt<lABC  ellipfls  ad  circulum  RLM, 
ciii.ia-  EF,H1  diametri  liint  c in  X Sc  0>  proportionaliterdiuiTx,  adeoque  rpQ^Iioea 
T t i linex  KL.  ieitur.& quadratum  K L quater  Tumptum  xquale  etl  quadratis 

■ *'  ABiBCiCD,  AD.  t^oderatdemonftrandum. 

PROPOSITIO  CCI II. 

E Sto  ABC  ellipd  inferiptum  quodeunque  polygonum  regulate 
ABCD,  EFGH:  dudtaq^  I K vna  ex  diametris  coniugacis  xquali- 
busidefcribacur  circulus  LMN  habens  diametrum  xqualcm diametro 
I K ; dein  circulo  inferibatur  polygonum  regulare  coc  laterum  quot  eft 
polygonum  cllipG  inicriprum. 

Dico  omnia  quadrata  laterum  polygoni  cllipn  'inlcripti,nmuirumpta 
.-cquari  quadratis  laterum  polygoni  circularis  fiitiulfumptis. 

T)emonflratio. 

STatuamus  E,  G.ellipli  & circulo  inTcripta  elTeoAogona regularia,  eadem  quip. 

pc  demuftratio  polygonis  omnibus  conuenicc.  in  circulo  LMN  ducatur  diame- 
ter NO  tccans  LM  , lineam  bifariam  in  Si  diametrum  vero  IR  Teccqordinatim 
linea  P QJcgmcntum auferens a-.qualc Icgmcnco  AB,  tumducanrur  Temidiame- 
g so.  rri  HX,A  X,  BX.CX.item  TX,  VX  qu;  lineas  AH,  CB  diuidant  bifariam, 

•«i.  Quoniam  Tcgmenca  A B,  B C.  C D , &c.  Tunc  ex  conflruflione  xqualia^etunt  g Sc 

fe£to- 
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fcdores  AXB.BXC,  flrc.  xqua)es  :run«MtemlllirimDl  fumpHxquaics  lori  et« 
liplik  igitur  rcAoret  duo  AXB,  BXC  hoc  ell  quatca para  (edorum  , erunt 
qua^ant  eltipfis  ABC*  lam  quit  XT  > XV  ex  centro  dudz  bitccant  BCk*a*-i^ 

A H,*  erunt fcdores  CXT.XaV  dimidi) fedorum Xqualmm  BXC,  AXH.ac**^ 
proinde  inter  le  xquaies.tdditoigitat  communi  icdore  AX  T,  totus  fedor  V XT» 
'icdoritoti  AXe  cquator«quarecum  XXCfitquadranscIlipreos, erit&VXT, 
Ergol>VX,  TX  diametri  funt  coaiogaia;i  adquasAHCB  funt ordinarim po- 1*** 

(itq  auferentes  Tegmenta  zqualiasigitur  ‘ quadratum  P QJsis  fumptum , cftxqua-‘^'“‘‘**‘. 
leqaadratis  AH,  CB  limul  fumptis  ; eodem  modo  oflenditur  idem  quadratum 
fiMiptuBi-aiquari quadraiia  AB,  GH  fitnuHumpm:  adeo^ue  PQ^que* 
dcaOMuqiurtd ^mptum  cquari  wadtuti»  C^t  B A-,  AH,  H Gr  id  cii  quadrtcil 
QFn FILI D»D C.  qaareie quadratunv  B ^fitmpeum odies quorlateium eft po> 
Monam s «quotceftqutdratis  lateriMtndw^lygonieliipiiioJcripti.Itetutqcdm 
liw  vtelBpfit’ABC  ad  eirculum-  LMN«  ita  (egmeatum  AB  idcd  PQ  aid 
giBcncum  LMi  enmr  I N O diametri  r in  R fc  S,.proporuonalitcr  thiii/x^dc , ,n.  h»- 
quadratum.  B aequale  quadrato  L Mi  ergo  «ptodUatum  P Q odies  iumptum>« 
sH|ittCurqiBailratis  lacenwn  polpgooicitcnlavisi  iedquadrotittm  P Qodicsiiiaipturo^^'**' 
gyitcur etiam, vt  fiiptao(Wd4,'quadratirlareeuiU  polyepqi cllipdci;,  crgoqpadtata 
hMotoetjioIynni  eUaptid  fi  nui  luUipta  ttqUamurqUiKMtis  Itteiumpofygooi  ctr^ 
iililili<ofiniiilflimpin,Quo<i erat demortftraa dumi.  ) r.  . .‘>V 

■Tirig*-'»**-  * i ''  ■'i'*  ; . '>i  'S  1 I '.oi..'  . % t 

ContUrium. 


T^ocpatcci  G eidem  eUipfidhoinltnbantuti^ygeiiopartam  numero  laterum, 
A^^jaa^atalaterumvnius  polygoni  fiinul  fiimpta,  zquafuefle  quadtacis  laterum 
attcnojfelygDaiGpoliniBipdti  


Yy  PRO- 
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PROPOSITIO  CCIV.  .. 

ELlipli  infcripcum  (icpolygonum  FeguIare,vnaaiucmcontiigatanun 
zqualium  fle  QP,adquam(icordinacim  RS. 

Dico  quadrata  lacerum  polygoniflmulflimpcaeirc  ad  lotum  polygo- 
num ve  linea  R S ad  dimidium  rc^z  T 

I • - ’ ' 

DtmonftraUo'. 


a<o.fc>-  I-^rcgmemumperconftni&ionemellzqualrrcgmrtito  AR  eric^  Sccriaugalnin 
R QSxqaile  triangulo  AQ Biflmiliccroftcndani  triangula iinguU B Q C,C  QD, 
Scc.  zquaci triangulo 'RQS:  adebqucR  Q_S  triangulum oAies  fumptum zquale' 
b ior.i».  rori  polygono:  elt  autem  b RS  quadratum  oilties  fumptum  zquale  quadraris  om- 
• nium  laterum  polygoni}  igitur  vc  RS  quadratum 'odies  fumptum  eft  ad  triangu- 

, , ^ , Jum  R QS  odies lumptum hoccll  vt  R S quadratum  femel  fui^cuni ad- R,Q,S, 
..I  triangulum  lemelfumprinn lita  omnia  quadrata  laterum  polygoni-ad.-totani  poly. 
gonum»  led  cOm  R S quadratum  Cc  ad  redangulum  fuper  R S,  T Q,  vt  R S linea 
adhrieam  T Q,  erit  R S quadratum  ad  triangulum  R QS,  dimidium  redanguU 
RSiTQ.vcRS  linea  ad  aimidium  redz  T Q,  igitur.  Scomma  quadrata  Uterum 
‘ polygoni funt ad  cotum  polygonum  vc  RS  Knea  ad  dimidium  linezT Q.  Quod 
eratdcmonfttandum.  5 


|Atis  axibus  & diametro  elIipleosinuenireiIliusco[\pgacam£e  pofiu 
cionc  cum  datis  axibus  in  eadem  conllicuerc  cilipfl. 


Confint- 
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ELLIPSI  S. 


3II 


ConJhuSho  demonjhati»^ 

Stc  Adianieccrdata,  S£  axes  dati  BC>DE.  oportet 
inuenire  diametrum  coaiugatam  ipll  A , quam 
cum  datis  axibuS  oportet  in  eadem  collocare  cllipn. 
axes  E D,  B C ad  angulum  ponahtur  redum  EC  B, 
iunAlque  BE  > fuper  ea  (emicircalus  deferibatur 
ECBi  in  quo  datx,  A xqualis  aptetur  E Isducaturqi 
FB:  quoniam  igitur  E C,CB  axium  quadrata  xqua- 
liaTunc  quadratis cuiufuis  coniugationis  iii  ellip(i,ea- 
demque  axium  quadrata  xquentur  quadratis  EF>FB> 
& EF  xqualis  A vna  iit  ex  diametris,  refta  FB  dia- 
meter eflconiugata  FE;  exhibuimus  igitur  diametro 
A 1 coniugatam , quod  primo  faciendum  fiiic. 


iungantur  deinde  axium  ci^trcma  D B E C qux  parallelogrammum  exhibeant 
DBECtcuixquale  fiat  parallelogrammum  alH  KG,  quod  1K,GH  diametros  • #•»»#- 
habeat  rectis  E F,  F B xquales.  data  igitur  diametrorum  IK  HG  coniugatione, 
exhibeantur  politione  axes  b LM.NO  adeoque  V ellipfis  LMN.  etitillaxqua- '>so  *«*x 
lisellipli  BEC  cuiusaxeSdati  liint  BC, ED;  cum  enim  pet  extrema coniugatib- 
nis  politione  datx,  vnica  tantum  c ellipCs  tranfcari  & I K>  G H coniugatio  politio-  ‘ ' ** 
neucincllipli  LbiN,eademq;  pertineat  ad  elliplin  BEC,  elliples  LMN,  BEC 
adeo^ue  U a xes  xquales  funt : elliplis  igitur  L M.N illa  cll  in  qua  coniugatas  E Fs 
FB>idell  IK,GH  pofitionccumdatis axibus  BC,'DE  id  ell  LM«  NO  collo- 
cate oportebat. 

P R O P O S I T I O C C V I. 

DAta  cllipfi  & circulo  illam  j., 

intcriccante  pumfta  inter- 
fectionis geometrice  exhibere, 
oportet  autem  circulum  & cllip- 
I im  idem  habere  centrum. 


Conjlrulha  (y  dimonfiratioi 

■pLlipfim  ABC  cuius  centrum  D, 
•I^imetfecet  circulus  AB  , CE  , o- 
portet  inccrfcAionis  punita  exhibere, 
quoniam  Igitur  arculus  & elliplis 
commond  habent  centrum  D , Ii  ex 
illo  ad  intetlcdionis  aliquodipunltum 
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«« 


ELLIPSIS. 


redaintelligatur  duci, erit  illa  femidiameter circuli &: «llipiis , diametrqs  igitur 
aliqua.citculo&ellipficoinniunis  , fitilla  AC  deinde  ciim  eUipfis  data  fit,  dati 
quoque fiint axes  FG,  HI.  datis  igitur axibus&diametro  AC,  inueniatut  illius 
coniugata  & per  praecedentem  coniugatio  illapum  datis  axibus  in  eadem  pofi. 
tione  collocetur ellipfik illarum vna,  punita afliguabitinterreAionum.  Quoderar 
pixllandum. 

Finis  libri  quarti. 


■'ia-  * 


qva- 
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C IRC  V L I 
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LIBER  Q V I N T V S 

'DE  ' 

PARABOLA. 

Edionem  hoc  libro  explanadam  aggredimur  ab  antiquis  coni 
rcdanguli  fcdionem  didam , ab  Apollonio  *&  recentioribus* 
parabolan\nominatam,atqucin  ciuldcm  explicatione  nonni^ 

' hi!  moronoreserimus;quoniam  plane  (edio  illa  ad  circuli  qua>  . 
draturam  & alias  arquatipnes  cum  circularibus  perHcicndas  ncccdaria  eR, 
ob  admirandas  eius  proprietates  quat  cum  circularibus  Se  ellipticis  plane 
conncxxlunt.  ’ 


ARGVMENT.VM. 

luiditur  liber  hic  m partes  omnino  odo. 

Trima  Jedionem  e cono  educttipafjtonefque  iUius  ejfent tales  0*  reliquit 
* fundamentales  exhibet. 

^Secunda  Irnearum  in  parabola  proportionem  tam  continuam  quam  dif 
cretam  confidetat. 

Tertia fidionis  focum^O*  mutuat  parabolarum  interfiSliones  (qeometrice  dejignat. 

J^arta  parabolarum^  fifi  mutuo,  •vel  circulum  interjecantium  contemplatur  af- 
fediones. 

^inta parabolam  tam  conuexam  quam  concauam  quadrat. 

' Sexta,  parabolas  0*  figmenta  inter  fi  confert , dem  maximas fiSlieniinfir ibit  fi- 
guras. ' ' 

Septima  •varias  exhibet  parabola  genefis  qua  tum  ex  lineis,circulfs,  ellipfibus*,tum 
ex  tpfi  oriuntor  parabola. 

OUaua  'miram  exhibet  parabolarum  parallelarum  cum  hyperbola  inter  ajymptotot 
pofita,  tam  in  ortu,  quam  reliquis  proprietatibus' fimbolifiuionem. 

DEFINITIONES.* 

I. 

Diameter  parabola:  eft  reda  linea  intra  parabolam  duda,  qu{  omnes 
lineas  cuidam  a;quidiRantcs  bifariam  diuidit,  & liquideoi  ad  redos 
illas  fecet  angulos, axis  dicetur.  . 

Y y 3 In 
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In omntvero parabola diamctras axi zquidillarCj  &rediom in vno tantum  pun> 
flo  Dcturterc  > Ibo  loci  dcmoiiftrabitut. 

_a.  - V ■-11. 


Verticem  diametri  Voco  punitura  in  c^uo  diameter  feitionis  perime, 
tro  occurri| : punitum  autem  quod  axi  fiefeitionis  perimetro  commune 
cft,  vertex  Sicicurparabola:. 

III.  _ ' 

Ordinacini  ad  diametrum  applicari  dicitur  vnaquxque  linearum 
xquidiltantium,  ac  bifariatn  diuiiarurti. 

1 V.^ 

Latus  reitum  voco  lineam  iuxta  quam  poflunt  ordinatim  ad  diame* 
trum  applicati : fiuc  latus  reitum  menfuraeft  iuxta  quam  comparantur 
potenti.t  linearum  ordinatim  ad  diametrum  politarum» 


Porro  illuilprz  reliquis  feftionibus  peculiare  in  parabola  libi  Vindicat  lanis  re^ 
flunn,quodrcflanguIum  latere  reflo  ,Sc  parte  diametri  ab  ciuidem  vertice,  Aepun- 
flo  quo  ab  ordinatim  polita  diuiditur,  intercepta  contentum,  atqtialefempercon- 
ftituat  quadrato  lincz  quf  ordinatim  poni  dicitur. 

Sit  exempli  caufa  in  ABC  parabola  diameter  AD,iIliuIque  t^sreflum  AR 
ordinatim veropolitzfint  BD, CE:  eritigitur  ex  mente  Apolloni,  quod&  nos 
quoquedcmonflrabimus,  quadratum  BD  iqualereflanguloD  AFj  at  EAF  re- 
(flaneulo  iqualc  quadratum  C E:8t  fic  de  ceteris  ordinatim  poliris  idem  o/Iendetnr» 

Illud qiioquehicobfcruandum eft  , quodSe  inellipii  oEendi»  diuerra diametris 
lingulis  allignari  latera  refla.cum  linearum  qui  ad  illas  ordinarim'  ponidicantnr,di. 
uerfz  quoque  exiftant  potentiz. 

Deinde  neceflarium  non  clTc  latera  refla  ad  extremitates  diametrorum  fuarnin,' 
normaliter  poni,  fcdijfdcm  eo  pofle  applicari  angulo  quo  diatbetriab  ordinatim  po- 
fitftintcrfccaniur. 

* V. 

Focum  paraboli  appello,  pundum  in  axe  pofitum,  a vertice  inreroal. 
Io  diflitum , quod  iquale  cft  quarti  parti  lateris  redi. 

VI.. 

Parabolas  parallelas  voco  quq  ad  eundem  axem  conftituti  dlncrlbs 
quidem  habenf  apices,  ftd  latera  reda. iqualia , & concauas  perimetros 
verfus  eandem  partem.  " 

V I I. 

Paraboli  iqualcs,  fuiit , quarum  latera  reda  axibus  inlcruicntia  firnt 
iqualia.  PARA- 


'Dit- tir  - ^ 


' ’lc 


wFTW 
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PARABOLA 

PARS  PRIMA 


'•'S 


Parabolam  e coHO'  educit  ^ 'pajSiopjtl^  iUiw  ejfent tales  ac  fun^mtrita- 
les  exponit  :pf  prtmb  qtfidem  diametros  65*  ordinatim  ad  illas  poji- 
.Jastpracipuaj^idarumproprtetates  exhibet'. fecundo  lafwreClum  il- 
liuj^  naturam,  ztein  fecantium  ac  contingentium  primarias  deftgnat 
• apWones.f  . , 5 . \ 

i propositio,  prima.  ' : , 

fStoconiK  A B G^fe^s  triangulo  per  axem  ABC,  du<3:aquc 
E 0 parallela  latcrrB  C , fiat  ppr  E D fcdio  D F fecundum 
1 rc(3:am  E G normalciti  ad  lineam  A C;  ponatur  autem  per  H 
^ pujndtumquoduia in  £ D linea affumptum,' reda  lK2quidi-< 
lbiM''A  C diametro Da(is'conia  &pd  i<K:  planum  ducatur  'J  FK  aequi- 
dtftaos  planp  baCcqs  A G C occiirrens  plano  D F G iccundunrcpfnmu- 
njemintcrfcdionem.FH.  ' ' ^ ‘ / 

t-Diep  HF  quadratum eiltad  quadratttm  EG  ,vt  HD  linea  ctl  ‘ad 
neam  £ D.  , t ,*  "• 


'••(■VI  -f'  • V' 


L;’ 1 ' ■ 


E 


D^onftratio:  ''  ^ 

V’ -t.-  ■ > .■  T y • Ci"'  : 1'  V ■ . 

rAVoniam  planum  IFK  xquidi-  , . 

'^^ftatplano  hafeos  A G C i circu. 
losaerit  1FK>  & FH,£ G cam-^. 
^ooes  interrcdioQeS->  .parallclar.  ^ 
qou yerd  AC,  1 K xquidiftanc  , &: 

£ G normalis  c(l  ad  A C^reda  quo- 
que H F normalis  cH  ad  1 K : ac 
proinde  F H quadratum  redangu- 
Jo  IH  K a:quaic : fed  & £ G qua- 
dratum, redangulo  A£C  aequale 
eUrquadracum  igitur.  £G  cft  ad 
quadraturi FH,  vi' AEC  redan- 
^luiix  ad  rcdanguluro'  IH  K :'quia 
vero  BH-mquidiftac  KC  adeo^e  ^ 
IfK  > G-£  linea;  in  p vallelogramh, 
mo aquales  {'unc,rcdanguluni.lil|^{  . 
eilad  redangulum  AEC,'vt  IH  ' 
ad  AE  « ideil  BH  ad  B£  , qua- 
dratum igitur  FH  ad  £G  > qu^~ > 
dratum  eu  vc  reda  B H ad  redam  ^ 
BE.  Qjioderat  demonllrandum. 

Vocetur  autem  fedio  huiufmodi 
parabola  cutus  diameter  DE,£ror- 
dinacim  ad  illam  poEtz  FH,  G F. 
r*?'  i 


. a i6.Vtt. 

bg.»Jj$3, 

''  tuti, 
hie.vnik. 
cimi. 


Scho^ 


.9  * 
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StbtUon. 

T^£m«^r<n>  Inu -vnhitrftlu  e!t  d-  ranrf 

M fitkur  d»M  ABC  truHguUm  n»n  e/l 
mtHimiim  tcmm  ifiut  ftr  txtm  finxi  nU* 
'EGlVti  irJuuumti^umuinm  EH/n- 
fildjfinxl  iStm  uttMgnUs  iktufnu , m rei!» 
tnttm  ti uSts'.  tmm  tximpUxmm  A B C M 
fidkmtftttxtm  JxOi,  Mtkfimjkittfxmm 

/hdMtrm^  £D  Imediapiun  ABC»  UU 
a^Mtdktfim  A G C & xd  lixetm 

EG  AC  lurixt&efi. 

nhlifiu.igiltrmfitleiu,  rtO*  EG>  FH  nrdintlim  ditmcirnm  OB  f*fit*<  tJnU» 
quu  tdndtm  fntHUHfnUi.fmilitiriftiiJemm , imuu  nOa , ndimuim  ftfitm  iUmt- 
Irum  fium  td  rtHn  Jimidm. 

Hinc  porri  ain  Unis  rx/irgil  diffctiim,  cum  D F O pirnktU  in  vtroant  ceno fit  etdtm, 
id  rjl  i trnm  diimtlrm  £ D /i»  fitkru  ( cenftri  dtitol  diomcltr  oliqnt  Jtrnndorin  poriMt 
q»t  in  cini  rcli»  exMttnr : /Sk  fntd  idem  rft , nn  in  JcBiine  emi  rcifl,  Junteler  ilisfnn  Iit 
qnim  irdinilim  sU iBim  pifitd  dd  ingnlii  fecent  oiUqnti  t Bell  enim  per  priorem  pnpofiiin. 
memin  vtruj^ emo  demonfremr  OE  tinedm  diometrnmette,  qrsdminemo  reiloodugn 
hs  reOot  in fidUno  dd  eUiqnoi  feeent  irdindtim  dd  iStm  pifiid,  iBnd  tamen  dxdijenrfkjpnt- 
Unq  na»  emtiat,  in  qnanii  parahla pUrts  pafie  ajpgnari  eUametris  qturnm  imam  redi,  nU 
Uram  illiqke feeent  irjinatim  ad iSdi  pefitt  -.d^qaude  pardtilu  inclinatu  necdnm  canfat, 
pafiet  ED  linea qnaq-,  inctinaldfidiann  dxu  cenferirqnem  ardinatim  pepd ai  e/rDqmtP- 
eent  angatis : fed  dsfienlidtikm  iSn  imnini  fatief acere  einahimue  e ifiendemnj^  in  vnet  Cd- 
demj^  parabala  diametros  dari  dsjaidiffantes,  qndfnm  vnam  ad  reSts , ad  eiliqnil  dluumA 
feeent  ardinattm  ad  idm  pafitd,  at  nnUna  detnde  inclinat  ni  dari  paraMut, 

£xdiOu& prima parabeU proprietate  emfiaiprimi,  fi  A B Undam  adangalam  quem* 
ennqne  aqnidillantet  ficent  D C.  faeritd  vt  AD  Unea  ad  tineam  A D > j(Sr  U C qnadrm 
tnmadqnadralnm  DCipnnOa  ACC  ^e  adparaMarm 

fetandi  patet fi  CD  E ordinatim  pafitd  ad  AE  aqnidifiain  pmatnr  C D>  <*>  indhrSim 
addatur  DE  aqualu  CD,pnn{lamV  efie  adpardktUmtetim  enimfii  vt  ADndAD,  fie 
quadratam  C D C D quadratam,  ipfit  autem  CO  dqnentnt  D Et  DF  > qnudntn 

roqm  DE,DP proporlionatid/unttineii  AD,KDiqnarttdqnadiximmpnnffd  B tfi 
adparatitlamfunti  qua fingnUriter  (i-expUciti  iirnildrtvotiii,eiqniipifimadkm-fi- 
pimfini  affumendd, 

PROPOSITIO  IL 

Sit  ARC  triangiHninprodu^in  plano  per  axem  ABCG  , po(ici> 
que  D E Uteri  A B z^idillante  ducatui  £ G nocmalu  ad  diame» 
mim  bafi»  A C,  fecundiitn  auam , & redaa»  £ D , planum  ponatur  ex» 
hibeiu  in  fuperBcie  conica  leftionem  F D aAiiniatut  autetn  in  EOi 
pundumquedcunqoc  I pet  quod  in  plano  FDG  rc^  ponatur  IfK 
cqpidiftans  F G; 

Dico  H K in  I biikriam  (ccari. 
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PARABOLA. 


Demonjlratio. 

pOfita  per  I punitum  , LM  parallela 
AC  Hucatur  rccundum  LM  , planum 
LKM  zquidiftans  plano  bafcos  AGC: 
circuliK  igitur  • eft  LKM.&HK.FG 
communes  incerfet^iones  b parallelx.  Sc 
<juia  FE  G ex  hypotheli  normalis  .kI  dia- 
metrum A C,  ab  eadem  in  E bifariam  eft 
diuiia.HK  i^uoquec  normalis  eft  ad  LM, 
& <iin  I bifariam  diuiia.  Q_uod  erat  de- 
monftrandum. 

Cantianum. 

■pX  hae  propolitione  pater,  in  parabola,  R 
■“^diameter  reflam  quandam  bifariam  Ic- 
cet,  omnes  quoque  eidem  biftedaczquidi- 
ftanies  bifariamiccan.patet,cum  EDdia- 
meter  fit  quzeunque,  & H I K quqoiszqui- 
diftantum  reSq  FG  in  E bifariam  diuifz. 

PROPOSITIO  III. 


• K.M. 

*»• 

UMi 

^ c£rdM. 
, il-tirtf. 


DAta  linea,  parabolam  in  duobus  pmiaisfecantejlJiw  exhibere  dia- 

metrum. 

ConflrH£ho0^demonfir^io,  . 

D5 


Jluif*  A C biAriam  in  D ponatur  E F *qni- 
'diftans.qualimiliterbifleaain  G,  ducatur  per 
G & D,  linea  BGDi  dico  illam  diametrum  efle 
quzGtami  fi  non  , fit  LD  diameter,  quz  produ- 
fla  fecet  EF  in  M ; quoniam  igitur  L D diameter 
bifariam  fecat  AC,  biflecabita  quoque  in  M,  FE 
ipfi  A C zquidiftantem , led  F E oilleifta  ponitur  in 
DreritigiturinD  & M . bilTefla linea  FE.i^od 
fieri  non  pnteft.  non  igitur  LD  diameter  eft  fed 
B D.  exhibuimus  igitur,  &c.  Quod  erat  faciendum. 

PROPOSITIO  IV. 

A Dato  in  perimetro  paraboIzpumSo,  ad  da- 
tam diametrum  or^nacim  ponere. 

(tnfiruSlio  & JemmUratio. 

CIt  io  perimetro  parabolz ABC. datum  pnnftum  A,  & 

diameter  data  fit  BED  ad  quam  ex  A ordinarim  o- 
portet  imncrc  lineam  A EC,  lun^a  AB  producatur  in 
B,  B F zquales  fint , & ex  F demifla  F C paral. 
Wa  BE  , occurrat  parabolz  in  C.  iuogatutquc  ACi 
patet  AC  fin  E bifariam  cfle  diuiiam, ciim  AF,  bif- 
^fla  fit  in  B,  fit  F C,  B E zquidiftenr,  a dato  igitur  in  pe- 
rimetro parabolq  pua<fto,&c.  Quod  erat  faciendum. 

Z X 
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C«nl/tmu)n. 

• 

TTlnc Facilis  praxis oritur,  per  datum  in  diametro  piindum  ordinarim  ducendi 
-^^lineam:  ex  alTumptOcnimin  perimetro  quouis  pundo, ponar urunlinatim  quq. 
cunque,  cui  per  datum  io  diametro  pundum  arquidillaas  ducatur,  patet  illam  ordl- 
natim  ad  diametrum elTcpolliam.  ■ 

P R O P O S I T I O V. 

Atam  lineam  ad  datam  in  parabola  diametrum  ordinarim  ponerri. 

ConfirUdio  demonfiratio. 

iA  Ata  fit  parabola  A B C,  & in  ea  diameter  A Di  ad  quam 
oporteat  datam  redam  F ordinarim  applicare  i afilim* 
pto  quouis  puodo  B in  Fedionis  perimetro  , ponatur  ex  B 
aiinea  BE  ordinarim  ad  diametrum  ADifiatqi  TtBEqua- 
dratum  ad  quadratum  F>ita  AE  ad  AD  lineam,  &perD 
pundum  conllituatur  DC  parallela  EB.  Dico  Fidum  efle 
quod  requiritur ; efl  enim  ita  pars  diametri  A E ad  AD  dia- 
metri partem  , ficut>> quadratum  ordinatlm  pofitq  BE  , ad 
quadratum  poCtq  0 D , Fed  ex  conllrudione  eft  B £ qua- 
dratum ad  quadratum  F>  vt  AR  linea  ad  lineam  AD.  Igi- 
tur C D ‘ eft  xqualis  ipfi  F St  efl  parallela  ad  E B ; datam 
igitur  lineam  ordinatlm  pofuimus , Scc.  Quod  erat  facien- 
dum. 

PROPOSITIO  VI. 


ORdinatim  applicatarum  ad  duas  diametros  quarum  altem  eft  ajtis, 
illa  minor  eft qux  ad  axem  applicatur,  modo  diftantiz  apundo 

DemonlirMh. 

Sic  partbolz  ABC  axis  Btl  te  ordi- 
natim  ad  illum  polita  AC:  dudade- 
indo  A E parallela  BD,  fiat  BF  qua- 
drupla BD.  ponacueque  FG  patalle- 
la  D A dein  F G,  bifieda  in  H pona-  ■ 
tur  H A zquidiftans  B F,  iungator^ue 
B G : quoniam  B D ad  B F.  eam  ratio- 
nem habet  quam  vnum  ad  qnatuor  ex 
conllrudione  , igitur  quadratum  AD 
ad  GF.eftvtvnumadquacuor  ; igitur 
GF  lineaduplacft  AD>  hoc  eft  HF, 
te  BF  duplaeft  EK  i ac  proinde  BG  dupla  GEs  item  AE  zqualis  ipfi  BD,  Sc 
aoqfk,.  AC  ipfi  GP>  vnde  BG  ordinatim  lipofita  eft  ad  diametrum  AE;eftaatemGB 
cmaior  GF  hoc  eft  A C , igitor  G B oninaciro  pofica  ad* A^E  zonalem  BD>  Maiot 
eft  reda  A C quz  ad  axem  ordinatim  collocata  eft  ; St  quia  eandem  ranooem  fer- 
f uancqnadrata  applicatarum,  quan  fpanesdtanicctorum  inter  verticem  Se  ordina- 

timappli caras aonfticutz, bine vaiuerfaliter  de  omnibus  applicatis conftarveiitaf 
propoficionis. 
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Aliter. 


'I^Ropontio  hiec  aliter  per  Archimedem  demoniUra- 
A cur.  Sint  BD,EF  diametri  eiurdera  altitudinis^ 

& BD  quidem  axis:ponanturque  per  D & Fjordina- 
tim  lineat  AC»  GH. 

Dico  AC  minorem  tfle  refta  GH  » iungantur 
enim  ABC»  G£H  : & ex  £ reda  demittatur  EI 
normalis  ad  G H-  cdm  igitur  zquales  fint  diflantiz 
EF,  BD»  xqualiafunt triangula, GEH,  ABC  per 
Archimedem  . quare  vt  E I ad  B D » fic  A C ad  G H:’  g 
cd  autem  B D id  cifl  £ F maior  £ I (cum  angulus  \ in  A 
triangulo  ElFredus  At)  maior  igitur  erit  GH  quam  ' 

AC.  Quod  erat  dcmonftrandumi  ^ 

PROPOSITIO  VII.  ^ 
dacurii  putK^um  in  diametro  parabolae  ordinatim  ponere; 

, •/  ■ • i * * i. . • • r ■ 

(onftraSlio  demenHratto. 

' i ' ' 

Citdata  parabola  ABC»  cuius dia.«  . . 

^meter  aliqua  B t>»  & in  ea  pundunl 
aAignatum  D per  quod  oporteatre- 
dam  'collocare  ordinatim  ad  BDdia- 
metrum ; aflumpto  in  perimetro  quo- 
'uis  pundo  A duda  ut  quxuis  AC» 
ordinatim  ad  diametrum  BD  cui  pa- 
rallela ponatur  per  pundum  D: patet 
F D G ordinatim  e^c  * poAtam  & .in 
D bifariam  diuifara.  Fecimus  igitur 
quod  petebatur. 

propositio  viil 


> I 


j^^Atae  diametri  in  parabola  latus  red^iimexhiberei 

Cmfirt^io  (3*  demonjhatia, 

Sit  A B C parabola, &-  in  illa  diameter  B D cuius  lacui  i-edtiin  oporteat  exhibere.' 

poAta  Ac  quxuis  B D ordinatim  ad  diametrum  A D , Aantque  continux  propor-  * 
tionales  AD»D  B,  AF.  Dico  A PracisAicere  petitioni:  applicetur  enim  quxuis  alia 
£ C parallela  D B >>  eric  igitur  vc  A D ad  A £»  Ac  pB^uadeatum  ad^joadtacu  E C:  BiJhitM.' 


PARABOLA. 


■/«A  fed  vt  A D aa  A F , Cc  F A D • ref^gulum  ad  rcaangulum  FA  E;  iginir  vt jBt 
dratumDBeft  quadratu  E C*Cc  F AD  reflangulum  ad  rcaangulum  FAEifc 
permutando vtDB  quadratum,  adreaangulum  FAD,  fic  EC  quadratum  ad 
rcaangulum  FAE»  fcd  BD  quadrato atqualc cft rcaangulum  FAD.qu.a  AF. 
BD.AD  . proportionales  funt;  igitur  & EC  quadratum  «quale  cft  «aangolo 
FAE.ac  proinde  F A latus  teaum  diametri  AD:  fcxh.bu.mus  igitur,  &c.  Quod 
erat  faciendum.  , 

Scholuitt 

Y ybethictPKmtrtmttkJMm,  ^connruOitiumqm^polIomuiUh.i.  CxutrmnUlm 
LrclJHmpJihU  sdi^Minif.vnsi  Mter  cUtnJtft  UtH.  uftuM 

' neaMtuin*ci>PtimJ<lf"ffec»meiqiud4fpBpi>imtluciiinhiaipHttJn»iielui. 

Sit,  inlfiii,  etmvntex  Aibpfis,  tirnlMi 

B,  C t /?"<»'■»  H***  f" 
ntm  fuUt  iridii/riiLim  A B C i ficenr  & 
alierp  fUnt  fectate  tdJimctaifitiaJim  rt- 
Bttatintdm  DE?»a  B C /eiyradl- 
(nUrit,  &fuMfiau»tmafrpnficU  cpni 
DFE  Uatdm.ditmiterMtimfiBmnisVG 
MKubfitaf  jit  vtti  Utenm  numgiiU  ptr 
tXtm-.ttifaetfanBtV  fiaeaFCa^ reflor 
MtitUtdiKttiirVn,  a-fitivi  iHMdrttum 

BC  dJrfBdagdlufn  B AC , flo  tsHtd  HF 
ddV  A i fdPittiir  Mtrmiii  fiBitiupiaBi 
auJUtel  K . <#•  per  K ducdtar  K L , # 

DE  dtluidiftdnt.  Dict ^ddJrdldm.KL  re- 

• Bdagdld  H FL  d^ddUrf.Aprtidiumfpr- 
df  fitblimi  difiurfu  dfm9njir*t\ 
emiciimtyrenihus  dtjjicihsr  fit  % fdcitiori  0dS 
utus  reiiummtthedd  ft^cedertti 

necondti  fumus  expedire  p eftendimus  enim 
fufitd  eudem fgmiyf  fdnt  F L » K L > F H» 
eentinud  fromrtiondlesy  FH  Idtsa  reUnm 
egi.  Nuncrejtdt  vt  efiendum , iUud  idem  ege 
tamtpauUAppILrnim  cafirdBiPoedattdiBd  ddinuenit.Aadferl.  Uau  MN.orf«rfl/oa- 

ITlTtlSp  MLN  W LFA  MLN 
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a/  L F A cmfcmtur  ex  reliexe  ML*^LFi^«LN  ej  F A;  igitur  freffftie  H F 
tJFA,  ctmfoxitur  ex  MLadFL,<f  LN  tdF  A efi  Mtem  ML  td  LF,wMN 
td  A,  tdee^  £#•  LN  ed  FA,  vl  MN  tdMA  i tg»Hr  prefertit  HF  tdF  A , eent- 
ptHUitrex prepertioxiitu  M N "i/  N A , M MN  <i</  M A,  id efiex  B C C A.  rf" 
C B B A '-  [ed  ex  ijfdem  epactjue  cempemtur  mtit  ijiudniti  bC  td  relitngidum  B A C> 

if^HT  H F f//  F A>  1//  B C qtttdrttum  tdredtngHltm  B A C .*  fed pofitt  proportiene 
^ttdrtti  H F Unet  y td  litem  V A eidem, etmet  {jttm  hthet  ^Q/jttdrtiam  tdreUtt- 
gtltm  BAC,erit  H F Unet  per  Apelletium  Utts  reUum  ptrthtU-,  igittr  jf  F L>  KL.F  H 
fttt  c»ntitutprtp»rtumtles,erit  HF  Utte  reeltm idem  cum  eo ^ttd ttiter tdituetii  Aped- 
ietim.  vtde  pttet  vtrtmque  eenftruchonem  it  idem  itcidere  e^  titertm  tltertM  ttttum  ef- 
fe  ettfterfm-ypefiii  etim  prepcrtiote  HF  tdF  A.  eput  e It  BC  qttdrtti  td  redttgulum 
BACiit/ereAptSetitiHV,KL,l'L  eetiitui eje preperiiettUs  , tdet^  LK  item 
fejje reffttgtltm  ViFl^, ttsveriptjitu  iribus cettituu  HF , KL,  FL  it/erimus  HF 
Ittsu  ejfe  reffum,  cf  mtes  Uteris  reiii propriet ties  hthereupuit  veri  triisu  ittis  pe/itis  cetti  - 
tmisfe^uitur qutfue  HF  ejfetd  F A>  vf  B C qttdrttum tdreltttgulumB  A C>pttetHF 
idem  Utus  reclum  ejfe  eum  eo  quod  ApoUotitss propofuit. 

Ex  tiUediild  vero  pttet  ordittUm  td  dimetrum  tliqttih  tpplicttAt  eo  rttiores  e(fe  quo 
remotiores fiut  i vertice  fut  ditmeiri,  tm  jemper  excrefeit  reilttgulum  fuh  Utere  reBo  ,dr 
ftrte  dimetri  ittereeptt  i vertice  eiufdem  ^ pttBo  quo  ut  ordittttti  pojitt  fecttur  : vtde 
(#•  orditttim pojitt,  ^ portio illt  dimetri  ttte determittttnecejfe eji quttdoque  itter fe  cf 
UterireBo  jitt  qttlet,euim  ctfus jequettihut  propejitiotiiut  tjpgttiimus. 


PROPOSITIO  IX. 

S[t  ABC  parabol.1:  diameter  A D aequalis  iattri  retl6,ex  D pona- 
tur ad  diametrum  AEordinacim  linea  DB. 

Dico  DB  lineam  squati  AD,  &fi  AD,  DB  line*  *quentur,dico 
AD  squati  lateri  rc£to,  quod  inferuic  diametro  AD. 

Demonflratio. 


QVoniam  BD  linea,  ordinarim  applicatur  ad  Hiamecruni 
AD  > criCi  BD  quadratum  zqoalc  ‘ reAangalo  fuper 
AD  & latere  rc&o,  fed  AD  linea  zqualis  ponitur  lateri  re- 
fio, igitur  quadratum  BD  zquale  cA.quadrato  AD>adco- 
^ue  B D>  A D linez  zquales  liinn 

Sinciam  AD,  BD  linez  zquales,  & BD  quidem  otdl- 
tiatim  poGra  ad  diametrum  A D , dico  A D lineam  zqiiari 
laceri  ceAo.  cum  enim  quadrarum  B D zqiiale  ponatur  qua. 
dratoAD,  Gtautcn&  BD  quadratum  zquale redangulo 
Ffuper  AD  & latere  rc&o,  erit  & quadratum  AD  zquale 
re^aogulo fupet  AD  te  latere re&o,  ideoq;  & AD  linea 
laceri  reflo  zqualis.Quod  eraedemonGrandum. 


A 


t ttaim. 


h tM. 


PROPOSITIO  X. 


Ilfdem  politis  ducantur  ordinatim  linex  C E,  F G s 8c  C E qUidem 
cadat  infra  B D , tcdla  vero  F G fupra. 

Dico  AG  ad  G F rationem  minoris  inxqualitatiselTc,  & AE  ad£C 
maioris. 

DemonJ?ratia. 


QVoniam  AD  linea  Xqualis  ponitur  lateri  reflo  , erit  F G quadratum  zquale 
c reAangulo  GAD.adeoque  AG,  GF,  AD  concinuz  proportionales  ; eft, 

Z z ; autem 
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autem  A D id  eft  B D , maior  tjui.n  • F G.  igitur  & F G maior  cft  quam  A G.Quod 

eratprininm. 

Kurftimcdm  DAE  redangulumarqualc  fle  quadraro  C £>proportionales  erunt 
AD,  CE.AElinc9:led  AD  M eft  BD,  minor  cft  qudm  CE  ex  ante  demooftta- 
tis;  igitur  8c  CE  minor  eft  refti  AEi  adeoque  ratio  AC  ad  CE  eft  maioris  in- 
tcqualitaris.Quod  erat  demonftrandum. 


PROPOSITIO  XI. 


E Sto  parabolz  ABC  quxuis  diameter  A D,&  ex 
A ponatur  A E,  zquididans  ordinarim  poHds 
ad  diametrum  A D;ponatur  quoque  ex  A linea  A B, 
diuidens  bifariam  angulum  E A D,  occurrenfque 
parabolz  iterum  in  B pun£lo,et  quo  ordinarim  ad 
diametrum  ponatur  B D. 

Dico  AD  lineam  zquari lateri  reido. 

Demonfiratio. 

QVoniam  AE,BO  atquidiftant, angulus  EAB^zqua- 
rur  angnlo  A B D i fed  angulo  E A B ex  hypothefi  z- 
quarur  angulus  B A D,  zquales  igitur  lunc  anguli  ABD, 
B A Dr  adeoque  <8clinez  BD  > AD : vdde  A D,'*  laieti 
reAo  eft  «qualis.  Quod  erat  demonftranctuin. 


PROPOSITIO  XII. 


Sit  A B C parabolf  axis  A D,&  ex  A dcmilla  linea  A B , parabolz  ite- 
rum occurrat  in  B punAo  ex  quoad  axem  ordinarim  ponatur  BE. 
ducatur  autem  & B O normalis  ad  A B , occurrens  axi  in  O. 

Oico  D £ Uncam  zquari  lateri  rcAo. 


Demonfirntio. 

QVoniam  angulus  ABC  reAns  eft,  & BBnonHalis  ad 
axem  A D , proponionales  <flint  AE,EB|ED:  jcEB 
quadrato  zquale rectangulum  AED  ; Ted&  EB  quadrato 
zqualeeftreftaogulum  mper  A E r&ltrcre  reAo  , tcAan- 
gulum  igitur  A E D «quale  eft  redangulo  flib  A E 8c  latete 
recto,  zqualisergo  ED  eft  lateri  recto.  Quod  erat  demon- 
ftrandum. 

PROPOSITIO  XIII. 


LAtusre^maxcos, minimum  eft  laterum  redlorum , reliquarum 
diametrorum. 


Demm- 


PARABOlAi 


‘Dmonfiratio. 

OAraboIx  ABC  axis  St  B D> 

^ illiUfque  lacus  rcflum  B E>  Sc 
autem  8c  alia  quacuis  diametet 
PG<  cuius  lacus  rcQum  ponatur 
FH:dico  BE  minus  ciTc  latere 
tedlo  FH:  ponatur  enim  A D C 
ordinaiimad  axem  , fumpea^ue 
FGxquali  B Diducatur  per  G 
ordinarim  ad  diametrum  FG, 
linea  I K.  maior  igitur  eft>  a 1 0 
quam  AD>  dC  IG  quadratum 
tnaius quadrato  AD:(cd  IO  quadrato asquatur fc  teSanguIdm  Tupet  HFaFG>V 
E B D redangulum  zquale  eft  quadrato  A D, maius  igitur  ell  reiSangulusn  HFG> 
reSangulo  E B D:  squales  autem  funt  ex  conllruftione  B D,FG>  igitur  F H la- 
tus reAum  maius  ell  latere  redo  B E : igitur  latus  redum  a zeos  minimum  eft>  &c. 
Q^od  erat  demonftrandum, 

PROPOSITIO  XIV. 

Sic  AB  C parabola:  axis  B D maior  laccre  reiRo  : & per  D ordinatim 
ad  axem  pofica  A D C:  faftaq;  D E atquali  lateri  redlo , ponatur  E P 
aequidiftans  AC,  iungantur^ue  OF. 

Dico  F O lineatti  aequari  lineae  D C. 

TkmonJIratio. 

QVoniam  k D taceri  redo  squaliten-.quadratum 
FE  zquatur  redangulo  BED  : addico  igitur 
quadrato  DEi  quadrata  FE, DESmul fumpta , id 
ed  quadratum  F D,ob  angulum  F E D redum  zqna. 
leeftc  redangulo  BDB:  led  & BDE  redangulo 
zquale  ed  quadratum  D C;  zqualia  igicUr  funi  qua- 
drata FD,DC'  Quod  eracdemoodtandum. 

P R O P O S I T I O X V. 

OMnis  linea  per  apicem  diametri  aSa,  & ordinatim  pofiCz  zquidi- 
ilans,  fedlionem  contingit : 8c  contra  quz  contingenti  zquidiftie 
ordinatim  policaeR  ad  diamecium  ex  concaau  demidam. 

Demonfiratio. 


ssiaiMi 


k IMm 


cj.jSfwni. 


cte  ad  ABC  parabolz diametrum 
ordinatim  poSta  ADC:  cul 
pcc  B vcttic£  diametri  ponatur  zqui- 
didans  B E > dico  illam  , contingete 
Tedionem  in  B • l>  enim  non  contin- 
git parabolam , iecet  illam  in  F'  dir 
uilaque  BF  bifariam  in  Gs  ponatur 


per  G&D. linea  GD;  cum  igitur  t .. 

FB.AC  zquididantes  bifariam  diuidat  GD,  drit  illa  i diameter  ad  quam  Ordina-s  t. 
lim  poSta  ed  A Ci  fed  & AC  quoque  ordinatim  applicata  ed  ad  diamectum  B D, 

cdm 


• IJ. 


}6t  PARABOLA. 

cu  abilla  bifariam fccecor  i Iinca  igi. 
tur  A C onlina  tim  polita  cft  ad  duas 
diametros.quod  fieri  non  poielltalias 
cnimipli  AC  atquidiftantes a diame- 
tris BD  , GD  bifariam  in  diucriis 
pundtis  diuiderencur.  nonigicurBE 
fccat,  fed  contingit  fe^onem  in  B. 

Sit  iam  EB  contingens,  lUi^ud 
atquidiAet  AC:  dico  illam  ordinarim 
efle applicatam  ad  diametrum  BO. 
fi  enim  non,  ponatur  AL  ordinarim 
ad  BD,  xquidiftat  igitur  AL  contingenti  BE>  Sc  quia  A C quoque  contingenti 
parallela  eA,  ipfa  A L xquidiAat  A C,  quod  Acri  non  potcA,  cdm  in  A pondo  fefe 
necuAcne  non  igitur  A L ordinarim  poAta  cA  ad  B D,  led  A C linea  zquidiAana 
contingenti  BE.  Quod  erat  demonAtandum. 

PROPOSITIO  XVI. 


jj^Er  datum  in  parabolx  perimetro  pundum , contingentem  ducei^ 


ConftnRU  fi  imtnftatuf. 


Sic  in  ABC  parabol$peri- 
metro  datum  pundum  B, 
oporteat  per  illud  condngeotS 
ponere.-demiiraAc  exBdiaine- 
ter  BD,  ad  quam  ordinarim 
ponatur  AC,  cui  atquidiAans 
per  B ducatur  BE:  * patet  il- 
lam eAe  contingentem;per  da- 
tum igitur  pundum,  icc.Q^ 
erat  Sciendum. 


fa 


PROPOSITIO  XVII. 

PArabolam  contingens  conueniat  cum  diametro : ad  quam  ex  pando 
contaAus  ordinatim  quzdam  poGu  Gc. 

Dico  diametrum  interceptam,  inter  ordinatim  applicatamficpun- 
dlum  in  quo  contingens  cum  diametro  concurrit,  il  parabola  bifanam 
diuidi. 

Demonjiratio. 


bf$rtk- 


CIt  ABC  conus  quicumque , fcdus  triangulo  per  axem  A B C,:diametei  autem 
*^bafeos  AGB,  Ac  AB,  inquaaAiimpcoquouispundo  E quod  centrum  non  fit 
poiTacur  EH  zquidiAans  AC  : & EI  normalis  ad  AB:  tum  pec  HB,  EI  Aat 
fedio,  exhibens  parabolam  GHIipoAco^;  CD,  axe  coni,  per  Adatur  pataUelo- 

Sammum  CDB,  cuius  laceri  BM  occutrat  EH  produda  in  F;  iandaqueCF, 
ametro  AB  procradz  occurrat  in  K:  ponatur  deinper  I contingens  circulum 
AIB  in  1,  conueniens cum  AB  in  L,  pnndo quod  idem eA cum pundoK:cdm 
enim  CK,  Ac  adb  FK,  vt  CD  ad  FB  . idcA  MB  ad  FB,  id  eA  DB  ad  EB, 
erit  quoque  DK  ad  B K>  vt  D B ad  E B,  St  diuidendo  BKadDB.vcBEad 
ED>  dccomponcudo  DK  ad  DB,  vt  D B ad  DE  ; proportionales  igitur  funt 

DE. 
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DE,DB,DK:ipnir*contingensper  I poficacam diametro connenitinR: idem  *»r-*fc* 

‘“"g^tfirpunaa  CE.CI*  quoniam  igitur 
C I linea  in  fupcrficie  eft  coni,  triangula  funt,  C E I,  C I K , & planum  C I K ion- 
tmget  conum  in  linea  CX  ponatur  tandem  in  plano  CIK  linea  IFi  continget  il- 
la parabolam  in  I:  cum  enim  planum  CIK  conum  contingat , linea  autem  FI  in 

in  eodem  fint,  pa- 
tet FI  contingentem  elIepataboI*in  I. 

Vlteriuscum  CM  linca*qoidiftans&parallcla  fitfemidiametroDB,a:quidi- 

AC.DM  patallela::&quia  FEiquidiftat 
^£’*3  ^ M D diameter parallelogram^  DM, 

inN  a duiMtro  b C B bifariam  diuifa,  reSa  igitur  FE  in  H, ^oque^b  eadem  dia-  *•  '•**- 

““"“™  fif.pa«t  demonftratio.  eodem  enim 
mt^o^ftendetut  OM  cflc  comingentemparabolxquzper lineas  N D,I>0,&c. 

« PROPOSITIO  XVIIL 

T^AraboIam  ABC  cuiu*s  diameter  B D,  contingant  in  A & B,  redi» 

X A E,  B E conuenientes  in  E:  & E B quidem  AF,  atquidiftanti  B D 
occurrat in  F.  * ■ 

Dico  F B in  E bifariam  cflc  diuifam. 

Demonftratio. 

pRo^aa  A E conueniat  cum  diametro  in  C»,  ponatur- 
qu^x  A ordinarim  linea  AD.  quoniam  AD,  EB  *- 
quidiftant,vt  GB  ad  GD,  ficEB  eftad  AD,ideftFB, 

. “jPGB  dimidia  ceft  GD.  igitur  & E B dimidia  quoque 
ell  F B.  v^od  erat  demonllrandum. 

CorolUriHm  frtmum. 

TTlnc patet,  fi  iunda  AB  quotuis  HI  ponantur  zqui- 
diftantes  ipfi  F B,  illas  bifatiam  deodtingente  A G di- 
uidendas. 


eiriaim. 


Aaa 
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Corottttrium  fecundum. 


CEquiturfccimitoreftas  FA,  GB.iccm  AE.GE  aquales eireadeoque  & 
“^GEB  triangula xqualia.patet.cuni  FE.  EB  atqualcsfint  oflcnfz  , ic 
GEB  triangula fimiliaob  GB,FA  xquidiliantes. 

PROPOSITIO  XIX. 


&:  AFE, 
AF£. 


JN  parabola  diametri  omnes  asquidiftant  axi. 

Demonfiratio. 

• 

CIc  ABC  paraboizaxis  ADiCuiin  Eoccutrat 
*^contingen«  B E>  pofita^ue  AC  parallela  con- 
tingenti BE.dcmittaturex  B, linea  B G squidi- 
ftans  axi,  ponatur  B F,  C H D ordinarim  ad  axem 
A D.  & B G groduda  occurrat  contingenti  per 
A dudiz  in  K : Quoniam  B E coiingens  ell  Sr  B F 
ordinarim adaxem  AD  applicata,  zqualesiunt 
lincz>E  A,FA.& quia  BF  communis  altitudo 
ell,  triangulum  E B F,  parallelogrammo  BAs- 
qiialc ell irurfumvt  AP  ad  AD.  fic'FB  qua- 
drarum ad  quadrarum  CD,  8c  FK  parallclogra- 
mu  m ad  parallclogrammum  D K : vt  quadratum 
igitur  FB  ad  quadratum  CD  cfl.llc  FKparalle- 
logrammumd  ad  parallclogrammum  DK,  (cdvc 
FB  quadratum  ad  quadratum  CD.  Ilc  EBA 
e I».  s>w.  triangulum  c ad  triangulum  C AD,  igitur  vt  FK  parallclogrammum  ad  pacallelo- 
grammum  DK,  lic  EBF  triangulum  cft ad  triangulum  A CD.  de permutando  vc 
' FK  parallclogrammum  ad  triangulum  BFE,  fic  DK  parallclogrammum  cft  ad 
■ triangulum  ACD:  zqualia  autem  oflenlafunt,  triangulum  BFE  & parallelo- 
grammunx  FK;xqualia  igirurfunt  DK  parallclogrammum  Sc  triangulum  AC  D: 
& ablato  communi  A GHD,  zqualia  remanent  triangula  A GK>CHG-  pnde 
StmU-  cum  limilia  quoque  lintob  AK,  CH  zquididantes,  zqnaliarunt  lacera  fKG,GH, 
&CG,GA  : diuifa  igitur  bifariam  ell  A C.  eodem  Inodo  fi  IK  ponatur  seqnidi- 
lians  C A,  & ex  K diameter  polita  fit  LK  occurrens  B E contingenti  in  L,ollen- 
detur  IK  in  M , bilTecati  a linea  BG : diameter g igitur  fedionis  ell  BG : quare 
cum  EB  contingens  fit  quzcunquc,adcoque&  BH  ququis  zquidillans  axi, patet 
diametros  omnes  axi  zquidillare.  Quod  erat  dcmonllrandum. 

£x  quo  fcqUitur  diametros  omnes  in  parabola  eUc  parallelas. 


• IM. 

itiTik- 


dl.Stxti. 


PROPOSITIO  XX.  . i 

OMnis  contineens  per  ^tre- 
micatem  oraiq&m  politae 
duda,  cum  illius  dialecto  co^- 
uenit. 

pOfita  iit  diamctEt^& , & ad  illam 

^ ordinacim  applicas^  C : agStur^i 
per  A contingens,  dfed'yiam  B D dia- 
f / IU  I \ metro  occurreret  duteenim  diatae- 

'‘■"AFkxquidillabitillaBD.vndecum  AEfecetsAF  xquidiilaniium  vnam,atce- 
quoque  D B,  ‘ produdla  intcrfecabit.Quod  erat  demonllrandttm. 

• Crrtl- 
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• * . ' 
Corollarium.  , ' ' 

TTInc  patet,  qu.i(cum,]uc  Juas  contingentes  parabolam,  conuenire  in  aliquo paa- 
■Tlao  extra  lc,lLuncm : pacet  ex  iam  dcmonllracis. 

PROPOSITIO  XXI. 

Contingentes  a£tx  per  extrema  ordinarim  applicatx  cum  ciurdem 
diametro,  in  vno  codemqueconucniuntpuoAo.  ./ 

Demonftratio. 

rl(ad  ABC  parabolz diametrum  BD,  ordina- 
•^tim applicata  A C.Hico contingentes per  A &C 
dudas,  diametro  B D occurrere  in  vnocodemque 
puDi^o  D.  demondracio  paiet,cum  pars  diametri 
a feciione  & contingente  intercepta  zqualis  iit 
portioni  a fcdlione  & ordinarim  applicata  inter-  ' 
cepez- igitur  contingentes, fitc.Quod  cratdemon- 
drandum. 

PROPOSITIO  XXII. 

jjjEr  datum  puniflum  in  perimetro  parabolx  diametrum  ducere. 

ConfiruSlio  iy  demonftratio. 

Sft  in  ABC  perimetro  ailignatum 
punfiumB,exquo  oporteat  diame- 
trum ponere  i duda  quauis  fecanre 
B £•  exhibeatur  illius  diamccci  > H F> 
cui  per  B z<]Uididans  ponatur  B Dipa- 
tet  illam  b iciSionis  ede  diametrum;  i 
dato  igitur  pundo,  8rc.  Quod  erat  £t- 
ciendum. 

CorolUrium. 

EAdcm  omnino  praxivtemur,G  ex  dato.extra  vclmtrare£tionempunSoD,diaBie- 
crum  oporceacponere.coqftru£ho  & demondratio  patet  ex  prima  propoGcione. 

PROPOSITIO  XXII  r. 


D 


Atx  parabolx 
'axem  exhibere. 
(hfftruStto  (y  demon - 
Shatto. 

CIt  A B C parabola  cuius 
‘^axem  oporreat  exhibe- 
re, ponantur  dux  quzuis 
paiallct;DE,AC  quaru 
c exhibeatur  diameter 
B F : ad  quam  ex  E & C 
normaliter  dneanturEG, 
CMj  alteraqoe  illarum,  ^ 
puta  E G bifariam  diuifa  / 


ci-iulm. 


A a 3 a 
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in  H ponatur  per  H xquidiftans  diametro  B F.dico  fllam  axem  cffc.  quoniam  enim 
ti,. iMim.  diametro  BFxquidiftat,crit»illa  quoq;  diameter  fcaionis,&  quia  atquidiftanciam 

b t.  vnamadrc(ausbifecatangulos,birccabit^balccram,adrc(aos:axiscigf. 

tur  (caioniscft  KLj  exhibuimus  ergo,  &c.  Quod  erat  faciendum. 


lineainparabolaaxijcquidiftansjfcdioniin  vno  tantum  pun-  •] 
occurrit. 

^monjiratio,  . 


pOnacur  ABC  para bol?  axis  BDj  & aliaqn^uis  cfatqui- 
diftans  ACdfcodAC  in  vno  tantum  piindo  fcAioni  oc- 
currere ; fin  vero,  occurrat  iterum  in  C : & ponantur  ordi- 
narim ad  axem  reft?  A E,C  D : erit  igitur  vt  BE  linea  ad 
lineam  BD»  fic  EA  quadratum  ad  quadratum  DC  > quod 
fieri  non  poteft  , cum  AE,  CD  qtiadrata  zqualia  fint 
inter  fc,(ob  A D parallclogrammum)  &BE  linea  minor  re- 
da BD.  igitur  AC  diameter,  parabolz  tantum  fcmel oc- 
currit: Quod  fuit  demonftrandum. 

PROPOSITIO  XXV. 

in  parabola,  quae  non  eft  diameter  Icdioni  occurrit  ia 

i^is. 

Demonfiratio.  ‘ * 


p Onatur  ABC  parabola;  axis  BD  > & linea 
K D quz  non  fit  diamccer.  dico  illam  fedio- 
nibis  occurrere : Quoniam  KD  non  eft  diame- 
ter adeoi^ue  axi  non  zquidiftacq>roduda  ncccf- 
farioilli  occurret  in  puntfto  quouisD  (cdmm 
eodem  plano  exiftac,lquod  fi  D pundurafiierit 
intra  parabolam,  ponatur  ex  D ordinatim  DC, 
2c  per  e diameter  £F  } occurret  illa  redioniin 
vno  tantum  pundo  ; & quia  eadem  axi aKjuidt- 
ftac  produda  quoque  occurret  KD  produdae 
in  F pundo  , quod  extra  Tedionem  eft.  vade 
KD  F prius  neceflario  occurrit  in  pundo  quo. 
uis  E.  duda  igitur  ex  EordinatiraEG  fiantpro- 

Sortionalcs  BG>BD,B'H  pollta^ue  ad  Hor- 
inatim  linea,  occurrat  ipfi  K D in  puncto  quo- 
uis  A.  quoniam  B G > B D , B H ponuntur  pro- 
portionales,erit  HD ad  D G>vc  HB  ad  BD»* 
& HD  quadratum  « ad  quadratum  DG«  ve 
HB  quadratum  ad  quadratum  DB  » id  eft  ve 
H B linea , ad  lineam  B G : fcd  ve  HD  qua- 
dracum  ad  quadratum  DG»  fic  H A quadratum  ad  quadratum  GE.  igicurvcHB 
linea  ad  lineam  BG»  fic  HA  quadratum  ad  quadratum  GE,  vhdcpunccumf  A 
eft  ad  parabolam, & D K,  linea  axi  non  parallela  verimque  icetioni  occurric. 

Siverd  DK  linea  occurrat  axi  extra  fcctionem  , pacer  ancdparabolf  occurrere 
in  puncto  quouis  E : ex  quo  duaa  ordinatim  linea  EG,  fiant  BG  > BD»  BH 
proportiondes , & ex  H ducatur  HA  parallcl;^  EG,  occurrens  KD  linczin  A. 


PARABOLA. 

quoaiam  igitui  ell  HB  ad  BD,  vc  BD  ad 
BO>  erit  componendo  permutando  HD  ad 
D G ) vt  D B ad  B G > rft  autem  vt  H D ad 
DG>  fic  AH  ad  £G,  ergo  vt  DB  ad  BG> 
id cfl per condructionem  BHadBD, iicAH 
ad  £ G.  vndc  <Se  H A quadratum  ad  quadra- 
tum G £ cft  vt  H B , quadratum  ad  quadra- 
tum  BD,  idcft  (cuna  HB,  BD.BG,  fine  conti- 
nuae,) vt  H B linea  cd  ad  lineam  B G > ac  pro- 
inde punctum  A edad  parabolam,  tc  A O li- 
nea lectioni  bis  occurrit.  Quod  fuit  demon- 
drandum. 

Corollarium. 

TTInc  pulchra  educitur  propofitio:  nimirum  fi  B G,BD,  B H ponantur  concinnae 
Aa  ex  G ordinatim  linea  G Ei  agaturf|ue  per  puncta  £ 8c  D linea , occurrens 
rectae  ex  H ducta;  & ipfi  G £ parallela:  in  A : quod  punctum  A fit  ad  parabolam, 
demondratio  habetur  in  priori  propofitionc. 

Scquituriecundo  nullamlineamparabolz  in  pluribus  quam  duobus  punctis  oc- 
curcere.Ciim  enim  patabola,  fcccio  fit  coni , St  ipfi  cono  nulla  linea , in  pluribus 
quam  duobus  punctis  occurrat,  pacet  nec  vili  Tectioni  conicz  , lineam  in  pluribus 
quam  duobus  punctis  occurrere. 

PROPOSITIO  XXVI. 

PAraboIam  ABC  fecentduaequxuis parallelz AD,BCquarumtiia< 
meter  ponatur  EF. 

Dico  iunebas  A B,  D C diametrum  in  eodem  pundo  G decuflarc : & 
fi  AC,A  d zquidillenciundz^  A B,C  B conueniantin  G.dico  G pun- 
^um  elTe  in  diametro  linearum  B C , A D. 

*Demonflratio, 

QVoniam  EF  diameter  edredarnm 
B C,  A D,  igitur  diuilz  Tunc  bifariam 
BC.AD  inpunilis  FSc  E.  vndevt  AE 
adBF,ficed  AG  adBG:  hoc  edEG 
adFG.  fedvt  AEadBF,  ita  ED  ad 
FC;  igicurvtED  adFC.itaed  EGad 
FG;hoced  DGad  CG.  igitur  punftu* 

G eommune  ed  tribus  lineis  A B , D G> 

E F.  Quod  fuit  primum. 

Idem  quoque  odendicur  fi  G pandum 
cadat  intra  parabolam.fi  iam  ponantur  A D,  B C paralIelz,Se  iunccz  A B,CD  con- 
ueniant  io  puncto  quouis  G>  dico  G punctum  ede  in  diametro  ad  quam  B C,A  D or- 
dinatim  ponuntur. 

DiuiTaenim  BC  bifariam  in  F demittatur  ex  G perF  linea  GE:  quoniam  igi- 
tur A D,  B C zquididant.eric  A E ad  E D , vt  B F ad  F C ; fed  B C >n  F bifariam 
ponitur diuila, Igitur Sc  AD  in  £,>quoqucdiu|faedbifiitiam.-vndeG£diamecer 
cft  linearum  BC)  AU;  Scc.  Quod  erat  demondrandum.  ^ 


!7J 
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PROPOSITIO  XXVII. 

^Irad  ABC  paraboli  diametrum  BD  ordinatim  applicata  AC,  a- 
O ganturq;  per  A & C,  contingentes  A D ,C  D,  conuenient  ili;  cura 
dianictroin  D:  tum  pundlum fumatur  B,quodcunque  in  diametro BO; 
& ex  B redLcponantur  BE,BF,iquidiftantes contingentibus, parabo- 
1;  vero  occurrentes  in  E & F. 

Dico  iuni5tam  E F a;quidiftarc  A C , adeoq;  ordinatim  cflTe  politam 
ad  diametrum  BO. 

DemonBratio. 


DEmitt,incurcx  A St  C>  diametri  AKiCL  occurrentes  redis  BHiBF  io  Lite 
K:|>rodudzqueEB,FB;  contingcntibusoccutrantin  H&G: erit  igirur HD, 
G B parallclogrammum  , Sc  H G biiTeda  a diametro  D B,  zquidiftant  ergoH  G, 
AC:>Vquia  A DiBEquoqueparalIelzrunr,xqaanrur  HGiAM:  fimilicercum 
zquentur  H G.NC.rcd*  AM,NC  zquales funt : eft autem  AC  in  Oibilatiam 
iliuiia,  iquantur  ergo  8t  reliqua:  M O,  O N : quare  vt  A M ad  M O , fic  CN  ad 
NO.  fcdvt  AM  ad  MO  fic  AK  ad  BO»  «tvt  CN  ad  NO,  fic  LC  adBO, 
igitut  vt  A K ad  BOfic  CLad  BO,  ajquales  ergo  funt  diametri  AK.C  L; 
hum  t]uia  vero  E B,FB  contingentibus  zquidiilant,  portiones  illarum  paraboli  interce- 
pti, in  L bifariam  funt  diuifz.VItetius  ponatur  per  E zquidiftans  AC.  li- 
nea E K.  occurrens  paraboli  in  E & F,  redae  BF  in  P.  quia  igitur  AC  biffedla 
eif.adiamctro  BD,erii&  EF  abeademin  R bifariamdiuifai  dc  £R,RF  zqua- 
les intcrfci  quia  vero  AC  ZquidiftatHG,  zquidiftabuntquoque  EP,  HG  : & 
EPquoqrvt  HG,  a diametro  BD  bilicdaell:  zquantitr  igitur  RP,R  F:& punda 
FPtrnum  idemq;  liinc:  cftque  F communis intericdio  linearum  EF,  BF  cumpa- 
j rabola:  iquidiftant  igitur  EF,  AC, HG.  Quod  erat  demonftrandum. 


CoroUa- 
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Corallanum. 

■pXhis  fequitur  primo:  pofita  EPorJinacim  ad  di.imetrum  BDquam  in  Dfecent 
Ajcontingentcs dua:  A D,C  D:lincas  cx  E & F dutias  ipfis  A D,  CD  zquidi- 
ftantes  diametrum  quoque  B U > in  vno  eodcinquc  punfto  dccuflarc.  patet  demon- 
ftratio  cx  pricedenti,  cuius  conuctfa  cR. 

Sequitur Iccundd:  poiita  AC  ordinatim  ad  diametrum  BD  demilTifque  cx  A 
& C «qualibus  diametris  AK,  CL,  quod  rcQx  pcf  K & L,  ordinatim  pofita;, 
DB  diametro  occurrant  in  vno  eodcinquc  punfto.  patet  cx  ante  didis  dcmonftra- 
tio,  ciim  tangentes  per  A & C ada:,  ordinatimper  K-&L  politis zquidiftcnt,  «C 
BD  diametro  in  vno  codemqueoccurrantpundo. 

Sequitur  tertio:  lineam  ( QJT ) coniungentem  punda  . in  quibus  reda:  (BE, 
BF)  contingcntibusatquidillantcs  .paraboi^  occurrunt,  tquidillarcreda:  (EF)  ex- 
irema  linearum  BE,BF  coniungenti.adcoquc lineas  CiT,  AC.EF  cllcparallc- 
las,  cx  ante  didis  demondratio  manlfeda  eil. 

PROPOSITIO  XXVlII. 

E ['Sto  ABC  parabola:  diaqicter  BD,  inquaaflumpto  pundo  quouis 
>D,  demittatur  D E fccans  parabolam  in  duobus  pundis  A & E & ex 
E ordinatim  ponatur  E F,iundaquc  F D accurrat  parabolq  in  C. 

Dico  E F,  A C lineas  atquidiilare. 


‘Dtmonjiratto. 


SI  enim  non  lint  parallel;,  ponatur  A G 
«quidillans  E F,  & cx  F per  G>  duca- 
tur F Giconuenier  illa  cum  «iametro  B D 
• in  D,  cft  autem  cx  conRrudione  DF 
linea  reda  occurrens  fedioni  inC;igitur 
reda  FGD>  eadem  cfl  cumFCD.vndc 
Sepundum  Gidem  cum  C pundo,  igitur 
atquidiftant  £F  Sc  AC-  Q^od  fuit  de- 
monllrandum. 


• PROPOSIT 


IO  XXIX. 


atf.ihwMa 


AEquidiftent  in  parabola  ququisline^  AC,  E F,  iundiL^j  AE,  CF 
ponatur  alia  quxuis  G H parallela  A C,  occurrens  iundis  A E,  C F 
in  I & K. 

Dico  G I,  K H lineas  elTe  inter  Ic  xquales. 

• Demonjlratio. 


pOnaturLD  diameter  redarum  AC.GH.  Quoniam  HG  9quidiftat  ACordi- 
natimpoflcx.ericHG  inD  t bifariam  diuifa : cRaucem  ID  zqualis  DK  cum  b i-Suiu; 

fit 
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iic.W  Cc  ID  ad  DKi  vt  AL  ad  LC  CquiaEA,*FC  line*  in  idempanAam  diametri 
conueniunc)  igitur  & reliquz  IGi  HK  quoque  funtzquales,  (foderat  demon- 
ftrandum. 

* PROPOSITIO  XXX. 


AEquidiftet rurfum in  ABC 
parabola, rcdlz  A C^E  E,po- 
nantur^uc  per  A & C diamccri 
A G,  H C occurrentes  EF  lineae 
in  G&H. 

Dico  E G,F  H lineas  clTeintcr 
fc  xquales. 

DemonftrAtio. 

POnacur  ID  diameter  linearum 
AC.EF.  Quoniam  EF,  AC  Ji- 
nczordinacim  poficzfunt  ad  diametrum  ID,  erunt  AC,EF  in  D & I bifariam 
diuifa:,red  & GH  in  D bifariameddiuifa  , cum  GH  atqualisGt  tc&x  AC,igi- 
lurrcliqux  E G,H  F,  fune  inter  iezqualcs.  Quod  erat  demonftrandum. 


PROP.OSITIO  XXXI. 


DAto  angulo  A B C & pun£Io  in  illo  D , o> 
portctperB  8c  D parabolam  dclcriberccu* 
ius diameter  (it  BC  & A B eandem  contingens, 

Confirulbo  ir  demon^ratto. 

DVcaiurcx  D lincaDC  parallela  AB  occurreusBC 
lincfinC.-Hatquevc  BC  ad  OC,  Gc  DC  adAB, 
erit  Ab  latus redum  parabolfquzGt;,  ac  prftnde de- 
terminata cd  patabolaqu;  petebatur. 


P A- 
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PARS  SECVNDA 

Linearum  in  parabola  tam  continuam^  quam  Jijcretam 
contemplatur  proportionem 

PROPOSITIO  XXXII. 

Sit  A B C parabolx axis  A D , in  quo  aflumpto  quouis  pundlo  D,  cdu- 
canturex  D ad  pcriphcriam  line*  DB,  O C conRicucnces  angulos 
ADB,  COF  «quales  ,•  tum  reft*  ponantur  BE,  CF  ordinatim  ad 
•lem  A F. 

Dico  A E,  AD,  AFjincontinuaelTeanalogialkcoatra. 
Demonfiratio. 

QVoniani  EB  , C F ordinatim  poGtz  Amtadaxemi 
anguli  BED.CFD  re^iftmt : «quales autem  po- 
nuntur anguli  BDEjCDF;  Gmilia  igitur  1'unt  triangu- 
la BED,CFD:8cvt  EB  adFC.ficEDad  FD:ra^ 
tionis autem  EB  ad  CF,  duplicata  efta  ratio  AE  ad 
AF.ergo  8r duplicata  cft  rationis  ED  ad  DF.-  vnde 
A£i  A D>  A FjConcinuffunt  proportionales,  vt  facile 
deducitur  ex  prima  de  progreu.  Geometricis. 

Sint  iam  proportionales  AE,AD,AF,pofitii^ue  or- 
dinarim BE.CF:  iungantur  BD.CD ; dico  angulos 
B D £^C  D F zquari.cum  proportionales  Gnt  A E.  A D, 

AF,  inio  A E ad  AF  duplicata  eft  rationis  AO  ad 
AF  idcil  ED  ad  DF  , fed  etiam  ratio  AE  ad  AF, 
duplicata  eft  rationis  BEad  CF,  igitur  vt  EDadDF, 
ficBE  ad  CF,  St  vt  DE  ad  BE,  ficDFadFO  va- 
de ciiiii  anguli  proportionalibus  lateribus  contenti  redi  fint,  fimiliafunt  triangula 
B£D,CFD,  St  anguli  BDE,CDF  «quales.  Quod  erat  demonflrandum, 

PROPOSITIO  XXXIII. 

1 . . . .« 

Sic  A B C parabolq  diameter  A D diuilain  H,D  F, 

VI A H,  A D,  A F cotinuq  Ilot  proporcionales:po- 
nantur  autem  ordinatim  linc^  H G,  D B,  F C. 

Otco  illos  in  continua clTe  analogia. 

• Demonfiratio. 

. I 

T^Aicttcilm  AH,  AD,  A F fint  contiuuf  proportionales 
^ &duplicaumracionemlubcanclinaarum  GH,BD,CF. 
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PARABOLA. 

PROPOSITIO  XXXIV. 

r , * 

ESto  A B C paraboi?  axis  A D «qualis  lateri 
rcaojdudaque  otdinatim  linea  quacunque 
EB, iungantur  AB. 

Dico  A E,  A B,E  D lineas  clFc  proportionales. 
A 

DemonUratto. 

QVadratum  AB  aquale eft quadratis  AE.  EB;  fcd 
EB  quadratum  aquatur  rcdangulo  E AD;  igitur 
quadratum  AB  ad ualccftred angulo  EADvna  cum 
B quadrato  A E,  id  cft  reftangulo  A E D.  quare  AE.  A B 
E D linea;  funt  proportionales.  Quod  erat  demonltran* 

dum.  * 

PROPOSITIO  XXXV. 

PAraboIam  ABC  cuius  diameter  A D contingat  in  A linea  A 
miffif%  ex  A lineis  AB,  ACqu«  paraboli  ® 

vt  anguli  E A B , D A C iquales  fint  duailquc  ordmaum  B F,  C D.  in- 

uchiatut  A G , media  inter  AF  & A D. 

Dico  AG  iquati  lateri  redo  i & (i  anguli  EAB,^  A Ciqnales  fue- 
rint, & A G linea  iqualis  laceri  redo,  dico  A F,  A G , A D cllc  propor- 
tionalcs  & fi  A F,  A G,  A D fuerint  continui,  & A G media  iqualis  a- 

teti  redo : dico  angulos  E A B,  D A C effe  inter  fe  iquales. 

I)einonfitatio, 

DVeatur  ex  G ordinatim  linea  G H.  C^omam  au. 

gulus  D A C ex  hy  pothefi  ?qualis  cft  anguloE  AB, 

addito  vel  dempto  communi  angulo  B A C . 

B AD  «qualis  cftanguloEAC.idcft  angulo  AC  Dj 
(ob  A E,  C D parallelas ) «qoajcs  autem  lunt  & m- 
^li  BFA,  C DA,  triangula  igitur  ABF.ACDm- 
ter  fc  fimilia  lunt  & vt  B F ad  F A , fic  A D ^ DU 
vnde  FAD  rcaanguJo  , «quale  rcaangulum  Bt» 
..  E.  C Di  eft  autem  F AD  rcftatiguloex  hypothcfi  jqua- 
^ Ic  quadratum  A G , &r  quadratum  H «quale  te* 
ftangulo  BF,CD.cum  BF;AGX:D  liuca:.prop^ 
tionalcs  line  per  pcnnultimamiigitur  quadtatuim  A Q* 
xqtiale  cft  quadrato.  H G . A G linea  qqualis  linc^ 

H G i adeoque » lateri  rcdo.Quod  erit  primum.  ' 
Sitiam  AG  linca «qualis  lateri  fcfto  » tc  attuli 
E A B.  D A C aquales,  dico  AF»  A G.  A D in  conti- 
nua effe  analogia.  Si  enim  non  fmt  proportionalc%m- 
ucniatur  inter  AF  & AD  media  A Dcric  igitur  per 
primam  partem  huius  linea  AI>  iqualis  lateri  redo, 
ideoquc  &:  A G linc«;qaarc  A F,  A G,  A D in  continua  funt  analogia , nec  quaems 

iamcdiaintcr  AF  & AD.praetfer  AG.  Quodcratlccundum. 

Rurfum  fit  AG  «qualis  lateri  refto,  8f  AF , AG>  A D proportionales,  dicoan- 
jIos  EAB.DAC  clTc  inter  fc  «quales,  quoniam  enim  AF,  AG,  AD^contmux 
nt  proportionalcs,F  A D rcdangulu  xqualc  cft  quadrato  A G id  cft  quadraco^H  Q 


m 
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PARABOLA.  J7? 

fcd  & H G quadrato  «quale  ‘cll  rcAangulum  BF,  C D;  igitur  & rcftangulo  F A D f **-' 

xquacur redangtilum  BFCD:vndcvc  AF  ad  BF,  iic  CD  ad  AD>;  «quales ’*** 

aucem  fune  anguli  AFB,  ADC  lateribus  proportionalibus  contenti,  igitur  rri- 

angula  AFB  , ADC  inter  fe  fimilia  fune  , &:  angulus  B AF  «qualis  angulo 

A e D,id  eft  angulo  E AC:  dempto  ergo  communi  angulo  BAC»  manet  angulus 

£AB  «qualis angulo  CAD.  (^oderatdcmooflrandum. 

• % 

Corollmum. 

TIfdcm politis  fcquitur  triangula  BAF,CAD  efleinter Ic  limilia.  patetper  pri- 
*niam  partem  prxccdcntis  propolitionis. 

PROPOSITIO  XXXVI.  ’ 

Sit  ^ B C parabola:  diameter  A D diuila  in  E & F vt  A ^ A F,  A D 
Hac  proportionales, & A F media zqualis  lateri  re^ot pemtis 'autem- 
ordinarim  lineis  EB,FG,DC,cx  A ad  G,  ducatur  redta  A G decur- 
rens £B  linex  in  H.  l’..  ! 

, * j ’ » . » « * 

Dico  A D,  O C,  F G,  E B,  E H lineas  continue  efle  proportionales.' 


* ' ' • . » 
Demonjiratio. ' 

• • •• 

QVoniam  AF  «qualis  cft  lateri  redlo,  GF,  F 
blinex  «quales  (une;  ratio  igitur  AF  « A 
id  cft  GF  ad  AD  , duplicata  cft  rationis  GF  ad  ‘ 


C Dtproporrionalcs igitur liint AD, CD,GF.quu^^f¥^< 
vero  A D,  A F,  AE  lunt  continu«  , etiam  <*  CD»  • %: 

G F,  B F proportionales  runr;continuant  igitur  can-  ^ ^ " 
dem  rationem  AD>CD,t  F,BE.dcindc  ciimratio  . 

AF  ad  A E,  id  cft  GF  ad  HE»  duplicata  fit  ra-  . ^ 

tionis  GFadBE,  propottionsdes  quoque  foncGF»  A 
BE»H£>  contmu«  igitur  lime  in  eadem  ratione 
AD»  C D»  G F»  B E,H  E:qupd  erat  dcmonftrandum.  V , 

...  . , ^ . * /i 

Corollarium. 

TTInifeqaitur  AE,FB.FG,CD^^n«mcoii-£:^, 

■^^pnuaefle analogia.: raiio enim  AF  ad  AE,  id  v 

eft  GF  ad  B E,  duplicata  cft  rationis  GF-ad  B E,  proportionales  igitur  funt  A E, 
BE.G  Fifcdvt  BE  adGF.fic  GFcftad  CD,  cum  AE,AF,  AD  fint  conu- 
ou«  ^ proportionales. igitur  fune  A £ > E Bi  G F,  C D. 

. PROPOSITIO  XXXVII. 

. . * 

ES  to  ABC  parabolx  diameter  A D diuila  in 
E & F,  vt  A E,  AF,  A D linex  fint  propor- 
tionales, Bc  AD  extrema  «qualis  lateri  rc6to;  du- 
cantur autem  ordinarim  line^  £B  , FG,  DC. 

Dico  A Ead  EB,  dupbcatam  habere  ratio-, 
nemeius^  quam  habet  AF  ad  F G. 


.XX  \ 


l l. 
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AXisparabol*  ABC  diurfus Htincontinuc proportionales ;8c  AD 
quidem  mcdi*cxi{lac  in  ter  A E,  A F,  A G,  A H.  dudifi^  ordioatim 

adaxemredis  EI,  FK,  DB,GI,  HC  , ponantur  quoque  DI.  DK. 
DL,DC.  r 1 n •, 

Dico  rationem  Dl  ad  D C duplicatam  eius  ciTe  quam  habet  K O ad 
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Demonjirath,- 

Q Vomam  eandem  continuant'  radohetrt 
A E*  A F,  A D>  A G » A H>  proportionales 
q«o<jue  liint  a E I , F K , D B , GL , H C.  quia 
vero  ratio  A£  ad  AH>  duplicataefttamra* 

(ionis  E I ad  C H»quam  rationis  A D ad  A Hj 
id  cft*>ED  ad  DH  , ciiin  AE,  AD,AH* - 
proportionales  lint,  ratio  E D ad  D H, eadem 
eft  cum  ratione  EI  adCHtfimilia  igiturruht 
triangula  IED,CHD  .•  quare  ID  ad  DC, 
vc  ED  ad  DH>  id  eft  a E ad  AD,  hoceilm 
duplicata  rationis  lE  ad  BD.  fimiliteroften- 
dentur  triangula  FK  D,  G L D fimilia,  & K D 
effcadLD,  vt  FD  adGD»  id  eftvt  AFad  ' 

AD, idcllin  duplicata  rationis  KF  ad  BD; 
fed  ratio  lE  ad  BD  , duplicata  eft  rationis 
K F ad  BD , cum  1 E,  K F,  B D proportiona- 
les fint,  ratio  igitur  I D ad  C D,  duplicata  eft  cius  quam  habet  kD  L D.  Quod 
erat  dcmonftrandum. 

Corollarium.  • 

Cl  iam  AD  fuerit  media  inter  fepeem  continue  proportionales  quarum  extrema: 
A£,  AH,  ftmilicer  oftendetur  ID  ad  DC,  nimirum  duas  extremas  triplicaram 
habere  raiioaem  cius  quam  habent  KD  adDL,  dux  quoque  cxttcroae;8tfic de 
^quis  acctelcic  femper  propoiuiok  - . - - 

' PROPOSITIO  XL‘!  " 'i/  . 


» • ' » 
• • 


^ f \ 

} r ‘ c:  . 


i ' • ■ f 


E Sto  ABC  parabolae  axis  AK  diuifus  vt  A E,  A F,  A G,  A D,  A H,  A f* 
A K fint  continua  proportionales,  & A D medta  rotius  fenei  ?qua* 
fis  lateri  redto.  dudif^ ordinarim  lineis  E L,  F M,  G N,  D B , H O,  iP, 
!|KC,iiingamur  ALjAM,  AN,AB,  AO,AP,  AC. 

Dico  rationem  A Mad  A P duplicatam  efle  rationis  ANad  A O & AL 
ad  A Orationem  triplicatam  ciOs  quam  habet  A N ad  AO,  atque  ita  de- 
inceps in  inBnkum  procedendo  ioucniecur  augmentum  vnius  rationis. 

B b b j iytmon* 


%\yhuHi, 


QVoniam  AE>AF,AG>AD>&c.  runcconcinuzproporrionalcs&tonosreriei 
incilia  ponitur  A O;  erunt  quoque  AF,AO>AI  continuz  proporcionalei,  ni- 
mirum fecunda,  quarta,  Sc  fexra.  vnde  ciim  A D media  zqualis  ponatur  lateri  redo, 
< li-Mnerit  ratio  AM  ad  AP,  triplicata  eius ‘cuius  duplicatam  habet  MF  ad  PI:  eft  au- 
tem ratio  MF  ad  PI, duplicata  rationis  MF  ad  BD,cum  MF.BO.PI  iinrpro- 
portionales;  igitur  ratio  AMad  A P,  triplicata  cll  rationis  MF  ad  B D,  id  eli  lexm- 
plicata  eius  quam  habet  N G ad  BD^  quia  MF,  NG,BD  funt  continuz.  eodem 
modo  cum  AG,AD,AH  fint  proportionales,oftcnditurrarioncm  AN  ad  AO^ 
triplicatam  elTc  eius  cuius  duplicatam  habet  NGad  OH,idcft triplicatam  eius 
quam  habet  NG  ad  BD.  vndeciim  AM  ad  A P.oftenia  Iit  rationem  habere  fex- 
tuplicatamipfius  NG  ad  BD, patet  rationem  AM  ad  AP,  duplicatam elle  ti- 
' tionis  AN  ad  A O-  eadem prorfus  methodo  ollenditur , rationem  A I-  ad  A Q 
triplicaum  efle  rationis  A N ad  A 0>8c  fic  de  cf teris. Q^d  fuit  dcmonilrandum. 


k fM. 


PROPOSITIO  XLI. 


It  ABC  parabolx  diameter  B 0,  diuila  in  E & F,  vt  B E,  B D , B F 
^ fint  proportionales,  & B D media  xqualis  lateri  redo  jponanturt^ue 
r E & F ordinarim  linez  AC.  H K: 

Dico  iundas  AB,HB  iplis  CB,KB  elTc proportionales. 

, T^emonflratio. 

/~\Voniam  BE.BDiBF  continuz 
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PARABOLA. 


A 


PROPOSITIO  XLII. 


SEccnt  A BCparabolam  diametriduatqu*uis  A F, B D, iundil^j  A, 
Bdiamccrorumcerminis,  ponatur  ad  diamecrutn  B D ordinarim  li- 
nea C D,  occurrens  A B,  A F lineis  in  E & F. 

Dico  F D,  C D,  E D in  continua  clTc  analogia. 

Dtmonftratio, 

POnacurex  A ordinatim  AG;VtBD  ad  BG,ficDEe(l 
ad  AGtidcftad  DF:TcdBDad  B Gi  duplicatam  habet 
• rationem  cius  quam  habet  DC  ad  AG>  ideil  DF,  ra- 
tio igitur  DE  ad  DF,  quoque  duplicata  eft  rationis  iD  C ad 
DFiquare  DE,DC,  DF  linea:  fune  in  continua  analo- 
gia. (^odetatdcmonflrandum. 

CuroUarium. 

irdem  poiitis  ; fcquitur  redangulum  FCD  xquale  elTe^ 

— teflangulo  FD,  CE,cumcnim  FD.CD.ED  propot-E 
lionalcsnnt,vt  FD  ad  CD,  Cc  FCcft  ad  CE: reAaiigu- 
lumigitur  FDCE  ^ a:qualecll  teftangulo  FCD-  Q^od 
ctat  ptopolituin. 


I 


I 


PROPOSITIO  XLIII. 
irdem  politis  quaefupra: 

Dico  CFG  re^tangulum  zquari  reiSVangulo  t)  E. 
DemonJlrattOi 


C 


DRimo  cadat  F pundum  extra 
* parabolam.  Quoniam  igitur  re- 
da GC  in  D billeAa  e(l  ic  ei  in 
diredum  adiefia  quzdam  GF;  re- 
Aangulum  G F C vna  cum  quadra. 
diato  GD,  zqualc  eil  • quadrato 
FD:  fed  FD  quadrato  zqualc  eft 
redangulum  EFD , vna  cum  ^ re- 
dagu  lo  ij  E D F,  id  eft  vn  d cum  q Ba- 
drato  G D per  przcedcntc  propof.igitur  3c  redangulo  G FC  vnd  cu  quadrato  GD, 
zqualc  eft  redangulum  EFD  vna  cum  quadrato  GD:  dempto  igitur  communi 
quadrato  GD, manet  GFC  redangulo, zqualc reftangulum  EFD. 

Secundo  cadat  F pundum intra  parabolam.  Quoniam  OC  lincain  D fedacft 
biAriam  & non  bifariam  in  F,reftangulum  GFC  vna  cum  • quadrato  F D.zqua- <rSM>4i 
lecftquadracoGD:fcd  GD  quadrato  zqualcqumuccft  tcftangulum  FDE„  id 
cftrcaangulum  EFD  vna  cum  quadrato  FD;re<3(ngiilum  igitur  GFCvnacum 
quadrato  F D zqualc  cftrcdangulo  EFD,  vna  cum quideato  FD:  quare  dem. 
pto  communi  quadrato  FD, manet  GFC  tedangulnm  zquale  ledangulo  EFD. 

Quod  erat  demonftrandum. 


Pro. 


Sint  iterum  in  parabola  A B Cdiamctridu^  quaruis  AF,BD  ; &ad 
BD  quidem  ordinatim  ponantur linez  GC,  Kl  occurrentes  dia- 
metro F A in  F & H. 

Dicocfle  vtAHadAF,  HclHKreiStanguiumad rectanguiuCFG. 

T)emonJiratio. 

■i  iXi*,  P\Vaa  ABlinealecctFQHIte- 

■ . ■ eriiigitur  LHM 

F - — ■ teaangulum  zonale  • reaangulo 

K HIiSc  EFD  rcaangulum  x<]ua- 
H ' , /E  ^ le  reSangulo  GFC.  vnde  KHI 

• //  ‘ rcAangulum  eft  ad  rcdangulum 

\ GFCiVtLHM  rcaangolum  ad 

. / \ 1 reaangulum  EFD  : fcd  LHM 

r /i  ft  M \r  reaangalum  eft  ad  reaangulum 

i ^ ^ EFD , vt  LH  b linea  ad  lineam 

' 'l  ■ EF.ideftvt  AH  ad  AF,  iglcurSe 

t'  c/  1 r ® V KH 1 reiftanguluraadreaangulum 

/ I ^ ■ ' GFC  eft  vt  AH  linea  ad  Uneam 

A F.  Quod  erat  demonftrandua). 

f 

, , QmUxriwn. 

Hinc Tequitur, quoque efletrt  AH  ad  AH;fic  IH  K redangulumadreaangu- 
lum  IH  K>  eft  enim  vt  AH  ad  AH>  Gc  H L ad  H L>  id  eft  LHM  cedao- 
gulum  ad  rectangulu  LHM.ledteaangulit  LHM  aqualia ofteofa fune  redangula 
lUK  : igitur  vt  AH  ad  AH>  licIHK  reaangulumeftadteaangulum  1HK> 


PArabolamABCfeccntin  A & D,  diametri  dux  zquales  AE,DFt 
& ex  t & F quzuis  ponantur  parallcl;  E C,F  G occurrentes  parabolx 
in  B,C,H,G  pun^iis. 

Dict^edtangula  B £ C,H  F G efle  inter  (e  xqualia. 

• r - - ■ Dtmonftratio. 


pOnanturex  D SC  A linez  DLiAK  parallelz  FGi  & AK  quidem  occurrat 
^ DF  diametroin  I,  8c  DL  demiftzex  K diametro  in  N:  reda  vero  AEpro- 
cO»t44.  dudafecet  DL  in  M>  vt  DF  ad  D I,  Gc  HFG  ‘ redangulum  eftadredangu- 
Ium  AlK,  &vt  AEad  AM,GcBEC  eft  ad  redangulumDML;  igitur  cdmB  A> 

DF^ 


parabola.  3*5 

DF>&D  I,M  A lines  zqoalcsllnr,  rei^angulum  HFG  ad  lAK.  reAanguIutn 
cftvc  BEC  rcAangulumad  redanguluin  DMLi  & permutando  HFG  rcdan- 
gulumadredanguluni  BECi  vt  UML  rcdangulum  cft  ad  re^angulutn  lAK. 

4ed  DML  rcdangiilum,id cil  ML)N>  ob  DM,  NLa  squalcf  lineas,  zquacifraio.iaiai. 
te&angulo  lAK;  rciltangulum igicuc HFG, rcAanguIo  BEC  zqualccft.Q^od 
cratdcroonBraadum.  , , 

PROPOSITIO  XLVl. 

PArabolam  ABCfccent  dux  qu.^uis  diametri  B D,  £ F,  quas  in  D & £ 
fcccncquxcunqueparallcix  AC, GU. 

Dico  efie  vt  B L>  ad  £ F,Hc  A O C rciSlanguIum  ad  redtangulil  G F H. 
Danonfiratio. 

I 

CEcenir  £F  linea  tcI  producatur  in  K,n£KGt 
*^zqualis  BD,  tV  per  K ponatur  LM  parallela 
GH,  erit  igitur  b vt  £K  ad  EF  , fic  LKM  re- 
Aanguluniadtedaoguluhl  GFH,  quiaveroEK 
xquatur  ipfi  BD,  cric  LKM  ‘rcdangulum  x- 
qualercdangulo  AI)  C,  igitur  vt  BD  ad£F,  fic^ 

A D C cei^anguluni  ad  rcttangulum  G F H-Q^od 
erat  demonftrandum. 

> i : t ,• 

PROPOSITIO.  .XLV.  II. 

Sint  iterum  in  ABC  parabola  dux  quxuis  diametri  BD,  E F,quas  ia 
F & D fecet  rc^aq^uxuis  AC. 

Dico  A D C rcdiangulum  elTe  ad  rc£tangulum  AF  C,  vt  B D ad  £ F. 
Demonflratio. 

Flat  EF  zqualis  BGj&per  G ponatur  IH  xqui- 
dillans  AC.eritigitUrvta  BG  ad  BD  , ficlGH 
reflangulum  ad  redanguium  ADC  : fed  IGH  re- 
fiangulum  zquale  cil  ‘ reSangulo  AFC,  cumBG, 

EF.Iincz  Gntq.]uale$,  igitur  vt  E F ad  BD,Cc  AFC 
rcAangulum  ad  rcdangulum  A D C.  Quod  erat  dc-  ' 
moolirandum. 
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CrpVoP^S  ITIO  XLVIHa 
(Arabolam  ABC  {bbtendantduz  qtiquk pacall^f  AC,DE,  quibui 
pi‘opori;ionalit«  rtiF  it  G,  diuifispoDantardramecriBF,HG. 
DicoBF  ad  HG  duplicatam  habete  rationem  cips  quam  habet  AC 
adDE.  " ■ • 

■'  T)emonftratio. 

/^Voniam  AC , D E line*  in  F , Sc  G 
\CproporcionaIiccr  Tunc  diuir;,erit  AFC, 
rtcdangulum  ad  DGE  redangulum  in 
duplicata  ratione  AP  ad  DGiideil  AC 
^Dfe,fed  BF  eftad  HG  Svt  AFC  re- 
ftangulum  ad rcAangulum  DGE; igitur 
B F ad  H G,  duplicatam  habet  ratione  eius 
quam  habet  AC  ad  D£.  Quod  erat  de- 
monftrandum.  C cc  PRO- 
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PARABOLA. 


PROPOSfTIO  XLIX. 

S^cent  A B C parabolam  dua;  quxtiis  parallcix  A B,C  D,  quos  vtcnti- 
quein  G & H.diuidac  linea  EF. 

, Dico  e(Te  vt  AG  B rcdlangulumadiedlangulum  DHC  fic  FG  E re* 
<aangulum  ad  redlangulum  F H E. 


Demonjiratio. 

E Rigantur  ex  H & G diametri  FtK.GL  erit 
igitur  vt  GIadHKk*Cc  AGB  rctlangu* 
Ium  ad  reAangulum  DHCtTeilvt  GladHK. 
fic  FGEredanguluroquo<]uead>>rcftanguIum 
FHEiigicntTt  AGB  rcAangulum  , ad reAan- 
gulutn  DHC  fic  FGE  rcAangulum  eftadte- 
AanguIumFHE.  Qi^erat  demonfttandum. 

PROPOSITIO  L. 

Sto  ABC  para'bDli;inIcr!pcum  triangulum  ABC  cuius  duo  litera 
J_!/AB,CB,duzqu9uis  lecent  F G xquidiftaUtcs  AC  in  H fic  I. 

DicoelTcvc  FHG  rcftangulum  ad cedtangulum  FHG  de  I^tG  re> 
6tangulum  ad  re£ttdgulum  fIG. 


Demonfiratio. 


O E£langnlum  FHG  eft ad ‘ redaneulum  FHG|  vt  AHB  rcAangulutn eft ad 
‘^'■‘‘^■■^redangiilum  AHB:  fic  FIG  reaangulumcftadreAangulum  FIGi  vtCIB 
^ rettanguIumcfiadrcAangulumClB  :cilautemvt  AHBrettangulumadrectaa» 
gulum  AHB,  fic  CIB  rectangulumadrcctanguliun  CIB  quia  ex  ijfdem  ratio- 
nem habeaticcompoGtam,  igitur  vt  FHG  recrangulum  ad  rectangulnm  FHG> 
fic  FIG  recrangulum  efi  ad  rectaugulum  FIG-  Quod  erat  dcmonficanduin. 
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PARABOLA. 
PROPOSITIO  LI. 
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SEcct  A B parabolam  rc6la  c]ua;uis  A B in  A & B,  qui  diuisa  vtcunque 
inC&D, diuidaturin  E & F,  vt  AC,  AD  lineis fintxqualcs BF,B E 
Iingul*  lingulis,  dcin per  e D,EF  pundta  parallel?  ducantur  GH,  IK, 
LM,  NO. 

DicocflcvtG  CH ad  1 DK,  icdlangulum  fic  OFN  ad  MEL  rcdbtn- 
_gulum. 

Demonftratio. 

E Se  enim  per  quailragdimam  nonam  huius  re- 
^angulum  G C H aii  IDK  , vt  ACB  ad 
AUB.hoccft  BF  A ad  BEA,  quia  A.C  > AD 
aiquanuir  FB,  HB,  Ted  vt  BFA  ad  BEA  , ile 
cftNFO  ad  LEMtigicur  GCNad  IDK.rc- 
Aangulum,  eandem  obtinet  rationem  quaN  FO 
rcdlangulum  ad  L E M : quod  fuit  dcmonftran- 
duni. nec  mirum,  ciim  GCH  rectangulum  ipii 
N F O, & rcctangulo  IDK  xquetur  LEMre- 
ciangulum. 

PROPOSITIO  LII. 

^Ecent  ABC  parabolam  duae  qu*uis  diametri  BD, e E,  quasinD 
E,  diuidant  vtcunqucparallclxdux  AF;  dein  ex  B,  linea  ducatur 
quzuis  B G (ecans  A F lineas  in  G G. 

Dico  effe  G D E re<3;angulum  ad  re<5tangulum  G D E , vt'  ADF  re* 
aangulumeftadredlangulum  ADF. 

Dmonfiratio. 

QV  oniam  D E linea;  per  hypothefim  zqui- 
diflant,  & BD,CE  lunt  diametri , reci*  A 
D E inter  ic  zquales  iiinc  ob  ED  parallelo-;^ . 
grammum. quare  GDE  rectanguium  ad  re-/ 
ctangulum  G D E cil  vt  G D ad  G D , id  eft 
BD  adBD.  fed  vt  BD  ad  BD  , fic  ADF 
• rectanguium  cft  ad  rectanguium  ADF:  igi- 
tur & GDE  rectanguium,  ell  ad  rectanguium  GDE,  vt  ADF  rectanguium  cR 
ad  rectanguium  ADF.  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  LIII. 

E Sto  ABC  paraboixdiameter  AD,quam  in  E & D,  (ccent  ordina- 
timlinc;  B £,  FD,  ducatueque  cx  A linea  A C,fccans  BE,FD  or- 
dinatim  politas  vtcunque  in  G & H.  • 

Dico  BEG  rcdangulnm  ad rcdlangulum  FDH  triplicatam  habere  ^ 
rationem  cius,  quam  habet  B E ad  F D. 


Ccc  f 
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PARABOLA. 

‘Dtmonftratio. 

D Ectangulutn  BEG  adrcctangulum  FDH  a ratio- 
•'•^nemhabctcompofitatn  ex  BE  adFO>&  GEad 
HD,idc(l  AE  ad  A D:fed  ratio  A E ad  AD  duplicata 
eft  rationis  B E ad  F D:  rectangulum  igitur  B E G ad  te- 
^ ctangulum  FDH  triplicatam  habet  rationem  eius  quam 
habet  B E ad  F D.  (^od  erar  demonftrandum. 

PROPOSITIO  LIV. 


PArabolatn  ABC  cuius  diameter  AD  con- 
tingat in  A linea  AEjdudaquequauis  AC 
qu5  parabolf  iterum  occurrat  in  C,  fumantur  in  AClincapundaquz- 
cunque  F,H.  ex  quibus  erigantur  diametri  FE,  HG,  occurrentes  A E, 
contingenti  in  E Sc  G,  parabol^  vero  in  B,8c  1. 

Dico  B G H reiSangulum  ad  redtangulum  I EF  utionem  habere  tri- 
plicatam eius  quam  habet  G H ad  E F. 


4»/ri«4 

bmiu. 


^emonftrMo. 

D Ectangulum  BGH  ad  rectangulum  I£F>  rationem 
^habet  compotitam  ex  BGadlE,ircx  GH  adEF> 
id  eli  A G ad  A E I ted  ratio  B G >■  ad  1 E duplicata  eft 
rationis  AG  ad  A Eligitur  rectangulum  BGHadrc- 
crangulum  lEF  rationem  habet  triplicatam  eius  quam 
liahetGH  adEF.  Q^od  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  LV. 

E Sto  ABC  parabolz  diameter  AD,  quam  in 
Dlecet  ordinatiiB  linea  CO  : diuifa^  AD 
in  E & F,  vt  A E,  DF  lint  zquales , ponantui 
ordinatim  EB,  FG. 

Dico  E B,FG  quadrata flmulfumpta,zquari 
quadrato  CD,  _ 

‘Dtmonjlrdtio. 

T\Vcta  AC  occurrat  E B linez  in  H,ScFG  inl.eri- 
■E-^gaturque  ex  C diameter  CK  . fecans  FG  in  K., 
Quoniam  A E per  hypotheCm  zqualis  eft  FD  > id 
eft  CK.angulus  A H£  zqualisangulo  AIF  id  eft  an- 
gulo KIC(obHEiGF  zquidiftantes ) ti  angulus  A E H 
angulo  zqualis  CKIierit  AHE  c triangulum  zquale 
triangulo  CKl;  & HE  linez  zqualis  KI.  Rariiimciim 
tam  CDiGFiilIFiquam  CD,BE.HE  Iine{  propor- 
tionales Gnt,  quadrata  FG.  B E mediarum , zqualiaruat 
» rectangulis  CDIF, CDHE;  hoccftrectangulis  IFKilKFiquiaH£,KIIinese 
cs.>itnXi.zqualc$lunt,  Ted  FK  quadratum  zquale  eft  • rectangulis  IFK  , IKF,  igitur 

quadrata  FG.BE  timui  fumptazqualia  funt  quadrato  FK>  id  eft  quadrato  CD. 
Quod  erat  demonftrandum.  ' ' 
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CtrolUrtHm. 
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■LJIncfequitur:Crurfum  AD  diiiidaturin  L U M,  yt  AL.DM  linex  «quales 
■•■fim  & ordinaiim  ponantur  LN  , MO  , quadrata  LN,  MO  Cmul  liimpta 
xquati  quadratis  EB.FG  fimullumptis  zpatetcxderoondratis,  quiaam  £B,FG 
quadrata, quam  LNiMOlimuirumptaxqualiafunt quadrato  CD. 

PROPOSITIO  LVI. 

PAraboIam  ABC  cuius  diamet.er  A D & ordinarim  ad  illara  pofifa 
CD,  contingacin  A Ijjea  AE,  quam  in  E fecet  diameter  CE:  af- 
fumptoqi  in  (ciftione  pun£lo  quouis  B,  ponaturper  B ordinarim  linea 
FG,  occurrens  A D linex  in  F,  &ECin  G s dein  per  B ducatur  diame- 
ter Hllccans  A C D ordinarim  politam  in  I. 

Dico  parallclogramma  A B,  A G,  A I,  A C in  continua  efle  analogia. 

Dtmonftratto. 


QVoniam  AE,  F G linea:  xquidiftanc  ,paral- 
lelngrammum  A B ad  parallclogrammum 
AG.  eft  vt  F B linea . ad  lineam  F G,ideftc  D: 
cftaureip  parallclogrammum  A B ad  parallelo- 
granimum  AI.vtAF  lineaadlineam ADdsoc 
eft  in  duplicata  I*  ratione  FBadDC:  igitur  pa- 
tallclogrammum  AB,  aiFparallclogtammum 
A I , duplicatam  habet  rationem  eius , quam  ha- 
bet AB  parallclogrammum  ad  parallclogram- 
mum AG:  parallclogramma  igitur  AB,AG> 

AI  in  continua  liint  analogia : Rurfumparallelogrammum  AI  eftadpatallelogtJ- 
inum  A C,  vt  D I linea  ad  lineam  D C,  hoc  cll  vt  A B parallclogrammum  ac^a- 
rallelogrammum  AG.  Parallelogrammaigitur  AB,  AC,  AI.  AC  runtinconti- 
nu4  proportione.  Quod  ctat  demoaftraodum. 

PROPOSITIO  LVII. 

PAraboIam  ABC,  cuius  diameter  A D , contingat  in  A linea  A E,  du- 
aifque  ordinarim  FB,DC,  erigantur ez  C 8t  B,  diametri  EC,  BG 
occurrentes  contingenti  in  G fit  E. 

Dico  AGB  patallclogrammum  ad  parallclogrammum  A E C tripli- 
catam habere  rationem  eius  quam  habet  A G linea  ad  lineam  A E. 

Demonjlratio. 

n Atioparallelogrammi  AGB  ad  AEC  pa- 
^rallclogrammura  t compolita  ell,  ex  ratione 
AG  ad  AE,  & GBadECs  icd  ratio  GB  ad 
EC,  id  cll  AF  ad  AD,  duplicata  cll  rationis 
A G ad  AE ; id  eft  FB  ad  D C,  parallelogram- 
mum  igitur  AGB  ad  parallclognunmu  AEC 
triplicatam  habet  raiionem  cius  quam  habet 
AG  linea adlincam  AE.  Quod  erat  demon- 
ftrandum. 

Ccc 
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parabola. 


PROPOSITIO  LVIII. 

PAraboIam  A 6 C cuius  diameter  AO,  8c  ordiiiatim  ad  illam  podca 
CD,  contingat  in  A linea  A E,  quam  in  E fccet  diameter  CE.faftif^ 
A D,  A F,  A G continue  proportionalibus,  ducatur  ordinarim  linc-r  F H, 
G B : & per  B & H,  diametri  agantur  1 K,  L H occurrentes  F H,0  C lineis 
inKSc  M rfecet  autem  GB  linea  diametrum  L Hin  N,  & FH  linea  dia- 
metrum E C in  O. 

Dico  H D parallclogrammum  clle  ad  parallelogrammum  F B,vt  H E 
parallclogrammumelladparallelogrammul^i  BL. 

TDcmonJiratio. 


RAcio  parallelogrammi  HD  ad  parallclograi 
FB,compo(icac(lcx  ratione  FH  adGB, 


grammum 
& FD 

ad  FG:  eftautemvt  FH  ad  GB,  lic  UC  ad  FHid 
eft  EA  ad  LA.ideft  ELad  LI  (ci'im  AG.  AF.AD, 
adeoque  GB,FH,  DC,  ideft  EA,LA,IAlintconti- 
nu;  proportionales ) k vt  FDad  FG.  fic»DAadFA; 
idefl;  F A ad  GAi  ided  HL  ad  BI:  ratioigiiorpa- 
rallclogrammi  HD  ad  parallelogrammum  F§,  com- 
polita  eft  ex  ratione  EL  ad  I.l,  & ex  ratione  I.H  ad 
I B tled  ex  ijfdem  quoque  compotita  eft  ratio  parallclo- 
grammi  HE,  adparallcIogAimmumBLtigiturvtHD 
parallelogrammum.  ad  parallelt^rammum  F B.  tic  H E 
parallelogrammum  eft  ad  pardielogrammum  LB> 
Quod  eratdemonftrandum. 

PROPOSITIO  LIX. 

ESro  A B C parabolx  diameter  B D , quam  in  E fecet  vccunque  reda 
F C occurrens  vtrimque  parabolx  in  C & F,  ducantur  autem  ex  C 
& F, ordinarim linex  E G,FD. 

Dico  B G,  B £,  B D lineas  elTc  proportionales. 

DtmonSratio. 


QVoniam  CG.FD  ordinarim  pollex  funt  ad 
diametrum  BD.  racio  BG  ad  BD.  dupli- 
cata eft  cius  quam  habet  GC  ad  FD.  ideftGE 
ad  E D > igitur  B G.  B E.  B D linez  fune  propor- 
tionales , polItS  enim  media  B E inter  B G.  B D 
erieve  BGad  BE,  ita  GEadED.k  racio  BG 
ad  B D.duplicata  rationis  G E ad  E D.  igitur,  8cc. 
Quod  fuit  demonfteandum. 


CoroUdrium. 

* 

HlncrequicuteiTevt  CE  ad  EF,  Ce  BE  adBD.  namTt  CE  ad  HF;  ficGB 
eft  ad  ED.ideftBE  ad  BD. 


PRO- 


- Digitized  by  Google 


PARABOLA» 
PROPOSITIO  LX. 


E Sto  ABC  parabole  diameter  B F,  io  qaafuiwtoquouispun&oH, 
ponantur  continue  proportionaiei  B H , B G,  B F : dudacjue  ordi- 
natim  H E,  agatur  pet  I^linea  ipli  H E equidiilani,  occurrent  G £ linee 
In  A & parabole  in  C : ducaturque  E C otcurrens  diametro  in  D. 

Dico  O B,B  G lineas  cfle  inter  le  equales. 

TiemonfitMio. 


Qt^oniam  BHiBG>BFponDnturcontioUeproponioaales,&CF  orcUnatimad 
tliainctcUai  G B applicata  erit  A pundu  ad  parabolam  ABCpetCoiT.i5.huiti* 

(bne  autem  per  ptateeoentem  proportionales  quoque  BH>  BDiBFi  media  igitur 
DHequalis eft* medix  DF.  - arw<*. 

PROPOSITIO  LXI. 


Iirdem  politis  ducatur  ez  0 aliaqoxuis  C1  occurrens  diametro  BD 
in  K i parabole  vero  in  1 tum  ex  A per  I dudla  linea  conueniat  cwil 
dumecro  in  L,ponatur^uee3t  lordinanm  linea  1 M. 

. Dicoeffe  GB  adLB,  vt  EHad  IM. 

, ‘Demonjitatid. 

Ct  intet  BMStBFsmediafiatBLofteadeturnpriilsLBxqaaleeireipn  BK,K 
~iuBAara  L1  occurrere  paraboi;  Sc  AC  refi;  Ia  A punAo,  vndecumtam^Pi 
BI^BH  liocxtqudm  BF>BK>BM  habentes coitimunem primam  BPeontinue 
fiat  proportionales  I ratio  B H ad  BM,tenif  id^tcrtlam  du^icata  eft  rationis  BP  t »-Ps 
ad  BKiidcftBGcad  BLfecundx  ad  fecundam ; ted Serario  BH  ad  BM.quo-^'^;_ 
que  duplicata  eft  ratienisEH  ad  IM:  Igiturrc  BH  ad  IM,  iicCBadL&Q^ad 
erat  dcmoniltandum. 

. PROPOSITIO  LXII. 

Sit  ABC  parabole  diameter  CO,ponaturautem  AB  linea  dccurrens 
parabole  in  duobus  pundHs  AB,  diametro  vero  extra  regionem,  in 
’ P.potuntur^ueordinacim  BE,  AF. 

' DicaCE,CD,CFliheas  continue  cfle  ptopordonalas. 

■ ■ ^ 


P A R-A  B O L A. 

' Dtinonfirittio. 

Cin  Vrrd;  ponantur  continu;  proportionales  CE> 
DiCH  & ex  H ordinarim  ducatur  H G , oc- 
curreos  AB  linczinC-:  orit igitur  pundum  Gad 
parabolam  ABC:  adcoquc linea  AB  * parabolz 
' intribus  pundisoccurrit.  Quod  fieri  b^on  poceft. 
vndeCE>CO,CF  continuzfunt  propoRionaies. 

PROPOSITIO  LXIII. 

ESto  parabolz  ABCdiameter  quzeum- 
que  B D zqualis  lateri  redto , adiaque 
per  D ordinacim  AC,  qu;  parabolz occur* 
rac  in  A & C,  iungan  tur  A B,  B C. 

Dico  angulum  A B C e(Te  redtum. 

Dimonfiratio. 

QVoniam  B D diameter  lateri  redo  zqualiseft, 
8r  AC  ordinarim  polita  linez  DB.^A, 
D C>  zquales  fiint.  adeoque  & punda  A B C ■ ad 
circulum  cuius  AC  diameter  efti  angulus  igitur 
ABC  reduseil.  Quod  erat  demonftrandum.  . 


PROPOSITIO  ■ LXIV. 


'() 


7 Sto  A B C parabolz  axis  B D zqualis  lateri  rcdo,adlaqac  petD  qu^ 
^uis  AC, quz parabolz  occurrat  in  A ScC,iungantur  AB,BC: 

Dico  angulum  ABC  elTe  redium. 

^emonfirstio. 

pOoahtnrex  A 8t  C ordinatim  linez  AE,CGP. 

^ erunt  igitut  B£,aBD,BGlinezpropoitioaalcs; 
quiaverd  6D  media  zqualis  lateri  redio  eil, erunt 
ABE,  ‘FBG  triangula  fimiliai  jr  angulus  B AE 
zqualis  angulo  EBG  > id  eil  CBG  : led  angulus 
BAE  vnaeufflangulo  ABE,reAoeftZqoaltSiqtua 
angulua  AEB  adazcmrediiscftiigiturSc  ao^ut 
CBD  vnd cum  angulo  ABETairedoluntdeqiile 
les.rcdus  igitur  angulus  ABC.  Quod  erae  dcaioadnadum.- 

l P R Q P O S l T I O-  LX  V.  . ■i--it!T:S  -'p 

......  i ■.loma.) sr.ib 

Ilfdem  politis: 

Dico  A B ad  3 C,*tripli(liAini  liabdre  faiionem  eius , cuius  A D ad. 
PC  duplicata eft..  __  , . - ■ 

[.  ■ . . , pemonflratto.  , . . C 

QVoniam  in  triangulis  GBF,  CBG  anguli  ad  Gredifimt.Bnez^ne  BCJOC  * 
zquales  cx  hypotheli , triangula  FBG,  CBG  intet  fc  zqualia  funt^dt  F B^C  B 
lincz quoque zqualcs:  vndecfimratiof  AB  ad  FBi  triplicata  fit eius, cuius  dupli- 

cacam 
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PARABOLA. 

ad  FG  , erit  & AB  ad  BC  . ratio  triplicata  rationis  AE  ad 
I' G>  ideft  A E ad  CG.  ideft  AD  ad  DC.  Q^od  erat  demonilraadum. 

PROPOSITIO  LXVI. 

IIlHcm  politis  ducatur  ex  Dordinacim  linea  D H,  iungaiut^  HB: 

Dico  angulum  A B F,  linea  H B diuifum  ellc  bifariam. 

Demonjiratio. 

QVoniam  anguli  AEB,  HDB , redi  funt, 
reliqui  duo  anguli  ABE  ,BAE  reliquis 
HBDiDHB  z^ujIcs  funr.  Sed  B A E angu- 
lo «quatur  a angulus  FBG  , duo  igitur  an- 
guli FB  GtABExqualcsTunt duobus  HBD, 

BHDiid  elt  angulo  HBD  bis  lumpto^ob 
H Di  D b ^ lineas  aequales  : dempto  igitur 
communi  angulo  FBG,  manent  anguli  duo 
HBD.  HBF  atqualcsangulo  ABE.- a qui- 
bus rurfum  6 communem  demas  angulum 
HBD;  rclioui  AB  H,  HB  F xquales manent. 

Quod  erat  acmonllrandutiu 

PROPOSITIO  LXVII. 

PAraboIam  AB  C,  cuius  diameter  B D,  contingat  in  B linea  B E,-  e* 
quouis  aurem  pundo  A in  perimetro  aflumpeo  dudla  ordinarim 
A Diundhiq;  AB  pundlis  fumatur  in  contingente  pundtum  quodeum- 
que  F,  exquolincademittaturFG,  parallela  diametro  B D,  occurrens 
parabol.a;  in  C,  A B iundfa;  in  H,  & ordinatim  polltx  in  G. 

Dico  F C,F  H,  F G lineas  in  continua  efle  analogia. 

DtmonJirAtio. 

E Reda  ex  A diameter  A E oc- 
currar contingenti  in  £ , Sc 
per  C ordinarim  ponatur  1 K fe- 
cans  A B I AE  lineas  in  L & I, 

Ar  BD  diametrum  in  K.  vt  KL 
ad  K C,  Hc  B L ell  ad  B H , id 
cft  FCad  FHiScrt  CKadIK. 
id eftFB, adEB.ficFHeft  ad 
EA,ideftadFG:fedLK.CK, 

IKilinex  funccontinuzr proportionales; igitur dc  FC  , FH,F 
nna  lunc  aoalogia.Quod  erat  demonftrandum, 

PROPOSITIO  LXVII  I. 


I 


Ifdcm  datis  fumatur  in  contingente  quoduii  pundlum  F e*  quo  duca- 
tur F H parallela  B D,  occurrens  linex  A B in  H. 

Dico  H CelTc  ad  C F vt  A H ad  H B. 


..-.‘'i 


Ddd 


Dema~- 


S 


■*  . 
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Demonjlralto. 


hTtrtU^ 

/MMH. 


cftrtU’ 


g Ptrr$»- 
m -ftm  ij, 
hmuK 


QVoniam  GF,HF,  CF  proporcionalcs funt,  1 1 F cft  ad  C F»  vt  GF  ad  H F. 

lioccft  vt  Ali  ad  HF,  lioc  cll  vt  AB  ad  HB  : igitur diuidcndo  HC  cllad 
CF,  vt  AH  ad  HB.Quod ctatdcmonilrandum. 

PROPOSITIO  LXIX. 

PArabolam  ABC  cuius  diameter  AD, &ordinatim  ad  illam  polita 
CD,  contingat  in  A linea  A E,  quam  in  E fccct  diameter  CE.  iun- 
(JtifCjipundtis  AC,  ducatur  diameter  quateumqueFG,  occurrens  parabo- 
Izin B.deindcadlaper  B ordinatim linea  HI,  quxEC  redz occurrat 
in  I , S:  A D diametro  in  H,  ducatur  ex  G linea  G K parallela  D C. 
Dico  ^rallclogrammum  E B zquari  parallelogrammo  K B. 

* T)tmonJlr*tio. 

•V7TAGadGC,flc  AFadFE,idc(l  HB  ad 
A E ^ Bl.fedvt  > AG  ad  GC,  Cc  FBad  BG  : igi- 

tur vt  HB  ad  BI,fic  FB  ad  BG  i lunt  autem  an- 
guli ad  B oppofici  xtjualcs.  igitur  parallclogram- 
iTium  EBzquale  ■>  cll  parallelogrammo  KB-Quod 
erat  demonlirandum. 

PROPOSITIO  LXX. 

Olt  ABC,  parabolz  diameter  A O diuiia 
in  E & Fi  vt  A E, A F,AD  Gnt  proportio- 
nales, pofitift^uc  ordinatim  EG,FB,DC, iunda  ACoccurrat  FBinH> 
Dico  H G xquidiRare  diametro  A D,  & contra  fi  H G xquidiftet  dia- 
metro A O,  & per  H ordinatim  ponatur  F B,  dico  A E,  A F,  A D efle  pro- 
portionales. 

Demonffratio. 

^Vm  A E,  A F,  AD  proportionales  lint,ceAx 
^<]UO(jue  c C D,  BF.GE  in  continua  funt  ana- 
logia. fcd&UC.FB,FH'i  quocjue  funt  pro- 
portionales ; zquales  igitur  funt  H F,  G E linex. 
quare  HG  xquidiflac  < diametro  A D,  quod  fuit 
primum. 

Sitiam  HG  parallela  ADi&per  Hordinatim 
/ applicetur  B Fi  dico  A E,  A F,  AD  quoqi  io  con- 

tinua clTe  analogia,  ciim  enim  CD,  BF,HF,linexfproportionalesfinc,&  GE  z- 
quetut  HF,  erunt  & CD,BF,  GE  continui  proportionales,  vnde  AD,  AF,AE 
; in  continua  quoque  funtanalogia.Quod  erat  demonlirandum. 


PROPOSITIO  Lxxr. 

ESto  A B c parabolq  diameter  A D,  quam  in  D fccct  ordinatim  linea 
DC,acIaquc  per  C dumetro  C E,  ducatur  cx  A linea  AF  fccans 

parabo- 


PARABOLA. 

in  fi,  0t  EC diametrum  in  £,'  decur- 
rens  vero  D C,  lioc«  ih  F.  ' 

Oico  A B,  A E,  A F lineas  ci!c  iHcontinua  aha- 
fcgia.  '•■  I >:  i • ■ I 

Demonflratio. 


m 


.tv^n.  ■ Ttu 
; i)  b ■' ) 1 j il 
OiKI  fbasUjllj 


: O C.  . 


!i}iku 


• I ••  • I 


JOOmmd  et  B tk  £ ordinarim  Imez  B H.  EJ-  JUiio 
.f  catacJlrMonis  HB  ad  1>C  t >d  ^ 

*eft  E>  ff,dvt’aB  adlB',‘iic  Att  eUact  AL  ' * 

igitur racid  A H ‘ia  Aii,'  doplicicaeft rathMiE  AH  ad 
A}:  <]uarc  AH,  AI,  ADlincziidcftABkAEtAEiilot^ ' n 
■ pmpOM^oli»,  ^uodciac  deoMttiiBaaduui, 

PROPOSITIO  LXXII. 

or..,;'-.''-  ■ Ol. 

E Sto  A BC  parabolx  diameter  A D : du^tifqaecz  A lineis  quibuluis 
A fi,  A-C,  quz  parabola;  occurrant  in  fi  ^ C,  ponantur  oidinaaim  li- 
dear  fit  fi  E quide^/AC  rihcE  occurrat  in  F}  cre&i^F  G pa> 

JallciadiaBietto  A P>  pn.natuxf  er  G ordinatim  HG,  occurrensdiame- 
liii  io  |j0(  ILrcdlzMwm  AB  in  L; 

Dicd  H Lf  HG,'  h h K Uneu  in  cobtinua  eiTc  analogia. 

.ll.t  ^ ‘ 1 i;  : ■ " 


X 


D^^nfiratio.  ^ 


i f-  ;•  H 

QVoniam  HG,EB,DC>  ordinatim  pofict.iiint, 
fit  F G parailda  diametro  A D,  tk&M  H <XH  I, 
RKailitaiiiriiiaA&ataiulogia;  .redfic  HE»HGi 
iU  hpn»jmriiw>aie<  fHiw.  igiwt  HL , HG,  HI> 

H K ia  cootioua  liu^  «naiogia,  .Qjod  orat  demon- 
fttanduiD. 

P R O P O S I T tO ' ^XXIII.* 

E Sto  A B C pa^Sol*  diam  «er  A D,  fit  or- 
dinacimadillam  polita  CO.  duoatbtau- 
tett  cx  A linea  A E j leCiioai  occurrens  ia  Et 
aClaquc  per  E ordinatim  F G , crigaulr  cz  C 
diameter CF,  occurrens  FG  in  Friunganturque  A F,  quz  CD  line*  oc- 
currat in  H,  Icdlioni  Vero  in  BpunAo  ex  quo  diameter  demittacur  B K, 
imm  F G lineam  in  L,  fic  C O in  K. 

I Dico HCadCK duplicatam babe- 
reeatianemeias  quahabetF  E adEL.l 

Dmonfiratie.  - ' 

POmrrirrevBordftiarim  lineaBM.  Quo- 
niam PC  diamecereft  « H C D ordma- . 
dm  polita  ad  diametrom  A D , rcAc  A B, 

A F<  AH  proportionales funitigitut  fit  AM>. 

AG.AD.item  BM,EG.‘'CDJine*,ideft 
KD,  C D , H D,  in  continua  fune  analogia. 

C^arcciim  viriufque  lerteiprimz  BM,  KD 
zipiaUs  fint , ratio  HD  ad  CD,  tertiz  ad 


Dd  d i 


terdon 
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ft  17-D*  ter 

aa 

b i.Dtftt-  L>  N 


uplicata 


L.QJutolfra' 

KO.tTTi  3|!t 


PARAB®Ji,A. 

ifc  tunn«o.-rrri  sili  H A ,J  t.  jK oar«.) 
PROPOSITIO  LXXIV.  l:.:! 

H:  ‘ .Wkjrt  ' r jx  f. 

Sit  atPAB  Gftaraboli  diametrum  A D.ordinatim  polita  D C:  erett^- 

ex<:  djamctroC  F,4ut^a!tdr<:'Ajp«hw6«^lnwi^mitif^^ 

occurrat  m;1^«ponai;M'rJcLl^,oj4|pi('W 
rchs  diametro  FCin  Lv  bi.sanilG  A >I /.  ,i!A3wup  ‘ ‘ 

yi  Quo  lineaml^R  ad  B F,  duplicatam  habere  rationem  eiils.tjuMn  Jw- 
bet  HK  ad  KL.  H ’/  X.i  O 1 T 1 2 O 4 v;  /M 

DemonJIratto. 

lu  il  A X3  3t  • fiub  ; ( • A '3i3mtii.  odiito  O ••  A ojZ  T 
•jtiinefioft  ,b  Yitoiam  iwn  rF£»  B B rs 

«t  t a...  .s-^rNrrt/wral^t  habentes  jeqaaies 


adiCrciam,  lacKrano  oc.  «« 

BFi  Huplicatai^ft^^i-atfonii  BB  ad  PK^.ftdundr 

ad‘i'ccundanL?7:iBytti?^*H^.i?>^9 

HK  ad  KL.  Quod  erat dctnonftranattai. 

PROP^6‘’$lft'<!?  LXXV. 


I / 


' Idm  t P B ,JtHpBcatai»i  hkbwe  rationem  ^ 
quamfiabet  l^eaGBadfiiliiam  B‘R  ^ 


quamhaoci  ancavaoauu*«-..  « - 
• I jytmoi^ratio.  i i 2 c l O Ji  1 


'C  . . . 

£?«•*.  P Eflangulum  ECB  ad  reftausilmn  EFB.^tationetnh^  -ju 

mmt.  /^'tioneEEG  ad  EF,  id  eftex  ^uplicaca rat^i^c  EG  EB.idell  GBjail 

(<5uia  EG,h  EB.EF  funtprobbrtronileJ)&'ek'GB  ad  BFi  igitot fe^guU-. 
EGB  ad  redangulum  E F B ti^lteitam  B*ee  V«ionemiittsqo»n>“h« 

GB  ad  BF.  Quod  erat  dcmonAxaudui.  .3  , D a ;i  'li-uiio  i 3upf’;r 


^ffuMa 




E Sto  ABC  parabola , aflamDto^uSinperi- 
pherta  pobeto  quouii  auateur;ticta: 
AB,  AC  bcturtfcnites  iteium parabohe: dioifis 
autem  A B,  A C lineis  proMtapnaliter  in  D & 
E,etiganti«diamwi  E G,04,n«urrcntirt  p»- 
rabol;  in  F 8t  H j Sc<actx  pex  A connngftBU  in 

Q ^ 4?';  /.  xOn  4 t*  -Ti I f •• 

Dico  dEiOXI^eas  |n_P,|cK,prb^6tii^ 


meMni 


nalitcr  clle  tiitiiiio..  , , 

..  «.•  '/a 

ii  I 'T-;  u;' 

• ..  - t 


. ‘lii. 


; =l,f 
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.7  / V , j Dmattfir4ti4^0  I ; ; >i  T 


lacltKCrad  CJE  -rcHyt' BLadm,^  fcll.ad  . HT,  vcKCM'OE,Cp.?if^ii^ 
tJEtfflfid’  ^ 1^1 C?E’id^^F>  <^dd  fuit  dembimradduni.' 

^ ,!  ni  -I  'i  J.  •■  .a  r]  A . .-;-;:-iD>  ■ , >'  ii  'iL^s:  . 

J 1 Po:  ^nXXyfj./:  ::^H  O..C 

f irdcm  rurfum  £r^orcioBalit|er  lineas  ^ 

& O ^ criginturqi  diametri  M N,  O P,”  xH  ^ 

^Dioci*F'E  «{knd-M  Nf^vt  D H eft  ad  O P.  \‘ 

uaar  r ;.->f.il  a 1.  !ULu-.\jv^—  ■ p,  i\  ‘ * 

^tupjbi  H l JtTj  ,-:ii)nLL’;  m .'i  :ij;.  v 

ingbld;4|^«langulumc>i2l^  vt  B D A 

;A , lic  M ad  ro.  fcd  BDA  ad  BOA, 
redtangtdum,quia  QA>BA  prQportionalit^ 

*p.  P:Q’QB,94.vat  deiQonilfandui&. 

T’  !"«''■?;  *;v  '.'"^'O  i TTd»  •t; X X Vf  ii}.  ■ ••■:  '''?'■  y ' .' , 

iCjlJhc/i,l  1 'ii.ynuii 'i..  T l',;l,’a.)j.  ,v  .•  n ■■  ,<  • . *•>  i*  • • vi  l . * f 


, , a< 
f&iHrtFEVrf 


tr.ouj.j  u'^n'jL'! 


» ^ # » • 


E-  dffiirifitim 

' arij;igR,A,dc-  ^ 


I iT  tl,a  'd  '^1:  :•■  ^ .'A  C ••  •'.  ••-.■.  a 71  i'  * 


DicoHI,FG  lincasiti  D 8e‘£“  prop^^lforti-  i dniou  i^ 
liter  ede  diuifas.  : y / ’ O \ • l d i > ' * / 


, , . T>emonfiratt^ . y /u.  ^ ^ 

*•  A B , A C lincac  m &:  E proportiohaEcer  funt  di-  /y 

atfa: , ..vc  CK  ad  £G  > fic  BL  cft  ad  DLfcd  CK  ad 


■•I  a < 


btk<av 

Ummr.' 


j^G^dbptftiacamihabettationci^pjQiad  EG,'&  BL/  ' i 0 .;  o..<  t 

ad  DIi.df^licataiphaii^u^tiqntnS'I|I  I'',’ ' -i  •..  ■ ^ i 

vt  F G ad  E G>  dc  H I ad  D I*&  diuidendo  vc  FE  ad  ^ ' 

E,G»  iic  |id  Pl.^f^odfuicdctnonftrandam. 

. P R O P p S I T X O X,  X X I X; 

a•a^l*i(?l), !.  ? ' A X-.  i.;..':  ri-  •C| 

AB,  CA  line?  preportionaliter in 
Iiy^  &.l^j^&.  re^  O Q,NP  R aequidiftatcs  ipfis  H X,FG. 

:•  Dicp  «t  H D ad  D M>  (ic  F£  efle  ad  P N. 

T-»:.  .rutia a u , - \ 

r-r,DJy  ::  . t.w.  , J^emonftratio,  ’•  ‘ 

.»  ^ i,l:  .1.1.  .j. ‘i.;>  J m: ’.  .i  ..n  - } 

GV(nenitn  |ine«'ABk'AC  prdpbttionaiicer  inM,D,N>E  pundisiintdiui&>brit 
J»t  QJad  b I,'  H-  K R ad  E GV&  permutandd  M Qjad  N R > vc  1>  I ad  E G; 
(iA  per  pfsKCcdcntetivfcfl-vt  M Q^ad  N R , lic  OM  ad  P N } •&  vt  D I adi  EG,  fi« 
dbW  ^E  ( Igtcui-^vt^bM  ad;PNV  fic  HD  ad  FE,  & peemde^do  vt  OM 
dd  PN  adFB*'Quodcra^einon(lrai]duai.  ‘ •:.  > : 

i .;!i  r-n  . ,7;:s,-v 

»('....  iia  J»o£l  tJ  . 1 -• '.>:;iC. 7 ” •»  ■ . I ■.'•  . ! ' ' . «q  •>' 1.  ' ' 1 . i 

-o « ! tni  i ' Vro- 
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Sit  ad  A B C parabolz  A D ordmatini  fiofica  linea  Q'  Bt 

<S^,’A^xquah'^(i  A pFppnatut  pet  tinea  EFp!|rallelatc^||B 
dcin  ex_C  ducaturlipca  Cfjpcsurrcns  paiabolf  in  G puu^q,peeq^d^ 
B agatur  linca  occurrens  axi  A D in  H,  & E F line*  in  b 
Oico  F E,  B D,  Etlineai  itteoheinua  clTc  analogia.  ^ 

LItiea  CF  occDirac  <liaincnoi(a  K> 
Quoniam  A E linea  Zqualis  ponitur 
liqe^  AD . & H A,  A K lines  quoque 
incctfeazquancur,  etit  £H  reliqua  acia 
qualis  reliqu;  KD..Auc&mmjU»uJiia 
FK  E ad  triangulum  DKC  qiJpI^t^i 
habet  rationem  E K lineae  wllmeaiu 


• . I ft-  le 

'■  ' f ■'  ■'  - ‘ ‘ ■ k’i)7id adlETitTi^^S 

triangulam  B H D,  ad  trtangnluin'  in  duplicata  ratione  HD  ad  H‘£i  ^'tur 
vtcrianguluni  FKE  adirianguluiq  DKC.iic  BHD  triangulum, ad trianjgdum 
E H I adco^i  tationet  ex  ijfdem  habent  c6poiitas,red  ratio  trianguli  FKE  aocrian- 
guliim  DKCi  efteompofita  ex  ratione  FE  ad  DC>idellB  PiSrex  EKatjKPtid 
eft  DH  ad  HE  :fic ratio  triangpli  BHD,  adirianguium  EHI  ell compdlnt  te 
HDadHE,  &exBD  ad  ET,  ablata  igitur  communi  ratione  HD’adHB,ma. 
net  raejo  FE  ad  B D,  eadem  cum  rationeBDadEI.  quare  F E,6  D,  ^ I lincaeriint 
cominojE proportionales. Quod efatdsmaallrandum.  ; , 

PROPOSITIO  LXXXI. 

PArabolatn  A B C cuius  diameter  B 0 condngatin  B linea  B E/  dc- 
milTaqi  ex  E linea  E A'  bcrarrat  parabplt  |n  Bt  A , diametrq.Verji 
BDinF.  . b ' ' V' f>  t ' O w , 

Dico  E C,  E F,  E A lincasin  coBtinua  el£;  analogia.  St  contra  11 EC^ 
£F,  EA  fuerint  proponionalcsi  dico  E B,reiftiodetticontin^M.'l  << 

^ ' E ' Ideminftr^ia. ' ' • 

pdnantur  ex  *A8cC  ordinarim  li- 

\ . C qesADiCGadBDidiqroetmnK 

■ /j  ■ ' , quoniam igitutB E. GC line* qqui- 

\ ‘ "llant.eritVf  GB  ad  FB  I fic  CE 

/ nd  FE; &vt  PB  od  DBvfic  FE 

_ \ ad  AE.fcd  BG>BF,BDline;font 

^ “ ■ \ ptopottionales;igitur&  EC  , EF, 

\ E A lincq  in  continua  fune  anait^ia. 

' ' ■ Quodcratpcimuni.  ^ 

Sint  iaB>EC,EF,E  A proportionales,  iuogaoturque  E Bi.dico  EB  lineaui,  fcSio- 
aera  in  B contingere.  Sio  Tecn,agacur  per  B taogens,quc.  A Eliae*  occuim  in  H- ' 
etumigin>rHC)HF>HAcantinttxpropottiat^cs,acCF*d  FA,  vi  HCadHFt 
fed  & C F ell  ad  F A,  vt  £ C ad  EF  (cdm  E C,  EF,  E A Coe  proporttonale^  igitur 
vtHCadHF,CcECadEF:ardiuidendo  vt  HC  adCF,  ficEC  ad  CF,  quodab> 
furdum,cum  H C ex  bypotheiimiaior  Cc  velminor  rceia  EC.quare’HBnon  eft  tan< 
gens,  occ  quaeuis  alia  przter  E E Qgod  erat  demonftrandum. 
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PROPOSITIO  LXXXII. 

EAdem  manente  figura  propofitum  fu  a dato  pundlo  extra  fc^ionem 
contingentem  ducere.  ’• 


Cinfim^io  dmonjiratto. 

CIctktum  pundum  Ft  exquo  ducacur  quxuis  fecansparabolam  in  C St  A : erit  E C 
prima  trium  continuarum  fit  A C cxtciliis  rciii^uarum  : inucmantur  igitur  inrcr 
CE>E  A media  EEper  I-,  diameter  agitur B D iungantur^ue  EB.  patet  per  proce- 
dentem, lineam  E B Icdioncm  contingere  in  B.  d dato  igitur  extra  parabolam  pun- 
do  tangentem  (luximus,  dcc.C^od  etat  quadicuni. 

PROPOSITIO  LXXXIII. 


*De*nonflratto. 

Q Vomam ramEB.iED.  EC  H,i_ 
iiei , quam  F H,  F I , F G 'liinH 
proportionales,  erit  BEC  redan- 
gulum  aiquaie  quadrato  EO  , & 

HFG  redaiigulum  zquale  qua- 
dtatoFl.  Igitur vtquadratumEO 
adquadr.itumFl,licBEC  redan- 
gulnm  ell  ad  redagulum  H F G/ed 
ED  quadratum  ell  «d quadratum 

FI,  vt  AE  quadratum  cftad  quadratum  AF;  igitur  8c  BEC  redangolum  ellai 
redangulum  HFG  vt  AE  quadratumad  quadratum  AF.hoc  eft  duplicatam  ha 
bentrationein,EA  ad  FA.  Qi^etat demonftrandum. 

PROPOS'lTIO  LXXXiV. 

PAraboUs  duas  ABC,  DB  E habentes  communem  diametnim  BP 
contingat  in  eodem  puncto,  IincaBG,  & ex  Gcjuquis  ducatui  lincaa 
occurrens  parabolis  in  D,A,C,Ej  diametro  vero  BF  inF. 

L)ico  D G E tectangulum  zquari  rectangulo  A G C. 

Dcmonjlratio. 

E St  enim  per  oduagefi  primam  huius  tam 
OCE  redangulum,  quam  redangulum 
A GC  atquale  quadrato  F Giigicur  &;  A G C> 

D GErcdangula  inter  fe  tqualiarunt.Q^od 
luic  demondtandum. 


PArabolam  ABC  cuius  diameter  AD,  contingat  in  A linea  A E,  in 
quafumptis  duobus  punctis  E,F,ducantur  cx  E & F,  duzparallcl* 
hC,FGoceurrcntesparabo)sinB,C,H,G,&  AD  diametro  in  D&I. 

Dico  BEC  redt^ngulum ad  rcdlangulum  HFG  duplicatam  habere 
rationem  hnc?  eius  quam  habet  E A linea  ad  lineam  F A. 


i 


400 


parabola. 

PRO  POSITI  O LXXXV. 


I 


a SxSi 


mmimt. 


b 


1>£ 


PArabolam  ABC  cuius  diameter  BD  contingat  in  B linea  EB;  ex 
pundo  F.  duae qu.Tuis ducantur line.e  E F,  EC,  fecantes  parabolam 
in  F,  G,  AjCpundis  & B D diametrum  in  O & H , demillae^ue  ex  F& 
G diametri  F K,  G I,  occurrant  A C linea:  in  K & 1. 

Dico  G 1 ad  F K,  duplicatam  habere  rationem  eius  ouam  habet  G H 
ad  HF. 

JDemon/lrdt/0. 

• 

VTGI  adFK,  CcEGcftadEFifcd 
EG  ad  EF>  duplicatam  habet  ratiooS 
• EG  ad  EH,  ideft  »>  gH  ad  HF;  igitur 
& GI  ad  FK>  duplicatam  habet  rationem 
cius  quam  habet  GH  linea  ad  lineam  HF- 
t^od  cracdcmonllrandum. 

PROPOSITIO  LXXXVI. 

PArabolam  ABC  contingant  m A & B linex  A D , B D conuenien- 
tes  in  D,  alFumptoque  pundo  E in  fedionis  peripheria,  agatur  per  £ 
linea  FC,  parallela  reftxB  D occurrens  AD  line*  in  F. 

Dico  vt  quadratum  B D ad  quadratum  A D , (Ic  £ F C redangulma 
cflead  quadratum  A F. 

Ejl  hdc  *h  midtfr»fej!u : jui  uutm  btiic fifptmfiiJt 

vUtriusiHfmmitSfGL  A,BpunQacontai2uum  coniungantur , cedat  F £>  F G>  F C in 
continua ciTe analogia.  vci  & H£,H1,HK lineas. 

DemonftrAtio. 

ESt  enim  ex  luppoflco  vt  AD  qua- 
dratu ad  quadrata  D B > (ic  A F 
quadratum  ad  tedangulum  EFC: 
St  permutando  vt  A D q uadratum 
adqnadratum  AF,  ficDB  qua- 
dratum ad  rcdangulum  EFC-fed 
^cft quoque  vc  ADquadratum  ad 
quadratum AF.iic  DB  quadratu 
^ adquadratum  FG;  igiturvt  DB 

quadratum  ad  tedangulum  EFC  - Gc  idem  quadratum  DB  adquadratum  FG. 
vnde  FG  quadrarum xqualccftrcdangulo  EFCi  6c  FEiFG.FC  lincxGinc  it) 
continuata  proportione. 

PROPOSITIO  LXXXVIh 

IlIHem  politis  ducatur  6e  altera  G H parallela  F C,  lecans  parabolam  in 
I & H. 

Dico  redangulum  EFC  ad redangulum  I G Fi , efle  Vt  quadratum 
FA  ad  GA,  quadratum. 


; 'Jjmon- 


■ Tf 


fA.&ABaXA.i 

Demon/rMo.  ,ry  /,  , , i O ,<t 

Mthf.rcdangulpm 
quadratum  F A, qu5.  ; , 
rettangulum  IGH' ad  .quadra-  ' 

-ttim  G A^^habeaorracioncm  qua-^'^  ^ 

Jrati  DB  ad  quadratum  DA, 
conftat  ita  cfle  RFC  rcdangulum 
•ad  IGH  vt  quadratum  FA  ad  . 
G^.(^oddenicMii^a,^duin  fuif;.  ‘ “ 


,.::oq  > ; i /yj\  \ 

0«  A ducacof idiametcr  A K^occamnrordinacun  appliitfsdo  K Al,  reaan-' 
^uluhJ  'G  F B'  ad  KGI.^  ddfdieat^im  babebit  rationem  ciUs  qua«  dJC  E habet  . 
ad^angulum^HLl.  tidoenimreaangottCKE  ad  HX,I,  •eftfatioTine»  KA 
j CFE  adiHGI,  cft  fatio  qua- 

^ FAj>dGAf:l«gftur«tiore^hinguM  CFE  ad  HGI,  dupl^a eH cias quam 

hdb«  CKjBAd-HLI.  fcaaaguhjm.  •’ O ' . ..  e 'i  **** 

>?ui.  'if...  . : ,yt  . • .1  I 

PROPOSITIO  LXXXVm.  ' 

« 

pArabo)aih  A B G iums  dumeter  B D,  & ordibatim  ad  illim  poilta 
^ AE-^.conucmcnicumdiaixictro  inE, 

aftmfqud^  A'&  G diametris  A F,GG  ducatur  quacunque  HI|  paral- 
Jc#t  A C,dccuttcns  A E ^htingenci  in  K,  Jincar  A P io  F,  diametro  B D 
in  M , fun^  AB  in  N;  Screda:  CG  ih  G.  . 

Dico  KFG  rc(Jlan2ulum  aequa- 

• /V  I T T ^ ^ 

rircffcangulo  HFI. 


!i!  ...  ^ i . . -i  ^ilrn:.x^q  OUiil  Jr.v  f t:.:., 

I s.  ■!  A • JJemonJlrAtuK  jin.  fT ; p.  :-i  piiu. 

GI.II.  ../.icnci;.-..  .-fiuH-.  .‘DH  ii  ])  ' [ 


ly  ’i  iin>  'CT 

a l 


'IX»; 


QVoniam  tam  FN  *»  in  K , quam  ’^S.--  • ji-i '*  I ; --"■  I 

FG  in  M bi/ariam  diuiiaeftjOrie  q r * 

FK  ad  FN,  vt  FM  ad  FG.  vnde  re» 


A 

« M A 


t ha 


jugulo  FKFG  , xquaiur  FNFM 
rcaangulum  ; fcd  rcftangulo  NFM 

cdfdnf^ceftxQuarirc^bngiflutn  HFI.^itwetiamreaangulo  HFI  «quale' eft ' ****^’ 
KFOinl^^ua^QupderaCjdemonftfimdapi. 

. . ...  .PRO^PpSlT,Ip.l  LXXXIX.  / . - 

i'  ; '' 

X"  ^Dico  H K,HF, FG  Iine,i  efl^cdntinu^ proportionales. 

^ ' yDtm&nprauo.  ' 

ijh.;'-  h;,  . , ' . « ' . 

QVoniam rcdangulumKFG^xqualfcftrcaangulo  HFI,  vtFH,ad  FK,  ^Ciu.iminu 
F G cft  ad  FI:&  cohuerccodo  vt  F H ad  « H K,fic  F G eft  ad  GI,  id  cft  ad  F H; 
quadratura  igitur  FH  xqualb^^redangulo  HKFG;  & HK,  HF,FG  propor-*^’"' 
cjonalesTunc.  QuodfbicdbmpnurandtHn»  - 


f* 

■ 

o 


- .‘1  0 II ..  1 i ; f, 

i i- . ili  1 r 

. : I I V » 
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PRO- 
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P.tlJia  I <^  ULM  1 


^'ROIJjO  SITIO  XC. 

It  A R pw»boteAP^^)prdinatjni 

}:c n tha iTiet fe-k>ru ^«PBjst^idilf^F^C  duiffidi^e 


cunqtK^tTunicirie  pji  Jbula^  «\#-p^natur  IjR, 

A ByKcuirenlij;  AC  in  G.  'v^  | 

^ico  !•  G .xqualcm  cfle  rcd«  E Hv^ 


B 

'1 


ana, 
“Ww3 

(ACI  tt.il ifthttiu  Iffi  flU 
xiJuIr^rtfc^T  D*I.T  vlia  tuir-Jinfr*' 
AI  nunnhiop  i?  HOl  bi 

i!yhm^j^d.  ‘-'."P- A o 


I I j pOnantur  per  D & G'punSi'ife^  I K>M  R 
' nli>iiit.lc|M»Ilel(BrBaAcnBi  it^aettas  iti‘csBlO 
pNi  m)«4a4lngaaik{j;i.  I «c.  M S>M  N(M^ 

'\f  hs  ,¥a  'JptV'  ejua^raiaan.  iU  ddIMNcitJ  Iquadeanhe 

i?T  '1  ^ i!<':^p^«bc«ral|i4at>6)<]uail)  IHIad^MlG.Ihbc’ 
fec  l^Jdl.ad-JttAniociieft  DAraAiHMd  h«r 
cilDF  Mliil-^cftauitiii  BGi^ualikM'Ai' 
igitur  HE  cMcm  FG.  aiqualis  cft.Quodfuit 

if  J d(>)(inl4ahdlihi‘j  O >i  ' 

;fio4  nu  Jli f>i  ,Qil  i.PRQPQtSiTtQ^.  iXf.CL-.iA^T 


•.irK-t 
r/.i\  Zi 
A>i  »siii 

'MAA  -aup  lia  J 

crenp  <ui3  i a cu^ 
T! 


,3  ni  ouaditib  rni.a  inomauni' 
.tftt  aupi  uaatjpurMc-fjb 
O 8 o*i3m<;iL  ,3  ni  1 A ranil , 


3> 


&. 


^ 3 A .iil  A (II  jf.^jnianou  , OGA  ^ 
iTl^ernfofiU|S,fier  ^ 

;j  ttfWK»nqiw!v#f  E[l7la<i,6Q.j/ 

T>cmonmm.  . 

J 1 H olnpntWn  11 

POnatur  PN  CJ[js.quiI1irtanJ  A B.  erit  Iiec  PQ, aqualis  EO  per  prqccdepceM. 

Sfdiiluei  (jiiieinB|j^  POi aqualis  EHi^auteArFG^PQlvt  AFad 
AP.hoctft  ID  ad  M Nj^igitilr  EH  ad  E 0>  eandem  obtinet  rationem  quam  ID 
ad  M14*  Q«od  fuit  denK>nto|n(um.  (ni'p  , X m<i 'd  mt>  ■i;.moV^'\ 

- >>.  P,RXJP'0'S^i'T;fO'l  KCIE^V' 

abnv  w i»*  ^ 

iiciioXiiiA  Vii»i5k^«^-pe*,  iQ  «o^mgenw,. 

pcriinrdccttrracireD»^ 

. , pc(,Hcmiupar3llqlograininum  A D EC; 

/.  XPC  X J hihiiitDlii  te^i«i\ii^  punito  quouit 
B,  agatur  per  B diameter  B CTecans  AQ 

5tnli5»S=iW?  P«nq 

(Sto,  per  quod  (fuiSIli  IK  parallela  AC, 

>-  G linea  occurrat  in  L. 

Dico  G F,H  F,LF  lineas  in  continua 
>t,Md  sv  ,IdK  oli^  ‘blT/ifMidi9igid.03^  endrpiuj^ji  tr.einoV^*\ 
13  (.1,1.1  itfliOdotl.^l  H » rt  bi  P- 


d.-lH  ,/H  A 


o 

. - q 


,/|,dbi  p-on; 

D A ad  I A,  fic  H F eft  ad  LFj  igitur  vt  GP 
ad  HF  lic  HF  ad  LF,  proportionales  igitur 
(iint  GF.HF.LF.Quod  cratdcmonftranduni. 

P R.  O- 
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Iltfcicm  politis  ducatur  linea  DK  occurrens  GF  in  M.  • • 

Dico  G M,  GH,GF  lineas  in  continua  efle  analogia.  • ' 

Demonflratio. 

Q Vomam  KC  xquidiftat  AD  (ob  DC.  parallelogrammum ) & IKD»ICD 

mangulacandcm  habent bafim  ID, linea:  MH..HL  aiquales  funt.  funtau- • sJmHv 
lem  cnminue  propoi  tioiiales  G F.  H F,  L Fi  igimr  & G M . G H,  G F liheaLtacon- 
tmuaiumanalogia.Quoderatdemonltrandum.  t bi, 

PROPOSITIO  XCIV. 


I 


Ifdem  politis: 

Dico  efle  vt  CF  ad  F A,  fic  HB  ad  B F. 

Dtmonfhratio. 


r)Vc.itiircx  C per  B linea  CN  occurrens  AD  linea:ln  N:  «cex  Arefta  AO 
parallela  DC,  fecans  FC  produ3ani  in  O, & FB  iineam io  P.  Qj|6aum  D C 
eucontingens  & AO  eidem  parallela,  k&x  HB,HF,  HP c proportionales 
Innt.  Suiu  autem  etiam  <1  continu?  L F.  H F,  G F,  «£  G F linea  zqualis  linex  H Prob 
A E»  Ac  pirallclogramtna  cacfcmbafi  A 0f&inrcreat<lciii  parallelas  conili- 

tuta.)  igitur  & HB  ,z<jaaIiseftreflzLF:  vnde  dempta  communi  LB,  manet  H I. 
rcAz  B F,  & NA  ipfi  I D aequalis  jiadeoque  8c  N C parallela  D K.Quare  vt  D N 
eftadNA.ideft  GK  ad  DI,  fic  HB  eftadBF.  fed  vt  CK  ad  DI,  ficCH  eft 
ad  HD.ideft  CF  ad  FAi  igitur  vt  CF  ad  FA,  fic  HB  eftadBF.  Quoderaede- 
monftrandum. 

Eft  h;c  Archimedis  aliterdemonftrata. 

" PROPOSITIO  XCIV 

PAtabolarj}  ABC  fubtendat  linea  AC, 
aftaq;  per  A contingente  A O quq  dia- 
metro C D dud?  per  C,occurratin  D,po- 1 ? { f 
nantur  quotuis  diametn  F E (ecantes  pa-  J 
rabolam  In  G , & per  G px  A , dutaarlinc* 

A H, occurrant  diametro  C D in  H. 

Dico  A C , C D lineas  proportionaliter 
in  £ 'fle  H eflediuilu.  . > , ' 

HemonflrMtU. 

T^Emonllratio  rnanifcfla  eft  per  procedentem. 

■‘-'namfempereft  vi  A'E  ad  ECj  fic  FG  ad 
GEsdeftDH  adHC..  - 


c ifJhiiah 

ifuhmm. 


A 'C 


Eec  z PRO- 
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p A'R  A B O L a: 
?R0P0S  ITIO  XCVJ. 


^ Arabolam  A RCcontingat  in  A linea  A D,  in  qua  fumpeis  quibufid^ 
punClu  D & £)dcjnuianuirdian]ecri  DB,  EC  :&  ex  A per B reda 
ducatur  AE  occurrens  fcC  diametro  inF. 

Diedeffe  TQad  CF,  vt  AF  ad  FB. 


a"/!!.'  ^ ^l^emtynJirAtw. 


V' 


DVeatur  refla  A<^  occurrens  DB  line*  in' G.  erit 
igirur  AG  ad  GC.  » ve  DB  ad  BG  , idcll  EFad 
F' e.  Icd  cfl  VI  A G ad  GC>  ile  AB  ad  BF  > igitur  ve 
'ABadBPtlicEF  ad  pC:  8C  componendo  vt  A F ad 
FB,  iie  £C  ad  CFi  Quod  fiiic  demooBrandum. 

PROPOSITIO  XCVIL^ 

P 'Arabolam  A 6C  fubtendatreda  A€^ereda- 
ex  e diametro  C £,  ponatur  quatcuiiquc 
A G 4cctirre'hs  C E linex  in  G i parabolae  in  B 
; '*^,pi(iido^^cT  quod  diameter  ponatur  B D. 

' ^co  ^dndani’OG  xquidiRate  conti 


contingenti 


DemimRrArio.' 


■'  3.-:,/. ■■  . '-.I  i . .MH... 

DVfla  enim  per  A contingens  occurfar  BD«  CE.di#- 
metris  in  F & E.eritigiturilFB  ad  BOi  »t  Aft  ad 
DC>  idcll  AB  ad  BG=  quare  ‘AEiDG  iincarruacpa- 
rallelx.  Qdod  erat  dcm'oo(lrandum> 

PROPOSITIO  “xcvin/CT 

r , ■ ,i  , j 

P Arabolam  ABC  fubtendae linea 

queper  A & C,  contingentibus  quxconuc- 
niant  in  ducatur  diameter  quz* 
cunque  P E,  fecani  AD  lineam  inE, 
''  De  in  G,Sr  parabolam  in  H.  l 

Dico  GH,HF,H£,lincasinoon> 
tinua  cile  analogia. 


DtmonflfAUo. 

.m-.To»  ; 

t S*  enim  vt  AF adFC  > fiod  Eji  ad 
F , fed  etiam  vt  AP  ad  TG^*\  fic 
FH  ad  H G)  igiturvtEH  ad  HF,  Ce  HFeft  ad  HG  s ptoptjrtionales  igitur 
fune  GHiHF,H£.  Quod  erat  demonfttandum. 


P R.  O- 


D'*  lifii 
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P A Jl  A.B  O 1‘A; 

PROPO-^f;TIO  XCIX. 

^Ar#bolapj  AB  C cuiuifubt«nfa.AC,  Contingat  in  A linciADiTh 
A qgijujmpto  ijuoois  punao  D Bcmitutur  diameter  D E occutrcns 
p^rabpl»  in  B,  per  B aucem  ex  ,C.rxda podatur  C F,  occurrent  en&m 
fCA  «amjscroinFi  . 

Dico  FA,  DE  lineas  ciTc  inter  ^ i>  ji  /I  ■ 

fexquales.  ...U  ’ 

Dtmonftr<uil>.  ^ ^ 

VTAEadEC.‘Cc,DBeflaaBE,„!„^«,  / / \ 

St  componendo  vc  Ac  ad  CE>mc  ‘j  , /j  \ \ 

DEadBB.lbd7tACadEC.ficFA'  ,-  I ' \ ''" 

eftad  Bg.igitutvc  DEad  BE,licFA/  / ' \ \ 

td  BEiigitnr  F A,  DElmcafnnt  ;, //  'VA  ' 

ter fe aequales.  iQjjoderatdemonftCaft;,,.,.!)  '*  ,/  \ \ 

■ J . ; I I.  , r<Aiutid  A!V ^ g -^C 

^ v^op^MtjP  c. 

Tirdcttafofitis;  • ■ ms  Mu,  ..  ,,  ■ 

J.  Di(toeflrcBG  adGF.vtFB  ad  FC. 

■'-.i.iji.  i:.  . JI.,-.  -IviH,-  1 . 

1-  y.  A .1..  : niix,-  Dfmo}\pratU.  ^ 

QVotiiam  F A,  DE  llnC<;pcrpra;e(!(lietttenva:quaIesrunc,D£  eft  ad  B£,  vt  FA 
ad  BE.idelbvc  AC>adECi&t<Kietttado  Afi  act' A C>  M eft' FB  ad  FC,  rt 
0B  ad  DEtideft  ad  FA.ftdTt  BD  ad  FAtficBGadGF,  igthit  BGadGF,  V* 
FBeiI  ad  FC  Quod  erat  demonftrandum.  ■•lixi  i:  ' .■••  ;i<jc  . oxil 

^ . I t.-  .1  y;,I  : M nn  • ru  ...c 

-o;,  -ui  PROPOSITIO  'G!.  yJl  ^ < 

TUdcmforitisducaturA  BoecuirenifDiuo^i^iqH.  i.  ^ 


A DicoDHjDFjEClineasincontinuaefleanalogia.  ■ ■ 

r.  ' O Vrt  o . 

TJemonfirAUo. 

p St  enim  D H ad  A fi,  id  eft  ad  FDrTiDBad  BK^drt  DB  aAgE,fic  FtUt 
■^ad  EC>  igitur  D H eft  ad  F Dre  FD  ad:£Ct  Qpedent demon Acandmti.  > 

*'■  '• ,,  •"  p R o p 05 o 

P.’--',' . ‘ I • . . y ,1.  t;t.‘ n • 1 <(y.U 

Arabolam  ABC  cuius  diameter  BD,  ‘ 

coniingar.infi  iiBea&E,dcmina(|ue  a jr r’ 

diametro  £ A ducatur  ad  BD,  ordinarim  j '•  , \ 

A^O  Cj  pqt&tJiWue  Ed  oecurrt^  t , L,..  ■ r.  \ , y 

I^latinF^BO  diaracifo  fn  G.  ,,  -r^Nl  A 


P A Rr.A.B  OL  A.« 
PROPOSl’tlO  CI  II. 


'pAnbolim  A BCcuiUsdiameter  B D,  Scordinatim  ad  illam poGo 
X'‘AC, cohdngaiin  A linea  AE-,'c^eda^ueex  C diametrp  qtue 
condngcnti  A E occiirracin  E ; perficiatur  parallclogrammum  ACE, 
ducacurq;  diameter quzuisHG occurrent  parabole  in  I,  & A£  re£ta 
in  K. 

Dico  H G I re£langulum  xquari  rcAangulo  H K G. 

DemonJIratio: 

. pRoduAaiiiametcr  BDiiecct  E F,  A£  lineat 

_JP ^inL&M.  Quoniam  AC  linea  zquidiftac 


! ^1  zquale  erit  rcaangulo  LDB.  KurliuncamW 

. I BD  adlGificLDBreaangulum  CtaHfefla^ 

"1^ ^ — PiC  gulum  HGltitcm  AUCl>  tcaangulumadce- 

/ \ fiangulum  AGC)  idcftrcaangulum  <AM£ad 

/ 1 : ’ . rcaangulum  AK£,igitur  vcLQB  ccAanguiu, 
ad  rriSangulu  I,  fic  A MEaeAanguJqqi  cft  ad  rc£iatiguiuni  A K E ; eft  aure  vt 

AM£rc£languii>niadtcd;iU\gulu  AKEiiit;  LMU  reAangulum  ad rcAangulum 
HKG(quia  cxijfdcm  rationem  habent  compolicam)  igitur  vcLDBteftanguluna 
ad  rcdiangulum  HGIiiic  LMD  rcAangulumeftadte^angulum  HKG-  dc  per- 
mutando vt  LDB  reAeigillum  cli  ad  rcdangulum  LMD>licHGl  reAangu- 
lumadtedangulnm  HKG-  fcd  LDB»  LMD  re^angula  ollenia  fiint  zquaiia, 
igitur  & reiSangulum  HGj  z<juaJe  eft  teftangulo  HKG.  Quod  erac»dcmoci{ 
(Itandum.  " . 

P R 0 ,P,p.  S l .T  I O CIV. 

PArabohiai  ABC  cuiBs:diamcte(.  AD  & ordinarim  ad  illam  pofica 
C D confingant  in  A Ac  C lineae  A E,  CE  conueniences  in  E.du&i- 
qucAC,ponaturordinaum  BG  qu?  E-C,A  C lineis  occurrat  in  F,6cH. 
Dico  H B quadrati  tlimidio  equale  efle  redlangulum  F B,  H G. 

r E A ..  Dtmonftratio. 

T7^  ■ ■ 

- X.  / / / L p Rigatur  ex  c diameter  CI 


. _ ^ . occurret!» 

^ G line^  in  K,  fiat^ue  H B zqualis  K L. 

//  y ' ^ Quoniam  igitur  KG,BG.,fHG  proportio»! 

// / y nilet  (unt,8c  B Hdiffcretit  ponitur  tqualit 

e/  j \ LKiteftxGHjHBcBL  qnoi|;proporcio- 

^ _ n^eaiunt , adeo^uc  B H quaikaco  zqualq 

^jr — ; — — D ,,  teAaogulumLB,  HG.  Ruifum  fciimA* 

' i^fpropeerea  HK  in  F diuiTaCi  bifa- 

riam ,jc  M B linez  zq  ualii  ponatur  K L.  fWt  ^ L B reliqua  in  F diuiia  bifiiriami  qu»} 
re  F B,  H G rcAanguium  dimidium  cArci^anguli  LB » ^ C i adeo^uc  aequale 
dimidio  quadrati  HB.  Quod  erat  demonllrandum.  \ ^ 

■O  Sin  • PRO; 


FilJMu. 


PARABdLA.  40^ 

.p,  ^ 9 p,o.  s ( T,!  P, , 9 Y- 

Arabolam  ABC  cuiiis  diameter  A D eontrngat  in  B linea  B E,con- 
3«ei»teis  nmvd*»nicfr/oiffji;i  damtir^ftcxtUn^J^C  > 

|»tt<i«fetjaFBtG,ducxqtp^flrd‘“«wlwC)8F:G,Bj4,CjQiofcn«;fi-‘  ! 

ttH)ko  FU*’BiIA,P,P  conjinij»..,  /.  luI  ,C1  D.i>  1 


R 


c(Tc  analogia, 
-naitwm  ’ 


..a  :4  I fi.  |\mI,D  : ,.  J A ?nsm  'jo 

'\ 


utaiiir  tjciorBftfli- 

do i4  B. 
Quoniam  BElmea  fei3ioncm  contingit . erunt  . 
^,EK..ECH>*St.'^»<t«<iPG,'>KL.CD  ^ 
concinu*PfO|>ortionalcs  ; fcd  HB  lincaxqualis 

Ml%HUbki4.Qid>a  dOBi  iictoMOf^dttmAu 


i.oiu>d 
S i»c  D 3 jv  aiurf? 


^ «inut  lalcnoii 

«1  «&W1.  ^ jv  .ti riain£7C9  l'i  'X  an^* 

Md^n^iit^KiUmrtMnslifcwrfiW  S Ffiff 
diK|ueorciinatimB<»ClXfiM>Aiiil#{>p^5flpl“ 

A Hi&ex  rt. ordinatim  ponatur  HB:  dicoT- G. 

B H,  dl)'  fAeisc(&[Jrap<|r{!oO»*qs(ju^enim 
B fe  ' erit  contingens. vnde  per  prfcedentem  con- 

«■ilBinaffeirfttwiSy  „ib  tuirnOnA  mfilodiiACT 

nioip.R-bfPiOiSltTi.-O;  ,.P?Vt?rriil  fl  ni]tg  J. 

^6' AB'C'aifflfe€rtir'A  D:i?in  tjnaiafi 
T^THiYip^ 

i E,  deniWtsJiAitMix'  5»,iiin<  *-Jni 

R t A rti 

„ lam  in  G.R.fe;^:  p<jndKtU^i>loiq  ano 
que  ordinatim  G 1,  KHi'PLiiioqoiq  '9|^l 

Dicocflcvc  GI  A 

Iria«lA-G^:q  ni  fl)  molnoflomtinoiip  ;t 

E^fiiDU(actlXi4x;£|:^lin|^,^^  ^ 

■*^&ex  B ordinatim  ducatur  li- 
nea B M.  erunr  igitur  tam  G I>  B M> 

CD  Iinea:j'dt}i3fim  q 

proportionales,  quare  cum  BMIi- 
P«  fr.Vttiq*k?  feriyr  commqnk;k^  j ^ 

qualceftrc£hn^0ld'HKFIi':^'  5nb  8 
to*if£GIad.^HilicPltdGCl4j  cjiCI 
Quodetat  demondrandum.  q 

.tjx\ist^t\ewjCC 

nnniosu  ssnll  a A or-nq.^.l  «jsmsl^ 

---•hne:»  S isqiujcnoq  .mxruiJioJ  iniT5'3^  : 

Hi  ^ Q ,HA  1»kUAi7  31  10^5^ 
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PARABOLA. 

. _ ^ L I 


^RO  PqsiTIo',  CYII.  , 

* <j  f -'i;..  ;i.-  • t A /nj.\  . . f 

ESW  A B C pawbol? 'diameter  A D,  in  qua  efliimpweatra  (^eneiB 
punAo'qucfuir  Ejdcmittatur  ex  E lecan^  E F C.pofitifl^tic  oidioawn 
F G,C  D,  fiat  A E linex  «qualis  AH , flc  ex  M ordroairim  ponatur  HB 
occurrens  AC,  FC, lineis  in  1 & K.  "iw.  ■ 

Dico  E C linejMfr«Wc«a  & “««“  »»- 
®N  tione  proportionali  in  F & K cffe  diuil^ 

\ ..;id<ACEVfffAdPF,v?J;|C,f44^R 

. \ ■ 7i:!.7:j  , j !i;i'  . ; • i.  ■ fiitu;..,  Q 

“ A \ ' wj,.i  0 A j, i:: 


lales  funt,  & F Q,  I H k linei  xqualcs.adeo- 
4(  PI  parallefa  AK.  qOare  vt  E C ad  E F, 


c i.Dtff*- 
grffinmhith 


P A R A B.  O’  L'  A.  40^ 

ad  HE»quu»cr6al  G.IFUdcftlEJ  4c  I H proportiopalcs  funti  vt  HI  ad 
liue  IF  ,ptima  ad  Cecundam,  (ic  H I cum  IF  vd  IE>  id  eft  HE,  prima  cum  fe- 
cunda,ad  lE  vnacum  IG  id  dl  E Gv  fecundam  cara  tertia,  igitur  vc  AD  ad 
ficM  R aJ'KG.  Quod  erat  demonilrandum. 

OccurfatutndiamccerHG  rc^ABinEincrapahibola>crit  igitur  vt  AH  ad 
XJD-^CsHE>i|BUjideftadHI,etvt  AD  ad  HD.ficHI  ad  lE,  ledvt  HIadb 
lE  priiaa  ad  fecundam  (c|uja  Ht,IE,  IG^^pruponionalesidat)  Gc  H E ‘ elt  ad£ G, 
lilturvt  A D ad  D H.  Gc  H E eft  ad  E G. 

T luce  Archftnedis  prcip.4.de  quadracuraParabola;  aliter  demonilrata. 

VT  i • • CotvlUrium. 

Hinc fequuiir Irneam  HI  I Gi  cationem liabcre duplicatam  ciuS  qUam ha^  • 

bcc  HF  ad  FG:  cum  enim  Une  continua;  proportionales  <iHl,  FliGI}ChCd£»  91. 
raiioHl  ad  IG>  duplicata rattdnft 'HI  adFI,  id cfteHFad  FG. 

' ‘ , , i, , ; >‘Kp.p  0 ^ i,T'i  b c X.  , 

PAraboIatn  A B Geuitts  ctnunec^  B D,  contlngat'iit  B linia  B £ , qua 
diuifa  in  F & G , vt  B F , B G , B.E  Hnc  ptQpprtibnalcs,  demittantur 
diametri  F H,  G I-,  E A duftaqi  cif  A ad  B O ordinatim  linea  A C,  qui 
FH,  GJtectaafect^ia  K fit;  Ljagatprpcr  BexC,  linea  CMoccutteljs 
FH^Gl  diametris  in  M ac  N,  'V  , 

Dicofationem  LM  ad  M Hdupliciacameire rationis  NI. 

„ . 1 • 1 1.  •-  . 

Demettjfratti. 


QVoniam-BF,BG,BE  linex  cbntinux proportionales  funr, diailielri qtioqitt 
FH,Gl,£Ain continuafunt^analogia.Quarc ratio  AEadFH,ideft  LF  »d(kx  n. 
FH,  duplicata eli rationis  AEad  GI,idc(l  KG  ad  GI;  fed  LFad  FH,dupli- 
cautn habet tationein  , Lo  ad  DH,  (cGm  LF,FO,  FHs proportionales unt)g4t.M 
idell  perprzccdentem  LM  ad  MH, fimiliter&  KGad  GI,  duplicaram  habet 
cius  quam  habet  KN  ad  NI,  igitur&  ratio  LMadMH  , duplicata  eli  rationis 
KNadNI,  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSittO  CXf. 

Itfdem  pofitis  ducatur  linea  AB  fccans  FL  lineam  in  O. 

Dico  M H L F rciAanguIum  cite  zquale  tedUnguio  M L F O. 
Dimtnjlrttio. 

QyoqiamtatioLFadFHcamdupIicataeilratianisLldadMll,  quamPE  ad 
FO>eritvtLM  adMH,G;FLadFO:  quSre  redangulum  MHLF  xquale 
ctlrcftangulo  MLF 0> Qpoderae demonilrandum. 
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P A R A B O L A.. 
PROPOSITIO  CXII, 


Sit  ad  A B C parabole  diatno» 
trum  B D ordinaciih  polita 
linea  AC,  iundlif^ue  pun^t 
A B,C  B,  ducatur  diameter  qu^ 
cunque  E F occurrens  A B , C B 
lineis  in  G & H. 

Dicocflevt  HF  ad  FG , fic 
HEadEG.  r, 

• ■ ■ . . t . ' yii 

^cmonftrstio.  , 

adDF,ficFH.eaadHE.reaetiamvt  ADad 
biM.  V Dp,  fic  bFG  eftad  GE, igitur  vt  FH  ad  HE,  Cc  FG  eft  ad  GE.  & p«- 
mutandovt  HF  ad  F Gi  fic  H E ad  EG.  ijuod  ena  demonRrandum.  ''1 

PROPOSITIO  C X 1 I I.  , 

Sit  ad  ABC  parabole  diametrum  BD  ordinarim  potita  AC,  hki* 
difque punctis  B C ducantur  ordinarim  linee  EF  occurrentes  C G, 
BD  diametris  in  G & I,  & CB  redie  in  H.  - ' ' 

Dico  rcdjtangulum  G l £ H equari  re£tangulo  G E l F. 

Demonfiratio, 

..  ' A Gantuc  per  B diametri 
^KL.  vt  AD  cadDL  , Bc 
LKeaadKE,rcdvt  ADad 
DL,ricCDcftad  DL,  id  eft 
GI  ad  IE,igiturGIcftad  lE, 


i 

i 

i 

HB 

B 

3 

■ 

■ 

■i^ 

BHHH 

■H 

^ ax  AX  AJ>»  MW  «VA  AI  AA  t IIA 

eft  G E ad  EH , igitur  vt  G X 
ad  lE,  fic  GE  ad  EH.  syide 
C I.  E H reftaagulum  «quale  eft  reftaogalo  G£<I  E id  eft  G E,  I F.'Quod  erae  de- 

fnanftr^dum.  • *x 


f’  -T 
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PARABOLAE  " 

PARS  TERTIA 

ScBimis  focum  (f  mutuat farabolarum  interfe6iionet 
(^eometricedejignat. 

PROPOSITIO  CXIV. 

FArabolam  ABC  cuius  axii  A D , contingat  in  B quaruis  BE,  oc- 
currens axi  in  E : po/iraque  ordinatim  B D,  ponatur  B F normaiis  ad 
BE,  occurrens  axi  in  F. 

Dico  DF  lineam  arquari  dimidio  lateris  refti 
quod  axi  inferuit.  ^ 

Demortflratio. 

CVmatut  AG  arqualis  lateri  re^Io.  quoniam  BDordina- 
*^tim  ponitur  ad  axem,  quadratum  BD  zquale  cft  redtan- 
gulo  D A G;  quia  vero  angulus  EB  F redus  eft,  erit  Sc  oua- 
irato  BD  zquale ireQanguIum  EDF.igiturEDF.DAG 
redangulafuntinterrezqualia,8c  vtEDad  AD.GcAG  eft 
ad  DFt  eft  autem  EDduplabipftus  AD.cdmE  B,fitcoo- 
tingen$;igitur  ae  AG  dupla eftreftac  DF.-adeoque  DFz- 
qualis  di midio  lateris  rctli. Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CXV. 

EAdem  manente  lig«ira  i fit  AG  latus  rcAum  St 
illius  dimidio  zquetpr  OF:  ponatur  autem  or- 
dinatim D B,  & B E contingens,  iunganturqucB  F. 

Dico  angulum  EBFrcdumeflc. 

Demonjiratio. 

^Vm  EB  Iit  contingcns.ScBD  ordinatim  polita,  erit  cEDduplared;  ADs  ScetiU. 
'^quia  AGduplaponiturDF,eritDAG  reiftangulu  a zquale  feftanguloBDF.'*'** 
fcd  D A G rcaanguto  qquale  eft  quadratum  B D, igitur  & quadratum  D B zquale 
eft  redangulo  E D F,  vnde  cdm  D B normalis  ponatur  ipC  E F,  pacet  * angulu  E B F ' 
cfteredum.Quoderatdemonftrandnm.  * mtmm, 

P.RO  POSITIO  CXVI. 

PArabolamAB  C cuius  axis  A D,  contingat  linea 
B E,conuenicns  cum  axe.in  E-  pofiu^i  B D ad  £ B 
redtam  normalitcr,diuidatur  E D bifariam  in  F. 

Dico  F A quartam  partem  cITe  laceris  reftL 

Demon^hratio.  ' 

'pOnacurB  Gordmatimadaxera;  cdmigiturEDin  F bifa* 

A riamlicdiuUa,8c  £G  in  A(obEBcontingencem)vtED 
ad  £F>Gc  EG  eft  ad  E A>  vnde  & rcRduum  A F ad  rcliduuiD 
GD>  vt  totum  E D eft  ad  dimidium  fuiEF:  AF  igitur  dimi- 
dium eft  G D:  hoc  eft  quarta  pars  lateris  rcftiicdm  G D late- 
ris reftidimidium  lic.  Quod  erat  demonftrandum.  > 

- i<  • Fff 


StxHt 
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PARABOLA. 
PROPOSITIO  CXVlI. 


PAraboUm  A ^ C cuius  axit  A D,  contingat  redia  quxuis  B angu- 

lo B£  A xqualisliac angulus  E BF. 

Dico  FA  lineam  xqualcm  eflequartx parci  lateris  rc£h  ,■  & Ii  FAHt 
quarta  pars  laceris  retfli,  dico  lineas  FB,  FE,  fitconTcquenccr  angulos 
li  £ F,  E B F clTc  inter  fe  xquales. 

^emonjlratto. 

pOnacurordtnaclm  linea  BG>  & B D normalis  ad 
tingentem  E B.  Quoniam  anguli  E BF>B£F  ex 
thefi  xquales  funt,  erunt  !e  F B , F £ linex  quoque  xqua^ 
Ics,  vnde  cdm  &angulus  £ B D re£lus  iit  ■ fi  centro  F,  in- 
terualloFEcircuIasdeicribacur,  tranfibit*it  pcrB&  D> 
QtMte&  EF>  FD  line; xquales > adeoque  FA  xqualis 
t,quarix  parci  laceris  redi.  Quod  erae  primum. 

Ru  rfiim  cum  angulus  E B D ponatur  redus,&  B G ordi- 
narim applicata  ad  axem  A Dtcrir  D G (qualis  dimidio  da- 
teris redi,  adeoque  dupla  A F : quare  EAadEG,  vtAF 
ad  GD.  Sc  componendo  vt  EF  ad  ED,  fic  AF  ad  GD: 
■p  ''quareED  duplacfiipfius  EFidtcirculuscentro  Finrer- 
uallo  FE  delcripms.tranfibicperBdc  Dicruntq;  linexFB,FE&anguliFBE, 
F E B inter  fe  xquales : Quod  erat  demonftrandum, 

PROPOSITIO  CXVIII. 

E Sto  ABC  patabolai  axis  A D xqualis  quartx  parci  lateris  tedli : fa-^ 
ctaqt  AExquali  AD,  ducatur  ex  D linea  OC  occurrens  parabolx 
ia  C ; & ex  C erigatur  diameter  C F , occurrens  £ F (qux  normalis  Iit  ad 
axem  AD)  in  F. 

Dico  D C,  FClincas  clleintcr  iexquales, 

DemonHratio. 

A Catut  per  C contingens  C G,conuenienS  cum  ake 
^in  G;  ad  quem  ordinarim  ponaturC  H.  Quoniam 
CGcficontingens,redxAG,  AHSxquales  fiinti 
additis  igiCDtxqualibus  AD,A£cotx  GD,EH  s- 
quales fiintiredDCredacRcxqualis  GD,  igitur ae 
j)  DCxquatorlinexHE,  ideftCF.  Quod  erae  de- 
fflonftrandum. 

PROPOSITIO  CXIX. 


/ 


-7*— 

- :.<l  • /, 

d(7. 

* ii.iv;’. ' 

/ 

t 

im. 

r 

H 


PArabolam  ABC  cuius  axis  AD  produ* 
crus  extra  fecrioneffi,  Iit.  xqualis  lateri  re- 
cto, contingat  in  A ^nea  A£„  dcmilTaqtex  A lecante  AC, erigatur  exC 
diameter  C F,  occurrens  A E contingenti  in  £ , & D F qux  parallela  fe 
AE  inFj  facto^uc liiper  E F vc diametro, lemicirculoFGE, ducatur  ex 
C,lineaCG  qux  lemicirculum  contingat  in  G. 

Dico  AC,  CG  lineas  clleintcr  fexqualcs.,  . 

■“  * ' pentofi- 
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DemonflrAtid.  ' ' » • < • ' i'-’- 

1)Ona'ni'r  ex 'C  ordinarim  C H.  quadratum  A C xquilc.' 
^ cftquadratis  A H,  HC : fcd  H C quadratam  xquale  eft 
rcdkangulb  H A D ( quia  AD  per  hypothcfim  cft  xqualis  la- 
teri redo)  quadratutii  igitur  A C xquale  e/l  quadraro  A H 
vna  Cum  redangulo  H A I>,  id  eft  redtlngulo  A H D>  id  eft 
redangulo  ECF;  eft  autem  Sc  ECF  redangulo  a:quale 
quadratum  CG.quadrata igitur  AC.  C G adeo^ue  6c  li- 
ncte inter  Te  xquantur.  Quod  .em  demoDftraadam. 

P R O P O S 1 1 1 O ' C X X. 

. ; I ‘ 

Tj  Sto  A B c paraboJ*  aais  A D : & A E lihe4 


Cl  enim  non  contingar  i ponatur  exF  contingens  FCi 
‘^cadet  illa  inter  BSc  A.  vel  vitra  A.Cadat  primo  inter 
B 8t  A,iungamur<iue  BE.CE.  Quoniam  Pt  linea 
eft  conriagcns,  & A E quarta  pars  latetis  redii  linea  C E 
xqualis  eft  redx  > F E.  hoc  ell  E B.  Qiiod  abfUtdum.igi- 
tur  FC  contingens  nun  cadet  inter  B & A.  fimiliter 
oftenditur  F C non  cadere  tltrd  B.  Quare  F B fola  pa- 
rabolam contingit.  Quod  erat  demonfttandum. 

. PRQPdSiITjp  '0 

E Sto  ABC  patabolx  axis  AD,'&AE  '' 
linea  quarta  pars  lateris  rei5li : centra  En. 
intcruallo  quoais'E  F drculbs  dercrlbatbi-j 
occurtenSaxiinFac  pataboIxauVetnin 
B : & CX  B teiAa  ducatur  B G ordinarim  ad 
axem.  i t ' I . i 

Dieo  DG  litteatn  jdirtiiciiutiicirclatcrit 
refti. 

Dmonfirstlo. 

TYngantof  puht^  FB.feD.  erit  igitur  angulus , 

Ap  B D in  fenUcltcuIo  tedosxift  autem  p'f  t ptx- 
cedentem  PfecOntlngcnS . DG'igitUt  diihidinm  _ 

•>eftlatetis'rcai;'tidoderatdinh'onftrindam.  , ' ’ 

• •-  • n-i  (r.. 

• r :nt  1 : * 

' . - ■ U 111  ^ t "vh-ii  . 

■ 1f ‘HI*  i ' TS'  - 


I 


4*4 


ftiVTi»* 

im. 


PARABOLA. 

PROPOSITIO  CXXII. 

* 

PAiaboI»tn  A B C cuius  axis  AD  contingat  in  iQ 
linea qua;uu  C E,  conucnicns  cum  axe  in  E.  di- 
uiraqucbimriamC  £ in  F,  ducatur  FD  normalis  ad 
E C contingentem  «ccurrens  axi  in  D. 

Dico  A O lineam , quarta  clTe  partem  lateris  re£Ii. 

Dtmonfiratio. 

TVngaotarpanAa  CO.  Quoniam  FD  normalis  cfta<lcan> 
Agentem  EC.  anguliEFD,CFDa:qiialesfunt;funt autem 
EF.FCex  hypothefi  xquales,  8t  FD  communis» 
triangula  igitur  EDF.CDF»  & ED>CD  latera  zqoalia 
runt:quare&aogull  CED.ECD  equanturt  8c 'AD  » linea 
cil  zqualis  quartq  parti  lateris  redi.  Quod  erat  demsnftran* 
dum. 

PROPOSITIO  CXXIII. 

)AraboIam  ABC  cuius  axis  AD,  continet  in  B reiSa  quaeuis  B E 
conuenienscum  axe  in  E,  demifla^  ex  B linea  BF  parallelaazi,  fiat 
igulus  EBH. 

Dico  AH  lineam  xqualem'efle|quarcx  parti 
laceris  redi : & fi  AH  hieric  quarta  pars  lateris 
redi,  & B F,  parallela  axi , dico  angulos  E B H> 
FBG  eilearqualcs. 

Demonjlratio. 

QVoniam  FBatquidillat  £D , angulus  AEB  xqua* 
lis.eft  angulo  FB  Q hoc  eft  angulo  H B B;  vnde  A H 
linea’’ zqualis ellquartz  parti  lateris  redi.  Qi}od  erat 
primum. 

Ruiihm  cum  AH  lincafit  quarta  pars  lateris  redi,a4> 
gulus  HBE  atqualisell  angulocAEB.  hoc.cfl  FBO» 
cum  FB.ED  zquidiftcnt.  vocetut  autem  pundum  H 
focus parabolz.  . 

O P O S I T I O CXXI  V.  . . 
Acz  parabolz  focum  exhibere. 

■ V • r’i 

Q>nftruSlu  (y  dtmmflrMio,  ' 

CIt datz parabolz  ABC. axis  B D> cui quotuis pooanmr  zquidiftantes > A R»C Fl 
*^aganir  autem  per  C contingens  G H | duda^uc  ex  C reda  CD  • fiat  angulo 
FC  G>  zqualis  angulus  HCD:  condat  per  przcedentemptoppCtionem  pandum 
D,  clTe  focum  paraboIz>adeo^ue  BD  quartam  efle  partem  lateris  redi.dC quoniam 
CF  linea  ed  quzeunque  parallela  axi,  ii  in  reliquis  quoque  angulo  incidentizz- 
qualis  fiat  angulus  reflexionis,  ratiij  reflexi  omnes  connenientin  D pundo  quod 
quartam  lateris  redi  partem  defignat.  datz  igitur  parabolz  .focum  exhibuimus. 
Ptrrt  focum  f unitum  D > quod  iniit fut  ctmhnfie,  ^ rtdij  refitxi  pruciii 

in 


D 
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^1«  17.  A E.  A B O L A. 

tur  lineis  H 1,1  D.  rriangula  A 1 D.  H I D xqualia funt. quare  AD.  fubtcmlens  angu- 
lum obtulom  A ID,  maior  eft  refla  HD  hoccfl  B D.  Quod  erat  demonftrandum. 

P R.  O P O S l T I O 'C^X  X V 1. 

E Sto  ABC  parabolxAXts  AD  : futnptiqi  A E qu*  non  fit  maior 
dimtdio  lateris  redii  > .oeflttt>  h interuallo  A E circulus  dcfctibatut 
AHF.  ..  , ' I 

DicocirculuiO,AHF  conringereintUs  parabolam  in  A. 

I 

A ^ 'I  ,1  Ty^nonfiratio. 

t lat  A D linea 


jualis  lateri  reflo, 
ordinarim  Jueaturquzuis  GB 
Decurrens  circulo  in  H.  Quoniam 
AE  fopponitur  non  maior  dimidio 
latetis  reflh  cadet  F punflum^fupra, 
velinil  ~ * ' 


>01  D,adeo<H»  age  r«- 

' ' L \ ftangBluin  inmiW  cft  icflanguJo 

- .A-^  .1,,  ,P>  \ ,G  AD  i igitur  & HG  quadranun. 

Binus  eft  quadrato  BG<  ptinfliwa 
igitur  H cadet  intrapatabolam.eodem  modo  deniooftranlur reliqua onmia Circu- 
it {Aindii',przter  A cadere  intra  parabolam  : drculus  igitur  AHF  > parabolam 
A B C tnrOrius  iri  A conringin  Quod  erat  demoaftranduffi. 

, pROPOS  ITID  GXXVlI. 

B C paraboli a»is  A D nuior dimidio  lateris  redii:  cemro^!» 

|[3o,‘intcrualfo  AD  circulus  deferibatui  A FGt  V 

i^i^o  circulum  illum  interfecate  parabolarti.  . 

^mdnjitatio. 

A Ipltt  A Elineazqualis  dimidio lalc)^ 

* refli  & petErecta  ponatut  ordini. 


propositio  cxxvhi. 

E Sto  ABC  parabolae  axis  B D maiordimidio  lateris  ftdli,  centro^  D 
interuallo  DB  circulbs delcribatur  AEB  occurrens parabolz in  A; 
dut^a^ueex  A ordinarim  linea  AF,  ducantur  quotuisEGparailelm  AF, 
occurrentcscirculoin  E & G,parabolzin  H & 1,  axi  in  K. 

DicoE  H G redlangulum  ede  ad  rediangulum  E H G,  vt  FKB  i»- 
(Sangulum,  eft  ad  redlangulum  FKB.  I t 

limen- 


4 


parabola. 


'^Dmonflratio. 

IViiila  AB  occurrat  EG  lineis  in  L. 

C^oniam  EG  lineam  circulo  AEB, 

.1(1  angulos  rcAosin  K lecac  iliamecrum 
B U>  ceda  U G <n  Ri  dauila  cB  biiariam. 

I’cd  & HI  m parabola  ABC. quoque in 
K.  diuiiacllbitariain;  reda;  igitur  E H, 

I G meer  le  xqualesiunt  Rurium  ve  A I.  B 
tedangulumaJ»  redangulum  A I-B.  lic 
EL  G rcftanguluma.l  rcdangulu  E l.G. 
item  II  LI  reftangulum  ad  Si  redangu- 
liimUEliled  RLG  redangalum  aqua- 
le cfl  redangulis  HI- 1, E HG,  igitur  Se 
EHG  redangulum  eft  ad  redanguluin  EHG.vt  ALB  redangulum  ad  reftail- 
gulutn  ALB;idc(i  I- KB  redangulum,  adrcctangulum  E K BC^od  erae  demon- 
itraoduni.  , 

PROPOSITIO  CXXIX. 

E Sto  AilCparaboIzaxis  AD  maior  dimidio  lateris  redii -sccntro^uc 
D inicruallo  A D,circulus  dcicribacur  A B E : occurrat  is  parabolz 
in  B & axi  in  E.  ducaturque  ex  B,  linea  B F 'ordinatim  ad  axem. 

Dico  lineam  F E xqualem  cfTc  lateri  rcdlo. 

Dimonfiratio.  . 

QVoniamBFori'inatim'dudaell:  ad  axem, quadrarum  FB 
iqu.ilec(l  rectangnio  ftiper  F A & latere  recto  : fcdSi 
1' B quadratum  quoque  squale  eft  rectangulo  A FE;  rectan-  //  jj 

gulumigitur  AFE  xquaieefteiquodfitluper  AF6c  latere  jjp — ^ 

recto,  quare  F E linea  lateri  recto  cll  zqualis,  Quod  erat  / i 
dcmonftrandum.  / \ 


dcmonftrandum. 

PROPOSITIO 


C XXX. 


PArabolam  ABCcuius  axis  AE  contingat  in  B li- 
nea B D, occurrens  axi  in  O, ponatur  autem  exB  li- 
nea BH  normalis  ad  contin- 
gentem,occurrensaxiinHteen-  / 

tro^uc  & intcruallo  HBcircu-  • » / 

culus  deferibatutB  QC:  pona-  ' 

turqs  ad  axem  normales  quot- 
cunque  I K,  occurrentes  para-  r.  j 

bolxinGL,  contingenti  BD  j/i» 

in  FF : & circulo  intra  parabo-  d • 
lam  intercepto  in  I&K. 

Dico  G K I redlangulum  ef-  -iv 
fe  ad  redlangulum  G K 1 , vc  , * 

quadraciyn  FB  ad  quadratum 
FB. 

Demonfiratio. 

pOnatur  BC  zqiiidiiVans  FI.oC- 

currens  parabol?  in  C;  idnctafiud  • 


GCoe; 
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L A. 

DC  octiirratPtrcflisin  M.Qab- 
niam  BC  ordlnaHm  ponitur  ad 
axem  DEt tcfla  BC  in  E biltcfla 
cft,&BE.  EC  Irnea: atqu.iles iitnt. 
vndelJC’ parabolam  In  C contin- 
git. quia  vero  B pttndum  in  peri- 
metro circuli  ell , puiiiSum  qiloqub 
C b in  circuli  ell  petimccro  , 6c  quia 
DBH  angulus  rc&useft,  angulus 
quoque  D C H rei3us  ell  c 3r  D C li- 
nea circulum  contingit,  igitur  etF  B 
quadrarum  ad  quadratum  FB,  fic 
F K bt  redangulum  ad  rcdlangulum 
F K M i Tcd  cu  F B>  CM  linez  para- 
bolam quoque  contingant  , vr  FB 
quadratum  ad  quadratum  <i  FB  Cc 
GFL  reflaguIumeU  ad  retSangu- 
lum  GFL.reCduum  igitur  rectaa- 
gulum  G K I ad  G K 1 rectangulum, 
ell  vt  quadratum  FB  ad  quadratum 
FB.  Quod er.it demonlltanduini 


PROPOSITIO  CXXXI. 


EAdcm  manente  figura  fi  AH  linea  maior  fit  dimidio  latetis  redii. 

Dico  circulum  BQ^C  parabolam  intus  in  duobus  pundtis  con- 
tingere. 

Dtmonflratio. 

en  JS».  P't  Q_linca  OPR  zquidillans  BC  > St  altera  qusems  STVXY  ei- 

*"  ^ dem  parallela,  quia  AH  maior  eft  dimidio  latens  recti  , 'AH  linea  maior  eft 

B Hi  St  circulus  BQ_C  cadit  infra  A.deindevc  OB  quadratum  ad  quadratum  S B> 
f S7  baiei.jic  f p o R rcctangulum  ad  rectangulum  T SX : fed  ell  quoo;  vt  quadratum  O B 
ad  quadratum  SB,  Ccquadrtirum  OQ^  ad  rectangulum  VSX,  igitur  FOR  rd- 
ctangulum  ad  rectangulum  TSY,  vtquadratum  OQ,ad  rectangulum  VSX.de 
permutandoconuertendovt  quadratum  O Q,  ad  rectangulum  POR>  lic  VSX 
8 ' rectangulum ad  rectangulum  TSY;  fed  OQ_6  quadratum  maius  ell  rectangulo 

FOR,  igitur  & VSX  rcctangulum  maius  ell  rectangulo  TSY.  vberius,  teetana 
gulum  TsY  vni  cum  h quadrato  TZ  zqualc  ell  quadrato  S Z,  ell  autem  8c  quz- 
drato  S Z zqualc  rectangulum  V S Z vna  cum  quadrato  V Z , quadratum 
igitur  V Z ynacum  rectangulo  VSX  zqualc  ell  quadrato  T Z , vna  cum  recran- 
gulo  TSY:  oHenfum  autem  ell  V S X.rccrangulain  maius  clTc  rectangulo  TSY, 
quadratum  igitur  V Z minus  ell  quadrato  TZ  : quia  punctum  V cadit  intra  pa- 
rabolam: Gmiliccr  ollendencur  reliqua  omnia  puncta  perimetri  circularis  B (QC 
cadere  intra  parabolam,  prztctB,.8c  Ci  circulus  igtcur  BQJZI  parabolam  intus  in 
duobus  contingit  punctis. 


b tw. 


PROPOSITIO  CXXXI  I. 

A Dato  in  axe  puniSlo  circulum  deferibere  qui  paraboIatQ  intus  in 
duobus  pundis  contingar. 


Conpru- 
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PARABOLA. 

QynfiruSho  demonfiroM. 

Clt  ABC  parabola  axis  BD,  &ineopun- 
‘-^(30111  datuns  D , oportcc  centro  D citeu-  ^ 

Ium  dercriberc, qui  parabolam  interius  con- 
tingat  in  duobus  punflis : oportet  autem  B D / 

lineam  maiorem  efle  dimidio  latetis  refli. fiat  / 

Dp  xqualis  dimidio  lateris  refti  :&  per  Fre-  / 

ila  agatur  F A Ci  ordinatim  ad  axem  : iun-  / 

ganturquepundba  D,A : tum  ceiicro D inter- 
uallo  DA  circulus  defctibatur.  dico  illum  f \ 

contingere  interius  parabolam  in  duobus  //  \ 

pundlis.  agatur  enim  per  A contingens  A E n\ 

conueniens  cum  axe  in  E.  Quoniam  linea  jy' 

AE  parabolam  contingitin  A,&FDxqua-  ^ f -j-  N- 

lis  eft  dimidio  lateris  redi,  angulus  . E AD  «iiri». 

reduseft;  eftauteinex  hypotheliB  D maior  /j  *" 

dimidio  lateris  tefli;  ergo  per  przcedentem  / l ^ I ' 

circuluscentroD. ijiteruallo  DA  defcripius  y V ! \ 

parabolam  continget  interius  in  duobus  pun-  / \ / \ 

dis : a dato  Igitur  in  axe  pundo  D circulum  / N.  \ 

dcfcripfimus,  &c.  Quod  erat  faciendum.  / " \ 

PROPOSITIO  CXXXIIl. 

PAraboIatn  ABC  cuius  axis  AD  contingat  interius  in  duobus  pun- 
diis  B & C circulus  HBG.adtaqj  per  B contingente  parabolam  in  B^ 
quaraxioccurtatinF,  ducatur  exF,  linea  F H , fecans circulum  inG«e 
H , dein  per  G & H , normales  ducantur  K G I , NHL  occurrentes  pa- 
rabola: in  K & N,  axi  veto  in  1 & L.  . 

Dico  efle  vt  Fi  L ad  G I,  Ilc  N L ad  K I. 

Demonjiratio. 

QVoniam  circulus  BGC  parabolam  intus  con- 
tingit in  B & C>  & F B linea  per  B duda  pa- 
rabolam in  B contingit,  eadem  B F circulum  quo- 
que contingit  in  Bi  igitur  vt  HF  ad  FG,  ficbH  P 
eftad  PG:  & vt  LFadFI.Cc  LD  adDI  i fed  vt 
LF ad  FI>  fic  LH  ad  lG;ig<tur  LDeft  adDI. 
vt  LH  ad  I G-  quia  verd  LF  in  D & I, excrema 
Sr  media  ratione  proportionali  diuila  efl,  tc.  FD 
cbifleda in  A, proportionales  funt  AI,  AD,  AL.' 
vnde  LA  ad  AI,  duplicata  habet  rationem  L A ad 
DA,  id  eft ' L D ad  D I : fed  ratio  quoque  L A ad 
AI,  duplicata  elFtationis  f LNad  KI , igitur  NL 
eftad  Kl,  vt  LD  ad  DI, id eft  LHadGLQuod 
erat  demonftranduin. 

PROPOSITIO  CXXXIV. 


tmtm. 
e i.Dtfr*- 


Dico  redtas  K I,  G D;  item  N L,  H D elTc  inter  fe  tequales. 


■ Dmon<- 
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parabola. 


im. 

b ttjJm» 
MM. 


Demonjlrati». 

OStcnfum  cft  rc3as  AL , A D,  A I in  conunua 
cflc  analogia,  vndc  qqnquc  proportionales  erue 
IK.BD.L  N-lcd  etiam  fune  cotinuf  G DiBUiU  Di 
igitur  G Di  K I linea;,  & N L,UH  funt  inter  fesr- 
quales.  nam  reflangulu  G D H.redangulo  K I N L 
cftaiqualc,  &:oftcnfum  infuperiell  GD  adDH, 
eandem  Iiabcrc  rationem  quam  ID  ad  DL,  hoc 
eft  K 1 ad  N L. 

PROPOSITIO  CXXXV. 

Iirdcmpofitis: 

Dico  quadratum  bL  xquari  rcdlan- 
guloNHO. 

Demonfiratio. 

QVadratum  HD  cft  xquale  quadratis  HL,  LD:  eft  autem  quadrato  zquale 
quadratum  NL,  igitur  NL  quadratum  eft  zquale  quadratis  HL,  LD.  fcd  et- 
iam quadratum  N Lmquale  eft  quadrato  HL  & reflangulo  NHOt  dempto  ergo 
communi  quadrato  HL,  erit  NHO  rcdtangulum  xqualc  quadrato  DL.  Quod 
erat  demonftrandum. 


PROPOSITIO  CXXXVi. 

IN  data;  parabolx  axe  pundum  artignarc  quo  centro  circulus  deferiba-^ 
turmaximus  illorum,  qui  parabolam  intus  in  vno  tantum  contingunt 

Confindiio  demonJhriUi'). 
p Sto  ABC  pataboIzaxisBDiO- 
■^pbrtet  in  illo  puhdum  allignare 
D,  quo  centro  circulus  defetibatur 
maximus  eorum  qui  parabolam  ia 
vno  tantum  pundo  contingunt,  ftat 
D B linea  zqualis  di  midio  lateris  re- 
fli  : centro^ue  D » inteniallo  BD 
circulus  deferibatundi  coillum  (atis- 
faccre  proportioni,  quoniam  D B ae- 
qualis ponitur  dimidio  lateris  redi, 
circulus  radio  DB  deferiptus,  intus,  parabolam  in  B contingit.quod  vero  contin- 
gentium circulorum  maximus  fit , ex  illo  pater  quod  circuli  omnes  qui  centrum  ha- 
bentvlcra  D>paraboIami>interreccnc;quorum  verocentruminter  D & B,  cadit, 
femidiamccrum  femper  minorem  habeant  femidiamciro  D B,  ac  proinde  illi  circu- 
li minores  funticirculus  igitur  radio  DB  deferiptus  , contingentium  circulotum 
maximus  cft.exhibuimus  igitur,  &c.  Quod  erat  faciendum. 


il 


PROPOSITIO  CXXXVII. 

EX  dato  in  axe  parabola:  pundo  . lineam  ad  periplieriatn  ducere, 
btcuidimamillarum  qua;  ex  eodem pundo  duci  poliunt. 

C onfiruSiio  ^ cUmonfinuio. 

^pSto  ABC  parabolx  axis  B D,  8c  in  eo  punctum  datum  Di  oportet  cx  D puncto 
■^lineam ducere breuiftimam illarum,  qufcxcodempiiacioad  parabola:  petime- 
trum  educi  polluat. 

1 Priniu 
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PARABOLA. 

Primo  refla  BD  nonfit  maior  dimi- 
dio lateres  refli.  dico  BD  lineam  cllc 
quxiicam  rdclenbarur  enim  centro  D iii- 
iccuallo  DB  circulus;  continget  is  per 
prxcedcnteiii  parabolam  interius  in  pun- 
cto Iblo  B;  igitur  rclu]ua;  omnes  lineae  ex 
D ad  pcnplicriam  ducta:  maiores fiint  li- 
nei B D. 

SeCundo  BD  maior fitdimidio lateris 
refli : ceiitrn  D circulus  delcribaturacd- 
tingens  ABC  parabolam  in  duobus 
puiiiflis  A,  e.  ducaturque  refla  D Cietit 
illa  minima  (vtpatcD  diarum  qu^  exD 
duci  poterunt  ad  periphetiam  parabolx: 
ex  dato  Igitur  puuflo  D,  lineam  duxi- 
mus, dee.  (.^uod  erat  faciendum. 

PROPOSITIO  CXXXVHI. 

Sit  A B e parabolx  axis  A D ma-  • 
lor  latere  recto  ,•  duiflaque  ex  D 

ordinarim  linea  D BjCentro  D,interuaIIo  D B circulus  deferibacur  B HQ 
• Dico  illum  intcrlccare  parabolam  in  quacuor  punctis. 

T)emonflratio. 

SVmatur  E D a-qualis  dimidio  lateris  reflij 
polltaque  ordinarim  E E.agaturper  Feon- 
lingens  F G,  conucniens  cum  axe  in  G.Quo- 

niam  FG  ell  contingens, & ED  zqualis  di-  biifJSaini 

Inidio  lateris  rcfli,angulus  DF G reflus ell. 
quia  vero  AD  linea  maior  ell  dimidio  latens 
refli , F D minima  ell  carum  < quz  ex  D ad 
pcriplicriam  duci  polTunt ; adeoque  SCminor 
BD  ordinarim  polita;  circulus  igitur  centro 
D imeruallo  D B , deferiptus  cadet  vitra  F, 

& fccundiim  aliquam (ui  partem  extra  para- 
bolam. Rutfum  ciiin  DB , minor  d Et  refli  dis.liiiln. 

A D,(cu  D A maior  Iit  latete  refloi)cadct  cir- 
culus BHC  infra  punflum  A:  dcfecandiim 
aliquam  lui  partem  intra  parabolam : Quare 
& III alio punfloquam  Aparabolam  inteife- 
cabit.Similiier  oftenditur  citculu  BHC,  ver- 
ius partem  A C occurrere  parabolx  in  alio  punflo  qUam  in  C;circulus  igitur  centra 
D,  imeruallo  DB  deferiptus, parabolamfecatinquatuorpunflis.  Quod  eraede- 
moiillrandum. 

PROPOSITIO  CXXXIX. 

Sit  A BC  parabolx  axis  AO  maior  latere 
redot  pofiiaq;  ad  illum  ordinarim  DG, 
centro  D interuallo  D C circulus  deferiba- 
cur CB  F ^ occurret  ille  parabolx  in  quatuof 
punftis  C,B,  F,G,  & ex  B pundbO  interfeiflio- 
nis  ducatur  BE  ordinarim  ad  axem': 

Dico  E D lineam  xqualc  efle  lateri  refto. 

Ggg 


\ 
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PARABOLA. 


/ 


41£ 


a Ex  can- 

UirjM  14- 
huiui. 


DemonBratio. 

TVnganturBD.  Quoniam BD  cft  zqualis  DC » & E B,CD, ordinarim  ponun- 
■*turad  axcm,ED  linea  a xqualis  lateri  rec^o  eft. Quod  erat  demonftrandum. 

C 

PROPOSITIO  CXL. 

SI  parabolam  ABC  cuius  axis  BDjfecucrintquotcunqucfcmicircu- 
li  AEC  , FGH  quorum  finguli  occurrunt  paraboU  in  quatuor 
punitis  ,•  demifla:  autem  ex  E 6c  G , interfer^ionum  punitis  reitz  fuerint 
E I , G K normales  ad  lineas  A C , F H quae  ordinatiin  pofltae  funt  ad 


axem. 


Dico  EI , G K lineas  eflc 
jcquales. 

Demonftratio, 

DVeatur  enim  ordinarim  EM, 
GN  : erit  per  prxccdentem 
tam  MD  quam  NL  xqualis  la- 
teri rc^o  axeos  iieuur  & ajqua- 
les  inter  fc.  Quod  erat  demoa- 
Urandum. 


E Sto  ABC  parabolx  axis  A D maior  dimidio  lateris  reiti  :centroc]j 
D interuallo  D A,  circulus  deferibatur  ABC,  occurrens  axi  in  E; 
oportet  exhibere  punita  tnterfeitionum  B & C. 


Coniirdiio  ^ demon  firatio. 


SVmatur  EF  linea  xqualis  lateri  reilo, 
&per  F recta agarur  FBC  ordinarim 
ad  axem:  dico  circulum  ABC  occurrero 
parabolx  in  B & C.  ciim  F C ordinarim 
pofita  fit  ad  axem  » quadratum  illius 
xquatur  A F E rcctangulo , quia  F E la- 
teri recto  afiumitur  sequalis : icd  rcctan- 
gulo A FE  in  circulo  AB  E,  xquale  quo- 
que cft  quadratum  F B : igitur  B punctum 
pertinet  & ad  parabolam  AB  C,  & ad  cir- 
culum A B E.idem  difcurlus  aptetur  pun- 


cto  C.  prxfiitimus  ergo  quod  imperatum  fuit. 


PROPOSITIO  CXLII. 


E Sto  AB  C parabolae  axis  A D maior  latere  recto ; acta^j  per  D ordi- 
narim linea  CDF  , centro  D interuallo  C D,  circulus  delcribatur 
C B E,  occurret  is  parabola:  in  quatuor  pundis:  oportet  illa  exhibere. 

ConJhU' 
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(onfiruBio  &•  Jemon/lratti. 


! ? O 


C.^^inatnt  DG  aqualis  lateri  reflo  .pohaiar^iKt 
'yqrdinaciin  GR'-  dico  B punflum  ynuaielTcin*  . 
terftdllpnis.  longatut  BD.  Quoniam  BGiC  D 
ordiharim  ponuntur  ad  axem,  ScGDasqualisIate- 
li reflo cft, linea CDjaqualis eft  BD  : circulus 
igitur  cenito  D,intefUalld  UC  deferiptus,  tran- 
fibit  per  p.  eodem  modo  oftenditor,  eundem 
circiriutn  Uanlirc  per  E : quod  verd  per,C  dC 
F , tranleat , mahilcllum  cft  i cxliibliitnUs  igitur 

putifla  quatuotuitcrleflionis.  Quod  erat  facien-  X 

dum.'  , , •, 

PROPOSITIO  CX L III.  i 

E' Sto  A BG(i4rabol.tape*  A.cdturoque  A.inrcrualloquouis  A'fe  cir- 
>calusdcfcribatut  E G B loportet exhibere B pumaum inteETedtionia. 
cuniparabola.  _ , ■ r " 

Ctnfiru[ho^demonJtr*tii.  ^ . 


1 ko. 


pOCtO  axe  A D fumatur  A H aqualis  lateri  reflo,  poflta- 
* c|ucpcr  Acontingente  AG  quz circulo occurratinOi 
quadrato  AG  fiat  a^^ualc rcflangulum  H I A;&per Iqrdi- 
natiin  ducatur  1 B ; dico  pun3um  B,  efle  id  quod  quatrikur. 
iongatuT  AB.  Quoniam  IB  ordinarim  applicata  ell  ad 
axcoiiA:  AH  linea  aqualis  lateri  redo,  quadrato  A B,bz. 
quale  cit  rcfiangulum  HIA,fcd  HIA  tcdlangulum  quo- 
que zqoale  cft  quadrato  AG  per  conftruflioDem  i igitur 
AG>  AB  quadrata  aqualia  funt.  igitur  circulus  centro  A 
interuallo  AG  delcriptus,  tranlltpcr  B.  exhibuimus 
turpunflum  intcrfcflionis  B.  QUod  eratpoftulatum. 

PROPOSITIO  C X E>  I V.  -- 

E Sto  ABGparabolx  diameter  BO  quamfecet 
vteunque  recta  quxuis  A E, occurrens  parabolz 
in  A : oportet  exhibere  C,  punctum  aliud  interlectionis, 

C«»ftTa(li»  td  dtmottfinuu. 

D'Vcattirex  A linea  AF  ordlbatim  ad  dia- 
tnetcumi  fiantfjuepropOttionales  B F,B  E, 

BD : 0c  per  D,  ordinarim  ducatur  D C.  occur- 
rens A £ linez  In  C punflo,'  qnoniam  Igitur 
B F > BE,  BD  proportionales  fiint,  8c  A F,DC 
ordinatim  pofitz , punflum  < C cft  ad  parabo- 
lam ! cft  autem  & C punflum  in  refla  AErigi- 
tur  C communis interfeflio cft  AEI>ne;cum 
parabola,  exhibuimus  igitur,  Scc.Qgodctatfacienduut 


c Cmll.isi 


PRO- 
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P A.R  A..B  O L A. 

PROPOSITIO  CXLV. 


E Sto  ABC  parabolx  diameter  A O : & ordinatim  ad  illam  polita 
BCjducaturautcmex  A t^uzuis  AF,fccans  BC  lineam  in  h:  tjujc 
productaoccurret  parabolxin  puncto  quouis  G.  oportet  illud  exhibete. 

X^onfiruEltoty  dmonflratto, 

^A£tum  Iit:  policaque ordinatim  G Dicrigatuc 
GH  parallela  diametro  A D, occurrens  B C 
in  H.  Iit  autem  A 1 latus  teflum. Quoniam  GH 
arquiiliUat  AD  diametro  ,PEH  redangiilami, 
hoc  cll  rcdangulum  FEGD>  asquale  cH  qua- 
drato aCE>  hocclt  BE.  Ted  & quadrato  BE 
atqualc beti redlangulum  I A Estcflangula igitt^t 
\ E AI,F£GO  zqualialbnt.quare  vtFEad  AE> 
^iIcAlcHadGD:StGD  quidein  fiat  zqualA 
tedla  X/critigitac  K linea  data.  Rurliim  cum  GD  ordinatim  polita  fit  ad  diame- 
trum AD>  vt  AI  ad  GD  > hoc  ell  r ad  K , {Jc  K eq  jd  Ai>  : igitur’&  AD  li- 
nea politione  data  cll.  quare  componendo  fiat  vt  FF.  ad  AE>  fic  AI  ad  K>  irvt 
AI  ad  K>  fic  K ad  AD,  ducaturque ex  D ordinatim  Imca  D G,  conilae  facium 
ellc  quod  petebatur. 

PROPOSITIO  exLVi. 

H Abeant  ABC, D£F  parabolz  ad  eundem  axem  AG  conditutc 
apices  diuerfos  A,D,-&  ABC  quidem fuperior, habeat  AHlatut 
tedlum  maius  latere  rc(Ro  ID  parabolz  DBF. 

• ' Dico  fedlioncs  illas  in  inhnitum 

produ£Ias  Dufquam  conuenite. 

Demonliratio. 


POnanir  onlinacim  ad  axem  A G,  quz- 
cunque  linea  CG  > occurrens  ABC 
parabolz  in  C,  Se  DEF  in  F.  erit igit uf 
F G quadratum  zqtiale  rcdtangulo  I OG, 
8r  CG  quadrarum  zquale  rcAangulo 
H A G:  fitd  1 D G refiangulum  minus  cll 
rcdangiilo  HAG,  (quia  ID  latus  teUum 
minus  ponitur  iplb  H A & D G minor 
ipfa  A G ) igitur  & quadratum  FG  minus 
cll  quadrato  CG:  Se  Fpundluro  cadit  in- 
ter C Se  G.  Sequia  idemdequouispun- 
doparabolz  D£F  ollenditur,  pacet  fe-> 
Aiones  illas  in  infinitum  produdas  nnfquam  conuenite.  Quod  erat  demon^rao- 
‘ dum. 


PRO- 
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Sint  du*  parabol*  A B C,D  C E ad  eundem  axert  conftitutae.flt  ABC 
parabolz  iatus  re£tum , minus  (ic  latere  te^o  parabolx  D C E , acc 
vertex  A communis  fit. 

Dico  parabolas  illas  concurrere,  oportet  autem  punt^um  concurras 
aflignare. 

Ctnjhu^io  demotiHrati». 

Cit  A G latusreftum  parabolz  ABC,  & DH  la-  ® ^ 

‘^tustedumparabolt  D C E > lincz  A £>  adijeiatur  , Z' 

qufdam  DF,  vc  AF  fit  adFD,  ficutH  D eftad  A G.  ‘ / 

& ex  F ordiiiacim  ponatur  F C occurrens  parabolz  . . tu 

D CE  in  C.' dico  illud  cfie  pundum  incetTei^ioniSi  . ■/'.■■ii:  < 

Quoniam  cft  vt  H D ad  AG.i  Gc  AF  ad  FD  , etit  . . y — - — , jj 

HDF  redanguio,  zquale  redangulum  GAP.  fed  i.  . 

HDP  reftaogulozqualceftaquadratum  FC;  gitur  f y.'.^  >.y 'A  \ 

tc  GAF  redangulo  zquale  qnoque  eft  quadratum  ' . j \ 

PC>  vndepunAum  C eil  adparabolas  ABCiDCE.  i.  j/ 
exhibuimus  ergo  punt^umconcurfiis,  f 

PROPOSITJO  GXLVIII.  -V/  , ■ 
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PARABOLA. 


4-it 


ConftruSlu  (y  demonfhatio. 


T^AiSum  Gc  quod  petitur  :actS  per  A contingente  AF.  ducatur  linea  per  B&  C, 
' .^conueoietillacum  AFin  punctoquouis  F:Gcnin>non  conueniat,  xquidiftec 

AF.-eiic  igitur  C B > ordinaiim  pofita  ad  axem  AE  in  parabola  ABC>  St  quia  io  E 
biiTecta eir,'m B D C paraboIaquoqsordinatimeritducta.ipfi^uoDEdiametro  ad 
angulos  rectos,  igitur  DE  axisell  paraboi;  BDC  : quod  ell  contra  hypothcfini: 
concurret  ergo  C B>  cum  AF  in  punctoquouis  F.  ponatur  ctgo  ex  Plinea  FD. 
contingens  parabolam  BDCin  punctoquouis  D.  Quoniam  AF  eft  contingens, 
bEinXall"’  patabola  ABC>linez  FB,FE.FC  » proportionales  funt , fed  St  in  parabola 
BiD  C exdem  funt  proportionalesipunctam  igitur  D contingentis  D F , ‘‘in  diame- 
tro eft  DE.  Rutfum  ducatur  diameter  qu^uis  alia  G H occurtens  parabolis  io  G 
& H.  8t  B C linef  in  X,  actaque  per  G contingente  G-K,  quz  cum  B F cooueniac 
ctM.  R>  ducaturex  K linea  KH>  contingens  parabolam  BDC  io  puncto  quoips  H. 

Qjjoniam  igitur  GK  linea  contingit  parabola  ABC.reazKB.KI.KC'  continifz 
diSM  proportionales  funt;  fed  St  ezdetn  quoque  funt  proportionales  in  parabola  BDC, 
igitur  H punctum  contingentis  HK.in  <>  diametro  eft  HI.  igitur  componendo 
ciim  A>  D puncta  data  line, agantur  per  A Sr  D,  contingentes,  quzconuenientin 
puncto  quodam  F.  ducta£|UcdiamctroquauisGH;  aganturpet  G St  H.contin- 
geotes qu9 etiam conuenient in  K ; igitur  data  fiiot  puncta  F,K  , E,I;  quare  Sc 
data  erunt  puncta  B,C:  quz  io  PK  linea  elTe  per  refolutionernoftendimus.  igitur 
exhibuimus  duarum  parabolarain  CBC,’BDC  interfectiones.  Quod  erat  prie~ 
ftandum,  i ' 'A 


PROPOSITIO  CL, 


INtcifccentfcfcparabolzduas  ABC,  £ DF inoerfe podeat, habente^ 
ixca  pvallclos : oportet  G ^ H , pun£ta  intcrfe£Uoham  exhibuej^’^ 


Cc^finitlo  (ydernoj^atio. 


!>.q  aiip 


Clt  EDF  parabolfaxis  DBr  St  £ictbra  Iit  quod  pedturtactaque  per  D linea  AC 
‘^qii?  EDF  parabolam  contingat  in  D , ponatur  per  G St  H,  puncta  inter- 
Iccuonum  recta  GH,_quzcOaueniet  cum  AC  in  puncto  quouis  I.  ii  enim  nw 
conueniat ,zquidiftcit  AC.  rectaigitur  GH  in  parabola  EDF,  ordinarim 
' tacftadaxcm  DB,’  adbbque  St  diametrum  BD  in  parabola  « ABC  ad  angahA 
fecarre^roirtSequia  GU  d^BD,'  linea  biiTecta  cil,  reCta  BD  axis  eftpafabolq; 
AB  Cyquod  eft  contra  hypotheCm.  igitur  HG  nonzquidiftat  AC,Ted  producta 
cum  illa  conucnit  in  puncto  quouis  I.  ducatur  ergo  ex  I recta  1B>  contingens 
parabolam  ABC  >n  puncto  quodam  B.quoniam  ID  recta  eft  contingens, linez 
^i‘.*"“'  IG,  f IP,  IH  continua:  funt  proportionales  in  parabola  EDF  : fed  St  ezdem 
quoque luntproportionalesiio  parabola  ABC,  punctum  igitur  contactOs  B li. 

oez 
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ncae  IB  cft  in  diansetro  a BD.  Rurfutn  erigatur  ex  A diameter  AE  occurrens 
EDF  parabolae in  E:&IG  reftaeinR.  ducaturqueper  £ ex  I,  linea  IF,  occur* 
rcnsparabolx  EDF  in  F ,&  iungantur punfta  C F. Quoniam  A E,K D, r cfta: pa- 
rallclxiunt.vt  AI  ad  Dlyfic  EI  eiF^ad  KI ; fcd  vt  AI  ad  DI,  fic  t»AD  cft 
D Crquia  I A,l  D-,I  C proportionales  funt ) & Tt  E I ad  K I,  lic  E K cft  ad  K F,  quia 
EI,KI,FI  proportionalesfunt;  igitur  vt  AD'eft  adDC»  ficEK  eftad  KF,  a- 
dcoque  FC  linea  acquidiftat  KD:  vltenus  per  G'  & H , pofit». diametris  LM, 

NO,  producatur  GH  linea  donec  FC  occurrar  in  Q^  erit  fgitur  vt  ADC  rc- 
(ftangulum ad rcftangultim  ANC,  ' fic  BD  linea  ad  lineam  HN«* fedvt  ADC'^^ 
reftangulum  ad  re^angutum  A N C » ( hoc  eft  vt  E K F reiftangulum  ad  re^tangu- 
lum  EOF,)  fic  KD  linea  quoque  cft  ad  lineam  H O ; igiturvt  BD  ad  HN,  ftc 
KD  eft  ad  OH $& permutando inuertendovt  K'D  ad  BD  , lic  OH  cft  ad  HN, 
hoc  eft  F Q_ad  QC,  hoc  cft  M G ad  GL , hoc  ^ H R ad  R A*;-  ’ . • . 

- Componendo  igitur,  ihuento  axe  DB  parabolae  EDF,  cummata  ftncpunftaD 
&B,*a^apcr  B contingente  BI  , agatur  per  D.  qtioque  conlittgens  parabolam 
EDF  mpunilo  D,'lccans  ABC,  in- A & C : cOnuenicttHa-cqih  B'i(vtoftcndi) 
in  punfloquoufs  I : dataigiturCuntpunifta  i,  A,  C-' erigantur  er^  ex  'A  & C)dia* 
metri  A E,  CF  occurrentes  prabolas  E D F,  in  pundlis  E F rdu(fta^ucex'Ipcr 
£ linea  occiirrct  illa  rect^  C F in  Fj  (Vt  bftchruitlcft ) isc  B D lineai;  ih  K.  vnde  & 

K' punctum  quoque  datum  cft.' ftatigitijryf  kb  adBD,lic  ER  a^  R'a,  vel  FC^.  . • ; 

aS  QC,  ducaturque  teeta  IR  vcflQ^ patet pcfr  rclbhitioncm,'in’illji  efte  puncta 

loterlcctionum  B & C. igitur  exhibumms,«i:c.  'Qub~d  eratfacidndum.  ’■ ' 

• •-•-.•i  c;,’-'  V .j; 

PROPOSITIO  CLI. 

E Sto  ABC  parabolx  axis  BD,&ordinatim  ad  illum  poHtaACypcr 
A vero  dclcribatur  parabola  AEF  cuius  vertex  fit  A,  & A C linea 
contingens-,  occurrat  quoque  AEF  parabola,  parabola:  ABCin  E,o- 
portet  E pundtumintcrfcdtiotys  exhibere. 

(onfiruBto  ^ demonHratio. 

F Actum  fit  quod  petitur:  crcctaquc  ex  C diameter 
CH  occurrat  parabolae  AEF  inF  t ducaturque 
.F  A,  occurrens  B D lineae  in  M:  dcin  per  E reet*  po-  ^ 
nantur  AEH,IEK;  &:  AE  quidem  occurrat  FC 
in  p,I  K vero xquidiftct  axi  BD.  erit  igiturvt  ADC  ^ 
rcriianguium  ad  rcctangulum  A K C,  fic  B D linea  ad 
lineam  E K:  fed  vt  A D C rcctangulum  adrectangu- 
lum  AKC,hoc  cftvt  AMF  rcctangulum adrcctan- 
gulum  A I F,fic  M'G  hnca  ad  lineam  I E.-igitur  vt  B D 
ad  EK,fic  MG  cft  ad  lE;  & permutando  vt  BD 
.ad  MG»  fic  E K eftad  lE,  hoccftCH  cft  ad  FH- 
igiturper  compofitionem  cura  AC,BD  linex  & 

Hhh  ^ puncta 
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4.1?  P A R A B'  O .L  A. 

puncta  BD,  CGdatafint,  crigaturex  C diameter  CF,  occurrens  A E F parabolae 
in  F.critFqiibquc  punctum  datum  : ducatur  dcin  recta  F A occurrens  BG  linea; 
inM.eritac  (Ipunctum  datum.ac  proinde  fi  fiat  vt  BD.  ad  MG.ficCHadHF» 
ducaturque  restat  patet  per  refolutionera,'E  punctum  efle  in  linea  AH.  exhi- 
buimus ergo,  &C,  Quod  erat  faciendum, 

; ' PROPOSITIO  CLII. 

INtcrfccent  fc  duae  parabolx  A B C , A D C inuersc  po(itx>  habentes 
communes  diametros  B D , in  pundlis  A & C : dacutiiq;  fit  vnum 
punftorum  C;  oportet  alterum  exhibete. 

Con^lrt^lu  dtmonflritt». 


i . 


‘ ^ ;■  ‘ 'I 

i.J. 

■ i f / iij' ; 1 . . 

H : \ 

■ i® 

•I-  ■ 


. O i' 

' A**  Gantur  pet  B & D puncta contingcnreS  B E»  D F.  qux  primo  q^uidilienr. du*. 
,(tXcaturquc  ipii  B E parailqU  C A,  occurrens  ABC  parabolx  in  A^  5e  B D rect^ 
mQ;,crit  Igitur  AC  lincain  parabola  ABC,  ordinarim  pofita  ad  diametrum  BD, 
^cpbtieiiiGdipiia  biifariam,.ibd  etiam  AC  xquidiftat  DF  contingcntiiigicur& 
AQiapatabok  ADC  ad  BDt ordinatimd\tctaeft,Sc  in  CJ  diuifa bifariam:  igi- 
cqr  X punctmn  vtrique  parabolxeft  commune.  ^ 

iecundd  concurrant  in  B^couupgcntcs  per  B fic  l3actx:  ducatur^ueVecta  E C« 
pcQurrcns  BD  diiipetroin  H,  & ABC  paraboJxin  A.  erunt* igitur ptoport^ 
' naIcs‘EA.  EH.EC.  led  eqidcm  quoqupliqex  funt  proportionales  iii  pafaboU 
A DC,  8c  G , C puncta  data  fumi  igitlir  t(,  k punctum  datum  cft , ellque  illud 

ADC  parabolxeommune.  exhibuimus ergoaltetumpunctum  occutfiis  A.quod 
ficti  poilulabacut.  ! > ' t i c ' < t "i 
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P A RABO  L ^ 

. . , i P.A  R S CLV  A R t:  A 

■ ^ : '...I  t . .;ii  w. 

- ; ' PreprittatescontemplaturparaboUthmfiJimiticem 
'velcirculos  inttrfetantiUrti:  • " 

PROPOSITIO  CLIIl. 

H Abeant  A BG,  AD  E parabolae communint  arem  AF,&  verti- 
cem A:  ejt  quo  dcmifs4  lioca.AG  qux  parabolis  occurrat  in  B 
1 & Giponantuf  per  B ordinarim  ad  arem  line*  DH,  GI:!!c 

G I quidem  parabole  ABC  o(xucrac  in  K puniSIo,per  quod  cr  A (ecans 
ponatur  A L & ex  L ordinarim. rtfta  L M,  occurrens  A BC  parabolae 
in  Ntddn  per  N potiatur  A E,  & er  E orinarim  linea  EC  F.  • 

Dico  DH,K1  lineas, item L^,CF 
inter  Ic aaquales  ciTc. ' ' -,,Vi' 

^DemOnJfratio.  t . ' 

RAtio  AH  ad  AI  .^Ijpc  eft  HB.ad  IG, 
diiplicaca cd  ratidois  HB  ad  Ik.lidceft 
HD  ad  IG.  igitur  HBiIK.IG  prt^rtio- 
iules£inc.ac  rc  I IC  ad  1 0>  (ic  H BadJtk,  fed  M, 

M B ad  H D , vt  eft' 

HB  c,ft  ad  H U.vt  HBtuUK, aequales igi-. 
tutrifnc  HD  Sc  IK'.  eadeni  ratiotie  duende-  '* 
lor  lineas  LM,  C F zquales  elTe. 

. .'.oL*.' ' ) .'.iv.tu-  ii  .ntii!ii’!i.,f. MU 

PROPOSITIO  CLIV;:) 

Tlfdempofitis,  redtie  Ai>,  AE  fecent  _ 

Id  H lineam  ii>  Q „,,a.  ,4 

..DicomOas  EF^JUMplGiljDFr^H, 

O P H in  continua  felTebtopof dbne. 

. , . r' ;U  '■  - ri'j;l,l  Ij/ 

^VoAijtA^Rl  & EF,»LMiMM  proportienalesfailt,  « 

5 in tgtuinua analogia  j Sc quia  LM.GIiKl  pio- 
lijiiez  aequalis  linca  D H,odtuiauabut  qui^ JL jM,  G_Ij  D ^ 
Veit  auiem  prxceted  n G I ad  D H > Cc  D H 'ad'BH, 

, miti  P ^ Wr  Rlterius  cdn^lit  vt  G I ad  k l», 

adXMd^C  l A pH,  8i  D H ad  B H , rertj  O 
tftfc^brtidddlwlBfit.iterUtai^  OHlW  d<f  PH.Vt  Ebt' 
ad  NM.ideftexdcraonftratis  LMad  Gl.id eft  G I adD H.hoccftDHadBH. 
hnceft  BH  ad  OHi  eruntGI.DH.BH.OH,  PH  line* * adeoque omnes  EF« 
LM>GI>D  H, B HiOHiP  H in  conciuua  analogia, Quod erat dcmonfttanduaia 
Ji  ‘i 

Hhh  } PRO- 
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PARABOLA. 


. : |P  R,Of  OS  ITIO  CLV. 

HAbeint  ABC,  ADE  parabol|c communem  axftn  AF.pofitif^ue 
ad  illum or^ioatimiineb  FB  D,CCE,iuDganiur;AB,  AD,B  C, 
D E ducantutq;  H l,N  O parallel?  F D,8c  H 1 quidem  Iccct  parabolas  itt 
1 & L,  lincaj  A Oy  A B ia  K & M,  redla  vero  N O,  occurrat  D E,  B C, 
lineis  in  P & R, parabolis  in  Q & O. 


Dempnftr^tio. 

V t 1 H ad  L H.  fic  D F ad  B F;fcd^t  D F 
ad  B F,  fic  K H ad  M H , igitur  vc  I H ad 
■LH,ficKHadMH,&IK  ad 
ad  LHi  ideft  vtDFad  BF.  fedat  JJFad 
BF,-fic  ON  quoqueeftad  QN  ,tt  PN  ad 
RN.  igitur  vt  ON  ad  Q_N.  ficPNadRNi 
& O P ad  Q_R,  vt  O Nad  QJI,  id  ett  DF  ad 
BF,  ideft  ex  demoftratis  IKadLM,&per- 
mutando  vt  IK  ad  OP  , fic  LM  ad  RQ; 
Quod  erat  demoiiftrandom. 

PROPOSITIO  CLVI.  [ 


X apicem  A ; pofira^;  ad  a?em  ordinarim  C D E,  iungantur  A D/  A 
& rcdlA /ducatur  FK  parallela  0£ 3 (ccaiis  parabolas  iii  I & ^^rc^as 
vero  AD,AE,inG&H.  ■ ^ i,  ■ i n 

Di/o  0 F 0 reftangulum  ad  redkangulum  I F K eain  habere  rationem, 
qua^  habet  F G linea  ad  lineam  C D.  , i ’ ■> 

y / . Dfmonftmio. 

n Atioreftangulf  GPHadl^K/rc: 

^ ; ^^Oatigulaip  eotnpolitaefl  ex  carione 

' FO,adFI,?cejtHFadFK?dftiaUtert 

Y\'  vtFGadFI,fic*FIadCD;&vtFH 

P \ \\  • ad  F R »fic  FK  ad  CEi  ratio  igitur  re- 

V \ \ ’ Aanguli  GFH  adreaaugulumIFK, 

. J ..  -cpmpoGtaeft  ex  ratione  FI, ad  COA 

‘ - ex  FK  adCEiTed  FR  eft  ad  CE.5* 

IFK  reaa|ig;ulfim 

' , ■ betrationcine.iusquanihabft,linea  FF 

a<l  i;  i> : 'id  eft'r«iiangyluni'  GFff  »4 11?  R ;r<^angMlum,  cft  vt  F G pd'CX>,  quia; 

Q^odiuit  deraqnfttiuidum.  I , f , VI  ^ . 1 ■ '( I 


FLCD  projittippalcs.^/ 

!.  i . -a  .r.-  oi'  i'!.  I O f ’ 
: ! . i.-ini  H'i  . 


PARABOLA, 


.PROPOSITIO  CLVII. 

Contingant  fc exterius  in  vertice, paraboixdu*  ABC.  ADE.pofi- 
ti  que  ex  A lecantibus  A E , A C . & contingente  AH,  ducantur 

quotcunque  IK  parallela:  axi  communi  F A G.  i 

Dico  IH  Oreaangulum.eiTead  reaangulum  IH  D,  vtK.HBrc«aan- 
gulum  ad  recftangulum  K H B. 


*I>tmor^rauo. 

jO  Edlangulum  IHD  ad  rci5langulum 
criplicacam  habet  rationem 
cius  * quam  habet  1 H ad  I H,  iJ  eft  A H 
ad  AH.  ied  & BHK  rci^angulum  ad 
rcAangulum  BHK,  triplicatam  habet 
rationemeius  quam  habet  HK  ad  HK, 
id  eft  A H ad  A H : igitur  vt  BHK  rc- 
dangulum  eft  ad  rciftangulum  B H K,  Ce 


IHD  rciftangulumeftadreAangulumlHD,  Quod  erat  detnonftraodura. 


« 


PROPOSITIO  CLVIII. 

•Ootingantre  rurfum  exterius  in  vertice  parabolxdu*  ABC.A  EF 
jTad  eundem  axem  G H conIhtutac,(umpco<|ue  in  ABC  perimetro 
puixao  quouis  C ducantur  ex  C linea:  C G , C I fecantes  AB  C para- 
Doiamin  B &K,6caxem  GHinG  flcl:  dcin  ordinarim  ponantur  BH 
KM,IE,GF.  . . - , ’ 

Dico  H B lineam  ad  lineam  M K , duplicatam  habere  rationem  eius 
quam  habet  G F linea  ad  Uncam  I E. 

; • f 

DemonJIratio. 

DVeatur  ex  C ordinarim  linea  C Ni 
Quoniam  tam  NA,  AI, AM  li- 
necquamNA.AG,  AH  bco^inua: 

proportionales  funt  & NA  prima  v- 
triqnererici  communis,  ratio  AH  ad 
AM,  tettite  ad  c tertiam  , 'duplicata 
cilcios  quam  habet  AG  ad  AI ,.  Ce- 
cunda  ad  fecundam:  fed  A H ad  A M, 
duplicata  quoque  rationem  habet  BH 
ad  KM;igiturBHeftadKM,vt  AG 
cftadAI:  & HBadMK  duplicatam 
habet  rationem  eius  quam  habet  GF 
adI£,Quodetacdemonft'raiiduffl.  br. 

PROPOSITIO  CLI  X. 

IjStoABC  parabola:  axis  A D 
t,/*qualixlatfeiire(9:o,-  Se  per  D m/uqi  if  fv” 

t>i»rabola deferipta  DEFaTdualis  f. 

fx//\ \ : •-/.4:  • f - •:  n y - ; j 


ct7.IH 


paraboix 
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4)1  PARABO  L A. 

parabolx  ABC  apicfm  habeat  D,  obuerfum  apici  paraboi;  ABC  Se 
axem  communem  t ciein  quxuis  ducantur  diametri  EB,  FCoccurrentos 
paiabolisjnBjCj^^jFpurwSisiaftsverb  per  A & D,  contingentes , dia- 
metros £B,FC  (ecentin  Gj  H,  I,  K. 

Dico  EGB  ret^anguliimcfleadrcclangulum  FIC,  vt  cft quadratum 

EO  ad  quadratum  F D>  < 

^emonftratio. 

pOnanmrordinatim lincz  FLiEM-Quonia™  AD 
• linea,  aqualis  ponitur  latcrircfto.Sc  EM.FLpr- 
'dmatimapf^icata^lunt, quadratum  ED[tioc  ellqO|- 
drata  EM,MD,)*qualc  cdredanguloDM  A:  & qua- 
dratum  F D (hoc  eft  quadrata  F L . L D ) ajquale  'rc- 
■flanguloDLAiigttur  vt  EDquadratum  ad  quadratu 

»~V  1 V A _ _ r»  __  I A n.  - lATTxr  A.C.J 


FD , fic  DMA  rcdlangulum  ad  rcdangulu  D L A:  fcd 
DM  A idell  GEH,  rcSanguloZqualccll  redangu- 
)utn  EGB.i&DLA  zquacur F I C i reAangulum Igt- 
turEGB  ad.PlC.rcdangulumcft  vtquadratumED 
ad  quadratum  F D. 

' - P R O P O S 1 1 1 O e L X. 

-f-  (Qiinl  A BC,D  E F parabolae, ad  eundem  iikem 
I kJA  O inuerse  polittc;  du£tifque  ex  A & DyOt- 
.•■vJ.:.'.  • dirmtimlincis  A F,  OCjiunganturpimdtaAC, 

FDjtisciUtutptartereaqudtuts  &E  parallelae  AF  occurrentesparabo- 
lisin  B & Ejicfiis  AC,  F D in  Fi  & I,  & axi  AD  in  G.  ' ' /■ 

Oico  quadratum  B G,re- 
diangulum  B G E & quadra- 
tum G E in  continua  efle  a- 
nalogta.^ 


\mm 

wm 

waam 

ean 

...  II.  J^efffonjtrath.  ■' 

VT  BG  linea  adflneamGBi 
Gc  quadratum  B G eft  ad 
tedangulum  B GE:  Ted  etiam  vt 
I BG  ad  G^.  Gc  BCE  reaangulum  eft  adqbadratum  GE^  igitur  vt  quadratum 
BG  ad  redlangulum  BG£,Gc  ^GE  retiaugulum  eft  ad  quadratum  GE.Qi}od 
erat  demonftrandum.  - 

PROPOSITI  Q .^.  G L X I.  , ’ 

Ilfdcm  politis: 

Dico  A G D rectangulum  ad  rectangulum  AGD,  dti^icacim  har 
bererationem  cius  quam  habet  B G E tectangulum  ad  rcctangulu  B G E. 

. ' . i , J i.  < : i i c ■ • I , . 'i 

DtmonfirAtto. 

‘ . L ri'f.~  . :.rq  ^ 

D Atio  AGD  reiftanguli ad retftangulum  AGOi  edinpoSca.cft:i^mione.  AG 
■^'ad  AG.  &ex  GD  ad  GD:  ratio  vero  rpd^aguli  At^^qdfijjFE  redlaagu- 
lum,  compoGtacft  cx  ratione  B G ad  B G.  8;  cx  GE  ad’ GE:  fed  ratio  A G ad  AGi 
“■-■•‘■■'‘s  dupli- 
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D EAanguIum  K G I.  aJ  tcAangiilum  B GE>  rationem  habet  compofleam  ex  K O 
'^ad  BG,  &cxGLadGB:<eBGE  rcdangulumad  rcAanguIum  HGJ, 
mlooem  habaccompolitam  «x  B O ad  H G>  id  K G ad  B G > Sc  ex  G E ad  G I: 

ideft  GLadGEi>rc£la|igu{t(m  igitur  KGt^'cft ad «edaogulum  BGE>vt  BGE 
nAaoguium  ad  leAanguhua  HOL  Qi|adetaidei»onllcandum.  ’ 

PRQPOSI^IO  CLXIIl. 

Sint rurfum parabolx dua;  ABC,  D£F  : Sc  ABC  parabolit  quidem 
apeziic  A,prabolcvet6  DBF  iit  apex  D,  in  quo  contingat  axem 
AD  in  D tfadiiique  A G,  OH  lineis  «qualibof, agantur  per  Q8e  H, nor- 
males ad  AD , linex  E B,  F C occuircotes  pardbolisin  E,B,F,C. 

Dico  EGB  leAangulum  ad  TcdUnguium  FHC  «juintuplicatam  ha- 
bere rationem  cius  quam  habet  G B linea  ad  lineam  H C. 

^tmbnfiriUm.  ^ 

RAtio  EGB  reftanguli  adreftan-  n. 

gulum  F H G , compoCta  eft  ex 

ratione  £G  ad  FH,hocell  duplica-  \ '■ 

uGD.adHDjideA  AH  ad  AG,  - ,(lV“ — ^ 

(ciim  AG  . H D linex  iquales  fiot)  \ \ 

hoc  ell  ex  <iuadruplicaia  ratione  GB  , ' \ 

ad  HC  , *,e* ratione  CB.  ad  HC:  ' ■ ^ ^ =— — \ 

reAangulum  igfcut  RGB  aH  PHC  " • r ' 

teAangulum  ^niniupli«pcah(hdbtciaik>lMin  GB  adHC*Qs°<lit*itdeman(ltai(- 
duiB.  ...  ,1  I . 

PkOP.  OSITIO  Clxiv. 

- • J < 

Sk  A B^Cparabo^  axis  A D,  & A E F prabolx  vertex  A,  in  quo  illam 
contio^  linea  AD^polItaquc  £ GBordinatimad  AD  ducatur  Ac 
altera  F p c, vt  GBj D reilxxqualcsfint.  - - 

Dico  rationem  £ G ad  O C ^ 

•quintgplfCatiifrefTe ecquam  , \ h 'v 


Habet  GBatdpC. 

i)€monfiratiif.\ 

RAtio  E(^,  adpe  dfiihponitur 
cx  ratione  EG  ad  FP,  hoc  ell 
duplicata  A G ad  A D.  hoe  ell  qua- 
druplicata ‘rationis  GB  * ad  DGi^ 


■ Digitized  by  Google 
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P.A*IC^ROL/Aii 

b ex.ration«<;B.  hoc  <ftFD,  ad  D aigiwr  e*  quintupltcata  ratioM  G Ba4  D C, 
Quod fuiodeijioaftMmliiat.'  . :.i  i.i, ' . r,v 

j i,t.  , lOUi-  ' •i'.'.-'.  - •■.•n 

PROPOSITIO  GLXV.  . 

Sit  ad  ABC  parabolx  diametrum  A D ordinatim  polita  C D,  def^i* 
batur  aonun  per  A & C y parabola  A E C habens  yciticem  in  A % 
A D , contingentem,  iundlif^j  A C ponantur  ad  A D,  ordinatim  lindjc 

BGjEF.  .1..  ' ^ 

Dico  G F E redangulum  efle  ad  redtangulum 
G F E ih  Icxtuplicata  ratione  F B ad  F B. 

- i Demonjlratio. 

p HAangurum  GFE  ad  GFE  • teaangulum  tripU- 
^^catam  habfcr  rationem  GF  ad  GF>  id  eft  AF  ad 
AFjfed  AFad  A F,  rationem  hah«‘dapiicatamaa£ 
quam  habet  BF  ad  BF;.  reflangulum  igitur  GFE  ad 
G F E > re^angulom  reziuplicatam  habet  rationemFB 
j,  ad  FB-  Quod  erat  demonfttandum. 

PROPOSITIO  C LXVL^t^ 

Ilfdcm  pofitis:  • • >A  s -.'i  C!  A 

Dico  EFB  rc£tangnltim  ad  redangulom 
£ F B t^uintuplicataiii  habere  rationem  cius  quam  habet  FB  'ad  F B. ) 

* a.  *•*  ^ ■ ■ a' 

Dmonjlratt». 


quintuplicata  eft  rationis  -FB  ad  F B. 


igitur  EF  B re&angati  ad  teftaqguldin  “E 


PROPOSITIO"  t ilixvn. 


b ixJrmM$. 


ea.bumm 


,7 

• * . 'r  C’»  ii 

W,-  -V.) 

PArabolam  AB  C cuius  axis  BD,  contingat  ^BHnea  BB,  In  qua 
fumpto  quouispunctoEdemittatarE  A, occurrens  ABC  parabolx 
in  A.  tum  per  A 8t  B paiiaboladelcribatur  AF  Bhabens  verticem  iri  A,oo> 
currens  ABC  parabplq  in  B.  (fi^ue  cius  sptis.  A £:.  ducatur  autem  K-H 

fecans  AFB parabolam inT, «em 'BD  in  Ii 

' ; i/  -TA:iytDicoGKiFK,HlOl- 

I ,X, ..  Io:;  *cflepr6p6rtion*^ 
l(ior'r.  iba:  i:  1 ^ h' ’< 

DQE  ''  \ 

,,-tVnaa  AB.f<cet  HG  JU 
' r .aneam  in  L.  Quoniam  Bv 
xquidiftat  diametro  AErdc 
IK,  otdiBatiroad  illam  appli* 
calor , redi n^o  E K 1 *>  at- 

FdC.fcd 

,B^.Kr  ifAangu|o  *<yfe 
P X|Ci^/>fl4hgUli;ti^ 
'*J',dratiim  icitur  ^FR  zquafe 

i,l  ^ ■ 
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PARABOLA. 


4» 


quoque  cft  redangulo  G K H.  & Q K,  F Kj  H K tincae  ioooncinua  analogia.  Quoil 
crac  deaionllraoduni. 

PROPOSITIO  CLXVIIl. 

■* 

ESco  ABCDparallelogrammum,deIcripw^  per  A & C>  paraboli 
cuius  diameter  lic  A D,  &continggis  AB,  dcfccibatuT  8e  altera  per 
B & D,  cuius  diameter  Ht  B C*fic  contingens  A B.  occurrat  autem  para- 
bolz  AEC  in  £.  deinde  per  A,  E,  Cpundla  tcrtiadercribatur  parabola 
communes  habens  cum  alijs  diametros. 

Oico  iun&as  A C,  B D,  parabolam  AEC  contingere  in  A & C. 

Demonjlratio. 

A Ganit  per  E diameter  EF  fccans 
^DB  lineam  in  G- vt  FE  ad  AD,fie 
F B quadratum  ad  * quadratum  A B,  de 
vc  FF  Irnea  , ad  lineam  BC,  lic  AF, 
quadratum  ad  quadratum  AB:funtau. 
tero  AD,  BC  lincz  per  bypothelim 
zquaJes  , igicut  & FB  quadratum  cft 
adquadratum  A Bi  vt  AI- quadratu  ad 
quadratu  AB:  quadrata  igitur  AF,FB 
zqnalia  funt, delinea  AB  dupla  A£,vti 
A D dupla  FG  : quare  FE  etiam  AC  ‘ 

lineae  occurrit  in  G punfto,  quo  bifariam  a DB,  alteri  parallelogtammi  dig- 
metro  fecatur.  Rurfum  quia  AB  quadratum  quadruplum  eft  quadrati  FB,  etl* 
& BC  linea,  quadrupla  linez  FE»  eft  autem  AD  id  eft  BC , oftenfa  dupla  FG, 
igiturFGduplaeftFE,ScFE,EGIinea  zquales.  vnde  BDlinea  » eft  contin. 
gensifimiliteroftcndiiur  AC  lineam,  parabolam  AEB  contingere,  (^od  erat 
deinonftrandum, 

CarolUrmm. 

• -• 

HInepatet  A'G>BDlineas,iniIlopunftofe  interfeeare,  vbi  EGeftzqu^sre> 
Az  FE : quod  lingulatim  ic  explicite  annotare  Verbo  placuic, 

PROPOSITIO  CLXIX. 

Jlfdcm  politis : oportet  Epun£tumintcrfeiftionis  exhibere. 

Cottftrit£iio  dtmtnfirttio. 


• £«<7. 

bmm- 


DIulsl  AB  bifiriamin  F,  demittitur  ex  F diameter  FE,zqualisquart;q>arti 
linez  BC-.dico  E,  terminum lincarF E,  deligilare punftum  incerrefiionis.  lic 
emm  Epunftum  interfeaionis  inuencum  dc  p;r  Ediameter  agatur  E F.  erit  EF,  n 
inprzcedcntipropolitioneoftcndimusjZquabs  quartz parti  linez  BC;  igitur pet 
compofiiionemcum  FE  diameter  detur  aequalis  qnattz  parci  bnez  BC,  patet  E 
punftumclTeincetfcftionis,  tic.  Qnod  erat  exhibendum. 

» 

PROPOSITIO  CLXX. 

Ilfdcm  pofifis  ducatur  quzuis  diameter  H I lecans  parabolas  in  K,L,M. 
Dico  H K,HL,  H M lineas  in  continua  elTe  analogia. 

I i i 1 Dtman- 
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{>roportionales.runcau(cm  & A H.  AI,  “AC  linczctiamincontinuatatatlonc  ;igi.  ^ 
turAG.  AH.AI.A  Ccandcm  continuant  analogiam.  Quod  cratdcmonftrandum. 

PROPOSITIO  CLXXm. 

Ilfdem  pofitis  ponatur  ordinatim  C D.  ' 

Dico  AG  ad  A.C  triplicatam  habere  rationem  eius  qtlam  habet 
BF.adCD. 

• Dtmonftra.tio. 


QVoniam  AG>  AH.AI,  A'C  line?  perpra:cedentemcontinu:e  proportionales 

funt,  ratio  AG  ad  A C >>  triplicata  cft  eius  cuius  AH  ad  AC  eft  duplicata  :fcd  bs«i7.* 
ah  ad  AC,  id  eft  AF  ad  AD,  rationem  habet  duplicatam  BF  ad  CD  ! igi.^'<S"^i'"- 
tur  'A  G ad  AC  rationem  habet  triplicatam  eius  quam  habet  B F linea  ad  lineam 
CD.  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CLXXIV. 


PArabolam  ABC  cuius  diameter  AD  contingat  in  A linea  AEj 
pofttifci;  ordinatim  C D,  F G,  per  F & A parabola  deferibatur  A H F 
cuius  ungens  AD.diameterAEtduifta^ue  AF,  ponatur  AC  , ftcaiis 
A H F parabolam  in  I,  rectam  F G in  K punito/e*  quo  eredta  diametro 
KB,  ducatur  ordinatim  linea  BL,  occurrens  A F line*  in  M.tcdl:*  A G 
in  N>&  parabolx  A Fi  F in  IT. 

Dico  C D,  F G,  B L}  M Lj  FI  D,  H L lineas  in  continua  eflb  analogia. 

Ii  , 

Demonflratio.  ^ 


ERigatur*cx  F diameterFE.QuoniamBK  xquidi-, 
ftac  diametro  A D,  redta;  C D , F G,B  L proportio- 
nales funt : fed  & F G,  B L,  M L quoque  /unt  propor- 
tionales i eandem' igitur  continuant  rationem  CD, 
FGiBL,  ML. Rurfumpum ratio  NLadKG,Mcft 
ad  BL.ideftratio  ALad  AGt  duplicarafttrationis 
B L ad  F G,  id  dft  L M ad  L B,  reftx  quoque  BL.  M L 
NL  proportionales  funt.  poftremo  quia  FG  li- 
nea ad  lineam  HL  duplicatam  habet  rationem  AL 
ad  A G,  id  eft  quadruplicatam  LBadCF.ideftLB 
ad  LMi  Iinca;LH,i.N,LM,LB,LFproportioqa- 
Ics  funt;  igitur  continuant  eandem  rationem  linex 
C D , F G,  B L,  M L»  N L,H  L.  Quod  erat  demon- 
ftrandum. 


PROPOSITIO 

PAraboIas  xquales  ABC,ADC,& 
communem  habentes  verticem  , 
contingant  in  A linex  A E , A F xqua- 
les lateribus  redisjlccent  autem  fefe  pa- 
rabolxinC,  &CX  C ordinatim  ducan- 
tur CE,  CF.demilfil^uccx  Aljncis  x-i 
qualibus  AB,  A G,quarum'dlrera  AB,  i 
quidem,  lecet  ABC  parabolam  in  B, 


CL  XX  V. 
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P A R A.B  O L A.  . . 

AG  vero  parabolam  A D C in  C&  pro» 
(ludia  > C£  lineam  in  H.  ducatur  ex  B 
ordinarim  linea B 1 fecans  A D C para- 
bolam in  D,&  per  D ex  A linta  ducatur 
A K occu  rrens  E C in  K. 

Oico  ADadAKjduplicatam  habere 
rationem  eius  quam  habet  A G ad  A K. 


T)tmonfirat\o. 


■pjV canrur  ex  B & G pundlis,  diametri  B L,  G M,  G N ; ac  B L,  8c  G M quidem 
■^occurrant  A Flinei  in  L & M.GN  verd.reflxAEinN-Quoniamtani  ABC» 
AD  C parabolz,qudm  AB>  AGIinea!zqaalesrunc,erttLB  lineaquoquczqualit 
GN>& IB  cqualis  M G' Rurfum ratio  LB  ad  FC>  ideft  AI  ad  AB;  id  eu AO 
ad  AK  duplicata  e(l  rationis  IB  ad  £C  > id  ell  MG  ad  EC  i icd  Vl  MG 
ad  EC.  iic  AN  ad  A E (nam  Ad,  id  ell  IB  zqualis  ell  redt(  AN,  Sc  EC  ipli 
AE>*ell  xqualis ) hoc  ell  A G ad  AH;iginft  ratio  AD  ad  AK>  duplicata  ell 
eius  quam  habet  AG  ad  AH.  Quod  erat  demonllrandum. 

P'ROPOSlTIO  CLXXVI. 


PArabolas  xquales  A B C,  A D C communem  habentes  verticem  con- 
tingant in  A linex  A E,  A F,  (etrent^ue  lele  inuicem  parabolxinCiCX 
quo  dudlis  ordinarim  lineU  C E,  C F,  delcribatur  per  A parabola  A H G 
habens  verticem  in  A,  & contingentem  A E,  occurrens  autem  AOCpa- 
rabolx in  G.  iundlif^e  pungis  AC,  A G, erigatur  ix  G diameter  GM 
lecans  AC  lineam  in  M,pun^o  per  quod  ordinarim  ducatur  linea  IK 
fccans  parabolas  in  B,  H,D,  lineam 'A  G in  L. 

Dico  rarionem  I H ad  I B triplicatam  efle  eius,  cuius  1 L ad  I M , ha- 
bet duplicatam.  ‘ ' 

DtmonRrMUK 


j 4,.(rtn  JNueniatur  inter  I D & 1 1,  inedia  IN;  quoniam  igitur  1 D.  IL,i>  1 M,  proponiona- 
c 7«.a«w!  '*les  runt,&  IN  media  inrer  I D,  I L»  erunt  tam  I D,  I N,  ^ I £,1 H liaez,qudm  1 D, 
iiM.  aII„IM,  IBcontinuzproportionalestquaretatio  IHad IB,quartqadqaarram, 

• tripli- 


.1  by 


^AKABOLA« 

triplicata* cftrationis  IN  adl^  fccun^ ad fecuodaiD, cuius  IL  ad  1M>  tertia>^7-^' 
ad  tertiam,  ratioacm*’  haber  duplicatata.Q^d  eratdcmonftrandum* 

’ t " hJhid, 

PROPOSITIO  CLXXVII. 

Ilfdcm  pofitis:»gatur  per  G ordinarim  QP. 

^Dico  I D ad  i H,  rationem  habere  triplicatam  eius  (]uam  habet  IH 
adGP.  ficrarit^em  ID  ad  IB,  triplicatam elle rationis  iBadCF. 

. i ...  1 i-:  Demonfirati». 


^Vroenim  IN  inedia Cc inter  ID  & iL,refi«ID,IN,lL,‘lHi.OPptd{)t>r-ci^.i«ii 
^liooales  funt,  quate  ID  adT  H.  prima  ad  quartam,  triplicatam  habet  rationem 
IH  ad  ^ GP>quartIe  ad  quintam,  (^od  erat  primum.  Ruffumedm  iL  media  fitas7.n< 
ciotet  ID.IMi  rea*  iID.lL>'Ihl,lB,IK  Al  eft  CP  comma*  proportihnalesW^- 
fiint.  quate  ID  ad  I Biprin^dquactam, ttip|icatam.habecrationemeiuaquamcai4,. 
habet  IB  ad,  quartaad. quintam. Quodeiatdemoolicandum. 

P ROPiOSITlO  fSCL  XX  V I II.  i ' 

• ^ ‘ 

Tlfdem politis a.gqntu^.pct,Q  &.B  diametri  T VjRS  occutteitiiei  AOC 
Iparabolz  in  V & S , & A F line*  in  T & R. 

Dico  Mtionem  IDad  GP,  octuplicatam  efletationisRS  ad  TV. 


'ia  al'i;  •.  .itiO  tr  '-  ■/<> -'VShwmffratio.  , . , 

-f.;;.  C i‘  ' ■!  : <1 IJ  ■'  V : 

ESeininltatiO  rt)  ad  G P,‘  <feW|eata  rationis  g AI  ad  AP,  id  eft  RB  ad  TQ£_t***-**- 
Icfeftquadruplicaitieius  t^iio  nabet  R A ad  T A.  fed  tatio  R A ad  TA,  du-  ^ ' 

^Heata eft  rationis  R S ad' ordinatimfintpofit^ad  AEi  igitur  tatio  I D 
ad^Pi  oduplicaca  tftratiunis  ad  TV.  (^oderatoftendendum. 

•ri.Ki'!  -O  . .*•'.>!  n 

S!:ii!.rr  X *n:Dluy 

,o(t  c . .if..,:  X , - r*  (f  1 111'';  r^j.  i (*  x'  ‘ 

-*  : J n i i .«  . ■ < T > il 'f  ■ .a-yifb’?! . -ifO  ■' -i  n - PRO^ 

...  L.' 1.1.5)11 ' 11.13  bo'M  ’ ,^KI  1 - i.icj.ata!  : 


O 
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. ' t>R^Qt>Qsixio  ctxxlxV  ' . , 

PAtabolas  A B C,  A D C communem  habentes  vcrcictm,  contingant 
in  A line*  A E,AF,  fccent  autem  fele  parabol*  fq  C punihs.cx  quo 
ordinatim  ponantur  line*  C E,CP : afltimptoquc  in  AF  pua^o  qdo(i|f 
ij,  ducanir  ex  G oidinatim  linea  G D,fecatu  A B C , A O C p#t«bo|aS  iA 

B & D.a<fla^pcrOdiamcn;oDH,qua;  AiBCparabol^occurtatiaHt 

ducatur  per  H ordinatim  linea  IK,  lecans  A F lineam  in  Ir 

Dico  GB  ad  GD  quadrupltcataip  habek:  rationem  cius  quam  habet 
IHadiK. 

|Q 

Dcmonfttatto. 


r — -Z3 

1/  : 

L 

a 

i 'j 

^ W* 

RAtlo  G B ad  I H,  id  cft  G D duplicata  cll 
rationis  AG  ad  Ais  |fed  AG  ad  AI, du- 
plicatam habet  tationem  GD  ad  1 K , id  dl 
IH  ad  IK  i ratio  igitur  CB  ad  GD>  qua- 
'|dtuplicataeft rationis  IH  ad  IK.  Quod  erat 
dcmon(ltandumt 


•I...  f, 

■ .II.-;  .. 

4«*>. 
.:*»<  3 


PROPOSITI  Q^  C L X X X. 

P RodudaHDdoAcc  A Eline*  occurrat  in  Ljdemiitantur  ex  B &K 
diametri  B M,  K N occurrentes  A E line*  inM,ficN,  & BM  qui- 
dem A D C parabol.x  in  O. 

Dico  rationem  O M ad  U L,  quadruplicatam  elTe  rationis  D L ad  K N. 

T)tmonftratio.  ^ 

'pSecnim  ratio  QMad  DL  duplicata  rationis  A M ad  AL«  id  c(l  GB  ad  IH) 
Ajid  cft  quadruplicata  rationis  A G ad  A I>  id  cft  L D ad  N K-  Qnod  erat  de- 
mQnftraftJilm.  i II '-'i,  : ! t:; ;t ,,  . i-.;-!. . i .loa  .i -.i  i-  i i''^ 

p o;f  r T 1,  o,  .>  •. 

PArabolaABCcaiusaiis  BDtiondngat  iAlBliiiieaBB,iliqtta  'aflmn-' 
ptoqftooisfMli^o  E,  demktatuf  e*  EdfantettrE  AV  diktript^d^- 
deperASe  BparabdJaBFA  ciiiusaxis  B E,  Sccbntin^rls  EI  Deducatur 
ad  B D qu*uif  ordiqa^lit)caH  90:19^10 in  C,F,H  j 8e 
B D,  B A , E A lineis  in  D,  1,  G. 


Dico  H IC  reclaagulum,*qaati  rei^angolo  GDIF.’  " ' 

■.ii  •!!.  I.  9,  /ni 


K 


■»1  mtjl?! ' 

DemonftrAtu.  -is  • 


ft  4t.ibMfMt. 


b <7.kriaii. 


'C  , . - .q 

-t:  - ./i  i L - 

H «11)1.1 

ti  1 cuci  111)1^ 

. I uf.  51;- 

: JC'  ; 

TTEAangulum  GDI  , zquale  eft 
^i  quadrato  H D : Icd  H D qua- 
cjraum  cquale  c(b quadrato  IDi  id 
cft  Sredangulo  RD  B • vna  cuna  < le- 
^ngulo  HI  G ,;redtanguiuas  igicot 
GDI.acqusdecft  rc&angujis  FDG> 
HIC  cft  autem  idem  GDI  rcftan- 
gulum,  zquale  quoque 'rcaangulis 
FDG.GD  IF:  reflangula  igitur  FDG.  HIC  , xqualiaTuntrcAangulis  F DG» 
(S.DPF.  dempto  igitur  communi  rc&anguloFDG>  manet  HIC  tedangulum  *• 
quale  reiftangulo  GDIF.  Quod  erat  dcmonftranduin. 

P R O- 


by'Coogk 
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PAraboUtn  ABCcuius  diameter 
6 D contingat  in  B,  linea  B E,de- 
feripta^;  per  B paraboli  F B G,  cuius 
diamctcrBE,&  contingens  BD,  du- 
catur linea  quateunq,-  FC,  occurrens 
parabolis  in  A , & G,  F,  C,  diametris 
vero  in  £ & D. 

Dico  AEC  re^angulum,a;quari 
reAangulo  GDF. 

DemonJIratio. 

QVoniam  E B linea  contingens  ell,  re-  ^ 

Az  A E, D £>  a C E proportionales  sut, 
adco^uc  AE C redan^lum  zquale qua-C 

draco  ED.-  icd  E D quadraro  aequale  cft  ' ■ btfi/. 

l rcAangulum  G D F,  reAangulum  igitur  AEC  squale  cft  reAangulo  G D F.Qnod 
erat  demonftranduin. 

PROPOSITIO  CLXXXII  I. 

Ilfdem  politis : occurrant  flbi  parabolz  dus  A B C,CB  H inC.  inn£Ii- 
^ue  B Qponatur  in  ABC  parabola  ordinarim  ad  B D,  linea  A O FaOC- 
currens  re  As  B C in  G : & per  G rcAa  agatur  H I parallela  B O , occur» 
rens  diametro  B L in  E. 

Dico  1 G H reAangulum  efle  ad  rcAaogulum  F G A,vt  quadratam  I £ 
ad  quadratum  FD. 

Dtmoniiratio. 

pOnancDC  ex  C ordinatim  ad 
diametros  BD,  BE  , line; 

C K,C  Lquoniam  B C,  B G pa- 
tallelogramma  communem  na-- 
bent  diametralcm  B G C i vt 
CL  ad  GE  . fic  KC  eft  ad 
GD  ; fed  vtCL  ad  GE.  Ce 
I E quadrarum  eft  ad  c qua- 
dratum GE.&vtCK  linea  ad 
lineam  G D.CcF  Dquadratum 
cft  ad  quadratum  GD;  igitur  vc 
lE  quadratum  ad  quadrarum 
G E.  fic  F D quadratum  cft  ad 
quadratum  G D , & permutan- 
do vt  I E quadratum  ad  quadra- 
tum FD,  fic  quadratum  GEad 
quadratum  C D-  eftautcm  qua- 
dratum I E zqualc  quadrato 
GE.vni  cum  rcAaiigulo  1 G H; 
fic  FD  quadratum  zqualc  qua- 
drato G D,  vna  cum  rcAangtdo  EGA;  igitur  fie  I G H reftangulum  eftad  reftan- 
culumF  G A vt  lEquadratum  adquadratumFD-Quodetatdemonftraodum. 

^ K k k P R O- 
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PARABOLA.. 
PROPOSITIO  CLXXXIV. 


1 

/ 

^ 

/ 2| 

N 

B 

L 

Iirdem  pofitis , produdia 
linea  GH,  occurrat  CK 
linei  in  M,&  AF  produdta 
lincxLC  in  N. 

Dico  I M H redtangulu 
eflTc  ad  rcdlangulum  F N A, 
Vt  I G H redtangulum  ell 
ad  redlangulum  F G A. 

DemonHrdtio. 

/^Stensu  eft  pracedcmi  pro- 

• «./««lA  / I '>kW  I '^politione,  quadratum  KC 

ad  CL>  eandem  habere  ratio- 
nem quam  DG  quadratum  ad 
quadratum  G £,  ac  proinde, qua 
quadratu  D F ad  E I, quadratum:  fcd  quadratum  K C hoc  eft  D N xquatur  DFqua- 
drato,vna  cumatcftangulo  F N Aj  fimiliterquadratum  CL  hoc  eft  EM.xquale 
cAquadrato  El.vna  cum  reftangulo  IMHicum  igitur  fit  quadratum  EMadDN, 
iicutquadratum  EI  ad  DF, ret^angulum quoque  IMH  eft  adrcdangiilumFN  A, 
vt  quadratum  E I ad  D F quadratum , hoc  eft  per  prsccdentem  vt  retSanguIum 
IGH  ad  FGA  redlangulum- quod  oportuit  dcmonilrare. 

PROPOSITIO  CLXXXV. 

E Sto  A-B  C patabol.i  axis  C D,  zqualis  lateri  redio , adlaque  per  O or- 
dinatim  linea  D A,  producatur  in  E,  vt  A O , D £ linez  zquales  Hnc 
iungantuti^ue  AC,  EC:  dein  per  C'&  £ parabola  defctibatur  C FE,  ha- 
bens verticem  in  C & contingentem  CIDiducanturi^i  BGparaIlel;A  D, 
occurrentes  parabolis  in  B & F,  & iungantur  B C. 

Dico  cfTevtquadraturhBCjadquadratum  BC,  fic  K F lineam  ad  li- 
neam K F. 

Demonjlratio. 

Ih  Rigatur  ex  A diameter  A 1 
■^occqrrens  BG  lineis  in  I.  qua- 
dratum CB  squale  e(l  quadratis 
BGiCG:  eft  autem  i>  quadratum 
BG  zqualeredlangulo  KGI,  & 
quadrato  C G ‘ iiue  G H , ('ciim 
CD,  DE  adeoque  & C G , GH 
linez  zquentur)zquale  eR  redFa- 
gulum  FGI I quadratum  igitur 
BC  zquale ell redangulis  FGI, 
KGIihocellredlangulo  I'GKH: 
fedIGKF  redangulum  cR ad redlangulum  I G KFi  vt  FK  linea atuineatn  KF; 
quadratum  igitur  CB  cR  ad  quadrarum  CB,  vtKF  lineaeRadlincam  KF.Qjiod 
erat  demonRrandum. 

PROPOSITIO  CLXXXV  l. 

Iirdcmpontis: 

Dico  F G ad  G B,triplii 


^4i.ihi^. 

c<7.W«i, 


ad  AD. 


catam  habere  rationem  eius  quam  habet  G B 

Demon- 


T)cmonjlratto. 

oDiamcant  ADwB  G,.KGjq»am  DEi’’CH . GF  iproportionalet  funt,a£ 

V^P  prima,  «qualis  prima:  DE. rjirio  KG  ad  CF,c duplicata  eftratioms  B.G^btr  *»»». 
ad,  GH,  id  cll  BiG  ad  KG>  cura  enim  AD.DC*^  iinecxqualcs  finr,  aquantur  ® 
ctiam  KG.GC  eft  autem ratioTG  ad  GB.  compofita  cx  ratione  FG  ad  G K, 2!"'*’*“" 
id  eft  ex duplicataratione  Kp  ad  QB,  hoc>ft  BG  ad  AD,  ( ciim  AD,  BG,  a 
K G,  proportionales  fint ) A ex  ratione  K G ad  G B id  ell  iterum  B G ad  A D.igituc 
F G,ad  G B , uiplicatam  habet  eius  quam  habet  G B lioea  ad  lineam  A D-Pii°4 
fuirdemonflraiidum.' 

‘ ‘ ..  . j.  i_  ’ . , tii , . 

c'  itROPOS.ITIO  CLXXXVII. 

TNrerfeceiK  iceruln  feie  parabola:  dux  AB  C,CBD  inpuniflisB,  C, 


Ahabwtes communes diamctiosPG.H KL,D A tjuasifj  M & N,  (c- 
cet  reiSia  G B.  ( 

Dico  I M ad  M K eandem  habere  rationem  quam  habet  D Nad  N A, 

Dtmonjiratio. 

VT’DHC  reftanmdijfn  eft  ad'  ‘ jV 
redlanguIumDl' C.ficAXC  V 

ad  AGC  , rcftangnlum.fcd  vt 
DHC  ad  DFC,  ficHI  • ad  ' 

FB,&  vt  ADC  ad  AGC,  fic  — ' 

1 K linea  eft  ad  G B lineatnjigitut ' •'  “/ 

vtHladFB.ficKpadBG:*  / 


ESto  ABG  parabolx  diameter  A D quam  in  pfccec  ordinarim  linea 
D C : dcin  per  D parabola  deferibatur  D B,habens  A D conpngcn* 
tem  & diametrum  OC&  commune  cum  ajcerafci^ione  latus  reatum  £. 
occurrat  autem  D B parabola, parabolx  A B C in  B,&  ordinatim  ducatur 
linea  BF. 

Dico  AF  lineam  ad  lineam  FB,  rationem  habere  duplicatam  eius 
quam  habet  F B ad  F D. 

, ^Dgmonjlratio.  * A 

POnatur  BGxquidiftans  AD.  Quoniam  igitur  Flatus  / 

teSumvtriqueieftioni  commune  eft, & FB.BG  ordi.  _ E 

nattm  pofitx,  erunt  tam  E,  F B , A F linex , quam£,BG,  ^ 

il  eft  FD,  de  DG  proportionales,  vnde  cum  E prima  fit  / 
coamunis.ratio  e A F ad  D G,  >d  eft  ad  F B,  duplicata  eft  ^ / N 

rationis  FB  ad  BG  id  eft  ad  FD.  Quod  fuit  demonftian-  — i~l~ ® 

dum.  / I 


CmOa- 
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P.‘ATlABOLA. 

CanlLmum.  . : 

TTIncfrquitur  AF  id  FD,  Wftonem  triplfcatim diiS elTi  riflortiii qii* ^ 
jttAF  ic  FD.'  .c(l  cnim  ratio. AP  ad  FDJeompoCta  eX  tatiortc  AF  id  TO. 

hoc  cAd4pIicataBradFD.&ci£racroncBFid;Fpihoee(VtriplifcataAFadF0. 

.'j  ; , p RO  P O:'S'1  TI  O CLXXXIX.  i 

HAbcint'A  6 C.O  ET  paribol*  ad  eundam  axem  <onftitdt*Vc^ 
mundatus  redum  H.  afTumptotiiin  axe  pundocjuouis  G,  cx  eo 
ordinarim ducainf  linea  GCF',  defcribatur^j  per  G 'pirabola,  habetis 
axem  G C,  occurrens  parabolis  A B C,  D EF  in  B 8c  E punitis  j ex  qui- 
bus ordinatim.dcmittaniut.linesB  B I , E K.  ■t..-.  r:-J  i' . 

Dico  rationem  1 Aad  K D,  quadruplicatam  e(Te  rationis  Q I adG  K. 

, . . . • t ' ■ ■ 

' DemonftrMio. 

l^Vaienimex  Elinea  EL  paral- 
-Lfleli  GD  , occurrente  ABC  p»- 

^ ^ rabotemL.demictaturex  Lad  dia- 

\ metrum  GD»  otdinatim  linea' tM: 

/ / ''w  erit  igitur  quadratum  L M aequale 

y ^ quadrato  E K.,  vnde&teaanguluni 


Dico  N O M reftangulum  eCTead  reftangulum  PO  Q,  vt  CKA  re- 
dtangulum  ad  redtangulum  D K F.  • 

3 31,  j.  Demonftratio. 

/ \ \ ^ reaagulum*cftadreaan- 

/ ' \ gulumCK  A;fed  vtlO  adIK. 

/ A \ lic  QpP  teitangulum  cft  ad 

f^L 54.  V^'-  - ■ ' ■ -\f  reaangulum  DKF.  iginir  tt 

/ / *V  \ NOM  reflanguIumadreOan. 

/ / \ ' gulumCKA,licQ,pPxeaaiu 

/ / \ \ gulum  cA  adredangulu  O KF. 

&pctmucando,  NOM  cA  ad 
rcaangulumOpP  vt  reflangulum  CKA  adrcflangulumDKF.  Quod  fuitde- 


o 

/ ® 

k 1 

» \ 

i 

7T1 

Digilized  by  Googh 


^ARAB'Ot«A^ 

PROPOSITIO  CXCt.’ 

Iifdf  m pofitis : fi  A B Ck  f3  E F paraboiz  eandem  hab|ierinc  aintudineni 
&dommu(iem  contingentem  BE.  ^ 

Dko  N OM  tcAinguiumelTc  ad  ce£banguIumPO.Q>vcBR  quadra- 
tam ad  quadratum  R£. 

' ' i I ' Derfitn^rMto. 

linea  RI  aH  lineam  OUCc  BR  > quadraram  ad  maanguium  NOM;  8t»  »it 
» .vt  RI  ad  O I,  fiic  RE  quadratum  ad  rei^ngtflum  1(2.0  P;igicUrvc  BRqua- 
dratum  ad  N OM  rcaanguldm  fic  'qtiHratuin  RE  *d  reaangulum  POQ.8C 
permutando  vt  quadratum  BR  ad  quadratiam  RE;  > fi«  NOM  icftangulumad 
tcAangalum  ^OP>  Qj^odfaiideBionfttandum. 

f . • - ' 


) i,-  -T 


U Inc patet ctfamreaartgblum  AKC  efleaJ  reaaneuhiti  DKF>  Tt  BR  ada> 
A X4taiai|)i  ad  quadratam  Re.  ^ 

p R O p O S I T I O b:ifcii. 

E Sto  ABCparabolararis  A D du<fla<^ue  ordinarim  GD.fiithaturin 
axe  quacuis  rcdaO  E&  per  £.  defcribatur  parabola  cujus  axis  fit 
£ A,fecans|>arabolam.A B C in  CD  lineam  in  G.  fafta^  AK  z- 
quali  D E ^ ducantur  Kl  qtdin«im  «4  AEin  parabola  EGB , 3c  BF 
QtdinacimadABC.  ^ ‘ ‘ 

DicoCpquadratutheficadqaadratuih  ^ 

I Ka  Vt  E F linea  ad  P A.  P'^\ 

Demonjlrdtifi  V 

cte  ABC  parabole  lacus  rednraXiVparapo-  \ / t/ 

*^lzEGB  latus  rcaum  M.  quadratum  CD  a*  \ / 

qualeeltredangulo  DAEctt.quadraium  IK  A/i  ’ > 

aquale  rejhngulo  KEM,  eftautcm  At)  linea  ^ ’ 

aqualis  KEiquia  AK  • ED  aquales  ponunturi  /\i  » ' 

quadtatum igitur  CD  cE ad  IK  quadratum,  ve  /\  ^ 

L ad  Rurfum  quia  q^tadrato  B F tam  eA  a-  i e.  / . \ 

quale rc<3;angulum  FAL  qudm  PeM<  redan-  /\ 

gula  quoqnc  F A Lb  P £ M aqualia  funt.  igitut  . / ■ \<< 

vx  AF  ad  F£,CcM  ad  L.  fed*t  M ad  L.fie  \ 

IK  quadratam elt  ad  CD  quadratum, igitur  vt  / \ 

AP  ad  FE » fic  IK  quadratum  eft  ad  quadra-  * 

tum  CD>  ' . 

PROPOSITIO  CXCIII. 


Sit  A6  C parabolz  axis  AD  zqualis  lateri  tcAo  cdntto4ue  Aihtiif- 
uallo  quouis, circulus  defcribatur  occurrCns  parabolzin  B,C;axiin  £« 
ponaturque  ad  axem  ordinarim  B F. 

Dico  D F,  A £,  A F lineas  continue  elTe  proportionalel, 

Kkk  j titmM- 
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^ > « • 1 Defnmfiratio. 

i?  Efla  ‘X’E  iqDalis  cft  AB  : fed  AF,>AB,  D# 
■^^proportionales fonr,  igitur ie  AF,  AE.DPeao.. 
Ulem  ceaunoaot  aaboneni,'  Quod  erae  demouAaau- 
dum. 


/ o panabbli  axem  BD,  orcli^ 

- <'f , 7 ,-f  .^v.  • 1 A j O tiiB  appJicataA^:,;  aiSaqiie  per  B cqnjitir 

hi  ..  II  ) 1 ..  .•  al . g^teBlLjquateregianc*  A diametroi occurrat 

in  B',cle^banirper'ABpacabolaAF:B}Cttliia 
axis  A E;  centrosi  D interuallo  AD,  circulus 
deferibatur  A G C,qiiem  in  G,  Iccct  recta  quredam  H G , atquidiftans axi 
BC^,CicM]rredli^$'ABCpar&bciaeinli^6c  AC.liiM4e,in  1:  denique perM 
ponarurKFparalIclaEB,occurrcnsAFBpaiabolxinF6^ AEinK.  '■  - 
Dico  G I,FKlii>easeire  inter  lexquales. 

r — f ■ ' • ' ' 

I 3?  Jit,'  j .-,1  pRodufta  BD,  occurrat  circulo  in  L : h 

I.  I.  NI,-  '•*-:ak  ad  AE,  jdcftHIadBD;  CcFK 
y ' I.  )•.'.<  , ® i--T' I..  T\^.  quadratum  cEad  quadratum  B E:  ied  etiam 
/ ' vt  H I ad  BD,  licbAlC  rcdangulum  cft 

\ • / aJrcfiangulum  ADC,ideilIGquadraltift 

\ / ad  qaadrarumDL;igiturvtqDadrati«nFK 

adquadratum  BE  , fic  iG  quadratum  ad 

quadratum  DE,  idcftAD, idctlEB.qua- 
relGiFKj-quadrauadcq^ue&elinezin- 

cetre  zquantur. 

PROPOSITIO  C X C V. 

.1  ;•  I 

SVpcr  ABC  parabolataxe  A B aequali  lateri  recto,circulus  delcribacur 
A E B,  quem  in  E fccent  vteunque  ordinarim  pofit^  G F,  ad  axem  pa- 
rabolx.  iunganturque  AE.  ' , * 

Dico  A E,  G F lineas  zquari.  ■ . -i, . ■ ' ' 

- •"  ^ r-i  J)tmoT^aUo^  , 

’ /Y  S 1 /^Voniam  AB,  Uteri  reSs 
/ ! • ^-r  '^zqualiseft.quadraBiinFG 

/ I , C:  ■ / \ zquatur  reftangulo  G AB  aic4 

/ \ / \ Se  GAB  reflangulo  zquale 

/ \ i . '.1  ' iV  ; qiioque  eft  quadrarum  AE» 

/ ■ N,  Z/\/'  \ quia  AGE  angulus reaus eft, 

; ' . A _ quadrata  igitur  AE,FGadep- 

* ■ ci  . * que  Sclinez  inter  fezquaamt. 

■ ' Quod  erat  demonftrandom. 
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PROPOSITIO  CXCVI. 


Ilf^em  pofitiSjiungantur  F B. 

Dico  F B quadratum  arquari  quadratis  A G,G  E,  G B fimul  fumptis. 

^emonjiratio, 

• 

QVadratum  FB,  jcqualccft  quadratis  BG,  GF.fcd  FG  quadratum  aequale  cft 
quadrato  AE,  id  cft  quadratis  A G,GE,  quadratum  igitur  FB  xqualccft  qua- 
dratis A G>GE,  GB.  Quod  erat  dcmonftrandum. 

PRO  POSITIO  CXCVII. 

Ilfdcm  pofitis : occurrat  F G linea  diametris  D H,C  K.  in  H & K. 

Dico  H FK  rc(5langulum  aequari  rcdtangulo  A B G. 


A 


Demonjiratio. 

QVadratum  HG  aequale  cft 
quadrato  F G.vna  cum  rccftan- 
gulo  HFK»  cft  autem  quadrato  ^ 

HG  ftueBD,a:quaIc;.* quadratum 
AB,  (cum  A Bxquaiispoaatur la- 
teri refl:o)igitur5c  quadratum  AB» 
xquaic  cft  quadraro  FG  vna  cu  re-  g 
AanguloHFK.  icd  AB  quadra- 
tum quoque  cft  xqualc  rciftangulis  GAB»  GBA)  id  eft quadrato  GFvna  cum 
re^angulo  G B A,  quadratum  igitur  F G vna  cum  rc£Iangulo  GB  A » xqualc  cft 
quadrato  FG  cum  recbangulo  H FK:  dempto  igitur  communi  quadrato FG>refi- 
dua  redahgula  AB  G,  HF  Kfnnt  inter  fezqualia.  Quod  erat  dcmonftrandum. 


Corollarium. 


"pX  diftis  patet  FEM  re^angulum  xquari  quadrato  A G.  nam  FEM  rcftangu- 
•^lum  vna  cum  quadrato  EG  »zquatur  quadrato  FG»  id  cft  A£»  id  eftquadratis 
AG»GE  : dempto  igitur  communi  quadrato  GE,  manet  FEM  rcdtangulum  x- 
quale  quadrato  A G. 

PROPOSITIO  CXCVllI. 

Ilfdem  pofitis : occurrat  F B,  circulo  in  L.  ‘ - 

Dico  B F L redangulo,  aequari  quadratum  A G. 

Demonjiratio. 

gFL  rcaanguIumxquaJceftrcaangulo  NFE,ideft  MEF.  fed«MEFrcdan- 
•^gulo  «quale  eft  quadratum  A Gj  igitur &rc(aanguIo  BFL  xquale  cft  quadra- 
tura A G.  Quod  erat  dcmonftrandum. 


PRO 
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PARABOLA. 

PROPOSITIO  CXCIX. 

Sic  A B axis  parabolae  ABC  lateri  rc<5lo,  fum- 
ptilcji  A F,B G aequalibus, ponantur  ordina- 
^ tim  ad  axem  rc(fix  F D>G  E- 

Dicoiundtas  BD,B  E efle  inter  fexquales. 

F • 

Dmonjlratio. 

e Vper  A B deferibatur  circulus  occurrens  F D , G B 
<i  ^lineis  in  I & K.  quoniam  A F , BG  line?  xquales 
func,&FI,GK  normales  ad  axem  AB.  rcdxFI,  GK, 
® itera  A G,BF inter  fc  xquales funt : cft  autem  quadra- 
tum BD  xqualc* quadratis  AF,FI,FB;&r  BE  qua- 
dratum xquale  quadratis  B G.GK.G  A » quadratum  igi- 
tur B D xquale  eft  quadrato  B E , & B D linea  xqualis 
B E.Quod  erat  demonftrandum . 

PROPOSITIO  e e. 

Ilfdcm  pofitis,  ducatur  ex  H centro  circuli  A l B , re^Va  H M L , paral- 
lela F Di  iunganturqucB  L. 

Dico  B L lineam  breuiflimameffc omnium  qua:  ex  B ad  peripheriam 
parabolae  duci  poflunt. 

Demonliratio. 

\ 

OOnatur  qu?uis  alia  B D.  & ordinatim  D F ; erit  igitur  quadratum  B L > Xquale 
A quadratis  AH,HM,HB:Sc  BD  quadratum  squale  quadratis  AF,FI,FBi 
quia  vero  A H,H  M,  H B femidiametri  funt,quadrata  illarum  minora  funt  quadratis 
A F,  F I,  F B (vt  facile  ex  elementis  oftenditur)  igitur  & quadratum  B L minus  cft 
quadrato  BD.  & BD  linea  omnium  brcuillima,  qu?  ex  B ad  peripheriam  duci 
polTunt.  Quod  erae  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CCI. 

E Sto  fuper  ABC  parabol?  axi  B D xquali  lateri  rcdlo  defetiptus  Icrai- 
circulus  B I D,  quem  in  I fccent  quxeunque  ordinatim  ad  axem  po- 
fit?  F G E , aftaq;  per  D ordinatim  A C,  ducatur  A B , occurrens  E F li- 
neis in  Fi. 

Dico  rectangulo  FHE  aequari  G I quadratum. 

Demonfiratio. 

QVoniam  axis  B D xqualis  po- 
nitur lateri  redo,  & AD  or- 
dinatim applicata  > rc(ftx  AD. 
*>BD  adeoquc&:  HG.GB  inter 
fc  xquales  funt.  quia  vero  EF  li- 
nea in  G diuifa  cft  bifariam  & non 
iC  bifariam  in H.rcftangulumEHF 
vna  cum  « quadrato  H G » id  cft 
BG.?qualccft  quadrato  EG.  fcd  EG  quadratum  eft  xquale  redanguio  GBD, 

id 


/ 
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ideftqu»Jt>to  BG  vnicvim,reftangulo  BGDiigiturquadratum  BG  vna  cum  re- 
^angulo  BGD*qu«ruf  Kri^Frefiangiiloiviia^ljadrialafiS.cum  id  eft  BGjdcm- 
pto^iAr  commuDi quadrato  BG,  manet  EHF  retaangulumxquale reaangulo_ 
B GDjid eftquidrato  GiJ  Quodxiratdnniaiftiiandwii,'  rpH /.  i-'  . 

• 'il.-nii  jif,-  I jx,-.  :v  6iv  .■ -i/,  iv',!.-! 

■ ijub  • P,PkQ,PuQ!S/I  P.fiifrFei,  q.  cuiiio  jo  ; ■ ' 

tifaempoiltkP;  ^ ■’  ■"! 

i '■Dico  F'!,‘tiH‘,lE'«iitt5’prcypokfotlai«'cffi^^ 

^ * .•  I m /.  \*.(i 

i ::!  UJ  ,C  ' i ,'l  fi  <u„  . I 


■)  ii;uiiim  I ' 
'I  -A  A i'n' 

' / ..l  ni  rui. 
. i-l. 

jA{  /i!,  i :> 
.1  -'dA  ^ 
I . ’ .i  jnt.ib  yf 


/'^oniam  BFt<oeadiui(aeft  bifariam  iir  G & non  bifariam  in  I,  rcdanguluitt 
vnacumtjuadratO  I G,  ideftvnapum  rcdangulo  BGD.xqnaleeft  qua- 
drati GF,  id  eft*  Mfiangnlo  G B D id  eft  quadrato  B G vna  cum  refiangulo  BGD*tW- 
idellcuniquadraioiGl'i  dempto  igitur  communi  quadrato  IG,  manet  FIB  re- 
flangulutn xquale quadraro  BG  io ell quadrato  HG.  proportionales  itaque funt 
FlyGH,I£<  Qvcrferatdemonftrandum. 

‘ PROPOSITIO  CCIII. 

ESto  fuper  ABC  paraboLe  axe  A C %- 
quali  lateri  redio  defetiptus  fetnicir- 
culus  AFE,  fumpta^ue  ADxquali  A^,p  q ^ <j  * 
ducatur  ordinatim  quzuis  B F fecans 

axem  AE  inO,,  occurrqn^  circulQ-in  F rl  f.l,j,ir,si  rKi  nA|v_ /” 
luqgamur^.AB.  AF.  •,  . i ir.i  vpib  .<-!  .-I  U :M  ..31  1 6 f '' 

DicoD  G ad  OA  , rationem  habere  rj  j.j  j|  ;--i 

duplicatam  eius  quam  habet  AB  *d  A E, ' 

Demonfinuio.n  n :.t . ii-i  ,{j  . .«.« 

■1..  II  ■ •-  ' 

/^VoniamAFquadratnmatqnaleeftqoadfBi',,  /qu!®  iTiriii \ 

'^tis  FG,  AG  ideft  reflaneulo  DAGredie  / X . i-  . i\, 


occurrentes paraboizin  E^elljpff.yel  Imicirculoin  libeikiar^  A 
ipfi  A e in  D,  ‘ ‘ 

Oico  D E,  D H,  D I lineas  efirt  cohunuo(>top6ttionalesi 

T)tm9nJlratio. 

n ' ' 

1 ■piEmlttatur  ex  F diamfc- 

FK.  fecans  AC  li- 

— neam  in  K.  vt  AKC  re- 

Hy  , XX I dlangulumad  reSanguluiU 

fl-  ' V\’  ADC.CcFKcftad.ED: 

//®  ’ fed  vt  A K C re£langulum 

Y adreftangulum  ADC,  fic 

/ • — \ FK  quadratum  quoque  eft 

/ ^ \ ad  quadratum  HD>  igitur 

vt  F k linea  eft  ad  lineam 

. . I ...-i.ijtT  , , v:  7 1:il  Hj  ED,  lici^adratuihFlCifcA 

(I-)  d .■  p . r^fr.Oiad  quadratum  H D i e^a 

<■  i’  '!  Ii  lUt Igitur  Fiiid' eft  ID^ad  E D, 

■ V :-j i '1  iV< y. : 1 1 ..II r • ••  f£rii  oiq  ' ^plicacntn  Faber  ratio- 

r . . juj.  y:  ?>f  o.  7t„^M  j , 11  g\;  ^ \ .1  i|  nememsrctuain  habet  I D 
//  ‘ ■ ^\XV.  I adHDt  qUatcDE  . 

/ / \ \ \ D I linez  in  continua  liint 

. //  , 5 ‘ I ' ( I ?■  \\  V analogia.  Quod  erat  dea 

I / ' monftrandum. 


A AAnentefecuncla figura,  ducatur  BC,  occnrrensdD  lineis inLL,- 
XVX  Dico  1 E ad  £ D , duplicatam  habere  rationem  cius  quam  ha- 
bet IL  ad  HD.  •'  ib.;'  ^ 

Demon^atio. 

^Voniam tam  ID,  blL,  lE  tinez,  quam  ID>  <HD,ED  in  continua  ftuit 
f ‘“t'*’*’ '"Analogia,  & ID  prima  vtrique  feriei  eft  communis  , ratio  lE  ad  ED,  tertia; 

o,  ad  tertiam,  s duplicata  eft  rationis-IL  ad  HD,  fecundzadleeundam.  Quederag 
rf<iH!«>'dcmooftcaadum.  .-r  ■ ■ 
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PARABOLA. 

PROPOSITIO  CCVL 

Sint  ABC  cilipfcos  vel  circuli  diametri  coniugatx  AC,  BDj  du- 
da^uequauis  E F parallela  AC,  fccante  B D producam  in  £,  fiant 
ED,B  D, G Deontinuj,  proporttonalesf  deferiptaejueper  A GC  pun* 
£k2,  parabola,  cuius  diameter  G D,  po- 
nantur lintx  quotcunque  F H parallc- 
Ix  £ O,  (eeantctclliprimin  I,  parabo- 
lam in  K , & A e lineam  in  H. 

Dico  F H,  l H,  K H lineas  efle  pto- 
porcionalcs.  — 

TitmonftrAtio. 

VT  AH  e re^ngulum  ad redaaguluin 
ADC  , fic  HK  linea  «d  iineam  DGi 
b IH  quadiatuin ad  quadratum  BD  ; igi- 
cur  H K linea  ad  lineam  D G duplicata  ha- 
bet rationem  eius,  quam  habet  IH  linea  ad 
lineam  BD.  vnde  ciim  EO,  BD,GD  po- 
6u'one  fint  proportionales , jc  £ D,  F H pri- 
mq  inter  fc  xquales , fit  aocem  tt  ratio  D G 
ad  KH,  cerciqadrertiam  i duplicata  talionis 
DB  ad  HI>  fecundx  ad  fecundam  , erunt 
■ F Ht  I .H’ K Qi3«’d 

erat  demonftrandum, 

P R O P O S I T 1 O C C V 1 1. 


H K 


«XVCMM 

mtr/Mxj. 


INlemicirculo  ABC  dccuflentfefeorchogonaliterin  Ddiamemdux 
A C,B  D, quarum  altera  B D bifariam  ih  £ diuisl,defcribatur  per  A,  E, 
C pMabola,  cuius  axis  E D , duda^  diametro  F G , qux  femicirculo  oc> 
currat  in  H.-. ponatur  HC.  ■vi 

Dico  F G ad  G C duplicatam  habere  rationem  eius,  quam  habet  HG. 
»dHC.  ,,, 

Dmonftratio,  . • i 

B 

QVoniam  .AC  dupla  eft  BD,  St  illa  du- 
pla ED,  reSx  AC,BD,£D  propor- 
cionalesrunc.c(iapteoa  ED.  ad  FG>  indn- 
pheau  ratione  DB  ad  GH>  c<^ni  Iit  vt 
ADC  reibanguiiNu  ad  retSaaguJum  A G C, 
i(ic$  BD  quadratum  ad  quadrarum  HG; 
raAir  igitur.  C F i ^ H G ■ A C in  continua 
i^^adalegia.fed  b AC.HC.GC  <lincx 
p^^nionalca  funt;  igiror  FG  ad  GC,  tertia  ad  tertiam  , 


0 

1 

{ 

D i 

■ SCr"*'  ' 

imt.  ir. 

I duplicatam  * habetA*""- 

fpi>wcinehii,^quain  habet  HG  ad  HC,  fecunda  ad  (ecuii^m.  Quod  erat  Je.‘^^ 
mnoAraodum.  ,,i-i  i* 

x"? ^ ^ P 5 J ^ 1 ^ ^ 

PAiiaboiasxquales  ABC, DBF  inuersiadeundem axem  A-D,  quix-  > 
□uaHsfrrlateritcftocohftitutas,  contingant  in  A & D,  IkicxGF, 

- ‘ Lll  X HCsac 
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45^  PARABOLA. 

H c : & G F quidenj  parabolx  D 5 F , occurrat  in*F,  H C vero  parabole 
ABCinCj  credi^deex  C & F,  diametris  que  TG,CH  lineis  occur* 
rant  in  G,  & Fj , ducatur  quxuis  I K , parallela  F G , (ecans  parabolas  ip 
B 8i  E , reStas  C G , H f in  1 & K , arem  AD  in  L.  dcin  fuper  A D'vt 
diametfq^  dercribatucfcmicirculus  A M D,  occurrens  1 K linee  in  M. 
Dico  1 LN^redlangulum  xquaritedangulo  ELB.  •.  i--  ...  ...i. 

Dmonftratio.  _ : 

QVoniacn  AD  xqualis eil  la- 
teri refio,  ime*  AD,  CD, 
iiem  AM>L6,it|c>n  M D>  I-B 
xquales  func.te&angulum  igitur 
AMD  xquale  cft  rcAangulo 
ELB:  fed  5t  AMD  redangu- 
lo  quoque  cft  equale  redangu* 
Ium  ADMI<>.'4  cft  ILMitAi 


I 


A 
■ I 

■ j 

, .i 
• r 


UT 


dingula  igitur  IEM.BEE  xqualia  funt* 

propositio  cclx.“ 

Ifdem  politis:  . Vi 

Dico  redFangulum  I L B M xquari  redangulo  B L E K. 

T>tmonPr«iUo. 

QVoniam  lEM  redangulutnxqualeeftredaogulo  ELB , vt  I E ad 

eft  LK  ad  LE>  Cc  LB  cft  ad  LM:  & permutando  vt  LK  ad  LB,  fic  EE 
eft  ad  EM  : & EK  reliquum a^  MB,  vt  EK  adEBudeft  ILad  LB  :>>redaa- 
gulumigitur  lEBM  xquale  eft  rcdangulo  BLEK.  Quod  erat  demon  ftrandum. 

Ilfdem  podiis  que  prius  ; dat  B G E refFangulo  xquale  redFanguhtm' 
HG  U&, per  A, l,D  puncta  ellipnsdefetibatur,  cuius  axis  dt’  A'D.'%> 
«iatbr^uerectaquxuisLK  parallela  BE,  occurrens  parabolis  in  K fic^ 
axi  A D in  My  ellipdin  N,  diametro  CH  in  O.  ‘ ' 

Dico  K M L rcctangulumxquari  rccCanguIo  O M N.  ' 


P R O P O S 1 T 1 O C C X. 


1 //V 

G 

1 ,7  ■ 
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/i  t fn»iifc'T 

h t G 

f fcu!«0  . 
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^Demonfiraiio.^^i  > 


. Ui  - iA  ■ 01  — , 

>'  y " ^VoniamADaxiieftelUpfiioa,' 
- ■/'B  ''■S&  adillaniordinatirtfpWHin-; 
tur-lO.MN.vt  IO«qtiadr)iQiA 
!U-.d  quadrarum  ^M'  > 

‘ A redangulum'  eft  ad  re5tngiAfiH([ 
- ' AM  D : redailgulu  i|iHt 
i?  adAMDrea:angur«*i,ra<*rtiSft8 
^i))!  I’ 'habet duplicatam,  IG^atfiWW 

id  eft  reSanguli 

Aangalum  O MN/flequta  ratio ^^oguli  A GD,  ad^MD  redangulum,  com- 
poflta  eft  ex  ratione  AG  dd  e AM,ideAexdaplicatarcatione  BGad  KM,  &ex 
G D ad  Di  Mfft  ex  dupbcacd  ratione  G B ad  ME  > ratio  A GD  tdaasedl{7 
AM  D .te^ugtdum  quq^ue  duplicata  eft  eins,  ipam  habet  B G£  reftangul^  ai 

..  . ',m'  ■ ■ ■ l'  ' ircaan- 
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redtangulum  KML,  igitur  vt  HGI  rcflangulum,  ad  rcdangulum  OMN  , Ci 
BGE  tctaanguluinid  tcaangiilum  KML:  brfictmuraAdo  vt  HGIreftangulun 
ad  rcftangulnm  BGEi  llcOMN  rcflangulum^  ad  re<ftaneulum  KML  ■ fec 

Igitur  Se  OMN, KML  te- 


li G1,'BG  P,  rc,aa'iigidapvrhypothefim  aequalia*) 
aanguJa  inter  re  aiquantur.  Quod  erat  dettionfttaftdum. 

. p R o P o s I T,I  o’  ,C< 

SEcent  ABC-ictnicirculumorthogonAlitcr  d 
dcrcdpcaqipcr  A,B,C,patabold,cuivisa*is  B C 
cunque  E F,  ^arallelsE  A Q occurrentes  circulo  ii 
SC.HixRvcroinl..  , 

Dico  E G F rciaangulum  ertcad  reiRangulutn 
gulutn  ad  rcdangulum  B 1 [>, 

fi;  Demonftratio.  , 

1)PnaturAB,(ecas5Flinca5  / 

■^inK.  vt  BKA  rcftangulu  ^ V 

ad.  rcdangulum  BKA,  z'  ^ 

EKF  * rcSangulumcftadre-"  ' ‘ 

dangulum  EKF.  fcd  vt  BKA  /r./ irz  *' *■*  1 

rcdangulum  ad  rcdangulum  i ~i 

BKA,Cc  GKH  b redangulu  / /Y  • ' ' ■ 

cft  ad  rcdangulum  GK  Hi  igi- 
furVtEKF rcdangulum  eft  ad  — r — 

redangolum  EKF;Ec  GK H r T'*  * jjin*  v .M  / 
rcdangulum  ed  ad.  tedangu^  | 

tam  iGKH.  refiduum  igiturEGF  rcdangulum , cft 


tna:  zquales,  ratio  Hi  ad  JK,  ^ 
/itniFlHtettiamjdojjlicataidl 
lationis  FI  ad  IO,  id  cd  El 
ad  I G fecundz  ad  fecundam, 
igitur  vt  Hl  linea  ad  lineam 
MbficrBl  i|iMdl!9titn  ad-qug.^j 
drauaKGL  «tat.dfr:.: 

monftraodunkuti)^.'  .-.:C  M j i 
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P A R A B O L A. 

PROPOSITIO  CCXIII; 

SEtnicircuIucn  ABC,  cuius  diameter  AC, 
contingat  in  A linea  A D-,  dcfcriptique  per 
A parabola,  cuius  axis  A C,  & contingens  A D, 
fumatur  A E aequalis  lateri  redo  i adaque  per  E 
ordinarim EF,  ducatur  in  parabola  diametn 
quaccunq-,  D G occurrent  circulo  in  B & G,pa- 
tabolcin  H.flc  FE  ordinatim  pofittcin  I. 

Dico  B D G redangulum , aequari  redan- 
gulo  H D I. 

DeMonJlratio. 

■p\Vcatur  per  H ordinarim  linea  H K:Quoniam  AD 
Ax linea  in  A circulu  contingit , redangulum  B O G 
xquale  eft  a quadrato  AD . id  ell  quadrato  H R ; fed 
de  HK  quadratum edxqnaleiredangulo  KAE.id 
eft  HDI  (quia  A E per  hypothefim  xqualia  eft  lateri  re^o ) redangulum  igiwt 
BDG  xquale  eftredangulo  HDI.  Quod  erat demonftrandum. 

PROPOSITIO  CCXIV. 

rabolasduasABCjDB  Eadeundcmaxem  B F politas , 8c cqutin- 
gentes  fcfc  interius  in  B vertice  fccet  in  H fle  A diameter  quxeua* 
Que  G H.iundifquc  A B,HB  ducatur  ordinatim  linea  I K , fecans  pa- 
rabolas ib,  I K,L,  & M,  redas  A B,  H B,  A H in  G,  N,  O , & axem  B F 

in  P.;  . ,1  . 

Dico  I L K redangulum  zquari  tcdangulo  G P N O. 

MI  , • 

Demonflratio. 

REdaueulum  GPN  xquale  ift 
cqua£ato  Ip.  led  IP  quadra- 
tum eft  xquale  quadrato  LP>  id  eft 
Sredangulo  GPO.'»nlcumraftan. 
gulo  ILK  redangulum  igitur  GPM 
xquale  eft  tedangulit  G P O,  1 (1  K: 
eft  aurem  GPM  redangulunMequa- 
le  redangulis  Gpp  , ^OPNO, 
dempto  igitur  eommuni  redangulo  GPO.  manet  ILK  redangulum  xquale  te- 
dangulo  GPNO.  Quod  erat  dembnftrandnm.  ...  . ^ 

PROPOSITIO  ccxy.‘j 

Atam  lineam  A B diuifam  in  C,  E,I,  D,  denuo  ita' parririin  E rt 
^dangulum  A E C Iit  ad  rectangulum  B E D ucut  quadratum 
ABC  quadratum  DB.  . ' i 

Canflmih».  .. 

REdisAC.BD  bifedisin  LBLN>  erige  perpendkhftares  LL  NK  xquaies  iater- 
fc,  & per  puncta  A,  I,  C.  8c  D.  K,  B,  deferibantut  pdrabolx  N K>ftbi  matao  oc- 
currentes inG.  Tum  cx  G dux  G E normales  ad  A B.  Dicofaceum;  -iX:.- 


.ni.t 
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ibemonJlrMlo'.  ' X 'J :) 
eicBCT  ^wQiiO  a 

Okfcri{li<jiiicjf;MPHf4(a|.  ^1. 
IcUmad  KB  &IK.  Qaoniam  tanV 
I K N , I K,  r F H funt 

icyyflajaa--'^ 


toiijtf?:  ?. 


pardMcTj,  icyyaajaa--  '^' 

dracum  O K vt  quadracum  M G ^ 
ad  F G quadratum  hoc  cft  vc  F G 
iquadratum  ad  OH  quadntMdaiaie- 
inde  » AC  quadratum  cft  ad  qua- 
dratum F G vt  L I ad  M I,  hoc  eft 
vt  N K ad  p K V hoc  eft  vc  quadra- 
tum DB  ad  quadratum  GH,  ergoperr  „— ««  -«i** 

O B.  vt  quadratam  F G ad  quadratum  G H,  hoc  eft  (Ccutan7^oftVnA)Vt“qnrdM- 1 
tum  I O ad  quadratum  OK.  Atqtti  ireflangulum  A EC  eil  adreflanmijuBEU"'»'*^ 
TtqUadratum  IO  ad  quadratum  OK,  Ergo  etiam  re<aangulura  AEC  eift  ad  re- 
iftaneuluro  BED  »t quadratum  AC  ad  quarfrartm  DB.  Factam  ieitUr  eft  uudd 
peieoatur.  ‘ ^ ” 


ft 


DAtam rectam  AB  diuifain  in  C,  iterum  fecarein  bjvtrcctangu- 
lum  B O G xqualc  (ic  quadrato  O A. 

• r.t i'i  • I ■ 'JT r ^ ■ i ..  . . 

~,\Xonfirmio^demoaiir:^.  , • 

ci  ihiE,  iefiat  vt  AEad'  . ■ 

■^C^,  ita  CEadjFEideindeAF  i.  ,, 

ei^^V  hi^eca-.th  D- Dicd  ttqtum  ,.,.,,1  „•  ^ o ■ 

quodpentui-;  ,,  . . , r:.qu  i 'v;-  ' 

E*  punetu  E ac  D erige  nor-  \ , .i  1.  . , , : ■ ./  /I  \ ' 

ipales,  quarum  vna^  E G <it  liugni-  \ ,,i,'  ^ / ' \ 

tudinispJacitt.altpraDH  infinita.  A 7'~  ^ ' \I 

Deinde  per  puftctaC,G,B,defcri-  V / / \ 

batur  parabola  axem  habens  EG&v  \ I//  \ 

occurrens  ipfl  DH  in  H.  Rurfiinl  \ 1 / / \ 

perpiincta  AHF  deFcripta  inrelli-  1 \ ■ 

gatur  parabola  aiem  habens  DH.  V 

poteruntautem  EG,  D H axeseffe 
parabolatUmiCum  amb*  ex  cbnftru- 
ctionerectaS  cBi  E A ad  angulos 

tectos  bifariam  fecent.  C^oniamigltar  exconftructioneAE,CE,FE  funt  cdn- 
tmux; colligitur  exj«7.huius  parabolam  AHF  tranfire  perGverricem  alteriuj 
paraboi?  Ergo  per  eandem  illam  propofitionem  BD.FD.CDfunt  continui  fed 
FD.ADxqualesfunt  ex  conftructione  , ergo  BD.DA.CDfunt  continual^ 
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PROPOSITIO  c c X vii. >a 

c ^ 

Sint  duae  paraboi*  aquales  A B C,  B C;&»4  ax^|ar41cl(«  couiUtU^ 
t*  E B,  C F , pfcr  apices  rhucuos  'tranfeubtesifet"  Bmw-dlnadRi  ducmt 

gP  /_  • * _ . ^ J*..  lal.mtiji 

Oporteat  G H parallelam’  B F ponere,;qu?|4ii^datpr  ‘%^cii 

cundutn  datam  rationein  1 a4  K. n.r.  bi.-jy  muisij! 

. ^ U l 27  ^ f' 

i / j CoiilhvSiM  J:  O t r 

i y : {.*  •*!  > (M.*j  ibr.i;r  ’)A  - ubn» 

I ^ j 1 'Vjiif'  Ki.  1 .1  r/  -■  M ixi* 

• A 32  *.v  i»v  'JOfi  , y.  *l  .1.  /J  2'/ 

-■)  ' r.  G miM 

;<>^0  I ^r>2t  i. 

OI  rriuj 
OI  ' i.:b^;.;-7T 

GH-'  r; 

.2.JJl-d33j  , 


_ 'llbv  -.r, 

1 
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ul 

. .k 

/y 
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TNIuidatur  BD  linea  recundum  rationem  quadrati  I>adK  quadratum  > inpun- 
■*-^cto  L:  erigatur  deinde  LH.quzatquidiftetaxi  CF,occarrat^'ifectionimH.& 
per  Hponatur  GH  parallelaBD,  fecans  BE  in  puocto.M.  Dico  rectam  GH 
cITc  rectam  in  M,  fecunddm  rationem  I ad  K ; erigatur  ex  D parallela  ad  PE  o8 
currens  ipE  GO  inP.  Quoniam rectangulum  HMO  zquatur  i quadrato  M^I7 
*>».  erunt  MH , M N , M O continuz.  Etgo  quadtatum  . M H ad  quiidratum  M 

vt  MH  ad  MO.hoceft  vt  MH  ad  HP,  boceft  vt  BL  ad  LD  > hoc  eft 
dratum  K ad  quadratum I;fed  quadratum  MNzquatdt  quadrato  GM;  ergpqoa- 
dratum  MH  eft  ad  quadratum  GM  vt  quadtaiumK  adi.  £t  inuettendo  efgo 
GM  cftadtoctam  MH  vt  recta  I ad  K-  pofuimus  igitur,  8tc.  Qupd  erat  facien* 
dum.  ' > 
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parabola 

PARS  Q_VINTA 

Septus  parabolam  quadrat.  ’ 
PROPOSITIO  CCXVIII. 

SEcent  ABC  parabolam  diametri  du*  aquales  BO,  EF:  poGtiISue 

perD&  F,ordinatimlineisAC,GH,  i^nganturABQGEH. 

Dico  A B C,  G E H triangula elTeintcr Te  aqualia. 

Demonjlratio. 

■f  Vnais,  G.  Ci  ponatur  A H linea, 

-^uamin  K & I Tecent  demiflje' 
cx  G & C diametri : illas  aucem  fc-* 
centurthogonaliterin  L,M,N,Oi 
reSa:  AML,  HON.A  ALqui- 
dem  occurrat  BD  lincf  inQ.HN 
veto  ipfi  EF  in  S t &aifque^Q, 

SR  squalibus,  ipGs  BD,EF,iq^, 

gantut  APL . HRN.  quoniiSf’ > .. 

squaliafunt ; nfeoque  & c aiqualcsline?  A K H I.  qnii  vctI  eft  w A R ad  ? t 

a^d  ov  «0  ad  ON^iSituV* 

«d  ON:  «quales  auccmfuntftnta:  NO^Mt  (ati^AfJiT 
funtexcdD/lruaione,  ad  GM.  GL/aVu!diftaL«“  orrWonale. 

mum  cft ) tcAx  igit6r  AM,  H O,  adeofiue  totit  A ll  HTSI  xau^^i  f * 

RS  per confttuaioncmioualesfunt, triangula ig,^r*APL^  NRHideft  Asr^ 

GEH  *qual,afunt,  ^uoJ erat demonRraHdumf  APE.NRHidett  ABC. 
Efth^c Archimedis, aliter dtfmooftrata.  ‘ ^ '' 


'U 


aCxOratf. 

ty.kmmu. 

b47imiiu, 

cEmtU- 


PROPOSlTip\‘CCXT,X. 


■ i-i 


'VU-vl  5. 


PArabolam  ABC,  con^> 
gant  duaequaruis  AD.CD 
oonucpicnrcsin  D.  fixetA  illas 
miG  & H reifta  quxdam|E 
cbnrkig^s  quoque  parabolam 
in  Boccurrens  A E,  CF  diamc-  i>i. 
iris  in  EScFs  demittantur.au-  [ 
tem  ex  G & H diametri  CI,  ^ 
HK,dccurreBte$  ACinI&K. 

Dico  rcdlam.  1 K,  dimidium  cITe  A C. 


v.»^3  » 


I r.l,-|oi,, 
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PARABOLA. 


demonftraodum. 


Demonflratto. 

/^Voniam  AG*B G fc^lioncm c5- 
^^^inguot,rc£la  EG  • aqualis  cft 
GB  : fimiljter  &BH  xqualisHF- 
GH  igicor  dimidium  cft  cocius  £F* 
fed cdm  AEiCFi  GI»HK  stquidi- 
ftenr,crit  AC  in  I & K,  diuiia,  vc 
^EFdiuifacft  in  G & H ; igitur  & 
2K  dimidium  cft  AC.  Quoderat 


I 


PROPOSITIO  CCXX. 

Ifdcmpofitis,  ponatur  per  B diameter  L Mi 
Dico  efle  vt  G B ad  B H,  fic  LB  ad  B M. 

Dfmonftratto. 


bfiMm.  y^Voniam  AL  cft  contingens, L B cft  ad  BM,  vtl  AM  ad  MC,  hoc  cft  EB 
V^ad  BF : icd  vt  £B  ad  BFiftc  GB  cft  ad  BH,  ig;icuc  vc  GB  ad  BU,licLB 
cft  ad  B M-  Quod  erat  demonftrandutn. 


PROPOSITIO  CCXXL 

Adcm  manente  figura,  ducantur  redta;  M G,  MH. 
Dico  M D elTc  parallelogrammum, 

/ .1  >1  -i; 


E 

. / .1  !|  -IL  * 

Demonftratio.  -j, 

C Se  etuoi  yt  HB  adBG  , fielC|B,ad  BL;  per  praecedentem  de  permutan- 
^doycHB  ad  MB,ficGBa'd  BL:  ftintautemanguliad  B lateribus  propotno* 
natibus  contenti  atq^uale^  triangula igipr  MirH,GBL‘Cmiliaruntt&  MH^pa- 
rallela  GL.- eodem  mbddfi  KHpcoducarur  donec  cum.  AD  conucniar,  oftcndi.< 
tut  pM,zguidiftareipli  DHepsuailelogrammumigicurcft  DM.  Quodfuitde. 
monftraadum, , ^ ^ 

PROPoSiTJO'  CCXXII. 

EAdem  manente  figura,  dpeantur  A B,  B Q 

Dico  triangulum  ABC  atquale  efle  parallelogriimmo  M D. 

' ‘Demonftrstw.  " ' ' < ' 

'CStenim  BEM  triangulum  triangulo  ABM  zqtialc.fimiliccr  triangulum  BFM 
-*-^Z()ualc  BMC  trianguloi  igitur  cocum  triangulum  EMFcoti  triangulo  ABC 
cft  ztjuale.  cft  autem  EMF  triangulum  duplum  trianguli  GM  H,  (quiabads  EF 
, z,,,,.  duplaccftbafeos  GH.)igitur  MDparallclogcammbzqualceft  triangulum  ABC, 
mu.  Quod  fuit  demonftrandum.  ;;  ] ■ ; 


P R O P O S I T I O,  ci  C X X i 1 1. 


E 


1 m ii: 
a . 


Adem  manente  figura, demittatur  ex  O diameter  DN. 

Dico  lineas  GI,  H K fimiil  fumptal,  zcjuari  le&x  DNt 


f • 


Demeih 
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PARABOLA.  41, 

i I "3  A . I J ■{  ! .r  J /.  jifoilf  1 cjtii!  |t  V’ 
i.'ii  ,D(IA  I .'j  JA'~’ 

..  ;51  . . L,o«y  'J  fi,  ijft 

p\Vcatur  H O parallela  AC,oc- 
A-' currens  ND  ^nea;in  O.  Quo-  ! 
niam  IM  > G1  ■ zquidiftant  lineis 
P 0,H0:cQ aurem  Ac  CM*  aqua- , 
lisA;  parallela  O Hi  triangula  1 G M, 

D OH,a(lcoi^ue&:  latera  DO)  Ol  L 

rfqualia  lurr  i eft  autem  H K zqoa- 
i» ON. Igitur  Gl.HK  linral  fum- 
ptz,lunt  zquales  lineae  D N.  . ■ t 

.PROPOSITIO  GcxiiciV/  : 

Sit  ad  A B C parabolz  axem  B D ordinarim  duifla  A C,a£Iz(jue  p«  A 
OcC,  contin^eDteacoMitoiant  in  E;  {mnatur  autem  & F G contingens 
in  B,  quz  A QG  E linca$recetin  Ffie.G.  tum  redi*  demittantur  Fl, 
GK,axi*(juidiftantes.,  W ‘ • ' 

Dico  trapezium  F 1 K G>.anjvalc  tfe  tnangulo- A E D. 

■I  ■;! 

pOnatur  FE  parallela  A C> 

A lunganturque  LA  , FK. 

Quoniam  FL  zquidiftat  A C» 

& lKcHi>tEquali$ AD. dimi- 
dio < Tcilicet  A C > triangula 
A L D)I  F K equaKa  fiint.Rur- 
tumcumin  triangulis  FKG> 

AEL,  tam  bafes<iKGi  EL, 
quim  altitudines  < I K)  A D x- 
qualcs  lint, triangula quoqucFKGiAELrunt inter lezqUalia:  trapedium  igitur 
• F 1 K G zquale  qlt  triangulo  A E D.  Quod  erat  demonllraadumt 

PROPOSITIO  CCXXV. 

"pArabolam  ABC  fubtendat  ACtjue- 
J.  cunque,ponaturaucemperAcontin- 
gens  A D,c6uenieni  cum  C D diametro  in 
D:  ponatur  quoque  diameter  ququis  B G, 
occurres  A D line*  in  F.iunganturq,-  A B. 

Dico  triangulam  A F B ad  triangulum 
AUCtriplicatamhabercrationem  linez 
A F ad  AD.  ' ' 

^ i ■ : . ' 

DCmiiTaexAdiametro  AE>  ducantur  line*. 

BK.C  E parallelz  contingenti  AD;8t  tuU^A 
Jt  B rcAj  C H,B  I normales  ipfi  ADxatio  A F B ' 
trianguli  ad  triangulumADCcompoiltaclles  3 
ratione  A F ad  A D,  &:  ex  iracione  I B ad  H Ci 
fedvcIBadHCifieFBadCD.id  ellAKad 
AEi  igitur  ratio  trianguli  AFB  ad'ADCttiau. 
gulumcompoCtacfl  ex  ratione  AF  ad  AD> 
cx  raciono  A K ad  A £i  ell  autc  ratio  A K ad  A E,  ' 


1-  , /W  A 

v\r.  d 

■ 
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Mo  PARABOLA. 

duplicata  rationis  KB  aJ  EC.idell  AF  ad  AD>  (quiaFKiDEparandogramtni 
funt  figitur  triangulum  AFB  ad  ADC>  triangulum;  triplicatam  habet  rationem 
eius,  quam babec  AF  ad  AD.  Quod  erat  dcmonftrandum. 

i PROPOSITIO  CCXXVI.  ' 

FArabolx  ABC  diametrum  B D , (ecet  in  D re£ta  quzuis  A C , p^- 
Hta^ue  ordinarim  C £,  iungantur  A B,  B C.  / 

Dico  triangulum  A B D ad  B C E,triaa- 
gulum,  duplicatam  habere  rationem  lineae 
AO  adDC. 

Demonfiratio. 

pOnaotur  ex  A tr  C linez  A Gi  C H nomalet 
ad  diametrum  BRiungantut^ue  AE.  vr  AD 
ad  D C,  iic  > BD  ell  ad  B Etfed  vt  AD  eft  ad  D C, 
Cc  GDeftad  DH>  hoceft  AG  ad  CHtigicur 
vt  BD  ad  BE  , Cc  AG  eftad  CH.  eft  autem 
ratio  trianguli  ABD  ad  BCElriangulam,com< 
poCtaexrauone  BD  ad  BE,8c  AGadCH; igi- 
tur ratio  trianguli  ABD  ad  BCE  triangulum 
duplicata  eft  tacionis  AD  adDCQuoderac  de- 
monftrandum. 


' ’ propositio  CCXXVII. 

•p^Ata  parabolz  terminatx  maximum  infdlibere  ttiangulum. 

Qinjhm£li0  (y  dmonfhatia. 


PArabolam  ABC  lubtendatqnaeuis  AC.quIdiaitibiBiiaffiinD,  ponatur  dia- 
meter BD.& iungantur  AB,CB.  Dico  triangulum  ABCeflequseCtum,  eri- 
gatur enimquziiisalia  GE> parallela  BD  diametro  : Quoniam  ADC  rcAangu. 
lumad  AGC  reftangulum  eam  rationem  obdnec, quam  DB  dGE.igiturreda 
iw.  DBi  maior  eft  rcAS  GE:ergo  etiam  trian|n]ium  ABC»  maius  triangulo  AEC: 

igitur  maximum  eft  criangulonim  ABC»  v^oddamonfttarcopottuic, 

PROPOSITIO  CCXXVIII. 

PArabolam  ABC  interfecent  dux  quzuis  parallelx  AB,  D C : iim- 
^(^ne  B C,  AD,  Tegmento  CB  triangulum  inicribatur  maximum 
A£C,ponatui^ue  EF,  zquidiftans  AB,&iuogantur  AFD} 

' Dico 
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'parabola.  4«l 

Dico  AF D triangulum,  iUorum  cflc maximum  quae  AFD  fegnacn- 
to  inferibipoflunt.  Sccontrafi  triangula  AFD,  B £C  fiierinc  maxima, 
«tico  F E xquidiftarc  AB.-* 

DemonJlratio. 

QVoniam  AB, CD.FE  aeqiiidi- 
ftant,  tefla  FI  , iquatur  KE, 
adeoque  triangula  F A I,F  I D arqiia- 
iia  Funi  triangulis, KBE.KEC  : 1! 
igitur  AFD  triangulum  non  fit 
maximum , Iit  aliud  AGO  , maius 
triangulo  AFD:  politaque  GHpa- 
rallcla  A B>  iungantur  B H C: often- 
dcturvtpriiis,  triangulum  BHC,x- 
quari  triangulo  AGD  ; fcd  AGD 
maius  cE  triangulo  AFD  > id  cE  vt 
oEcndi,  B EC,  triangulum  igitur  BHC  maius  quoque  eA  triangulo  BECi  quod 
eE  contra  hypothcEm.  non  igitur  AGD  triangulum  maximum  eE  , fed  AFIX 
. Quod  erat  primum. 

Sintiam  AFD,  BEC  triangula  maxima,  dico  iundam  PE  atqaidiftateAB:Cn 
vetdjponaturFH  asquidiEans  A B,ittngantur^uc  BHC:  triangulum  igitur  BHC 
maximum cE Corum quK  BEC  regmentoinfcTibipoEaotiadcoqucdemaiusBEC 
triangulo,  quod  abfurdum : non  igitur  FH  atqutdiEac  AB,  fed  PE.  Quod  erat  de« 
monErandum. 

Quod  (i  A B contingat  parabolam, 
eadem  inferri  pofliint  quxpriiis , eadem- 
^Ue  piorliis  cE  demonEtatio. 

PROPOSITIO  GCXXIX. 


E Sto  ABC  parabola;  infcri- 
ptum  triangulum  maximum 
ABC.  . 

Dico  illud  maius  efle  dimidio  pa- 
rabolae ABC. 

DemonJlrati(y. 

'pErficiatur  reflangulura  ACF  t manifeEOiil 
* igitur  cE  E C parailelogrammnm  maius  cEe  pa- 
taboU  ABC:  igitur  at  A B C triangulum,  dimi- 
dium fcilicet  parallelogrammi  EC  maiusefldimi- 
dioparabolx  ABC-  Qi^od erat demonErandum. 

PROPOSITIO  CCXXX. 

* I, 

^It  ad  ABC  parabolae  diametrum  AD,  pofitaotdinatim  CDj  lart- 
is idaq;  A C diuisain  F bifariam , ponatur  diameter  B F iungantur^ue 
AB,CB. 

Oico  CAD  triangulum  quadruplam  c(Te  trianguli  ABC, 


Mmm  } 
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X>emonJlratio. 

A Gaturper  A contingens  A E • occurrens  B P 
•^^lincaein  E.  quajproiiufta  fecet  D C m G-quo* 
niamigitorarquidiOant  AE>CD,  vt  CF  adF,Aa 
iic  GF  ellad  F E- ponitur  auicm  AC  io  Fbifa- 
riamdiuifa, Igitur dc  EF  xqualis  eft  FG  tc  EAF 
ttiangtilom  atquale  triangulo  CFG  : icd  EAF 
triangulo  zquale  cll  triangulum  CBAt  igitur dc 
CFG  triangulum  zquale  eft  triangulo  A B C>qula 
* E B,BF  linezaiquales  funtieft  autem  C AD  qua- 
druplum trianguli  CFG  quia  A D dupla  eft  F G 
& C D dupla  C G>  igitur  & quadruplum  erit  trian- 
guli ABC.  Quod  erat  dcmonftcandum. 

PROPOSITIO  CCXXXI. 

E Sto  ABC  parabolz  infcriptum  triangulum  maximum  A B C ; in- 
(cribantur  autem  & rcHcluis  Tegmentis  triangula  maxima  : & boc 
Temperfiat.  < 

Dico  toti  triangulonim  feriei  aequalem  ellc  parabolam  ABC. 

T>emonfirstio, 

CI  enim  non  (it  zquali$,malor  igi* 
‘^tur  eft  vel  minor,  fit  primdm  pa- 
rabola maior  tota  trianguloruna 
ferie,  tc  exceflus  ponatur  quanti- 
tas G.  quoniam  igitut  triangulum 
ABC  maximum  eft  illotum , qnz 
parabolz  inferibi  polTunt»  maius 
b quoque  illud  erit  dimidio  para- 
bolp  cui  infcriptum  eft.  (imilitet 
triangula  duo  A E B>  B FC  maio- 
ra fiint  dimidijs  regmentorum  qui- 
bus inferibuntur.  quod  cfim  (ine 
termino  continuari  poflit , rclin« 
quetur  ex  ‘ parabola  quantitas, da- 
ti minor,  ergo  deminorquantitate  G,  ergo  illa  exceflus  non  eft, quo  parabola  trian- 
gulorum feriem  excedit : ergo  parabola  maior  non  eft  toti  triangulorum  ferie. 
Quod  verd  neque  minor  illa  fit,  manifcftumeft  i cum  triangulorum  feriet , exhy- 
pothefi  Icmper  intra  parabolam  coorinuerur,ac  proinde  feries  illaquantumcunque 
au^,  plurium  triangulorum  additione,  Cunper  tamen  pars  maneat  parabolz:  ciim 
igitur  ferie  triangulotu,  nec  maior,  nec  minor  fit  parabola,  zqualis  vt  fit  necefle  eft, 

PROPOSITIO  CCXXXII. 

E Adem  politi  figura; 

Dico  ABC  parabolam  ad  triangulum  maximum  ABC  eam  ha- 
berc.ptoportioncm  quam  quacuor  ad  iria. 

Demottfiratio. 

dbiio.  '^Rtangulum  S maximumAEC,  quadruplum  eft  triangulorum  maximoru  A E B, 
B F C quz  refiduis  inferibuntur  (cgmeniis ; dc  ilta  rurfum  fimul  fumpta,  quadru- 
pla triangulorum  refiduis  fcgnientis  inferiptorum.  atque  ita  fine  termino  proceden- 
do, cilm  ablau  femper  quadrupla  fint  triangulorum  , quz  refiduis  inferibuntur  te- 
gmentis. 
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PARABOLA.  4<f,,  ' 

gmcntis,  tota  triangulorum  feries,  id  cft  « parabola  A B C»  ^ cft  ad  triangulu  A B C>  ? **- 

primum  Icrici  terminum,  vr  quacuor  ad  tria.  Quod  fuit  demonflrandum.  b «7.0« 

, Corollarium frimum,  ■ • **"'■ 


Hinc manifedumcil  triangulum  maximum  ABC>  triplum efle  refiduorumfe» 
gmentorum  A E B,  B F C>  ciim  enim  rora  parabola,  ad  triangulum  maxtmuna 
inicnptum,  (ir  vc  quaiuor  ad  t;’ia;patct  ipfum  triangulum,cres  quartas  continere  pa- 
rabola: > adeoque  & reiiduotum  cilc  triplum; 


Corollarium Jecundum. 

CEquitur  fecundo  Tegmenta  AEB,  BFC  efleinter  fe  zqualia:  triangula  enim 
y A B D,  B D C lingula  fingulorum  tripla funt, &intec  fc  atqualia. 

PROP^S  ITIO  CCXXXIII. 

' ' < 7 ' . ' : : V 

Sit  ad  ABC  parabolae  diametrum  BD,  ordinarim  applicata  AC, 
adlifquc  per  A & C contingentibus',  qui  oiim  diametro  B D conuc- 
niantin  E, ponatur  pctBcontipgchs,  quar^AE,  CE  lineis  occurrat  in 
F &G. 

Oico  FE G crianguliim, maius cfTe dimidio Egora; concau;  AECB Ai 

Dempnfiratio.  ■ • v , . . ; . . . , j < • 

’ ■ *J'  /e 

TVngantur  ABC-  quoniam  A E parabolam 

Acontingit,  & AC  ordinarim  ponitur  ad  BD, 

«ED,AE,CE,  in  B,  F,  G pundis  bilTedae  funtzf 
quare  E B F,  AB  F triangula,  item  E B F,E  B G» 
ac  proinde  rota  EFG,AB£  xqualia  funr.  fed 
A E B triangulum  maius  clt  dimidio  figur;  tnixti- 
linc*  A B e E A cum  A B latus  cadat  intra  pap^ 
rabolanvconuexam,  triangulum  igicur  FE 
maiusquoque  cR.  Quodcrfttdcmonftrand^Kg^HT^.- 


O.: 


Corollarium  primum.  ■ 


■p  Xante  dcmpnftratis  facile  deducitur  triangulam  F E G,  maximam  elTe  illorum, . 
■^qux  intra  triangulum  A fe  C ab  aliaquauis  contingente  auferri  polTunc. 


. *J»  C"* 


;rio; 


Corollarium ficundum. 


CEqulrutquoque,  ABGitriangufum,duplumcflccrianguliFEG;cft  cnlmED  ; ; 
V:adupla  E,B.>at  ACduplaFG.  ’ 


\ f 


■ T;;; 


R:0.P,O!S;  IVTiQ': 

frT>yn  /.M:'!  •.  j i .il-.  p r :n 

PAraboiam  A BC  cuiusdiametet  ADcontiogaiCiia  C.  E 

uenienscum  diarnetro  in  E,  adladuc  per  A contingente,  quxCEli- 
nex  occurrat  in  t*,^^fttatuf' at  F (^^dtcfrd^lB,'&lpdr  Bl  ponatur  con« 

lingens,  qux  A F,  E C lineis  occurrat  in  H & I,  ; 

^„.Dico  triangulum  A E^^<jpa|irupluipc(rctril/ngvj^^^ 


}■:.  lOMji 


r 


I » « I . < » r ; 
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PARABOLA. 

Dtmonfiratio. 

■pOnatur  re<a*  AC,  occurrerisFB  produax  in  G. 

<]uoniam  EC  concingcns  cft  , & C D ordinatim 
applicata  ad  diatnccrum  AD,  *rcax  EA,  AD.adco- 
que  &EF,  FCxqualcsfuiiticft  autem  vc  EFadFC, 
uc  AG  ad  GC,  (ciim  pG,  ED  diametri  1>  xquidi- 
ftent;)  linea  igitur  AC  in  G bifleaa  eft  , adeoque 
IH  t contingenti  parallela,  vnde  F G,  F A linex  in  B 
& H , bifariam  quoque  fiint  diuifx,  ic  A F C triangu- 
lum quadruplum  trianguli  FHI  : eft  autem  FAE, 
xquale triangulo  FAC,  quia  FE.CE  linex  xquales 
func',igitur&  FAE,  quadruplum  eft  trianguli  FHL 
Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSltlO  CCXXXV. 

Sit  ad  AB  C parabolz diametrum  B D,or- 

cf 


i dinatim  applicata  AC,pofitif^,  pcrA&C, 
contingentibus  quz  diametro  B O occurrant 
in  E,  ducatur  per  B , contingens,  quae  A E , C E lineas  fecet  in  F&  G, 
diametri  deinde  ponantur  F H,G  b & per  H & 1, contingentes  L K,M  N: 
atque  idem  line  termino  continuetur. 

Dico  figuram  mixtilineam  AEQB  A,  xqualem  elTctotitriangulo- 
.rnmferiei. 

' - • Dtmonjlratio., 

SI  enim  non  ftcxqualisiffla. 

ior  igitur  rcl  minor  vt  (ic 
necefteeft.  iit  primum  figura 
mixtilinea  maior  triangulo- 
rum ferie,  exceflu  quantitatis 
O.  triangulum  FEG  maius 
< eft  dimidio  figurx  enneauq 
AECBA;  fimiliter triangula 
LF K,M  G N maiora  fiibt  di- 
midijs  niixtilineorum  quibus 
inferibuntur,  ti  id  femper  fit: 
igitur  per  ablationem  illam 
continuatam,  relinquetur  ex 
mixtilinea-f  AECBA  quao- 
titasdacamlAoc,  ergo  jc  mi- 
nor quantitate  O,  ergo  O ex- 
cellus  non  eft,  quomixtilinenm  AECBA  exceditttiailgulorum  feriem:  igitur  nec 
illudferictotamaiuseft. fimiliteroftendetur  AEC  BA  figuram  minorem  quoque 
lion  efte  totitriaogul6rum’fi!rie.xqualisigicurvtfiiacceireeft.'  '-j ' ■ ;.i.  i' T 
•il  . j_  , , . ' fi 

-n  . - .w^P.R.aPOSlf.1.0  CCXXXVI,;  , • 

E Adcm njanente figura!  ^ \ ' ' 

Dico  paraboFam  concauam  A E CB  ad  triangulum  FEG,  eam 
proportionem  habere  quam  quatuor  ad  tria. 

'Dfmoa- 
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Demenjlratio. 

QVoniam  EPO  triangulum  qa»<fcaplum«eft triangulorum  LFk , MGN> 
illa  rurrumiimuirumpta,  quadrupla  illorum  qux  reiiduis  6guris  mixiilinns  in-'*’' 
fcribuncur,&  ica  Unc  termino  procedendo,ablaca  fempcr  quadrupla  funr  triangulo- 
rum reiiduis  figuris  infcrip^otu.  erit  per  87  libri  nollri  de  progreiConibus  luta  trian- 
gtUorij/n  icriesideft  concauum  A£C  B AiadFEGiriangulum,  vcquacuot  ad  tria. 
X^^od  erat  demonfirandiim,  . 


D 


Corollarium. 


'JJIncpitetFEG  triangulum  triplum  ciletefiduoiUni  A HBPA,  CIBGC.eft 
•■•nim  FEG  triangulum  ad  figuramconcauam  ABCEA,  vt  tria  ad  quacuori 
’ -^ire triangulum  EFG  tresquartascontioetfigurx  ABC  EAj  adcoque  teliduo- 
sumttiplam  cil. 


iiJ  : G , 

• t . , , , ; 


P R O P OS.ITI  O CCXXX  VI  I. 


‘ y n t / 

' ' ■ r 

P A 

|h 

Bl 

f 

i 

b 


IKikm  podiis ; : • 

Dico  AEB  parabolam  conuexam  duplam  tfle  fieurz  concau< 
AEBDA.  . B 

n-ri-  Dtmonfiratlo. 

'TNIcribantur  tam  concauf  qudm  cbna 
Auexz  parabolz  < triangula  raaxima 
AEB,  FDG.  quoniam  igitur  AEB 
{parabola  eft  ad  triangulum  AEB  vt 
fcquatuor  ad  tria  ••  eandem  autetn  ha- 
beat proportidnem  figura  concaua 
‘t  A E B D,  ad  triangulum  F D 0,erit  vt 
triangulum  AEB  ad  parabolam  con^ 
nexam,  fic  FDG  triangulum  ad  figu- 
ram mixtilineam  AE  BD  : 8c  permu- 
tando vt  AEB  triangulum  ad  criail- 

»lutn  FDG,  fic  parabola  AeB  ad  figuram  concailam':  led  AEB  triangulum 
aduplumelltrianguli  FD Gi igitur  & parabola  AEB  dupla  eft  figurte  AEBD.J»'!.. 
Quod  erat  acmonltrandum.  • o 

propositio  ccxxxviii. 

Dem  aliter  d«mon(lrarel  • 

't>emoafiratio. 

■fNfcribanturfegmentls  reiiduis  tam  parabolz  conuexz,  quim  concamd,  triaheula 

_ maxima  AIE, EKB,NFQ,PGQ,  Quoniam  triangulum  AEB  , ' ablatum ex * 

ADBEA;  & iterum  trian- 
gula AI  E>  EKB  ablata  «Xtefiduoparabolf  dupla  triangulorum  NFO  PGO 
ablatorum  ex  refiduofigutz  ADBEA.  inftbet  oftenlum  fit  ablationem  illam  ta 
propornone  dupla,  fiue  termino  in  vtraque  figura  poffe  f continuari,  fme  totam 
triangulorum  maximorum  feriem  parabolg  AEB  inferiptorum.  ili,  «quari,  & fieu-  xa. 

ram  mixtilineam  AEBDA  aquari  toti  g triangulorum  maximorum  feriei  figutzS» 
illi  inferiptorum  , parabola  AEB, ‘‘dupla eft  figurz mixcilinctu  ADBEA,  duod*"  *'  2*  • 
crac  HcmonArandunia  . 


I 
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PROPOSITIO  GCXXXIX. 

Ato  legmcnto  parabolico  triangulum  xqualc  exhibere,  ; ' j 

' ’ ^ Conjlrutho  demottfiratio. 

Sit  ABC  fegmentum datum:  duftJ^nedianicBro  AD 
ponatur  ordinatim  C D , agatur^oe  per  A ipC  GD, 
zquidillans  A £, occurrens  credar,  cx  C diametro  inEr 
tum  EC  diui&in  F vt  FC  quarta  pars  (itEC.duca- 
turex  A per  F,  linea  AGi  occurrens  CD  in  G.  di^ 
GAC  triangulum  zqualc  ciledato  fegmenco' AB  C. 
Quoniam  AE,CGlinez  zquidiftant,vt  CF  »d  EE. 
, fic  GC  cft  adEA:  fed  CF  tertia  pars  eft  FEHg““ 
GC  1 tertia  pars  e(l  EA  hoc  eft  CD.  Quate  tc 
"^GA  C triangulum  tertia  pars  eft  trianguli  C AD  : eft 
autem  ABC  fegmentumzqualeiertiji  parti  trianguli 

CAD.  igitur acGAC  triangulo  eft  zquale:  daioiji. 
tur  fegmento  pataholko  aequale  triangulum  exhibuimus  1 quod  eeat  imperatum..' 


CmlUrmm, 


eadem 

exhiberi. 


b «|i*  !»> 
hm  


U inepatet  triangulum  G AD  zquale  efle  parabolz  ABCD.  adeofiue 
■^ptaxi  iblui  problema  quo  petitur  datz  parabolz,  triangulum  zquale  e: 

propositio  CCXL.  ; ^ ‘ 

PArabol*  terminatz  eam 
intet  fc  fortiuntur  ratio- 
nem quam  ttiangula  maxima 
illis  inferipta. 

i . • ;i 

Dmonftratio.  ” 

Sint  ABC,  EFG  parabolis  teo. 

minatis  triangula  maxima  inferi- 
pw  ABC,  EFG.  dico  parabolas 
jllgm  in tetle  habete  rationem  qua 
triangula  maxima.  Triangulum 
bABC  eft  ad  ABC,  parabolam 
vttriaadquatuor  : triangulu  quo- 
que E F G eft  ad  parabolam  EFG, 
vt  tria  ad  quatuor,  igitur  Tt  A B C 
triangulum  ad  paraoolam  ABC, 
Gc  EFGttiangulum  ad  parabolam 
EFG,8t  petmnundovt  ABC  triangulum  ad  ttiaqgulum  EFG.  Gc  ABC  para- 
bola  ad  parabolam  EFG.  QuodetKdcmonfttandura. 


CeroUarium. 


HIncGdnz  parabolz  habeant  eandem  eel  zqualem 
le  vt  altitudines  j & G altitudines  fuctint  zquales  ,e 


_ Gibtenlam,  erunt  illz  intet 

.etunt  intetG:  vt  bafes. 
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PROPOSITIO  CCXLI. 

PAraboIam  ABC  ftcentduacquiuisparalIcU  AC;  DE. 

Dico  ABC  parabolam  ad  DBEparabolamcfleiMtripIicatara. 
tioncACadDE.  ^ 


Dmonflratio. 

TDOnatur  diameter  BF  ad  quam  ordinatim 
^ poiitx  iint  AC  » DE.  ParaboJa  ABC  ad 
DB£  parabolam  eam  habet  rationem , quam 
« triangulum  fub  AC  &r  B F ad  triangulum  fub 
DE,ficBG:rcdratiotriangulifub  AC  & BF, 
ad  triangulu  (ub  D E & B G , cft  triplicata  ra- 
tionis AC  ad  D E,  quia  compofita  ex  ratione 
A e ad  DF»  A:  BF  ad  BG,  hoceftcxdupli- 
cata  ratione  A C ad  D Eligitur  ABC  parabola  cft  ad  parabolam  DBE  Iq  tripli^ 
cacaracione  AC  ad  DE.  C^odfuicdemonftrandum. 

• { j \ 

PROPOSITIO  CCXLI  I.  ; 

PAraboIarh  ABC  concingat  in  B linea  E B, conueniens  cum  diame- 
tro quacunque  A E in  E,  iunganturq;  AB.  i 

Dico  figuram  concauam  B F A E B,  du  piam  effe  conuexa:  B F A G B. 


• 'Dmonfiratio. 

'pOnacurex  B, ordinatim  AC  ad  diamctnin» 
* A D.Quoniam  BEeft  c6tingens,crut  AD. 
A E Irneae  *’ stqualcs , adeoque  ABD  > AB  E 
triangula  cqualia  : cft  autem  ABD  triangu- 
lum. triplum  ‘ Tegmenti  BFAGB  , igitur  8c 
triangulu  A B E triplum  eft  tegmenti  BFAGB. 
refidua  igitur  figura  concaua  BFAEB  dupla 
eft  conuexz  BFAGB.  Qjiod  etac  demon, 
ftrandum. 


PROPOSITIO  CCXLIIL 

Sint  ad  ABC  parabolz  diametrum  AD,  ordinatim  p*ficzDC,GB: 
iunftif^i  AB,  AC  ponatur  pet  A zquidiftansipfi  D C, occurrens  ere- 
ctis ex  B & C, diametris  in  F fle  E.  / - 

Dico  c(Tc  vt  AB  F triangulum  ad  triangulum  ACE  fiue  AfiG  ad 
A C D triangulum,  fic  A H B F A figura  concaua  ad  figuram  A H C £ Ai 


Dcmonjlratio. 

VT  ABC  triangulum  ad  triangulum  ACD.ftc 
A HB  fcgmentumJ  ad  Tegmentum  ABC.  Ted 
vt  AHB  ad  ABC  Tegmentum,  fic  AHBF  figu- 
rq  ad  figuram  A B C E.cum  c AH  BFduplum  fic 
Tegmenti  AHB. ScABCE  duplum  ABC; igitur 
vt  triangulum  ABG  ad  ACD  triangulum  , fic 
AHBF  figura  ad  figuram  AECE.  Quod  erat  de- 
monftrandum. 


Nnn  1 
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M CorollArium.' 

"CAdcm  poCtS  fig^rnjlcquiturcflcytGF  parallelogrammum  adparallqiogrammum 
•^DE,  fic  AGB  parabolam  ad  parabolam  ADC:  irem  conuexum  AHBF  ad 
conuexum"  A B C E.  ' 


< ! 


■ TxCmIL 
J.3».  kiiiMu 


»■  1 . • 
. X.*-* 


PROPOSITIO'  CCXLIV.:- 

X 

PArabolam  ABC  cuius  diameter  AD  fcccnt  vtcunque  linea:  AB, 

A C:  ducantur^ucordinatim  B D.  ^ 

Dico  fpatium  parabolicum  E BCD,  quadruplum  eflcfpaiij  CA,BC 
lineis  A B,  A C & parabolica  B C contenti. 

^tmonjlratio.  ■ ■ i. 

/^Voniam parabola  DABC  quadrupla cft a fegmenti  ABC 
E A B parabola  quadtupla  Icgmcti  A B,parabola  DABC 
cft  ad  fegmentura  ABC  vt  E AB  parabola  ad  Tegmentum  AB; 
igitur  cum 'parabola  DABC  ad  ABC  , totum  ad  totum  fit 
. jvt  E AB  ablatum  ad  ablatutii  AB>  enc  reliquum  E B C D , ad 
reliquum  ACBA.vtDABC  totum  ad  totum  ABC;  quare 
EBCD  figura,  quadrupla  efl  figurat  lineis  AC,  AB  & para- 
bolica BC  contentx.  (foderat  demonfirandum. 

PROPOSITIO  CCXLV. 

Ontingat  ABC  parabolam  linea  quarcunque  A Dconucniens  cum 
diametris quibufuis  DC,FEin  D & E.  iunganturque  AF,AC. 

• Dico  concauum  EDCGF  duplum 
efle partis  AFG  C,  lineis  AF,  AC  coiv 
tenta;. 

» 

Demonjiratw. 


c 


h i4t.  hn- 
iut. 


CGneauum  ABC  DA  ^ duplum  cft  para- 
bolae ABC :& concauum  ABFE  A du- 
plum eft  Tegmenti  A B F ; igitur  refiduum 
EDCGF  duplum  cft  rclldui  AFGCA. 
Quod  cratdcmonftrandum. 

PROPOSITIO  CCXL  VI. 

PArabolam  ABC  fubtendat  linea  AC,  qua  diuifa  in  D & E,  vt 
A D, 'A  E,  AC  continue  proportionales  fint,  erigantur  diametri  DB, 
E I,  CF.  & per  B & I,pundta  ex  A reda:  ponantur  A G,  A F fccantes  C F 
diametrum  in  F & G. 

Dico  E I G C ad  fpatium  quadrilaterum  B I triplicatam  habere  ratio-, 
nem  AG  ad  A E. 

^Demonjiratlo. 

QVoniam  AD,  A E,  AC  ponuntor  continue  proportionales,  vt  CA  ad  EA, 
fic  c CE  ad  ED,  Tcdvc  CE  ad  ED,  Ce  CGcltad  GF;igiturvt  C AadEA, 
rtf^^-fic  CG  ad  GF:  vnde  triangulum  CAG  ad  GAF  triangulum  , cft  vt  CE  ad 
ED,idcft  veCAadEA,  id  cft  FA  ad  HA,  id  cft  FG  ad  HI;  cft  autem  GAF 

triangulum 
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Parabola. 

triangulum  ad  criangulu  HA  lin  duplicata  ratio- 
ne F G ad  H I,  igitur  ciini  ratio  trianguli  C A G 
ad  H AI  componatur  ex  rationetriangulu  C AG 
adG  AF,&cx  G AFadH  A I.patet  CAG  trian- 
gulum elFe  ad  triangulum  HAI  in  triplicata  ra- 
tione FG  ad  HI  : quia  vero  ratio  quadrilatc- 
ri  EG  ad  BI  quadrilaterum  , componitur  ex 
ratione  EG  ad  G H qiudrilaterum  , ( id  eft  ex 
ratione  trianguli  CAG  ad  triangulum  GAF,) 

&; ex  ratione  GH  ad  IB>  quadrilarerum , fideli  ex  'ratione  trianguli  GAP  ad 
HAI  triangulum,  ciim  FA.HA.BA  proportionales  fint)erit  EGquadriIatetutii 
ad  quadcilatcrum  B I vt  C AG  triangulum  ad  triangulum  HAI;  igitur  Si  E Gqua- 
drilatcrum ad  B I quadrilatcrum rationem babet triplicatam  AC  ad  AE.  Quod 
erat  demonftranduint 

PROPOSITIO  CCXLVII. 

ESco  A & C parabolas  diameter  A D.  pofita^ue  ad  illam  ordinadm 
C D,  dclcribaturper  A & C ^ parabola  AEC.qiiam  in*A  contin- 
gat A D , ponanturque  otdinatim  quxuis  F B,H  G fccantes  AEG  para- 
bolam in  £ 

Dico  figuram  concauam  A F E A , ad  figuram  cencauam  AHIA,  du- 
plicatam habere  rationem  parabolx  B A F ad  parabolam  G A H. 

Dtmonfiratid.  • 

TVngamur  Ae.AI.  Figura  mixtilinea  AFEA 
Aad  bguram  AHIA  cam  habet  rationem  quam 
A R F triangulum  > ad  triangulum  A I H.  ratio au- 
tcmtrianguii  AEF  ad  triangulum  AIHcompo- 
fitaellcx  ratione  AF  ad  AH  , hoc  Cft  duplicata 
rationis  FB  ad  HG,  &cx  ratione  FE  ad  IH, 
hoc  cll  duplicata  rationis  A F ad  A H , id  ell  qua- 
druplicata rationis  FB  ad  HG  i igitur  AFEA 
figura  ad  figutym  AHIA  fcxcuplicatam  habet  rationem  lincx  FB  ad  HO.  fed.  . 
BAF  b parabola  ad  GAH  pltabolam  triplicatain  habet  rationem  FB  linex  ad^*®- 
lineam  HG:  igiturfigura  AFEA  ad  figuram  AHtA  , duplicaram  habet  ra- 
tionem parabolx  BAF  ad  parabolam  GAH-  Quod  erae  demdnilrandum. 

Corollarium. 

TTInc  patet  concauum  AFB  ad  concauum  A HI,  criph'catam'habere  rationem 
AA-af  ad  AH  I qam  AEF  triangulum  ad  triangulum  AIH  rationem  haber 
compofiumex  AF  ad  AH,  &£FadIH,id  ellbx  duplicata  rationis  AFadAH. 

PROPOSITIO  CCXLVIII. 

Ildem  jiclfitis  fint  A AF,  A O proportionales,  iungantUrque  AC. 

' Dico  miflilincum  IF  ad  E D millilineum,rationernhabercfextd- 
plieatam, cuius  ratio  trapezij  KF  ad  LD,  trapezium  cftquadraplicaca: 
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PAR  A B O L A. 

Demonliratio. 


QVoniam  AHiAF,  AD  line* ptoj)ortionales fiint, 
rc^x  quoque  I Ht  E F,  C D>  adcoquc  6gur*  • con- 
cau*  AHlAiAFEA.ADCA  in  concinua  funt  ana- 
logia, igitur  vc  AHIA  £gura  ad  figuram  AFEA,  fic 
IF  tniltilincumefiadmiftilineum  £D;fed  AHIA  fi- 
gura ad  figuram  AFEA,  (extupjicatam  iiabcc  rationem 
BH  ad  GF  , igitur  & IF  miftilineum  ad  millilineum 
ED  Textuplicatam  habet  rationem  B H ad  GF-  Rur- 
fum, quia  AH,  AF,  AD  proportionales  funt,triangula 
quoque  AK  H,  ALF.ACD  in  continua  funt  analo- 
gia. adcoquc vt  AKH  triangulum  efi  ad  triangulum 
ALF  , fic  KF  trapezium  eu  ad  trapezium  LD  : fcd 
AKH  triangulum  ad  triangulum  ALF,  duplicatam 
habet  rationem  linex  AH  ad  AF,  hoc  eil  quadruplicatam  rationis  HB  ad  FG: 
igitur  & KF  trapeziumad  trapezium  LD  quadruplicatam  habet  rationem  linee 
H B ad  F Gacuius  I F miftilineum  ad  miftilineum  E D habet  fextuplicatam.  Qnod 
eratdemonftrandum. 


PROPOSITIO  CCXLIX.* 


IN  parabola  ACB  (it  ABparsaxcoszqualislaterire£^o,(]ui5^a^iAFad 
axem  normali , ponatur  quzuis  F C parallela  A B,  fecans  parabolam 
in  C,& ducantur  AC,  BF. 

Dico  has  duas  fefe  orthogonalitcr  intcrfccarc  & CG,FG,GA,GB 
ContinueelTc  proportionales. 


Demonjlratio. 

CVm  BA  zqualis  fit  lateri  refto, erit  i>reftangu- 
lum  BAFC  squale  quadrato  F A.  Igiturfunt 
tres  in  continua  analogia  FC,  FA,ABkcrgocum 
anguli  CFA.BAF  zquales  fintdimilia  funt  ttian- 
gula  ' C F A,  F AB.vndeanguIus  FAC  aequalis  an. 
gulo  A BF.cftaute  angulus  FAC  vndcumCAB, 
reiftozqualis;  igitur  etiam  angulus  FBA  vnacbm 
angulo  C A B refto  eftzqualis,&  coniequenter an- 
gulos AGB  reiftus  cft.  vlterius  cum  tam  angulus 
AFC  quim  AGF  reftuseft,trcs  CG,GF,GA 
d proportionales  funtiquia  verd  anguli  A G B,F  A B 
redi  funt,lincz  quoque  F G , G A , GB  proportio- 
nales funtieandem  igitur  continuant  rationem  C G, 
F G, G A,  G B.  Quod  erat  demonftrandum. 


PROPOSITIO  CCL. 

INtei  duas  datas,duas  medias  exhibere  organice. 

Qmjhu^ioiydemonfiratio. 

CIntduzdats  HI,IK  inter  quas  duas  medias  oporteat  exhibete,  conftituantut 
^hz  ad  angulos  reftos  Sc  conficiant  triangulum  orthogonum  H 1 K.  deinde  deferi- 
batur  parabola  ACB  cuius  latus  reftum  fic  AB  parsaxeos,  fupet  quofegmencum 
circuli conftituatorcapiens angulum  ACB  zqualem  IHK, occurrens paraboj; in 
C deducantur  CF,FA  ad  angulos  reftos,  ita  vc  CF  fit  squidiftansaxideiungan. 
tur  A C,  B F.  Dico  faftum  quod  requiritur,  nam  oftenfum  eft  angulos  ad  G reftos 
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eflTe.eA^ue  angulus  B C A fcu  B C H.zqualis  angulo  K.  ergo  B C G triangulum 
fimile  triangulo  HIK:  igitur-ciiw  FG.GA  m? dix • fii»rijrter  CG.GB,  etiam  in>a  Ecyi» 
ter  H 1.1  Kimicntzcr^nc  medix.  ' l *"• 

P R Q P O S I T KO  CCL|., 

HAbeantdu*parabolx'ABC  , AFB  Cbmmtlnelnajfetn,-  fit^,  AB 
linea  Jateri  rciJto  xqualis  parabolx  ABQ  du61if6uc  ordinacim 
B FC,ED,  fit  ADE  parabola  xqaalis  AFB. 

Dico  A E,  E D,  medias  clTe  inter  F B,B  A. 


Dtmonflrauo.'.  : ; ; : ; , ; 

QVoniam  AB  ekhypotheileftlatpsrecaum parabo*  dtniri  ■ •'•I 
I*  ACB,  rcdangulum  BAE  zquatur  ‘quadrato'  !. 
ED.  igiturvt  BA  ad  ED,  fic  ED  adAE.  Deinde  .jj,- 
quiaparabolzzqualesrunr,  xquaniur  etiam  l>tcdlan.  • '■ 
gula  AED.ABF.  Ergovt  BA  ad  ED,  fic  rcciprocdj, 

A E ad  BF.  redciiiu  oAcridi  vt  B A eft  E D , fic  ED  S 
efle  ad  AE , ereo  vt  ED  ad  A E , fic  A E ad  B F.  li- 
quet igitur  quatuor  reflas  B A,ED,A  E,  B F efle  in  con- 
tinuaanalogia:  i:  proinde  interBA.BF,  medias  eflTe 
ED,  AE.  t^uoderat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CCLlI. 


bC»C«r*/fi 


JNter  duas  datas.duas  medtas  exhibere, 
r ; ConfiruEltoiy  demonstratio. 

T\Atz  fint  AB,  BF,  quibus  ad  angulum  reflum  dilbofitis  defetibe  parabolam 
•*-'AC  circaaxem  AB,  cuius  reflum  latus  zquale  fit  ipfi  AB.  occurrat  dein- 
de B F,  parabola  AC  in  C,  d£  circa  communem  axem  A B aliam  deferibe  parabo- 
lamper  A 4:  F.  Demumc  ducatur  ordinarim  DE,  faciens  legmenta  parabolica'^**’*' 
A DE,  AFB  zqualia.  Dico  DE,  E A efle  medias  inter  AB,BFi  demonllratio 
cxprqcedentimanifeflaeft.  | 


P‘ A- 


Digitized  by  Google 


47» 


P A R A B O L y£ 

P"aRS';  SEXTA  . 

' "j  r'  . r"“r 

Segmtntaprimwn(^paraboluinterJiconferf,^inf^rM  *', 
maximiuJeSioniinJmbft.  i j.i  < ;.[ 

PROPOSITIO  CCLIIL^ 

SEcent  ABC  parabolam  parallelae  quxuis  dux  A D , S Cj  ducantw^ 
(^ue  lincx  AB,CD.  . . , t]  ‘ 

^ Dico  illai  fcgmcnca  auferre  xqualia. 

Demonfiratio. 

CEgmencis  AB,  CD  triangula  in- 
^feribancurmaxima  AEB,  CGDj 
quz  ciim  B C> A D,  > z^uidiilent , io- 
cerre  zqualiarunt;vndc  & blegmctlti 
zquantur.  Quod  erat  demonflrau- 
dum.  ' 

PROPOSITIO  CCLIV. 

< 

EAdcm  manete  figura , opor< 
cec  ex  dato  in  peiipheria 
punfto  C,  r^dam  ducere , qux  Tegmentum  auferat  xquale  dato  AB.'; 

ConfhuSio  demmnratio. 


TVnQa  BC, ducatur  AD  parallela  BC>  iunganturque  CD:  maDifcIlumellper 
■Rprqcedentcm  D.C  cx  dato  punAo  edudam,  legmenium  auferre  zquale  dato  A B, 
Qjiod  erat  requificupi. 


PROPOSITIO  GCLV. 

DAto  fegmento  A B C & diametro  G H oportet  ad  illam  ordinatim 
applicare  lineam,  qux  Tegmentum  auferat  dato  zquale. 

Coajlmilio  & demofirati». 

' T\Iuifa  AB  bifariam  in  F,  erigatur  diameter  F E,  cui  liat  zqualis  GHi&perH 
• itt.hi-  '^ordinatim  ponatur  CD,  dico  faffumciTe  quod  petitur -.jungantur  enim  AEB, 
CGD.  quoniamEF,GHdiametrizquaIesfunt,'triangulaquoque  AEB,CGD 
' *'  zqualra  funt  :quz ciim  a maxima  Cnt  illorum  qu; Tegmentis  A B,  CD  inferibi  pof- 
c x4o.it-  funt,e  Icgmenta  quoque  A B,C  D zqualia  funt^applicuimus  igitur  ad  datam  diamc- 
trum,&c.  Quod  erat  faciendum. 
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P,  RO  POSITIO  CCLVI. 

DAta  parabola  A B C,  & in  illa  (egmento  A O,  oportet  cuicun^  E D 
xquidiftanccm  ducere,  quxfegmcntum  auferat  dato  squale. 

QmfiruQiot^  demnflr$tti». 

T^IuiCs  AC.  DE  bifariam  in  H & Ki  _ 

.*^erigancurdiametri  HB.IK:  fafla^; 

IL  xquali  HB,  ponatur  per  L , FO  . ' 

zquidilUns  D E.  patet  per  przcedentem  A/' 

PlG  fegmemumdato  AOxqualeeffei  ^ 

igitur  lineam  duximus  zquidiftante  DE  / 

quzfcgmcntum  FIGauferaizqualcda-  ' ' 

(p. Quod  erat  poftulacum. 

PROPOSITIO  CCLVII. 

Sit  ad  ABC  parabole  axetn  BO  cuius  latus  re^utn  BI,  ordinatim 
polita  ACs  ntautemSc  EFG parabola, cuius  axis  FH,Sc  latus re^ 
ftum  F K i oportet  ex  E F G parabola  fegmenium  auferre , quod  ad  fe- 
graentuns  A B C , rationem  habeat  quam  BI  adFK. 

C*»Jhm3ie  demonfirtttUi 


o?  lit  PH  ad  B D,  &per  Hordinatim  ponatiirBG.  dico  &i 

aumefle quod  petitur:  eumenirobtvt  IB  ad  FK,  fic  FH  ad  BD,  redaneu- 
lumfuper  IBBD  ideft* quadrarum  AD,.zq«ale  eftreaangulofupecFkJJH  id  i Sii.i. 
mquadttto£H.«ndc  AC.B  G inter  fe  zqtiales:  funt  triangulum  igitur  maximum  *"• 
fc^end  £F O.  adtf langulmn  maximuqSfegrnemi  ABC  eft  vt  FH  id  BD  , id 
iptr  cooftm»ooeiii  fli  ad  FKj  ergt>  6c  fegmentumlAEFG  ad  regmentum 

adiEKlabftuIimu»  igitur  ex  EF  G pataboS  fegmentum  E FO,  ^ - 
qUadadftgintiitam  ABC  eam  rationem  continet  quam  latus  tc^lUm  BI,  adla-  ‘ " ' 
tus zettnmFK.iQMdeiiJiibeiidum erat.  , .3,,.,  " 

PROPOSITIO  CCL VI Ii.  J,ii : 

Qllt  ad  ABCpafaboI*  diametrum  BE  ordinatim  poGta  AC  : <ju- 
O tftaque  AD  nori)iaii,-.a4 diatBeu.w,ex  C demiflam,fiantBJEiF6 
lineszqualesy  fleper  A GD, parabola dclcribatiir,cMtas «sis  OFti  > 

Dico  A G D fegmentum  squari  fegmento  A B 6.'  < 
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. Demonflratio. 

QVoniam  BE,GF  lincz  xqualei 
Ibnc, triangula  BCEiGDF.item 
BAE,GAF,  ac  ptopterea  ABC, 
A G D triangula  inrer  fc  zqualia  funr, 
fcil  quoque  • maxima  funr  ilioriiquz 
fegmenris  ABC>AGD,  infctibipoT- 
funti  fegmcnra  igitur  A B C,  l A G D 
atqualiaTunt.  C^odcratdemooilran- 
dum. 

, PROPOSITIO  CCLIX.  . . 

P6natar  T K axis  parabolz  A B C,xqualis  diametro  B E , & ordina* 
cim per  K linea  HI.  , 

Dico  illam  redlx  A D zqualcm  exiftere. 

^ Demonjlratio, 

. ■pfSrenimperpraccedentSAGD parabo* 
j ^"laxqualisparabolq ABCidcft«H£Ti: 
igitur  & triangula  maxima  AGD,  <iHLI 
(unt  zqualia  : funr  autem  ex  hyporhefiit 
lorum  altitudines  LK,  FG  zquales , igi- 
tur & bafes  A D,  M I inter  fe  zquales  fun». 
Quod  fiiit  demonlltandum. 

PROPOSITIO  CCLX. 

SEcen^A  B C parabolam  linez  quzuis  A B,  B C ; dcmifla^  ex  B dia'* 
metro  B D , ponantur  ad  illam  cx  A 8c  C normales  A D,  C E.  ' , 
Didofegmentum'AB  eflcad  fegmentum  BC  in  triplicata  rationeJi- 
nez  AD  ad  CE.  i 

UmonflrAtio. 

INuchtoaxe  FG  applicentur  ad  illum 
ordinarim  linez  HI,  KL:  & HI  qui- 
dem fit  zqualis  ADt^KE  vetd.  teiaz 
CE:  erit  igitur fegmento  AB  « lequ&le 
fegmenttlm  H F I,  Ac  fegmento  BCa^ 
quale fegmentain  KFL.  fed  HF;Ife- 

i:iu3n*  ; ^ “ r ' ^ \gmentufbadfcgmcdtbmJCFL» itiipli* 

, iU  II.  r ■ if' : catam  habet  tacidncm  iinez  Hl.adJi- 

neam  KLj  igitur  8c  fegmentum  AB  ad  fegmdhtum  B G » «tiplicatam  babei  ta» 
tionein linet  HI  ad  KL, lineam,  id eft ex hypodiefi  ADad  EC.Quodetatde- 
mooilraadum.  . 1 1 ■'  . / ' < i ' ' "i 

- : 0 ; i Cfrolkrmm- 

TTI^iequituriundl  ACqntoiccumt  BD  in  M,  ABfegroentnm  adfegmcn- 
-^tuiriBC  triplicacamhabeteraiionem  AM  adiMG.patiti  qumfieve  ADad 
CE,  fic  AM  ad  M.O.;Crgo,&c.  , //  . i/! 
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PARABOLA. 

fl/  ' , 

PROPOSITIO  CCLXI. 

PAraboUm  ABC,  fecent dux quxuis linea;  AB,  ACtdemiiTaqueex 
A diannecro  AD,jponancurad  illamcxB  & C normales  BE,^CD: 
dcin  A B,  A C lineis  bifariam  diuifis  in  F&  G,  erigantur  diamecri  F HiG  I. 

Dico  fegmentum  A H Cadfegmentum  A I B,taiionem haberecom- 
poiitaaijCzradoneFH  ad  IG,  & CD  adBE. 

\ • . Dtmenftratk. 


Diuifis  EB>  CP  lineis  bifariam  iu  L & N,  erigantur  normales  t,K,NM.‘St 
L K quidem  zqualis  I O : N M verd  aequalis  H F : & per  E,  K,  B,  item  C>  Mt 
D punda,parabolzdefctibancor. quarum  axes  Cnt  E K,  M N:  iungantur^ue  EK  B, 

CMD.  Quoniam  L K zqualis  eft  IG.iegmenta  EKB,*  AIB  zqualia  funccadede* 

«aula  aequalia  iimt  fcgmeoca  AHC.  DMC  ; fegmentum  igitur  AHC  e(lad‘*°' 
fegmenium  AIB  vt  DMC  fegmentum,  eft  ad  fegmentum  £ K B-  fcd  DMC  fe- 
gmeniumeftadfegmemnm  EKB,  ^ ve  DMC  triangulum  ad  triangulum  £KB;b  i4o.fai- 
tgitur&  AHC  fegmentum  , ad  fegmentum  AIB , eft  vt  DMC  trlaipjutum  ad**'- 
triangulum  EKB,  &inuettendovc triangulum  DMC  ad  uiangulum  EKB,  fic 
A'H  C fegmentum  eft  ad  fegmentum  A I B ! fed  ratio  triangnlt  D MC  ad  triangu- 
lum EKB  eftcompoftta  ex  ratione  NM,  ad  LK.idcft  FH  ad  IGi  St  ex  DC 
ad  £B;  ratio  igitur  fegmenti  AHC  ad  fegmentum  AIB,  compotita  eft  ex  ratio- 
ne HF  ad  IG>  & DC  ad  EB,  Quodcratdemonftrandum. 

• PROPOSITIO  CCLXII. 

AVfcrant  A 6 , B C linex  (cgmcnta  quxeunque,  demilTa^j  ex  B dia- 
metro B D , ponatur  A C occurrens  B D linex  in  O : dein  A B,  B C 
diuifls  bifariam  in  F & H,  ponantur  per  F St  H,  diatnctrt  £F,  GH. 

O o o ^ Dico 


tc 


uigilized  by  Google 


f p.JCK  AB  &Ji.  Ji 

Dico  E F ad  G H duplicatam  habere  rationem  eius  quam  habet  A D 
DC.  • ■ 'i 

}■  •(■idi  ”-rrfe  -r’jh:r-  DtmOnflrAUO.  •'*§’ 

1 * CferaMtu»  ABa<i  » fegmentut)) 

I ^ in  triplica, a' ili  racTorc.AO 

~ y ' ad  0'C ; feJ  ratio  Tegmenti 'A  ]B  ad 

/ ' — a ^ fermentum  •>  B C Odmpofltadft  cx 

/ ^’'i  rationeEF  ad  GH,  &rea  AD  ad 

/ ■:  Nip  DC  ■ ratio  igitur  EF  ad  GH, 

' ^ ^ ■ \ duplicata  cft  rationis  eius,quam  ha- 

’ bet  ADad  DCQuodfuit  demon- 

ftranduro. 


CoroIUruan. 

HlncTequitur.dudis  AI.CK  normalibus  ad  diametrum  B D , redam  EP  ad 
GH  duplicatam  quoque  habere  rationem  cius  quam  obtinet  AI  linea,  ad  li- 
neam CK- vi  patet  cxdcmonllratione.  

PROPOSITIO  CCLXIll. 

PArabolam  ABC  contingat  in  A linea  AD:  ducanturqi  ex  A line* 
quxuis  A H,  A I , quibus  in  F & G bifariam  diuifis  , ponantur  dia- 
metri F B,  G C,  occurrentes  A D contingenti  in  E fic  D. 

Dico  A B H fegmentum,  ad  fegmentum  ACI,rationcmhabcrecom- 
pofifam  ex  ratione  A E ad  A D,  & E B ad  D C. 

. j,.  T)emonftratio. 

■ / I ■ ^^Voniam  AH>  AI  linea:  otdi- 

ad  diametros 


j;/  ^^latim  ponuntur 

y c BF.CG,  St  AD  linea  contingens, 

''''V.  linea:  E B,BF,  item  DC  • C G in- 

' ■ ter  le  t ajqualcs  Tunt.  vnde  ABH 

I ‘ — 'X'-.'-  V triangulum  zquale  triangulo  A E P, 

A — ',jr ' ■•i’  ' & ACI  triangulum  zquaic  ttiatf- 

' gulo  AD  G : eft  autem  vt  ABH 

' .'  ii  ' triangulam  ad  criaogulum  ACi, 

ficdABH  fegmentum  ad  fegmentmn  ACI  ligiturStfcgmefacum  ABH  eftatdfer- 
gmcntqm  ACI,  vt  AEF  triangulum  ad  triangulum  AD  G.  fed  ratio  trianguli 
AEF  ad  trianguluiri  AD  G, compoOta ell  ex  ratione  A E ad  A D,  Sc  cx  radooe 
EF  ad'DG>idcft  E£ad  DC:  igitur  Se  fegmentum  AB  H ad  regmemum  ACI 
rationem  habet  compolium  cx  ratione  AEad  AD,  SeEBadDC.  Quod  erat 
demoitllrandum.  ' X , , i 

PROPOSITIO  CCLXIV.  iU  Le 

PArabolas  duas  ABC,  FG  H fubcendant  rcftac  A C , FH  iegmenta 
auferentes iqualia ,•  redlis autem  AC,  FH  diuihsin  DSe  I bifariam, 


clllUti) 
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^ ARAB  O L' A; 

1 ‘Dtmor^TMtio, 


i^Vm  enimigmenta  ABCiFGH  pDhantura:qu: 
'^iitiaxima inter  fciqualiafunt.vndevt  BE  ad  C 
erat  demonftrandum. 

t 1 Hi./  • ,1  'J  : 

PROPOSITIO  CC 

P Arabo Le  ABG  (egmento  ABC  jtrianj 
ABC 


laliajthangula  quoque  illorum 


im/k 
kutm, 
b ExtU^ 


<]iu»dctn  illorum  maxitaiim,  qu*  legmento  iofcribi  poflunt, 
alterum  vero  A EC  quOdcunque!""'". 

Dico  fegmenta  AE.ECfimul  riiitipta,  maiora  cffclpemcntir  AB, 
B C Hmul  fumptir. 

tiemonfiratio. 

^Vm  triangulum  A EC  minus  fittrianw^o  ABC>  1;— J 

'^refidua  AEiEC  fegmenta,  maiora  l^t  reliduis 

&gmenris  AB,  B C j eotieb 'etenim  excelTu  fuperat  \ yT 

triangulum  ABC  triangulum  AE  C,  <{no  fegmenta  '''"{f//  n 

fuperJineisAE,ECexcedut<cgmentafupet  AB.BC-  \ 

PROPOSITIO  CCLXvi.  \ 

‘ q ,1111.  <i!.  t-v  'ijrji.-: 

PArabolam  ABC  liibrendac  rcifta  AC,.quaidiui{ainquocdis 
arquales,  ini  pundtts  D,E : erigantur  diametri  D B,  £ E , iatiganlur^ii 
AB,BF, FC.  . !;  5iiptojf!'^-‘‘u*i 

Dico  fegmenta  AB,  BF,FC  xqualiaeflc.  iA.r;;;-  i;  lo 

TitmonUratio. 

pOnantnr  AF.BC  & AFquideraoc-  ^ 

currat  BD  In  G;BC  vero  rcaiFE  Jf-T 

in  H:ve  AD  ad  t>E,  fic  AG  ad  GF,  . 
fed  A D , D E pdr  liy  pothefira  asquales  . 
funtiiglmrScAGiGF  quoque  inter  <c  I 

aiqaantur.  quate  ABC  triangulum  L 

‘ maximum  efteotnmquqABFicgmea.  / ® \ i 

toinlcribtpoiruht.&AB.BFfcgmenca'  ' ' 

•afunta;qual(j.  fimiliteratqualia  oftendumur fegmenia  BF,  FC  : fezmenta  ieituii 

ABiBF,FC>atq«aIiafutK,-"‘ 1^.  iiir.vsi  m Ioi;.:!-,  ! “u!a5.  , 
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P ATIA;B>0  L A.’ 

P R O P O S I T I O CCLXVn. 

PArabolam  ABC  cuius  diameter  AD,  contingat  in  A linea  AE.-qui 
diuiti in  partes  xquales,  pungis  E,  F,  G , demittantur  diametri  E C, 
FH,GB,  occurrentes  parabola^in  B,  H,Qiungantur^ueAB,BH,H  Cs 
Dico  Tegmenta  A B,  BH,HC  elTe  inter  lezqualia. 

‘ Dtmonftratio, 


lP.j 

•b 


■ KiH.wIrrr.-i 

O * 


bbCmO. 


pt  Vcatitur  A H>  B Ci  & A H quidem  oecuc- 
A^rat  GB  Jincz  produdz  in  l)  B C vero  ip& 
,FH  in  K.  Q^niam  IG  > FH  zquidiilani 
‘de  AGtGF  ponuntur zquaIes,ieAa:  AI,IH 
inter  fezquales  fune; quare  AH  ordinarim 
poGtaeft  ad  diametrum  1B>  & ABH  trian- 
gulum maximum  > eil  eorum  qurefegmento 
A B H anferibi  poiTuoc : adeo^ue  de  fegmen^ 
b.A  B,  B H atquajia  funt.  eodem  modo  oileq- 
dnnturfegmeota  B H,H  C inter  fezquari/e- 
gmenta  igitur  AB,  BH>HC  zqualia  iunrl 
v^od  erae  demonftrandum. 

Corollarmm. 


'pRopoCtioquoqneTetaeAiicxA  doda 

cana  A N diuidatur  io  partgs  zqualei  pun- 
dis  L,M;  ex  quibus  io  parabolam  retSa:  emituotur  LBiMHiKCparallel;  diame- 
tro AD.  demonibauo patet  ez prxccdenti.  i ' 

PRO  PO.S  ITIO  CCLXVIII.'  ' ‘ 

• * ' ) t ■ ‘ ' 'j 

SIt  ad  ABC  parabo); axem  B D ordinarim  polita  redia  EF,-  adla^; 

pci  B<ontingente  B H,  fumatur  in  illa,porcio  H larqualis  E F ;dccx 
H & I , diametri  demittantur  H’A,  I K,  occurrentes  patabolz  in  A AetC, 
funganturque  AK.  . ■ . . 

Dico  Tegmen  tum  A K,  zquari  Tegmento,  E BF.  , .y..  ! 


. Dcmonjlratio. 

P^Iuisi  A Kbifariam 
N ducatur  d*f- 
[ tnecer  N 

AL>  EF  lincz  po- 
oututzqualcs  &MN 
ad  BC  in  duplicau 
eil  ratione  < AI.  ad 
EF.reatMN.BGin- 
•|  tcrfe;quales  funtiied 
I I ' •! -V i’  ratio  Tegmenti  AK 

‘ ad feginentum  EBP compoStaeilaex ratione  MN  adBG>&  AL  adEFiTegmeq- 
tum  Igitur  AK  zquale  en  Tegmento  EBF.  Quod  erat  demonftrandum. 


ntia». 
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PROPOSITIO  CCLXIX. 


■;  " > /1 


PAtabolam  ABC  cuius  diameter  A D* 
contingat  in  A linea  A E : in  qua  af- 
fiimpco  quouis  pudo  E>  ponaturdiameter  T 
EC,  qu^inF,  G,H  pundis  fecetur  in  pari- 
tes £Equales;dudtifqj  AC,AH)AG,AF  li>»  ^ 
neis  qu5  paraliola:  occurrant  in  B,  I , K : 
iungantur  A B,  B I,  I K,  K.  C. 

Dico  fegmenta  A B,  B 1 , 1 K,  KC  clTc 
inter  fe  arqualia.'- ■ 

^emonfiratld, 

C Rigantur  cx  B,I>K  diametri  BL>  IN»  - 
M:  Quoniam  B L V I N , KM , C E x- 
qnidiilant  axi,  reda  A E » in  L,  N>  M diuiia 
eft  iicut  E C diuiia  in  F,  0,H;  igitur  lineae 
A L , LN  i N M , M E,  xqualcs  funt : ac  pro*, 
inde  iegmenta  AB,  B I, b IK,KC inter fc  *- 
qualia.  Quoderat  demonllrandum. 


ir  K 


I I 


P R 9 P,0  SITIO  CCLXX. 

PAtabolam  A BC fubtcndatquacuif 
AQ  normalis  ad  axem  paraboIar> 
qua  diuisiin  D,E,  F,G:  ve  A D,A  E,AF, 

AG,A  c proportionales  fint,  ponantur 
diametri  D B,  E H,F I,  G K:  iungantur- 
que  AB,  AH,  AljAK. 

xr^Bico  fegmenta  A B,  AB  H,  AHI,  AIKj  AKC  in  continua  efleanoi* 

teigia.  5 ■'.i  ■ .» 

oi^.l  U \ .^y-l  j i 1 . .. 


Wmm. 


. J ; ; ) j 

i^%mentumi  ABad  ABH  l^metl^ 

^ tluto  f > rationem  habet  cripJicatani 
ilutex  AD  ad;AB  iineani  ::  & AH 
Icgoaentum  ad  (^mentum- AI  tripli- 
catatn  a habet  rationem  A£<ad  AF*  - 
(tficde  ceteris  jigitUr  cum' AD^AE,  ')  ■ ' 
AF»AG>AC  coheinuA  fint  propor-  : r-r 
tiobales/cgmenoaquoquc  in  continua  <;!' 
foiit^analogiav  Qijod  erat > demon-/  * . 
rttadwmi  II  o 

niiloil,  I bi.  ; > , . . : : 

Lo-  (■ 


MMf* 


, ( 


l -U. 
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PARABOLA. 


PROPOSITIO  CCLXXI. 

Sit  AB C parabolx  diameter  A D diul- 
(ain  E,F,G  punitis vt  AE,  AF,AG» 
A L)  linex  fmt  continue  proportionalcl: 
pofitifqueordinatim  EB,FH,GI,CD, 
iungantur  A B,  A H,  A 1,  A C. 

Dico  fegtnenta  AB,  ABH,ABI,ABC 
in  continua  cITc  analogia. 

DtmonfttattO. 

RAtio  fegmenti  AB  ad  fegmenmm  Ali  tri- 
plicata clt  eius  quam  habet  > B£  ad  HF.tut- 
fum  ABH  fegmentumadfegnientum  ABltti- 
plicatam  habet  tatiooem  HF  ad  IG,  8c  fie  de 
cxtetiSifod  EB,  FH.  GI.CD  linex  continui 
^ k funt  ptopottionales,quoniam  AE>AF>AG>AD 

b )).  iiiui.  jn  continua  ponuntur  anatogiaiigicur  & Tegmenta  AB>ABH,AH1,AIC  Tunt  in 
ratione  coiuinuaca.Quod  erat  demonllranduni. 

• propositio  CCLXXI  I. 


SI t A B c pataboi*  diameter  A D,  diuifa  in  E & F , vt  A E,  A P,  A D 
(int  proportionales,  8c  ordinatim  ponantur  E B , F G , D C : iungan'* 
turqueBG,GC.  . 

Dico  legmentum  B G ad  (egmentum  G C rationem  habere  triplicar 
tam  cius,  quam  habet  E B linea  ad  lineam  FG. 


T)monJlra,tio. 


Digitized  by  Googie 


PARABOLAw 


PROPOSITIO  GCLXXlll. 

Sint  dcnuo  propottionafcs  AE>AF,  AD,&AF  zqualis  lateli  re&o 
diametri  AD,  & iungantur  AB, AC. 

Dico legmcn tum  AB  eilc  adlegmentum  AC  vc  quadratum  AB  ad 
quadratum  AC. 

T>monflrati6% 

CEgmemum  AB  eftad  fegmentuni  AC  ,mtrip!ica- 
•^ta  ratione  EB  ad  D C,  id  eft  fextuplicata  EBadFG> 
cutn  EB.FGiDC  proportionales  fint : fed  AB.  qua- 
dratum ad  quadratum  A C rationem  habet  b fextuplica- 
tam  linea:  EBad  FG,  igitur  vt  quadratum  AB  ad  qua- 
dratum AC,  iic  AB  leginentum  ad  fegmeQtum  AC. 

Quod  erat  demoniitaodum. 

PROPOSITIO  CCLXXIV.  • 

PArabolatn  ABC  cuius  diameter  AD,  contingat  in  A linea  AP^ 
dein  per  A delcribatur  parabola  F A G cuius  A F ht  diaroerer  dt  con- 
tingens aD,  ducaturquein  ABC  parabola ordinatim linea  GC  , oc- 
currens F A G parabolae  in  G,  iunganturq;  A C,  A G. 

Dico  fegraentom  A G efle  ad  fegmentum  A B C,  vt  G D linea  ad  li- 
heam  DC. 

DemonfirAtio. 


p Rigatum  G linea  GP  parallela  contingenti  AD.etiHgitnrftgmentnmGA, 

■^ad  clegmentum  ABC,  vt  PAG  triangulomidefttriangulumODA,adtrian-j 
gnlum  D AC;  fed  GDeRad  DC,  vt  GDA  triangulum  ad  triangulum  D A C» 
tegmentum  igitur  A G eft  ad  fegmentum  AC,  vt  GD  linea  ad  linfcamDC.  Qyod*»‘-*»">^ 
eratdemonftrandum. 

Scholun.  , ' - 

Lvbtt  hilut  fitiuidimfn- 

'fert unes  ^utfJem  Arithmetites  tmtemfUri , ttimirssm  ^tu  lineermm , fefvuntenm, 

Um  eenuextrum  y»J*»  comaxtrum  Arithmetice  fit  fTtgrefiutJutt  incrementum. 

Sit  ASCfereieUJiemettrAD, &eentinfens  A^.qnitlmiiiintjiietenn^iie  lurtes 
tuiulei  fttnlUt  F.G.H  demituntur  iumttri  F B,  G I,  H K,  E Cmeturrenles  fertieU  in 
t.hja.Ctexauiineerdinetim  fentntnr  BL, IM, KN>  CD  AB.AI,  AK, 

• Pp p AC  ittfi* 
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4«»  PA'RABOX>\i 

A C irnij^tntiir  B 1, 1 K,  K C,  d“ 
FB,  GIj  H K lint£ frtJucMainr, 
dmec  A I,  A K ■ A C lineii  tcaar- 
rt/u «»  0>  Pi Qj_R.S.  T fKBiUii. 

Brunt ijiiiBr  % figmenu  AB. 
B I,I  K,X  e inter  fi n^tuStukm 

hnet  ttjmUt  FB.BO.OP.PQ’ 
cim  F Qjm.it  b fit  duifi  MAE. 

Prirnt  vt tjutdrttu  A¥ td qug.. 
drtinm  A GfieV  B eli  td liattm 
G \ fid  A G jKtdrttnm  ijiudrii- 
fiitfi^tudrtti  AF  5«u  A G4>* 
fUefi  A V-,ipi»i  & G IqatdnfU 
eSlliattPBddeff  AM-tjiudritfU 
i^m  AL  ! r«f^  ^ntdrttnm 
AH^ td  fKtdrtiMm  A FtM 9. 

tdi.cim  AH  trifUfia  AB>igi- 
ttr  Aatt  eU  td  Ciutm 

AF.idefi  AN  td  AL,  vtitt- 
mtm  td  vMum : iterum  ijiitdrtiiim 
A E efi td  Jtttdrttnm  AT  e flvt 
16. td  1 . erge  (fiTC  efi  td  TB, 
C idefiAX)  td  AL. vt ti.tdi.  0. 
fit  de  eturit  ••  igitur  AX.  dti  p. 
Hum  i Rutrum  AM  quttatri 
AN  «enem-,  A D fidecim.  ‘ 

Rurfumtum  IR  fittd  OV,vt  Altd  AO,  idefi  AG  td  AF.  fonttier  tutem  AG 
duplt  AT,  erit  (fi  IBduf/t  OP.'  etdem  methtdttftendiiur  KT  trifitm  tffe  VQ^ue 
GV,(fififquitltertmiffim  IR.  vnde incrementum innttefiit  linetrum  BO.  1R>  KT. 
Secunde figmenttrum  ctnuexerum  A B.  A I , A K,  A C trithmetict  prepertie  fte  in/li- 
e 141.  kw  i*'**'-  T ritngulum  A B OtqutleeUtritngule  A FB  (cum  F B.  B O tqutles  eftenfit  fini) 
uu.  tdee^  triplum  figmenti  «AB:  qutre  telum  tritngulum  ABI  ,fixtuplum  efi  figmenti  A B; 

tddttU  igitur figmenta  tqutltlm  A B.B  I,  erit  tetum  figmentum  ABI  tdfigmentum  A B 
vt%.  td  I.  Surfiim  tritngulum  AIR,  ( heient  IK  itfimdupltm  hfiet  OT,(filiAtl- 
titudinem  dupltm  tllitudinu  L B ) qutdrupUan  eH  tritnguli  ABO  te jl  tutem  tritngulum 
I K R duplum  tritnguli  A B O . quit  eundem  hetent  tltitudinem , (fi  htfit  I R duplt  efi  ht- 
fiei  O B,  igitur  tetum  tritngulum  A 1 K.fixtupli  eH  tritnguli  ABO, vnde  efi  td  figmen- 
tum AB.  M 18.  td  i.  tddite  igitur  fiffinente  IK  uqutlifigmente  AB,  (fifiegmente 
Al.qued  eltuplum  efi  figmenti  A B , erit  tofum figmentum  AK  td figmentum  AB,  vt 
17.  td  i : iterum , cum  A K T tritngulum  , btfim  T K htbett  triplum  btfiei  OB,  (fi 
NK  tltitudinem  triplum  tllitudinu  X-B  , erit  AKT  tritngulum  nencuplum  tritnguli 
ABO:  efi  tutem  tritngulum  K C T triplum  tritnguli  ABO,  igitur  tetum  tritngulum 
AKC,  duedecuplum  erit  tritnguli  ABO:  qutre  (fi  td  figmentum  AB  e/lvl  td  t. 
udditt  erge  figmente  KC,  uqunUipfi-k  B.0-  AXK.  fiimrnte  qnedtd  A B figmentum  efi 
ve  ly.  dd  if  .erie  AKC  fit/ieentum,tdfigme»tiim  ABfVt  «4.  tdvnum:  (fifitdeffic 
teri.  ■ ■■■  . ' 0 1 ' . ■ 

Tertie  ptrtbebt  AlM  efi  td  ABh  pvtbeltm,  ^ 'vt  AlHlritnguitmid  iritngfiti^ 


ct4).iE>«. 
iut. 


A B L,  ^ *u$em  A I M tr Ungulum  eSmplum  trUnguh  A B L|  (eum  A M hujis  optnpipi 
ijHulrnpU  hdfcos  A Li  ^ M I Altitudc  dn^6  ipjius  L B;)  igUttr  AlM  pAruhoU  e^lufU  ejl 
particU  eodem  m«da  cum  AN  nofotkpUfit  AL>«^N  Kw^/«LB,  erittrUngum 

Ium  A K N « trUngul»  A B L ^ v/  zy.ddi.  vnde  A K N PurohoU  toties  continebit 
'purohoU^ A.^ln.eodemprMxiproeedend0,reii^Hfirumproporif0hdkehfnr- u _ - 

' Sed  eoncoMorum  ^uoeiu* fepnentpr.um  A JF  -B»  A 1 A H Kj  excejjm  eddeni^L 

tione mnotefeontytum fegmenfd iSdtdStdtmfement  fdUomm^ ^ttom  AFB^ ACT» 


A H K,  ifu^nm  notd  efi  peopmio* 

• ) l. 
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C lcparabol£  ABC  aiUfi^^adquem  ponantur  ordinat 
O & 1 K»  R S.dudis  dcinSc  diamf tris  E L',  I M.  mcdiffdi 
L N,  M O inter  G L,  L H,  Sc  A.N<f,\M  C,  dciiribantui: circa 
Sc  pun  Aa  N & Q,  parabolae  E L Q;  > 

'DicoparabolashasxquaicselTc. / 

, — r 'T Aa  2 

Demonlirath.  ^ — 1 

Cic  BT  latos  redum  axdoSLj"  ! Ti 

B V.  erit  ergo  rcdangulitti  !j  !.  s-  (ts  'y? 

VBT  squale  quadrato  V R.  1 1'-'  |;|  yfl  jp’;, 

& teaangulum  XBT  squale  l - I I ^ ' ■ ' ‘-p  ' ' 

quadrato  XI  hoc  cft  quadraa ..jy.-.  ■ ,■  „ 
to  V P;  itaque  a rcdangnlohniiiu/  r.^iTSa^il  i .t.;i  ^ ji ' ; i/  •. 
VBT  dempto  tcdangulo  .«lii/iuid-iON!  [>  tj 
^ ® T , remanet  rcdangulum,  -i  ■'■  -<  ■ 'XR.  a yj;  ' i . 
VXBT  , xquale  rcdangulo  i^.'  '''X,  i a n ,,  i. 


a^RG  H, 
:csE^IM 


uod  ex  quadrato  V R / B~  — ^ ^ ^ 

per  5.  t.  dempto  qua-  > t \ 

Mbdciimexcondrudione  RP.PQjpS  fintcontinus,  redanguIuR PS 
quadrato  P_^reaangulum.g,tur  VXBT, hocell  IPBTiqwtut  qua- 
^eigo  BT  latus  redumeft  parabolae  IQP.  Atqui  eodem  plano  difcur- 
tus  redum  eft  parabol*  e N L.>  zquantur  igitur  parabolz.  Quod  erat  de- « d<A 


PROPOSITIO  CCLXXVI. 

O Mnis  parabola,  parabolx  fimiliscft.' 

■ N O T A: 

I>ufUcimcd,fiptT/cifsJ,i^  Trimo,  quudofimiUsfiiurt  imi», 

fmt»»  tllu  irrftnbifoJfuKt:  & hocfnfu  Archimtdts  6-  EudiJes , fimilio  eft  cornlinet  qut- 
lUm  opndoHt.StcundoMmites  iuurttarfgar*  curmline*  tjutrum  eftniUUs  propritutei  td- 
dem/imt.  Nos  dophcem  h»«c fimiUtudirum  ftroboUsintffe  detdonftrobimm. 

Demonftratio. 


POnantur  ABC.DEF  parabolarum  axes  B.G,BHzquaJesIaterib’uiliiis'reai« 

nrr  n & H- oniinarim  A n P*  iiinrr.inrtirnii^  t:  r?  tt 


& per  G & H^ordinatim  Ad»  DFMungancurquc  XBC',  D EF.  Q^oiamE  H. 
BClinez  lateribus  redis  zquales  funt  & A C.DF  ordiqatim  pqlitj.redSEH.tJHi 
icemAG.BG  xqualcsfunt  iStquia  AG.DHad  axitordinatimapplicanror.artgu- 
li  D H E.  A G B redi  funt;  vnde  trlanguia  D H E, A G B,ac  proinde  tota  D EE»A  B C 
limiliafunt : Rtirlum  diuifis  A G>  E H lineis  proportionalitetin  1&  K,  ponantur  per 
I & K ordinarim  L M,N  O : iuiiganturquc  LBM.  NEO-  Quoniam  igitur  vc  B I ad 
BG,  Cc  EKeftadEH,vt  ei  quadratum  ad  quadratum  A G,fic  NK  quadratum  eft 


■r/-r 

'\o 

^ • • •■•  . » 
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PAl^APQLA, 


■' z JO':) 
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ad  quadratum  D H,vc  L I Hneaad  AC.ficNK  linea  ad  DH;& permutando  inuer*- 
tendo  vtAGadDH,  Hc  LladNK:  fedcIVvt  A G adDH,  ideft  BGad£H,(quia 
AG.GBitemDH.HEafqualesfiint  Jfic  BI  adEK;)  per conftrutlione igitur Tt 
1. 1 ad  NK(ficBIell  ad  E K.  8c permutando  vt  LladBI.ficN  KadEK  : quare ciim 
LIBJ^KE  anguli  lateribus  proportionalibus  coteti  refti  Cnt, triangula  L I B,NKE, 
adeo^i&  tou  LBM>NEO  mterfellmiliasuttCmiliterfiiunganturNDiO  F,L  A, 
M Ciollendetur  triangula  D NE.E  OF  limilia  triangulis  B L A,B  M Ctadeoquc  figu- 
tamtorajn  DN  EOF  lltnilem  iigurx  A LBMC.quz operatio  cdm  line  termina 
cononuaripolsittcollatABCiDEFparaboIaslimilcseire  primomodo. 

Secundo  autem  modo  parabolas 
parabolis  elTe  flmiles,fic  oilendo.fir 
ABC  parabolz  diameter  quscun- 
que  AD  diuifavtcunqueinD&E 
punflis  , per  quz  ordinarim  po- 
nantur Ac.  F G.  fit  autem  &H1  K 
parabolz  diameter  IL  diuifa  pro- 
portionalirer  in  L & M > & per  L 
& M ordinarim  pofiiz  H K.  NO. 
Quoniam eftvcBD ad  BE.licIL 
adlM,  erit vt quadratum  AC  ad 
quadratum  FG>  Fc  HK  quadra- 
tum ad  quadratum  N O.codem mo- 
do fi  ruritim  diametri  B D,  I L pro- 
portionalitcr  diuidantur , & per  di- 
uifionum  punfta  ordinarim  ponan- 
tur lineqi  ollendcntur  quadrata  or- 
dinatim  pofitarum  in  vna  parabola, 
proportionalia  efie  quadraris  ordi- 
narim politarum  inaltera.  Quod  cu 
in  infinitum  Temper  fieri  pomt',  pa- 
tec  A B C,H  I K pdrabolas  elle  fimiles  lecundo  modo.  Quod  erat  demonfirandtim, 

PROPOSITIO  CCLXXVII.. 

Sit  ad  ABC  parabola;  axem  BI  ordinarim  polita  AC,ere£ta^ue  dia- 
metro CD,  fumatur  in  ea  puni5bumquoduisD,&  per  A &D,  para- 
bola deferibatur  cuius  diameter  OC,  iungantur^  A D : tum  £F  pona- 
tur diameter,  occurrens  ABC  parabolz  in  G,  8e  A £ D in  £ , re^z  vero 
AEjinH.  ‘ 

Dico  ABC  parabolam  clTe ad-Icgmentum  A£D,  vtF  G linea  ad 
lineam  EH. 


T3tmon' 


.;^lc 
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parabola. 
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Dtmonflratio. 

J Ccnrrat axis  B I.parabol*  AEG  in  K,  ScAD 
L,  ciimigitnr  AC  bifariam  in  I,  fitdiuifa, 

& CD  zquidiftcc  BI,  erit  A'  A D «juoqneinL  bi- 
fariam diuifa  Scordinarim  ad  L K diamciruni  poli- 
ta .‘quiaverd  A C normalis  ad  CD,  vrrique  para- 
bdlqcll  communis,  erit  -ABC  parabola  adfcgmcn- 
(Um  AED,*vt  B 1 ad  I,  K,(cum  rationem  habeant 

ficompolitameirationc  BIadLK,acAC  adAC)  / , 

fcdvt  BI  ad  LK,  fic  GEa'd  EH,  quia  I,K  eftad  EH,  vt  BI  ad  FG,  e idcftrt.47. 
A 1,0  redangulum ad rcaanguluni  AHD,vtAlCadAFC,  reaangulum; **“’ 
igiturvt  FGadEfl,  fic  ABC  parabolaeftadfcgmcntumAED.  foderat  de’. 

inoaftrandum. , 

PROPOSITIO  CCLXXVm. 

Sit  ad  A BC  parabol.raxcrn  BD,  ordinarim  pofita  A C,  contingens 
verdB  E.qujc  creiftaecx  C diamcrrq^occurratfnE  polita,  autem  A E 
qux  ^xem  fecec  in  F : & parabolam  in  G,  per  A,  F,  C parabola  deferiba- 
tur,  habens  apicem  in  F,  ponaturqueordinatim  GH,  occurrens  axi  BD 
in  1. 

Dico  HBG  parabolam  ad  parabolam  AFC  duplicaram  habere  ra- 
tionem H G aJ  A C.  • 

DtmonftrMio. 

QVoniam  EB,  AC  atquidiftanr,  vc  AP  ad 
FE,  ficFD  eft  adFB,8t  EBad  AD:fcd 
A F,F£  zqualeS  liinc,  atquantut  igiiur  EB,  A D> 

& BF,Ft) : quia  verd  d EFdupIacft  GF,id  eft 
£I  dupla  IF,  erit  & EBdepla  GI  ; vnde  tota 
H G aequalis  eft  E B , id  eft  A D dimidio  re- 
&x  AC ! quare  vt  B I ad  BF,  ideft  FD,  lic 
HG  eft  ad  AC,  eft  aurem  ratioparabolxHBG 
ad  AFC  parabolam  compolita  ex  ratione  cBI 

adFD,  &HG  ad  AC:  igitur  ratio  parabolz  HBG  adparabolam  AFCdupli. 
caca  eft  HG  ad  AC.  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CCLXXIX. 


diOiJ*. 


e t(i.  hn- 


Illdem  politis: 

Dico  A BC  parabolam,  oduplam  elTc  parabolz  HBG. 

‘Demonftratto. 

QVoniam  AD,HG  linczzquales  fune  oftenfz  , Sc  BD  quadrupla  ipCusBL 
r triangulum  ABC  oftuplumeft  trianguli  HBG,  fedABC  parabola  eft  ad 
parabolam  pI^G,  vcABC  triangulumad  triangulum  HBGioftupla  igitur  eft 
parabola  ABC,  parabolz  HBG.  Quod  erat  demonftrandum.  mmn. 

PROPOSITIO  CCLXXX. 

Sint  ABC,  DE  F.  parabolarum  axes  BC,  E F,  diuifoqiie  BC  vteun- 
quein  H diuidacur  & EF  proportionaliccr in  K*,  ponantur^i ordi-  . 
narim  HG,I,K.  ’ " ’ 

Dico  G B H parabolam  elTc  ad  parabolam  I £ K , vc  ABC  parabola 
cR  ad  parabolam  DE  F. 

P p p j ^mon- 
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htil.h»-  2> 


DemoaBratia,\ 

X . •••  *■  \ 

pOnancurotilioatiruCA.FD: vtBH  ad  RCii^cEK 
^ cft  ad  E F.igicut  vt  quadratum  G Hadquadracu^  A C> 
liclK  quadratum  ad  quadratum  DF,  & lAucrtcndo 
pcrmuundovc  AC  quadratum  ad  quadratum  DF  > 
GH  quadratum  ad  quadratum  IK.&vc  j&C  adDFific: 
G H ad  1 K.  fcd  A B C parabola  eid  ad  parabolam  G B H 
‘■in  triplicata  ratione  AC  ad  GH  s & DEF  parabola 
ad  parabolam  1 E K > in  triplicata  ratione  D F ad  1 K<  erit 
igitifrvt  parabola  ABC  ad  parabolam  GBH.Fi:  P EF 
parabola  ad  parabolam  lEK:  Se  pcrmqtandbvt  AB^(^ 
parabola  ad  parabolam  DEF.ficGBH  parabola  atlpa- 
rabolam  lEK.quodcratdcmonflrandum. 

Siverd  BC.EF  lateribus reflisatqucntur.eritGBH 
parabola  ad  parabolam  IHK  in  duplicata  ratione 
K ad  lK:quia  ABC  parabo|aadparabolamDEFin^- 
plicaracft ratione  AC  adDF.ciim  AC.CBlinex.item 
^ DF.FE  ex  quibus  l>  rationem  habent  compofitam, 
' zquales  ponantur. 

PROPOSITIO  CCLXXXL, 


E Sto  ABC  paraboizaxis  A D diuifus  in  E & F,  vt  AE,  A F,  A D 
proportionalesUnt,  pontirqueordinatim  EG,  FB, D C ex  G & B, 
diametri  demittantur  G H,  B 1 occurrentes  F B,D  C lineis  in  H & I : & 
per  E,H  &F,1  parabolx  delcribantur  habentes  apices  in  E & F,  ^ 
Oico  F£  H parabolam elTe  ad  parabolam  DFI,  in  triplicata  ratione 
FHadDI. 


grt01mihm. 


ilii.  S«. 


QVoniam  AE,  AF,  AD  continu^ proportionales 
(unt.vt  AE  ad'AF,fic  EF  efl  ad  FDs  fed  vt 
AE  ad  AF,  lic  E G quadratum  eft  ad  quadratum 
FB,  ideBquadratum  FHad  quadratum  DI ; igitur 
j vt  E F ad  F D,  fic  F H quadratum  eft  ad  quadratum 
DI:  quia  vero  ratio  parabolz  FEH  ad  parabolam 
DFI  compoliueftex  dratione  EFad‘FD,  id  eft 
ex  duplicata  ratione  FH  ad  DI,  Sc  iterum  ex  ra- 
tione FHad  DI,  parabola  FEH  eft  ad  parabolam 
DFI,  in  triplicata  ratione  FH  ad  DI.  Quod  erat 
demonftrandum. 


Conll^ium. 


Demonfiratio. 


Hinc  Tequiiur,  Fguram  mixtilineam  HGB,  efle  ad  figuram  IBC  in  triplicata 
ratione  HB  ad  IC. cum  enim  EG,  FB,  DC  proportionales  fint,parabolx 
c e»i4i.  EAG.F  ab,  d AC  in  c continua  quoque  funt  analogia  .-quare  & FEGB  mixti- 
lineumad  mixtilineumDFBC  eft  fvt  E AG  parabola  ad  parabolam  FAB.idcft 
xilifftlSti/.^nttlpIit^^^tatione  EGad  FB.ideft  FHadDI:  lcd&  rcftangulum  FG.ad  tc- 
(ftangulum  DB  eft  in  triplicata  ratione  linez  FH  ad  lineam  DI,  quia  rationem 
habent  compofitam  ex  ratione  EF  adFD,  ScFHadDI.igiturSc  itliduum  HGB 
adrcfiduumlB  C m triplicataeft  ratione  F HadDI.  quia  vero  eftGE  adFB.idcft 

• FHad 
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KH  a<l  DI,vtFBadDC.fcftaHBe/ladlC.reU.juuin  adfciiijUUiiivtFHadDj; 
figura  igirurH  G B ad  I B C figuram,  triplicaram  babccrationem  H B adJC-Quod 
erat  demonftranduni,  ^ 


PROPOSITIO  CCLXXXII. 

E Sto  ABC  parabolx  diameter  B D,  vtcunqucdiuifain  D & E ,ficvt 
nccBEnccBD  fit.-cquali$  lateri  reao diametri  BD,&perE  &D, 
ordinatira  pofitis  A C,F  G,  deferibanturper  A,B,C, Si  F,  B^  G,  puniSa  el- 
iiplcs quarum  coniugatarfint  diametri  A C,BD,  FG,  BE. 

Dtto  ABC  parabolam  efle  ad  parabolam  FBG,  vt  A.BC  ellipGs  ad 
ellipfimFBG. 

T^emonftratio. 

IVngamur  ABC.FBG  * vt  ABC  ttiangu- 
-*Ium ad  ttianguliim  FBG.  ficABC» pata- 
bnla  cit  ad  parabolam  FBG:  (cd&  ABCclli- 
pfit^adcUlpIiia FBGi  «ABC  ■*  triangu-. 

Um  ad  trunguium  FBG>  igitur  vt  parabola 
A BC  cft  ad  parabolam  FBG>  fic  ABC. 

Qnod  eratdetmwilraadum. 

'1 

PROPOSITIO  CCLXXXIJI. 

PAraboIam  ABC  rubceadat reiSla quxuis B C , oportet  fuper  illam 
deferibere  parabolam  qua;  ad  A BC  parabolam  datam  habeat  ra- 
tionem F ad  G. 

• ■ ’ ' ConpruSiaO^demonsirtttio. 

r\Iuifa  BC  bifiiriam  In  D.  erigatutdiamc- 
■*^ier  D A > q«nt  diuidanirio  E,  vt  AD  fit  ad 
DE  ficuc  G cfiadFi  tum  perB. EtC  pundia 
parabola  deferibatur  cuius  diameter  fit  DEi  82 
ordinatimad  illam  applicata  BC-  dico  laAum 
efle  quod  petitur.  Quoniam  ABC,  BEC  para- 
bol{  communem fiibtcnfam  babem  BC,  para- 
bola BeC  ad  ABC.parabqlameft.vt  ED  f.li- 

neaad  lineam  AD,  idellvCF  ad  G.  1 . ^ 

, .-1  _ > . 


, C . .. 

A 


tCmO. 


B 


I?  Sto  A B c parabola;  diameter  A D,  diutia  vtcunque  in  fi  & D,  & or- 
Jinaiim  pollex  B E,  C D.  fit  autem  & F G H parabolx  diameter  FI 

yteun- 
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vtcunquediuifain  I & ordinatim  pofita H I. oportet  FHG  parabolam 

iterum diuidcrcficut  ABC  parabola diuifa  eft. 

Con^uHio  demonffratio. 


platn  AD  ad  AE,  llc  FI  ad  FK,  iee*  K ordinarim  ponatur  KG:dicoiafiu 
eOe  quod  peritur.  Quoniam  eft  vt  AE  ad  AD,  CcFKadFI.erit&GKadHI, 
• “d  CD:  fed  B A E parabola  ad  parabolam  C AD  * in  triplicata  eft  ratio- 

ni,. nelinez  BE  ad  CD,  dtGFK  parabola  ad  parabolam  HFI  in  triplicata  ratioue 
GK  ad  HI,  igitur vt parabola  BAE  ad  C AD,  parabolam,  CcGFK,eft  adpa- 
rabolam  H F I.  perfecimus  igitur  quod  fuit  poftulatum. 

PROPOSITIO  CCLXXXV. 


It  ad  A B C parabola;  diametrum  A D,  ordinatim  pofita  D C : diui- 
AD  in  E,  vt  £ D dupla  (it  A E,  ponatur  ex  £ ordinatim  £B, 
& ex  B , demittatur  diameter  B F,  occurrens  redf  z D C in  F. 

Dico  pataliclogrammum  DEBF  maximurn  efTe  illorum,  quz  in  an* 
gulo  EBP,  parabolz  A B C D terminatx  inferibi  polTunt. 

Dmonfiratio. 

INfcribamr  enim  quodcunqne  parallelogram- 
mum  IGH  habens  angulum  IGH  zqualem 
angulo  E B F : agaturque  per  B contingens  L K> 
occurrens  AD  diametro  in  L,  de  DC  linezia 
K,  reftz  vero  H G in  M > ex  quo  retfta  pona- 
tur M N zquidiftans  G L Quoniam  B L eft  con- 
tingens, & EB  ordinatim  polita,reftzLA,AE 
kzqnalesfunti  adeoque  tota  LE  , zqualis  eft 
ED  quz  dupla  ponitur  A E:  vade  LKinBquo- 
que  bifariam  eft  dinila:  parallelogrammum  igi- 
tur DB  maius  cft‘  parallelogrammo  DM:  led 
parallelogrammum  DM  maius  eft  parallelo- 
grampo  D G : quia  punftum  M cadit  extra  pa- 
rabolam ; parallclogrammu  migicur  DB,  multo  maius  eft  parallelogrammo  DG: 
idem  demonftratur  dcquouisalioi  parallelogrammum  igitur  DB  maximum  eft  eo- 
rum qu9  A B C pA-abolz  terminat;  in  angulo  E B F,  infetibi  poftunt.  Quod  erat  de- 
monftrandum- 

- r 

l . 1 


P R O- 
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PROPOSITIO  CCLXXXVI. 
J^Ataparabolat  cccminatztmzimuroialbdkeK  paralldogMmmum. 

Conjhuclio  demonjhitn. 

Clt  ad  ABC  paraboli  diametrum 
D otdmacim poUra  AC;  oportet 
paraboli  ABC  maximum infcribcre 
parallclogrammum.  diuisa  D B in  E.vt 
EU  dupla  Cc  EB,  ponatur  per  Eordi- 
naiim  linea  FG,&cxF&G  diametri 
demittantur  FH.Gl  occurrenrcs  AC 
Ijnc^  inH  6tl.ManifcEu  cEcxpnce< 
dentfpropolitione,parallelogrammum 
H G 1 F cllc  id  quod  quiritur. 


A 

J 1 

A H ^ 

ta  1 C 

D 


PROPOSITIO  CCLXXXVII. 

Ati  paraboli  tcrrainatij  polygonum  regulare  in(cribere,quo(I  da- 
to laterum  conRct  numero. 

PtljgtsHm  regnUrc  vico^umfimguU  U»trtftgmtnt»ti$ftruHt  tqiuU*,fr*lafi$htttiftm- 

CoH^rutho  iy  demnfinttw. 

pAtabolam  datam  ABC  lub- 
^ tendat  A C,  oporteat  ABC 
paraboli,  polygonum  regulare 
inicriberc,  quatuor  conflans  la- 
teribus, fecetur  Acin  D &E, 
trifariam,  & ex  D 8c  £ diametri 
ponantur  DF,  E G,  iungantur- 
queAF,FG,GCi  dicoAFGC 
polygonum  fatisfaccre  petitio-  , 
ni.  ciim  enim  A D,  D E,  E C li-  “ 
nci^qualcs  fint,  Tegmenta  quo- 
que A F , FG,  GC  iqualia  funt : polygonum  igitur  regulare efl quadrilateruin 
A FGC  inferipiimus  igitur , 4ec.  quod  erat  laciendum. 

PROPOSITIO  CCLXXXVIII. 

Ilfdem  pofitiss 

• DicoAFGC  quadrilatefum  efle  maximum  illorum  qui  AB  Cpa- 
raboli  terminati  inferibi  polTunt. 

‘Demonjiratio. 

TNferibatur  enim  aliud  quoduis  quadrilatetum  ABGC:  quod  primo  quidem  lai 
•*rus  CG  commune  habeat  cum  quadrilatero  AF  GC:  quoniam  igitur  AF,  FG  . 
iqualia  fiint  fegmenta,»  minora  illa  funt  Tegmentis  A B,B  Girefidua  igitur  figura  re- i,*/*'"* 
ftilinea  A F G C maior  efl  figura  retSilinea  ABGC:  fimiliter  oflenditur  quadrila- 
terum  quoduis  aliud  minus  elTe  quadrilatero  A F G C .'  maximum  igitur  illiid  eft  eo- 
rum qui  A BC  paraboli  terminati  inferibi  pofTunr.  ■ 


Qqq 


CenBa- 
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Corollarium. 

/^Vz  de  quadriUtero  regulari  dixi, eadem  de  quotuis  laterum  polygono  regu  larj 
^'^inicUigcndarunt : eademque  omnibus  conftrudlio  Scdemonitracio  conuenic. 

PROPOSITIO  CCLXXXIX. 


DAtz  parabolz  terminatz  , polygonum  infcribere  maximum  illo> 
rum  quz  dato  numero  laterum  infcribi  polTunt. 

ConfiruSu  demonfirtuio. 

TNfcribendum  iit  parabol;,  maximum  quadrilarerum ; inicribatur  ABC  parabolx 
-l-quadrilaterum  regulare  AFGC  : dico  illud  ede  maximum 'eorum  quz  pati 
numero  laterum  > parabola:  infcribi  pofliuit.  DemonRratio  ex  prz  cedenti  manif^a 
eft. 


P A- 


i 

i 
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Demonjlratfo. 


POnantnticerum  DC  parallela:  AB.  erit  igitur  DC  quadratum  ad  quailratum 
DC.vt  AD  lineaad lineam  ADvidcftBC  ad  B Qpunat igitur  B,D,D,*  ad 
parabolam  funt.  ' ‘ . 

PROPOSITIO  CCXCIII. 

...  i . ■ 

fESto  ABCO  parallelogrammi  diameter  BD, 
quarnia  G,  fecentline*  quotcunque  E F.pa- 
raltelie lateri  A B.  6ant  autem  proportionales  F E, 
HE.G5, 

Oiro  B,  H,  H pundia  efle  ad  parabolam. 


DemonUratio.  ^ 


QVoniam  FE line* xquales funt,  redangulu  FEG ad 
F E G tedbangnlum  ell  vt  GE  linea  ad  lineam  GEiid 
eft  vt  BE  ad  BE.  fed  FEG  reflangulis  zqualia  po- 
/ 1 ountur  quadrata  H E,  quadratum  igitur  H E eft  ad  qua- 

mu  dratum,  HE,  vt  EB  lineaadlineaitt  EB: quare  B,H, H,ad  i>  parabolam  funt. 

PROPOSITIO  CCXCIV. 

LAtcra  anguli  ABC  ,.I^nt 
quotcunque  parallelx  AD: 
quz  diuidantur  in  E , vt  D £ fit  ad 
E A , ficut  C D eft  ad'  D B. 

Dico  B,  E,C,  pundtaeflead  pa- 
rabolam. 

" ' Demonfir/ttio. 

Dluisl  B C biEtriaui  in  F>  erigaturF  G 
parallela  ADifecetur^ue  FC  bifa- 
rianvin  H.  dein  per  B,  H,  C deferibatur 
parabola  quzin  B contingat  AB  lineam, 
c <jMu.dioidct  illa  redas  AD  in  E puodis , vt  D E ad  E A,  eam  habeant  < rationem  quam 
CD  ad  DBtquarecumficdiuifzponamur.eruntpunda  BEC  adparabolam. 

P R O P O S I T 1 O 'CCXCV. 

* Qlt  ABC  triangulum redasgulum  ;da<fti% ex  A lineis  qnotcnnquc 
i3  A D,  ponantur  ad  D , linez  DE,DFtficDE  quidem  normales  ad^ 
A D,  occurrentes  AB  lateri  produAo  in  E : D F vero  normales  ad  C B: 
occurrant  autem  D F lineic  in  F ^ redhe  £ F patallel;  lateri  C B. 

Dico  B,  F,  F,  efle  ad  parabolam  cuius  latus  redtum  eft  A B. 


T)emi>n- 
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. ^Demonftratio. 

/"'Vm  enjm  anguli  A D E ponantut 

V!/.edl,fe  D B linea  no^maUt ad  A B> 

Vt^arauUs  ABE  > a;aua^i  funt*qaa- 
drau  £>B>ide(l  FEiiedABErcaan- 
gulailU 


_ inceric  refuantptoporcionemt 
<fftm  lineat  B Eiigitur  vc  B E ad  B E.fic 

EFfluadratiun  ad  quadratum  EF.ynde’  X K 1 ' 

BFF/unc  bad parabolam  cuius  c latui  ■ / \ ' \ \ 

«4xm  A B.Q£o^  erat  demonftradum.  ^ \ 

’>RpPOSlTIO  CCXCVl. 

SEcent  A B ,C  triangulum,  teStx  quotcunque  D E,  F G,  H I,  K L ; la- 
teri BC  parallclx  t fiant  autem  continua;  proportionales  BC,  KLj 
KPiitem  BCpHl.HOtitem  BC,FG,FN  : deniqucBC.DE.DM. 
I pieopuivaa  A,  M, Nj 0,p, CiMe adparabolaih.  /:;r 

7..  T^cm^rdtio.  , ■ ’ 7!^  '.4'"'/ 

QVontam;BC  linea  communis  prima  cfti  fe-  iU;  iv  t,  lr^Lr  v ■ 
oebus continuarum  BC.KL,  KP:  BC.  Hl,  p 1 

HO:BC,FG,FN,«cc.  reftangulaBCKPiBC  i'  ' i • ‘ 

HO.  B CBN  1 BCDM  illam  fottiuntuf  ratio-  ■ 

nemquarahabcntline*KP.HO,FN,DM.  iei-,  ■ iv\i> 

nir «quadrata  KE.HI,  FG.DB  eandem  quo-  , , «X  ^ i 

que  feruant  proportionem  ifedvtKL  quadratum,  r 

ad  quadratum  HI,ficK  A quadratum  eft  ad  qua-  -r. 

dratum  -H  A,  & vt  H I quadratum  ad  ouadratum  ' - 


dratum -H A,  &vt  HI  quadratum  ad  quadratum 

F G.  fie  H A quadratum  eft  ad  quadratum  F A,  ** 

&c.  igttur&quadrataAK.AH.AF.ADillam  i ' ' 

I mb^fi^**"*"**"'*  HP.HaFN.DM.  puaSalgitiir  A,M.M.OsPail 

PROPOSITIO  CCXCVII.  '!  .p  . 
T7Sto  ABCtrian-  i.  >.) .'  • I ' l „ . ■ 

Jtly^i latus  BC vt^i  f T T~ 

cunque  diuifum  in  ^ I ’ I 

punitis  D,  E,F,G,iun-  'vN 


dlif^  AD  , AE,  AF, 

A G , diuidatur  latus 
AB  inpundis  H,I,K, 

L licut  B C eft  diui- 
(mninD,E,&c.  de- 
mittanturaatem  ex  H,  ; 

I,K,L  reiftx  H M,I  N,  ' ' <■ 

KO,LP  parallelxla'  .M 

teri  B C t & H M qui* 
dem  occurrat  A U in 
Mi  IN  vero ipfi  A E in 

N:  dcin  K 0,re£tc  F A in  O,  & L P,  ipfi  A G in  P. 
Dico  A,  M,  N,  O,  P,  C effe  ad  parabolam. 

Qqq  j 
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-f.! 


i \’.i: 


Demonjlratio. 


PRoduA»  HMjOCCMr- 
® rat  Itnels  AD  > AR. 

•AF.AGirrQ.R.S.T, 

' Quoniaifl AH  ad  AT. 
,vt  BD  ad  BE,  cx  hy- 
' ^ ■'  pdthefi  i fit  autem  vt  B D 

• ‘ ad  BE,“GcHMadHQ; 

ji..  .o  tlQ,  vcAH 

,'jj  jft  vt  HQ.*d 

V INiPtoportjonalcs  ignur 

fiint  HM.  Ha.lN.  fi- 
. tmliter  ofttnjupiur  ptp^ 
"‘“•i;'bottionaies-1d,M.Hpkf 
1-ins’  kotitemHKI.HS.L'P< 
T)i : ij  idcni<)ae  SM,'HX»BCt 


1 lUi. 


A :!J  ’ I.J-!,  ..  . 

quate rcAanguIa  HMLN»  HMKQ,HMLP/a*'  inter /o  prppot»o^m 
habent, quam  HQ.HR.HS  quadrata:  fedeft 

HR.fic  BE  quadtatumad  quadratum  BF,  ideftpefnypothefim  AIqua  tatum 
adquadratum  AKi  &vtHR  quadratum  ad  quadratum  HS,Ge  quadraram  BB. 
ad  quadratum  B G , id eft  quadratum  A K ad  quadratum'AL:  igitur 
HMIN,  HMKO,  HMLP  eam  intetFefetuant  rationem  quam  "Ij* 
quadrata  ifqdreftangula  HM  IN.HM  KO.  HMLPfuntvtlihe?  IN,KO,C,l« 
igitur  «cquadrata  AI,AK,  AL  eam  mter  fe  lubciit.  picportioncm,  quamlintw 

IN.KO.LP.  quare*  A,M,N.O,P  luntadparabolam.Quodetatdcmonarajirtu. 

W....,  . :..l  ..  ''T' 

. ‘ pROPosit|o 

ESto  A B C trianguli  latus  AB  diuifura  in  .P.,  E,  F,  G pundis  yi 
ratio.  A D.  ad  A E y duplicata  Iit  rationis  . A & ad  A F ' B*  xurtuBi! 

duplicata  fit  rationis  A F ad  A G , &c.  dcin  e*  D,  E,  F , G'  pun&is 
erigantur  DH,EliFK;GL  jparallclx  latc^t>CB^  quas  in  M,  N.O  le- 
ccntlincx  HM,IN,KO  xquidiftantcs lateri  AB,  7)'.'  / . 

Dico  A,Mj  N,  O.Cptmaa^clTead  pi 
rabolam.  ■ * ' ' ' 

: • q 

. . Demonftratto.  , > ,•  • 

' 

QVoniam ratio  AD  a4  AEiJdeft  DHad 
EI  ; id  eft  EM  ad  EN.  duplicata  eft  rar 
tionis  AE  ad  AF  , quadraram  AE  eft  ad 
QUddritutn  AFf'VcEM  linckad  lin^Ain  F 
UmiliteroftendeturcOTr  Vt  FN  «d  GO.fic  AP 
quadratu/n  ad  quadratum  AG.  punAa  igiott 
A,  M.  N,  O •’  fiint  ad  Jiarabo^m.  ^ ^ . 


- O 


irtii 


il.  I -V  • ' ■ 

.'i  n tj  , ,'i  J .< ) ni  A - 1 ■ ' >*  ■ . ‘ 

■ < • ■ • ; ■ ' • I*' t''p  R o_ 

r . r. ! '■ 
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PR  OPO  SITIO 

^^Emicirculum  ABC  feccc 
orthogonaliccr  in  O dia- 
metri du*  A C , B D.  pona- 
tur autem  Et  linea  parallela  / 

AC  : dcin*  fumptis  in  AC  / / 

EundIisFF,  erigantur  norma-  / / 

:s  FE,  occurrentes  EE  linear  // 

in  E,- femicirculo  in  GG. fiant  

autem  proportionales  EF, 
GF.HF. 

Dico  1 1,  H,  C pun<5ta  elTe 
adparabolam.  . 

Demon/lrMHh  / / 

^Vm  enim  proportionales  lint  // 
'^EF,  G F,  H F)  erit  vt  quadra-  // 


tum  FGad  quadratum  FG.  fiojut  ' - : ; 1 ■ i ' , i .'i;  i 

EFH  rcAanguJum  ad  redangu-  f ■ T i 

Ium  EFH:  Icd  F.FH  rcfiangula  illam  inter  fe  habent  rationem, quam  tinecHPi 

igitur  Sc  H F lineat  (unt  vt  quadrata  GF : id  cil  vt  AF  C re^aneula,  punAa  iaitnc 
U,H,C  ad  parabolam  funt. 

$ntttipfi,Ji  A C,B  D draw/W^PM/wrm/agarait^E  F 

PROPOSITIO  CCC. 

SBgmcntum  circuli  ABC  fubcciidac  reda  A C , quam  in  D fecent 
quotcunque  D E,  parallcl*  contingenti  FG  per  A dud*  ; fiat  au* 
temvt  AB  ad  AB,  fic  D E ad  DE. 

Dico  A,E,E  pundaefleadpatabolam. 

Demonjlratio. 

TVngantur  AB.BCiquoniam  FG  contin.  » ® 

Agens  cft,  angulua-CAG  atquatur  angulo  Jj~  * 

ABC;led  angulo  C A G'atquali$  eft  angu- 
Ius  ADB,  quia  FG,DE  xquidiftant ; an- 
guloigirur  ABC  xqualiseftangulutADB;  , 
dttrianguJa ABCiABD.firailia  funt.  qua- 

revt  aD  ad‘AB,  Cc.AB  ad  AC:  & DAC  / /.  ’* 

redlanguloatquale  eftquadtatum  AB.  qua-  ■ > ’ 

dratumigitur  AB  eft  ad  quadratum  AB,vt  . V ' Vr'°’  ' ! 

D AC  redangulum  adreelangulum  D AC,  ' • ''  \ . 

id  cft  vt  D A Tinea  ad  lineam  D A 5 led  A B / ' V A - ' 1'  ^ ; 

quadratis' xqualia  funt  quadrata  DE , qua-  4. 

drata  igitur  DE  eam  habenc  rationem, quam''^'/^^?.'  ' 

obtiricntlinex  D A.>qiiare  AiE^lpunaaad '■'"'V' ' V 
parabolam  lunt.  '■  ' ' ^ 5... 

f' -»ois>  j«,:v  ^ Oi’ • r.  n;.  - 
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PARABOLA. 


• &ri7.ln« 

im. 
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PROPOSITIO  CCCI. 

A Sfumptumfitin  ABC  fcinicirculi  diametro  ACjpunftum  qiiod- 
XAcunque  D,  quod  centrum  non  fit , & ex  D ad  periphcriam  , rc^l* 
ducantur  DE:  aganturquepcr  E,  lineat GB,  normales  ad  diametrum 
AC,&  D E redlis  xquales. 

Dico  G G pundla  efle  ad  parabolam. 

Demon/lratio. 

Kigacut  ex  D linea  D B oor- 
alis  ad  diametram  AC.‘ 
a&a^uepet  B contingente,  qu; 
AC.  diametro  occurrat  in  H> 
fcceturHD  bifariam  in  I : de 

ficr  I dc  B.dcfcribaturparabo. 
a habent  ICaxemiOccurrenT- 
^ue  redis  FE  in  G.  Quoniam 
D B > ordinarim  polita  eft  ad 
axem  IC.dt  D 1. 1 H tinez  ae- 
quales  , continget  HB  linea 
• parabolam  in  B : quia  vero  in  eodem  pundo,  eadem  reda  circnlum  contiogit.con> 
tingent  quoque  fele  in  eodem  pundo'’  circulus  St  parabola.quare  DE  lineis  cfqna- 
lesTuntredx  FC.  Igitur  ciim  FEG  line;  normales  ad  diamextum  AC.redisOE» 
ponantur  zquales.punda  G.G  ad  <1  parabolam funt;  cuius  apicem  alCgnat  pandum 
iaiqqo  HO  diuiditur bifariam. 

1 propositio  cccii. 

PArabolam  priori  propoUtionc  productam  in  infinitum  eadem  praxi 
extendere. 


I 

« • 

4 

'n.‘  i AjFF  K n 

» i 

F f 

c 

■tf. 

fXXI7.il.. 

■XX. 

e i)i.ix- 

$Mt, 

I)  Ex|OI. 


",  - 

Txlat  CD.a^jnalis  CF, parallela  BDicrit.^  adparabolam  MBH  . ctim omnes 
'^DE.  tranflatzeiaGEH  ad  parabolam  liiti.£idd  deinde  CM.  zquali  MN.f  po- 
natur NF  contingens  parabolam,  dt  erigatur  perpendicularis  ad  NF  conrin- 
gcntemi  ccDtroqs  O intctuallo  FO  circulus  dcfcribaiuri  continget  illcgparabo- 
lam.dt  NF  lineam  in  F : cum  pataboladefcrlbacur  quz  ex  defcripto  iam  circulo 
KFP,  oritur;  bzcquoqne  continget  circulum  RFF  dcNF.  lineam  in  F.ti  in  prio- 
ri propolicioneofteDfumeftiVertex  igitur  eiUfdemeft  in  M.  ciim  MC,CNIinezz- 
quales  Cnt : ergopatabolz  illz  duz  communem  habent  verticem  M,  dcpunduroFi 
i.vnaigiturdademque  fune  parabola,  quzpet  vtrumque  circulum  eft  dcicripta : ergo 
circulus  KFP  parabolam  priori  praxi  deferipeam  producit;  atque  ita  eadem  para- 
bola eddem  praxi  in  infinitum  continuabitur.Quod  etac  propofiium. 

0.-1=!  PRO- 
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PARABOLA.  4,7 

PRO  POSITIO  CCCMI. 

EStocircuIi  ABC  diameter  AC,  vtcunque 
prdduftain  D,  ex  quo  in  circulum  immit- 
tantur linex  D B jagantur^j  ad  AC  perB  nor- 
males F E proportionales  ipGs  D B.  quarum  ter- 
mini'fintFF. 

Dico  FF  pundb  <(fc  ad  parabolam. 

•j  ; : ■ ii-.iDempriJiratid.. 

« T 

T^Veatur  ex  D linea  OG,  contingens  circnlum  in 
& ex  G, ponatur  qH  normalis  ad  AC  , iun-. 
gantur^ueHB.  igitur  DB  *ad  DB  eftvcBHadBH. 

I«d  BH  trantlaisein  F E.prOjducanti^paraboUm, igi- 
tur &ipfi$  DB  id- eft  Bp.,  (i^pporticiiales  in  eundem 
locum  ctan4acz,  prt^ucuM  quoque  parabolam. 

p R 6 p o s 1 1 1 b , c c c I V. 

ASfumptumfitin  AB  C circuli  diametro  AC,  pUndum  quodeun* 
que  D,  extra  centrum,  radici  autem  DCi  quadrans  defcribaturcir* 
euh  CEF.perficiaturque  quadratum  FDC.  tum  ex  D redi*  ducantur 
quotcunque  DE,  occurrentes  circulo  ABC  in  H,  & CEF  quadranti 
in  E; &per  H agantur hotmales  IK  ad  AC,  fiantd,-  HE  lineis, «qua- 
les Ll.  ‘ ’ t'*-'  * 

Dico  L,L  pundEaelTe  ad  parabolam,  - 

Demonfiratio. 

QVoniam  FDC  quadratura 
eil,&  Di  centrum  circuli 
• CEF, reAa:  DE,  lineis  iK  *- 
quales  fune  : ponuntur  autem 
iplis  H E,  «quales  LI,  rcliqi)^ 
igitur  LK,  reliquis  HD  «qua- 
les funt.  fcd  H D cranllatx  ^ in 
KL  ad  parabolam  funci  ighur 
L,L  panda  iam  quoque  funtadparabtilain, 

.C  . u \ 

' ' • . CaroBarium. 

■ ':  ' i ' 

pOrro  vertex  huius  parabolx  fic  Inuenitdr.  efedS  ex  D hbtmali  DBipef  Bada. 

tur  contingens  B M : dein  M D diuidatut  bUariamin  N i patet  N effe  veS 
cem  parabols.  ‘ 


4*  tinni*, 
im. 


'”d£«  17* 


R rt 


P R O- 
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parabola: 

P*0  POSITIO  CCCV. 


INterfeccnt  lefc  in  A & B , circuli 
duo  quiuis  A B C,  A D B:  duAif* 
' ^ueex  A lineis,  ADC,  dcmitcan- 
tur  ex  D redi*  D E F orthogotu- 
liter  fccan  tes  A B diametrum  in  F F. 
fiataucemvcDC  adDC,IIc  FH 
adFH. 

Dico  B,H^  pundia  elTe  ad  pa- 
rabolam. * 

> . ' . ' J ■ i;  • ■ 'C ; . 

, ■ Demonfiratio:  ' 

TVngantur  p B,C  B : erunt  igitur  triao- 
'^gula  dPB  fimilia : quare  tc  DC  ad 
DCi  £c  DB  ad  DBi  led  DB  tranfla- 
cx  in  • F H producunt  parabolam,  igitur 
& D C trataslaoe  in  F H.ifcAionem  pro- 
ducunt parabolicam. 


OCcurrant  (ibi  inuiccm  circuli  duo 
ABC  , ACD  in  A & C,  & ABC 
quidem  circulus  tranicat  per  centrum  cir- 
culi ACD,  ducanturq; ex Arediz  A£D, 
occurrentes  circulo  ABCin£,&ACD 
, / in  Deponantur  autem  per  E E ad  HB,nor- 
^ males  F G , qua;  zquales  vel  proportio- 
nales fint  lineis  AD. 

Dicopundia  G,Gede  ad  parabolam.' 

Dtmonftratio,  ' 

( 

AC, ponatur  BH  diameter , normalia 


diametrurn  AC»iungantur^;pun£la 
K erit  igitur  AD  ad  AD  |incam,t>viHEad  HE, 

fcdvt  AD  ad  AD,  fic  FG  cft  adFG  perhy- 
pothedimiagirur  & FG  efl  ad  FG  , vt  HE  ad 
HEifed  HE  tranilataein  FEGproducunt ‘pa- 
rabolam, igfitut  dr  AD  ttaall3t*ur,F-EGpatabobioproducunc.  : t 

CvroUarium. 

APexveroinuentatparaboIz  GG,  eftpunftum  H tnam  FG  quadratum efl ad 
quadratum  F G rt  H £ quadratum , ad  quadratum  H E , id  cft  vt  F H linea 
ad  lineam  FH.  vnde  H , vertex  cft  parabolz. 
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PARABOLA. 

PROPOSITIO  CCCVII. 


Crculum  ABC,  orthogonalitcr  in  E diuidanc  diametri  dua:  AC, 
B D;  deferiptoq;  fu  per  A E ve  diametro,  Icmicirculo  AFE,  agan- 
tur per  E reila:  quoicunquc  FG,  & ex  F & G, linex demittantur  FH, 
G I normales  ad  diametrum  AC,  quam  G I feeent  in  K.  fiat  autem  vt 
AH  ad  A H,  fic  RM  ad  K M , incipiendo  ex  parte  verfus  C,  item  vt 
E H ad  F H , fic  K L ad  K L incipiendo  ex  parte  E. 

Dico pundla  D,M,M,  item  EjLjLcITcadpatabplas.' 


T Vngantur  A F:  Quoniam  E H, 
■‘GK  i<]Uiiii(Ianc  , triangula 
FHE.EKG  funt  finiilia  ; eft 
ancem  & FHF.  triangulum  fi- 
milc  triangulo  AFE  ; igitur  & 
AFE,  EKG  triangula  Cmilia 
lunt.quia  vero  AE  xqualis  eft 
EG  > triani 


igula  AFE  xqualia  • \ , ' 

liint  triangulis  E GK.& A F,F  E . ' \ ' ‘ ' ' Ji  \ I / K 

latera  , xqualia  lateribus  G K,  ' \ 

KEi  vnde  vt  A F quadratum  ail  A iij?  ^ j 

quadratum  A F,  id  dl  G K qua-  ■ v : inr.vub- 

dratum ad  quadratum  GK  , fic  ejlir.-no*  (J  xj  ; -A  ;11  tu  < ■. 

AH  linea adlineam  AH,  idcftperhypothefim  KMadKM.  fedeftvt  GSqua- 
dratum  ad  quadratum  GK,  fic  AKC  reftangulumad  ceAangulum  AKcV  igi- 
turvt  AKC  redlangulumadrcSangulum  AKC,fic'Mli lineaeftadKiieafflMKtiXatw- 
squarc  D,M,Mpunda  ad  p.-irabolam  funt. Quod  erat  primum. 

Rurfumciimfitvt  EH  ad  RH,fic  LK  ad  LK  , Iit  autem  vtEH  ad  EH.fic*^’  , 
IjF  quadratum  ad  quadratum  E F,  id  eft  EK  quadratum  ad  quadratum  EK  i erit 
& L K linea  ad  lineam  L K , vt  E R quadratum  ad  quadratum  E K : vnde  £L  L 


MS,  N T-i  «««'.•qttxcitcuibs  continet 
LM  Np,«ttr.-  • ■ ’ i ' /,  f”  ■ 
Dfco  B,  V .^up^a  ede  ad  j 

raoiolam  cuiui.A  Bi1ati4s®^jj«noit, 


Demonfiratto. 

QVoniam  BD  normalis  eft  ad  communem  dia- 
metralem  AB,quadratum  BD>&ad  quadra- 
tdiA-lB'E  Tt  ABK  rcAangulum  ad  redangu- 
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tumexceihh. 


PARABOLA. 

Ium  A B L , id  eft  ('  quij  circuli  contingunt  CfCa  in 
' A)  vt  B K linea  cfl  ad  lineam  BL.  igitur  & quadra- 
tum K Qcd  ad  quadratum  L R.  vt  B K linea  ad 
lineam  LB  i ( ciim  L R , K Qjinea;  xquates  lint 
BD,BE)  eodem  modo  oRcnditur  MS  quadra- 
tum efle  ad  quadratum  NT.vt  B M linc-i  cR  ad  ' 
lineam  B N,  & fic  de  czteri!>  :'puniRa  igitur  B. 
RiS>T,  &c.  funt  ad  parabolam.  A B ergo  latus 
redum  e(Te  patet,  cum  femper  quadrata  D K,R  Ki 
tcc.  zqualiafintrctlangulis Tuper  KB>BAiLB, 

B A ) Scc. 

CoroDarutm. 

Hinc  facilis  patet  praxis , producendi  io  infini- 
tum parabolam , priori  methodo  ortam : ciint 
enim  in  infinitum  multiplicari  podint  circuli  illi 
contingentes , & B C linez  protendi,  poteritquo- 
que  in  infinitum  continuari  ptaxis  qua  priiis  para- 
bolam produxi^  adeoqi  eadem  poterit  in  infini- 


PROPOSITIO  CCCIX. 


E Sto  ABC  lemicirculidiameter  AC,atSla^  per  Acontingence  AO, 
ducantur  ez  C linex  C B D,  occurrentes  contingenti  in  U,  fctnicir- 
culo  in  B : dcin  ex  D normales  demittantur  D E quas  in  E leccnt  linex 

B,A|i:;:;"  - ■ - 

Dicopun^  fcllc  ad  parabolam  cuius  latus  reditum  A C. 

Demonflratio. 

pOnanturenim  EF  zquidillantes  AD. 
^ quoniam  AD  contingens  tranfit  per  A 
extremum  diametri  AC  . angulus  CAD 
redlus  oR : fed  ic  angulus  quoque  A B C in 
femicirculo^reiRus  eR  , triangula  igiiuc 
ABD,  ADC  fimilia fune:  quia  verdED) 
normalis  eR  ad  AD  . Sc  DB  normalis  ad 
AE>  triangula  A DB  ad  A DE>  fimilia 
IU  quoquefunc,<cd  ADB  fimilecRttiangu- 
lo  CAD, ttian^la igitur  ADE  , ADC 
fimilia  quoque  fuur.  quaxe  EDad  DA,vc 
^ Da  ad  ACtadco^ucqUadratoADideR 
FE  aiquaic  xedtangulum  BD  AC  id  cft 
ni  sns  FAC  vnde  FE  quadratum  eR  ad  qua* 
dracum  FE  vc  FAC  redangulunv  ad  re- 
cti hc  fisngulum  FA  C,  id  eft  vt  F A linea  ad  (i- 
• * neam  F A,  pundta  igitur  A,E,E  funt  ad  pa- 
rabotamv  AC  vero  latus reAumcUc  patet 


-r  .bma:. 


’ 1 a 


ituji.cR  ,;,.  nion  (in  rr*.ir- 
-tahi.up  ii-A,a;j  mii'i  v.o  p.aA  i >1  - ' 
-iivtttlioi  1,1.  XU  A - Pi 
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PARAftOLA. 

PROPOSITIO  CCCX. 


. /1  ■'  i ■ ' * 

ir/  1 V H 

/ 

; ■ H 

^ n ■ . H 

U 

— 

, ' ’ H 

«e 

H 

*T/r 

cf 

, 

. . ‘ ' H 

^ K 

ESrocirCulo  ABCinloipcum  re«^aogu)um  A6CD,& vnilacetum 
A B , du(5tx  paralleUe  E G H F : fiaac  autem  G H , H F 1 proport 
tionalcst 

Dico  punda  B)1,0  clTc  ad  parabolam» 

T)em^nJhratio. 

QVoniameftvt  GH  ad  HF,fic 
HF  ad  FI»  erit  componendo 
inucrten.io  vt  G F , id  cft  E H , ad 
GH,  iic  H I ad  HF;  re&angulo 
igitur  EGF  »ideil  £HF  , xQuale 
clI  rcdangulum  G H 1 1 ac  G H 1 re- 
dangulutii  ad  rcdangulum  G H I» 
vtEHF  reftangiilumadreftangu- 
him  EHF, ia eft  BHD  adBHD) 
re^angulum » icd  G H 1 redangu* 

Ium  cii  ad  rci^anguliim  GHl  vc 
HI  linea  ad  Jineam  Hli  igitur  vc 
BHD  rcdlanguliim  ad  reCtangu- 
ium  BHD,  iic  HI  linea  ad  li-  . . __ 

neam  H L punda  igitur  D 1 D ad  parabolam  CahU 

PROPOSITIO  CCCXI. 

INferiptum  fit  circulo  ABC  rcdafigulum  AB  C D , dudif^ue  vnili- 
tcrum  D A parallelis  E G H F,  fiant  EGF  redtangulis  xqualiaredaa* 
gula  H G K.  • • . : 

Dico  puncla  AKB  cllc  ad  parabolam*  f, 

• ^emonjiratio, 

VT  EGF  rcftangulumcft  ad  redanguluni  EGF,  fic 
AGB  recMngulumcEad  rcctangulum  AGB  : igi- 
tur & HGK  reftangulumcft  ad rectangiilum  HGK  vt 
AGB  ad  AGB.  rectangulum.  fed  HGK  rectangulum 
eftadrectangulum  HG  K vc  GK  linea  ad  lineam  GK;/ 
igitur  & AGB  roctangolom  eft  ad  tcctangulum  A GB^ 
vr  GK  linea  ad  lineam  GK;  puncta  igitur  A,K,Bad  pa- 
rabolam funt.  Q^deratofteodendum»  | 

0 9 R'0  POSITIO  CCCXI r. 

:-^A  :•  'r  • 

TN^criptom  fit  iterum  rcdangulum  A B C D, 

Icircujo  .Ab  C,duda^i  lateri  B C parallela  E F, 
circulum  contingat,  ponantiir  r^da:  G H, 
ilcpitdiftantes  laceri  AB : namque  G I L redan-^ 
gtrifs,x<^uaiia  redangula  H I M. 

,.'"lDico  A,M,D  punda  c0e  ad  parabolam. 

...  .-i  . A 

-r?rg  tnf.l  rc 
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* Dtmor^ratio. 

CVm  xqu^ia  fine  rectangula  HIM  , tectanguUt 
CILiUlM  reccangulum ad  HlMrecungulum 
eft  »t  GIL  ad  GIL  . id  eft  AID  reccangulum  ad 
teccanguluin  AID.-fcd  HIM  reccangulum  eft  ad 
rectangulum  HIM.vc  IM  Imea  ad  lineam  IM>  igi- 
tur vt  AID  rectangulum  ad  reccangulum  A1D>  fic 
IM  linea  ad  lineam  IM-  punccaigicuc  M>M>  fiiDtad 
pacabolam. 

PROPOSITIO  CCCXlll. 

Sit  in  A B C ellipH  v.pa  ex  diametris  cortiug»tii 
Z(]ualibus,  diameter  B D,  ad  quam  ordinatim 
ponanrur  A E . fiant  autem  quadratis  A £,  E B 
trqualiaquadrata  £F. 

Oicopbnda  B,F,F  eflead  parabolam. 

Demonftratio. 

QVoniam  BD  vnaefti  diametris coniugatis «quali- 
bus, quadrata  A E *quaIiafunti>rectangulisBED.' 
addico  igitur  quadrato  BE.quadrata  duo  AE,EB  ac- 
qualia  lunt  reccangulis  EBD.  igicur  FE  quadratum 
eft  ad  quadratum  F E>  vt  E B D teccangulum  ad  cecun- 
gulum  EB  D , id  eft  vc  £ B linea  ad  lineam  E B.  igitur 
BJ^,F  puncta  fiinc  ad  parabolam. 
CircnU^q»ttnueiiii1uKfrtf»JiUf,t*demj^tftJem>i>jirttu. 

PROPOSITIO  CeeXIV. 

E Sto  ABC  ellipfeoi  diameter  BC, 
quam  in  B & C , contingant  k&H 
D Bj  E C : pofitH^ue  D E parallelis  dia- 
metro BC.  fiant  DAE  redlangulisxqua- 
liaredlangula  EDF. 

Dico  B,F,Fpun6taeflc  ad  parabolam. 

• Dtmonfiratio. 

r\  Vcantnr  A G.F  H parallelx  DB,  pStec  A G 
^-^ordinatim  efle  pofitas ad  BC.  igicur  DAE 
rectangulum  eft  ad  rectangulum  DAE,  id 
BGC  ad  BGC.  vt  A.G,  quadratum  ad  quaj^ 
dratum  A G,  id  eft  F H quadratum  ad  quadra- 
tum FH : igitur  8c  FD  E rectangulum  eft  ad 
rectangulum  FDE  , id  eft  HBC  ad  HBC 

rectangulum,  vt  FH.’quadratomad  quadraturo 

, ...  ^ FH.  fed  HBC  rectangulum  eft  ad  rectangu- 

' • Ium  H B C.  vt  H B linea  ad  lineam  H B,  igitur 

vt  FH  quadratum  ad  quadratum  FH.fic  HB  linea  ad  lineam  HB.  puncta  igitur 
B,FJ>  puncu  ad  eandem  funt  parabolam.  p R O- 
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Sint  AB  C ellipfcosaxcs  AC,BD;&fuper  A C minore  axe,  vt dia- 
metro, dcfcriptusfitcirculus  AKC.quemin  H fccentlineiePG, pa- 
ralleli axiB  DMunailqueounaisHK,  ponantur  FL  normales  ad  axem 
BD,fiantquc  F,  LM  xqualcs  HK. 

Dico  B,M,M  pundia  c/Tc  ad  parabolam. 

<•  '!  l • ! t 

• ‘ Demonfl ratio.  ' ' 

■ -j  r.;ii3  :i 

POnantur  HNi  parflfelx  FL:  StEcen- 
trum fit  communbctrculo  U ellipfi;erit.  ' 
igicurvt  BE  ad  KE,  fic  FG  ad  HG.  ideft 
L E ad  NE,  Sc  permutando vc  B<E ad  LE. 
fic  KE  ad  NEi  quare&  KE  ad)NK,eft  1 
Tt  B E ad  LB  , 8t'  pennucando  vt  BE  ad  1 
KE,  fib  BL  ad  JtN  ,•  & BE  cft  ad  BL, 
vt  KTJ  ad  kN:  fcdeft  vt  KN  ad  KN.fic 
HK  ad  quadratum  FIK  > idefi 

per  Kypothefim  vt  ML  quadratum  ad  qua- 
dratum ML;  igitur  vt  BL  linea  ad  lineam 
B L > fic  M L quadratum  ad  quadratum 
ML.  quate B,M,M  punt^a  fune  ad  parabo- 
lam. 

FROPOSIJIO  CeexVI. 

SVper  ABCclIiplcos  axe  AC  qua- 
dratum conftituatur  AE,  cuius 
diameter  C D occurrat  rectis 
F G,  H I,  L K lateri  A B paralle- 
lis , in  M,  N,  O.  fiat  autem  A G 
quadrato,  iquale re(5Iangulum 
GFR,  Si  AI  quadrato  iquale 
rcftangulum  S H i , dein  Si  qua- 
drato A L iquale  rc£langulum 
TKL. 

Dico  D,R,S,T  pundta  effe  ad 
parabolam. 

Afumiinr  in  pepiptime  eUiffis  ,ohfi- 
qutnteifrtfeptunes. 

^cmonjlratio. 

T>  Exanguium  RFG  efiadredan- 
■•■^gulum  SHI  vt  RF  ad  SHi  8c 
SHl  rcbiangufum  cfi  ad  rcblangu- 
lum  T K L vt  S H linea  ad  lineam  T K : igitur  & quadrata  A G,  A I,  A L , id  eft 
DF,  DH,  DK.  eam  inter  fe  continent  rationem,  quam  fefla:  RF,SH,TR  qua- 
re D,R,S,T  punAa ‘ad  parabolam  fune. 
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PROPOSITIO  CCCXVII. 

Ifdcm  poficisrfianc  BG,PI,QL quadratis,  arqualiaredlancula  GFR  V, 
hlSX.KLTZ., 

Dico  puncta  D,X,  V,Z.  efle  ad  parabolam. 

Demonjlratio. 

Ei^angiiluraljFR  Vadtc5anguliim 
■^HISX  eft  vt  R,V  linea  ad  lineam 
SX:  igitur  & quadratum  GBcd  ad  qua- 
dratam FI,vt  RV  linea  ad  linelm  SX; 
Tedvt  B G quadratum  ad  quadratum  I’  I, 
lic  A G C retlangulum  efl  ad  ‘ redangu- 
lum.AIC , igitur  vt  R V ad  S X lineam, 
fic  AGC  redlangulum  ad  redangulum 
AIC , id  eft  D M C ledanguliim  ad  re- 
ctangulum  DNC>idrft  MR  b lineaad 
lineam  SN.quia  RST  bftenfa  eft  para- 
bolaiigiiur&  MV  eft  adXN,vt  DMC 
rectangulum  ad  tectangulum  DNC. 
dmiliter  oftendani  efle  XN  ad  ZO  , vc 
DNC  tectangulum  ad  rectangulum 
D O C ; puncta ' igitur  V , X , Z ad  para-* 
bolam  lunt. 


I 
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PROPOSITIO  ceexvin. 

lIHem  politis:  iungantur  AB  , AP,  AQ  : fiantq;  rectangula  GF  V, 
I H X,  L K Z zqu^ia  quadratis  A B,  A P,  A Q;_ 

Dico  V,X,Z  puncta  rurfumclTe  ad  parabolam. 

DtmonflrAtto. 

QVontam  B G',PI,QL>  normales  funt  ad  A C,  quadratum  AB  atquale  eft  qua- 
dratis AGiGB.-  feTGB  quadratum  squale poCrum eft  rectangulo  GFRV, 
Ac  A G quadratum zquale  rectangulo  GFR  tigitur  quadratum  AB  id  eft  rcctan- 
gulum  GFV  , zquale  eft  rectangulis  GFR  > GFRV  : limiliter  oftenditur 
rccungulum  IHX , zquale  efle  rectangulis  IHS,  IHSXi  ScLKZ  rcctangu- 
lumzquarirecungulis  LKT.LKTZ.  rcdciim  GFR,  GFRV  recungujaz- 
qualia  ponebantur  quadratis  AGiGBi  Ac  IHS.IHSX,  zqualia  quadratis  AI, 
IF,Acc.  oftenlafunt  V,X,Z  qfTe  ^ ad  parabolam;  igitur  Ac  iam  ad  parabolam  fune. 

PROPOSITIO  CCCXIX. 

Sit  ABC  parabolxdiametcr  A D;  8c ordinarim  tdillampoIitxDB: 
Hat  autem  vc  DB  adDB,  ficOE  adDE. 

Dico  A E £ cITc  ad  parabolam. 

■ ; , 1 /.  I 
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PARABOIA. 


Demonflratio. 

'pStcDim  ED  quadratum  ad  quadratum  EDvtDB 
•^-'quadratura  ad  quadratum  DB  cx  hypothefi.id  cft 
vt  AD  linea  ad  lineam  AD; puncta  %itur  E,£ad 
* parabolam  funt. 

PROPOSITIO  CeexX. 

Slf  A B e parabolae  diameter  A D , & ordi- 
narim pofit*  C D, BE:  ductaq;  linea  AC 
qux  BE  rectis  occurrat  in  FF,  fiat  vt  F B ad 
^B.ficBG  ad  BG. 

Dico  G,G  puncta  elTc  ad  parabolam. 

Demonjl  ratio. 


Clat  vt  BF  a>)  BG>  fic  FEad  EH:  qnoniameftvt  FB  *<i  FBi  itaBGadBGi 
•^erit  permutando  vt  FB  ad  BG>  Ac  FB  ad  BG:  fed  per  conAru4>  FE  eft  ad 
£H>  vt  FB  ad  BG>ergo  FE  eft  ad  EH>  vt  F£  ad  EH; igitur cdmpuoAaEE 
io direAumliot.punifta quoque  HH  indiredumfuot,vt  patet  exelemenlic  de- 
kide  quia  eft  vt  FB  ad  BG>ftc  FE  ad  £ H>  erit  componendo,  conneneodo  GF 
ad  BF,  vt  FH  ad  FE,  8r  permutando  GF  ad  F fd,  vt  BF  ad  Ep,  2t  compo- 
nendo GH  ad  FH,  vt  BE  ad  FE,  iterumque permutando  GHadB  E,  vt  FH 
ad  FE,  fed  elimante  oftenderim  eile  F E ad  EH,  vt  FB  eft  ad£H>  erit  quo- 
que vt  FH  ad  F£,  fic  FHad  FE,  ergo  vt  GH  ad  BE,  fic  GH  ad  BE , de  per- 
mutando GH  ad  GH.vc  BE  ad  BE  : igitur  Sr  quadratum  GH  ad  GH  qua- 
dratum eft,  vt  quadratum  BE  ad  quadratum  BE,  hoc  eft  vt  EA  ad  £A,  hoc  eft, 
vt  AH  ad  A H,  punftaigitnr  GG  ad  parabolam  fune,  cuius  diameter  AH. 

PROPOSITIO  CCCXXI. 

POnantur  egdem  quz  priils,  8c 
fiant  F £ lineis  zquales  rci^x 
BG. 

Dico  iterum  A,  G,  G elTc  ad  para- 
bolam. 

Demonfiraiio. 

^Vm  enim  FE  lineis  atqualcs  poa 
'^nantur  GB  * additis  communibus 
Bt,  rc^lseFGsctiuaJcsruntFE,  ScFG 
quadrata  xqualia  quadratis  B E : igitur  quadratum  F G ad  quadratum  FG  eft  vt  B E 
quadratum  adquadratum  B E,  id  eft  vtAE  linea  adlineam  A E,  id  eft  AFad  AF. 
. S s s • punfta 
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PARABOLA*  • 

pundi  iginir  A,C>G  ad  parabolam  funt,  cuius  diameter  AFC* 

Si  vero  FG  lin«  proportionales  Cnt  ipfis  I*'Ei  oftenditur  vt  in  ptxccdentipro- 
pofitione,  A,  G.  G efle  aJ  parabolam. 

propositio'  CCCXXII. 

PAraboIam  ABC  cuius  diameter  A D , contingat  in  D linea  A G: 
ponantur  autem  ordinarim  line.c  BE,  C Djiundaque  AC  occurrat 
BE  lineis  in  F.  deindudiquacunq,-  CG  ad  AG;  contingentem , qu* 
B E lineas  produiSlas  Iccet  in  H H : fiat  vt  F B ad  F B : lic  H I ad  H I. 
Dicopundla  1,1  elFe  ad  parabolam.  _ * 

Derhonjlratio. 


Clant  Hl  ad  HK>vtBF ad  FEipatct  cx  clementis  GKK  effe  in ditedFumterie 
igitur  HKad  HK,  vt  FEad  FEiaccumCr  IH  ad  HK,  vt  BF  adFE,erit 
componendo  vt  BE  ad  FE  , Cc  IK  ad  HK.  & vt  BEad  BE,  lic  IKad  IK: 
vnde  quadratum  IK  cfl:  ad  quadratum  IK,  vt  BE  quadratum  cft  ad  quadratum 
BE,ideftvt  AE  linea  ad  lineam  AE.idell  vt  GKadGK.punctaigitnrG.I,irunt 
ad  parabalam. 

PROPOSITIO  CCCXXIII. 

EAdem  manente  figuta  : perficiatut  parallelogrammum  A D C,  & 
MC,  latus  occurrat  lineis  EB  in  L : fiat  autem  vt  LB  ad  LB,fic 
LIadLI. 

Dico  puncta  I,I  elle  ad  parabolam. 

Demonflratio. 

^lat  AMad  MG,  vt  LB  ad  LI , & recta  ducatur  GC  occurrens  BI,  lineis  in 
HH.  eritigitur  vt  LF  adEF,  lic  LH  ad  LH.  fed  cx  hypothcli  ell  LI  ad 
LI,  vtLB  ad  LB,  igitur  & HI  ell  ad  HI  > reliduum  vt  FB  ad  FB,  reliduun* 
vndcperpratccdentem  puncta  I,I  funt  ad  parabolam. 
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PROPOSITIO  CCCXXIV. 

ESto  A B C parabolz  diameter  A D , ad  quam  ordinatim  ponantur 
CD , B £ : perfeccoque  paraltelogrammo  OF , ducatur  tinea F D, 
fecans  E B rectas  in  G G:  fiant  autem  G E lineis  xquales  G,  B H. 

Dico  HH  puncta  ede  ad  paraboiam. 

^emonjlratio. 

■p  A 

TVngantnr  AC.  quoniam  DF  parallelogramnuim ■ 

Aeft  cuius  diametri  AC  iFD  .&  KE  linex  xqui-  / \ / / 

didant  lateri  AF  , lineis  EG  ajquales  Cunt  rede  n/  n l ^ 

KI ; igitut  Sc  HB  lineis  xquales  funtKI.  dempdt  jg  y.._  ^ 

igitur  communibus  KB> manent  1B>  HK  linea;  at-  I Y / 

quales  :punfta  igitur  H H • ad  parabolam  funt. 

P R O P,0  S l T|I-(9  CCCXXV. 

ESto  ABC  parabola;  diameter  .AO  , ad  j!.'  > \ 

quam  ordioatim  ponantur  linex  CPyi.  niiey  i i '1  n;m  >t  i»  |s.a 
BE,  quas  in  G fecetre£ka  A C.defcriptadein  iinA’  - ‘ 

per  A 8c  C,  parabola  CF  A quamin  Are(fta!i.upx  /.  ui-  ji  'J.  ’ ’ 

contingat  AD,  & FB  diametee fit,fiam  FG linteis» ptopoitiO|&k»EH, 
& rediis  B G proportionales  £ I.  * 

Dico  tam  H,H  punifla  quam  I,I  efle  ad  parabolam.  

. ,Q  > A 

enim  »t  AGC  rcAangulum  ad  tcAan-  ^ 1 \ * 
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P A B O L a;; 

p R.^0  p o:s  IT  1 a c C(C  X s VI  i, 

ESy>.ApiC^parabola:4i4inctcf  AP  ’ afta^pcr  A concingentc  A E, 
Jemhtanturdiarncui^fB  occurrentes  parabol*  in  B,  & A C in  Gt 
ponantur au^mordinat^ linMjIlB !-fiat^  »c  EGad  F G,  ficB  , HI 
ad  B,HI.  ■ ■ ' ‘ ‘ '.(11  j - . : 

Dico  punfla  A,f,l  ciTc  ad  parabolam.  ‘ 

X/T  FGM.F.G  , Cc  AF  eft  ad  AR 
Nii  . r,  xnn.l  r idiift  HBad  HBiigiturfc  HIe(| 
Ai:  ir.m  ad  HI ,.yt;  ad  B H ; A H 1 

vb  .]  'lumadquadr^citm  H,I.  « HB  quadra. 
^ i ,;|Q  ^d  quadtaifum  HB.id*®:'!i.AHWi^^ 
.i  .T.ajdlineam  AH  f .pun^a  A1,I  M, 

— ■ a » parabolam  fune. 

, ^ ^ . ■ ''*^'^prop6siWo' fccfcxxvin? 

Sit' A B C paiabblz diafnctctldbPi aequalis latCri rc^ty ; )duAaqaeotr 
dmatim-QD  perficiatur  quadratomC  Ai. lumptiIquclA 
pundiis  B,B,  erigantur  exB  diametri  B F)  (KCttticBtet  A E l*ucat  in  ^ 
fiantque  redlis  AG  zqualcs  lindz  Bf.  i (i  /.  i.)  «'  riLiL')  vi  A lao 
,1  DlewAjFjE-pntidlaelfeiadparabolaasj  j 11  I A ,IU.  ii.;jmind5 

. U.i  jOj.i,  ..  1^,  i.Lt':»)  . iji  tni ' a 

DVeatur  refla  AC  occurrens  FB^Ineis  in  HH: 

r 


quoniam  A D lateri Ve^  zquaMStft,  & CDor- 
dinattm  polita  ad  A D > reflar  A D » CD  * zqualcs  liint: 
vnde  & reAz  A G.  GH  qoe<lue'-a;<indlA  funt  i 8C  H G 
linez  zqAaldiWpfii  FB  : Ainipiis  jgitdr  Conimunib* 
d B G , manent  F 17  tinit,  Zqu.lei;  quarn  F G cft 
ad  FG.^tBmh  «-AHC  > reflaogu- 

Tumad  rciStineuluiw  AHC.lideftACfe  reflaitgulum 
' ad  reflanViilpm  A GE.' puniri»  »gi^A,F,E  adlpa* 


b au. 
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PRO^fOSF/PiO  CCGXXIXj!? 

7 PD  • ^AribolaBiAftG  fubtcndatreftaAC, 

Jr^quani  ia  P /qci^nt.^otcun^uc  diainc- 
tdBb  sfianf/autem  BP  linicu  propo^- 
tioaalc^  P,'^,;l„,_,,  -e;/,  . , , 

.,Pi^9puq4s 

” ■ ” '^pnonfiratio: 

VT  BDad  BDrfie  ED  crtad  ED.ftdtA 
vi  « D ad  'BD , fle  ADC  k rcctangulo» 
adredttngulum  ADOigilut  ABOaUadEpb 

^ v«  A pC  reccangolom  ad  toccabgidum  ADCf 

efuar«'ABC  puocta''adpand)«l«naluBt.  . . . 

.....  PRO- 
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P'A  R A B O L A. 
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_)Arabolam  ABC  fubtendantreft*  AC,  AD,  demlfla^uecx  D dia* 
J.  metro  FD,  qu*  A C.lioca: occurrat  in  F,  ducantur  quotuis  teil* 
B E xquidiftantes  D F recantes  A D lineam  in  G G:  fiantquc  rectis  B G 

proportionales  linei  E H. 

, Dico^ncta  A,H,F  eflfe  ad  parabolam. 


c 

r'' 

p 

> 

n 

1. 

»> » 

. t ci'  j:i  : 


I.-.II, .i  , , , i‘DtfHonJirdttB.  \ H’.  ;.aUi:  vl,  -. 

„j:.,  O ■ ^ ■ ' i\  .1  '-pA  . . il  I n.:S.  r..  i>  I 'I  ' 

AGD  reerangol&edodAGD  tecUngaUimifiot  O lineaad  tinftamBa:>47'*»b» 
^ fe<i  vcB  G ad  B G.  licE  H pomturadtiaeantSH  i-agiiueiaa  KH.oft  «d  BH,  . , 
vt  XOD  rcccjinguluni adreetafigulum  AGD,  id  cft  A£F  rcctangulum  adre- 
etaneuIuM  AEFvquare  A)HyR’pvncrai,&nc  ad  parabolam.  I,  j, 

...J.C.itl  .fu,  ■■'A  47» 

• A.I  mimp  x'0>P  O S i T I O CCCXXXI. 

-.•!  I'.  ■’  ,3fIA  vln.r. 

ESw' A BC  piifibolaidialWcter  AD,  diuilain  partes  iquales,  pung- 
etis E,  D:  ducrfrti^^ldinatim  lineis  E B,  F B , G B,  D C , dc 
mittintur^  B p.uuctii  i^amerei  B H,  B i , B IC, 
nitlKifofitisih  HI.K.  i i.n  a 

Dido  E,H,4,K.pUnctaerlI<)  id  parabolam. 


,coauenicn  tes  teum  ordi* 


\ i\ 

' I 


I 


Demonjlratio.  ' 

i i I X y.  'A  O V ij  , 1 ? ' ' O ‘1  '! 

QVoniamdiamctripartcj  AE.EF.FGi  Kc  p6nfln-  ' 
wrEqualca^iEFicO  ad  Ep-i  vc  A£  »A  K'S\  id  cAv 
yt  EBquadraiuniadquadratum  EE,  id  en  FHqQsdbaJ 
tum  ad  quadraiUm  ‘Cl-  'ebdwn  tnido  ofttni<$itiat<  Cffis  vA 
EG  ad  ED  , fic  GI  quadratum  ad  quadratum  DR>'i 
pUtt£Uigimr>E.  H.i.  K'iiiiitA4.£Mal>9iaP><'  Bj 

.Icmon-fttandum.  ^ ■ . ) ii  A S-lvt! , J 

a R^o,  p.  o s:l  r 1 c c X X X 1 1. 

H T5i*ni*'5o  2Jf:> V'^ 

A G.H.D,  vt 

-JOtAvEt^FaiF  H , 'y^pt  f pro^prtiPnBcs : ducantur 

-aU1ecU3ot<dfnit^  lineas  E:B,  f B,  G ByAcG  demittantur 

LtftiBm/m  otdimstim  3,a  u>  ? a» 

* Sss  } Djco 
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)i«  PARABOLA. 

Dico  pun£l&E,  I,  K,  &c.  ad  eandem  efle  parabolam : & fi  feries  conti- 
nuarum AE,EF,F  G,  &c.  maioris  fuerit  inaequalitatis  ,•  dico  parabolas 
in  aliquo  pundlo  conucnire-,fi  vero  minoris  fuerit  inxqualitaiis  dico  nuU 
quain  fediionu  cqnuenire.  ^ 

‘ ' •'  ' ' Dtmonfiratio. 

QVoniam  A E,  E F,  ,F  C.  «fC.  pro- 
portionales fune,  E F eft  ad  E G. 
vt  AE  ad  AF  i id  eft  vt  EB  qua- 
rdatum ad  quadratum  FB  ; id  cE  F 1 
quadratum  ad  quadratum  GK>  E- 
militet  oftenditur  elTe  FI  quadra- 
tum ad  quadratum  H L vt  EFi  ii* 
nea  ad  lineam  EHrpunAaigitutE, 
I,K,L,  &c.  ad  parabolam  funt. 
Quod  erat  primum, 
donantur  autem  feries  AE,  £F, 
FGi  4rc.  maioris  inxqualitaus:  di- 
co parabolas  conuenirc  in  aliquo 
• punuo,  fit  enim  ABC  parabole 

latus re&um  AN, & EIK  paraboi* latus reflum  EO  ••  erit  igitur  quadrato  EB 
xquale reflangulum  £AN,8t  FrqUadratoxqualere&angulumFEO: vndecum 
E B,  FI  quadrata  aqualia  fiot,  teflangola  quoque  EA  N,F  EO  funt  zqualia:«^a- 

recum  AE  maior  ponatur  EF  , erit  AN  latus  redum  minus  latete  tecto  EO= 
adeo^oe parabole utaliquo puncto  •cOnuenient:  > ' 

„SiiiamAE,EF,FG:^p.««nw- 

ootum  continuatio  minoris  inzqua- 
litatis  : dico  parabolas  nufquaUi  Cbi 
occUrreretponatut  enim  L A latos 
Kctum  parabol;  ABC,  & M&  la- 
tus rectum  patabolz  E U Isquiaigi^ 
tur  EB.FH  quadrata  aqualia 
rectangula  quoque  LAE.MEF  fc- 
• qualia  funt : 8c  cOm  A E minor  po- 
natur EF  , LA  maior  quam 
ME^vndenolquara  k coiauenlwfc- 
criones. 
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P ROPQS  ITIO,  GCCXXXIII.  , 

E Sto  A B'c  parabol*  axis  AD , tn  quo  fumptaJ 
cuiuispartt  AO,  demittantux  squales  diametri 

RE.  i’  •>  . ^ . ;)  j . , , . b:  / I 

Dico  D,E,E  punaaeifc  ad  patabolam  «qualem 
parabole  ABC.  • ' 

, .. . - Demon^stie.  , 

i T^Vetis ordinarim BF,  ponaiitutEG,  parallelx.Qaoniam 
, jgituf ^ Q liQcz, zqualii ed  BE  ideftFG,  demptayeJ 

\ addita  communi  FD,rect5  AF  «qualis  eft  D G.  *nde  DG 

ift  ad  DG.vt  AF  ad  AF.Meft  vt  FB  qoadratorond-qua- 
dratum  FB,  ideftEG  quadratum  ad  quadratum  EG.  pun- 
cta isitut  D,E,E,ad  parabolam  funt,quii  verd  cam  AFJIG, 
® quim. 
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quim  FBiGE  lincz inter (cxqualcs  rum,aHcoque  FB  qijadratuni zquale  qua- 
drato GE.  latera  quoque  Kcta  axium  AD,D  G zqualia  fune , vnde  & * paraool* 
zquales.  t - ' 

PROPOSlTIOf  CCCXXXIV.  ‘ 

Ilfdcm  pofitis: 

Dico  parabolas  illas  nufquam  conuenirc. 


DemonUratio. 


POnaturin  parabola  DEE  ordinarim  ad  axem  D G>  linea 
GE  occurrens  ABC  parabol;inC.  quoniam  igitur  la- 
tera recta  vtriuiqueparabnlx zqualia iiine,  ^DGlincami- 
nor  A G,rcctangulum  quoque  iiibDG  & latere  illius  recto  ^ 
minus  eilrcctangulo  fub  AG  & latere  recto,  igitur  & £G 
quadratum  minus  etl  quadrato  CG  : & C punctum  cadit  ^ 
intra  parabolam  ABC:  idem  cdm  de  omnibus  punctis  eiuC- 
demparabolzoilcndipointi  pacet  fectiones  illas  nuTquam 
conuenire. 

Vocentur  autem  lectiones  eiufmodi»  parabolq  parallela!) 
fiucafympioticz:  quarum  proprietates  reliquas  , 8t  miram 
cum  hyperbola  inter  alymptotos  poCta  , iymboliiationcm) 
occaua  parte  huius  libri,  exhibebimus. 

PROPOSITIO  CCCXXXVi 

PAraboIam  ABC  cuius  diameter  A D, 
fecent  ex  A deroiibe  linez  qubccun- 
que  A B : qu.c  proporcionalitcrdiuidancur  - 
in  E. 

Dico pundaAjEiEcflead parabolam.  ■ 


* Demonftratio. 

TSV cantur  per  E linez  D C,  otdinatim  ad  dia- 
•*^metrura  AD  : erunt  igitur  DC  lineq  i,  pro- 
portionaiiterquoqueinEdiuiiz)  &vt  DC  ad 
D C , lic  D E ad  D E.puncu  igitur  A)E,£‘  ad  pa- 
rabolam fune. 

PROPOSITIO  CCCXXXVI. 

E Sto  ABC  pdrabolq  diaitieter  A D ad  quam  < k 
ordinatim  ponatur  DCrdemictaturautem 
ex  Alincx  AB,  occurrente^  CE  diamet/oin  E-,,^ 
quam&aiftaperA  contingens,  (ecec  in  H.  dein 
per  B,  ordinarim  dudlis  F B,  fiat  vt  H E ad  H E, 

■ fic  F G ad  F G. 

Dico  A G,  dTe  ad  parabolam. 

Demon/iratim 

QVoniam  tamFB,AH  quam  FA.HE  parallelae 
funt,  iimiliafunt  triangula  AFB,  AHE;  quare  vt 
HEad  H E.ficFB  ad  FB:  fcd  vt  HEadHE,ficFG 
ponitur  ad  F G.  igitur  ell  FGad  F G,  vtF  B ad  F B,  vn- 
dc^punfta  A,G,G  ad  parabolam  fune. 


c 
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; , ROPOSITJO  CCCXXXVll. 

E Sto  ABCparaboU  diameter.  AD,  ad  quam  ordinatim  ponantur 
line*  B E;  ducantur  autem  ex  B line*  B F,  inter  fe  parallel*,  & pro- 
portionales lineis  £ B, 

Dico  pundla  A, FjFeflc  ad  parabolam. 

DimonfirAtio. 

TVogancnr  EF:  Quoniam  tam  FB  linex  intetfc, 
■^quam  EB  zquidiftant , anguli  EBFzqualcs  (iint; 
Tnde  cdm  proportionalia  fiat  latera  E B,B  F,  squales 
anguloscontinencia.  triangula  quoque  EBF  inter  fc 
(imiliafunt  I adeoque&  EF  lines xquidiiiantesTunt 
adlnuiccmi  k EB  lineis  proportionales  ; quadra- 
tum igitur  EF  eft  ad  quadratum  EF,  vt  EB  qua- 
dratum ad  quadratum  E B , id  c(l  vt  A E linea  ad 
lineam  AEtvndepunQa  A,F,Fruntad  parabolam. 

PROPOSITIO  CCCXXXVIII. 

^Sto  ABC  paraboi* diameter  A D ,&  ordinatim  adillam  pofit* 
i/CD,  BE:  «cEB  quidem  iundia  A C , diuidat  in  F ; dudlis  autem 

parallelis  B G,qux  A C line*  occur- 
rant in  G;  fiat  vt  FBadBG,fic  EB 
ad  B H. 

Dico  A H pundia  cITcad  parabo- 
lam. 

*DemonJlratio. 


T Vngantur  enim  EH:  Quoniam  EB,BH 
■^lincs  proportionales  (iint , lineis  FB, 
B G : St  angulus  F B G communis,  trian- 
gulis FBG  limilia  funt  tiiangnla  EBH: 
mntautem  St  FBG  triangula  quoque  fi- 
milia,cdmtamFB  linezintnrfe, quam  BGreft* *quidiftentiigitnrScEBHtrian- 
gulafimiliafunt. Quare vtEBadEB,  ficEH  ad  EH,  adeo^ue  per  pticedcn- 
tem  punda  A H ad  eandem  liidt  parabolam. 

PROPOSITIO  CCCXXXIX. 

E Sto  ABC  parabolx  axis 
B D,  cui  parallela  ponatur 
A E , fecans  parabolam  in  Ar 
ducantur  autem  ad  axem  ordi- 
natim line*  EC,&inter  FE, 
£ C medi*  ponantur  E G. 

% Dico  A,G,B  puniAa  cficad 
parabolam. 

Demonfiratio. 
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PROPOSITIO  CCCXL. 


5»J 


DAtis  rciSis  A B , C D mutiio  dccuflantibus,  inucnire  parabolam 

cuius  DC  daca  fic  diameter. 

Conjhunio  demonfiratit. 

T^Iufsa  A B bifariam  in  E.  ducatur  E F 
■*-^paralJcIaCD-fiatt]uevt  AtB  rc- 
Aangulum  ad  re£tangulum  A C B , fic 
EF  linea  ad  lineam  DC-  patet  A,F,D, 

Bpunaacflcad  >parabolamqu%:ncam, 
cuius  diameter  cft  D C>  A 

PROPOSITIO  CC^CXLI. 

DAto  AB  latere  rcdlb  , exhibere  illius  para- 
bolam. ^ 

ConftmElio  dtmoajlrttu. 

OEcetur  AB  vteunque  In  CC,4eex  C linea;  erigan- 
tur CD  . vt  CD  quadrata  xqualia  lint  redbangulis 
CABi  lingula  lingulis:  patet  A,D,D  puncta  belle  adpa-  l 
rabolam  quxiitam.  . ^ 

PROPOSITIO  CCCXLII. 

DAtis  tribus  pun(Sis  A,B,C|nonindirefturn 
po/itiSjde  linea  B D,quat  per  aliquod  ex  datis 
pungis  tranleat , oportet  parabolam  deferibere 
per  AjB.Cpundacuiusaliqua  fit  diameter  BD. 

Co»fint£lioiydemailrdM. 

JVncta  AC  fecerur  bifariam. in 
■*E,  ponacurque  EP  parallela 
BD>  & BF  rccra;  AC:  Eat  autem 
vt  A£  quadratum  ad  quadratum 
BF,  fic  E 0 linea  ad  lineam  FO. 
deferibaturque  per  B,  G,  C para- 
bola cuius  diaineler  fit  BD,  pa- 
tet illam  quoque  petr  A tranCre. 

IgitUTj&c.  Q^od  erat  faciendum. 


ttxxJm- 
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PARA  B O L ^ 

PARS  OCTAVA . 

MiramtxhihtparaiolarumparalleUrum,  cum hyptrboU inter 
aNmptotosconJlitHta,JymboliJntiomm. 

PROPOSITIO  CCCXLlII. 

Sit  ABC  parabole  axis 
FG  ficordinatim  adillu 
applicata  H G I:  duftiC- 
^uc  H I,  parallelis  C A,qua- 
drato  H G xqualia  fiant  re- 
Aangula  C E A,  C D A. 

Dico  E,G,D  punfta  ede 
adparabolam  zqualem  pa- 
rabole ABC. 

^emonjlratio. 

■p  Rigantur  ex  D Se'  E . dia- 
•^metriEBiDB.  quoniam  se- 
quidiftac  HI,  C A>&H Gqua- 
dratoideft  HGI  reaangnlo xqualia fatit  redangnlaCE A,  fiue  CDA,  diame- 
•e»47.  tri*qaoque  FG.BE,BDKqualcsfant:quare«c bpunAa  £.G,D  ad  parabolam, 
xqaalem patabolx  ABC.  • 

p R O P O S I T IO  'ceexuv. 

EAdempofitafintquxprius: 

Djco  parabolas  illas  in  infinitum  produdias  magis  femper  ad  in- 
uicem  accedere , nufquam  tamen  occurrere. 

Dmonjlratio. 

CVm  enim  per  prxcedentcm  a:- 
qoalcs  (inc  parabolx  ABC, 
DEE, latera  reda 'quoque illarum 
xqualia funt,  quare  nufquam,'*  in  in- 
finitam produttz  concurrent*  quod 
verd  magis  femper  ad  inuicem  ac- 
cedant fic  oflendo. ponantur  ad  B G 
diatbetrum  in  parabola  ABC.ordt- 
natimHK.LNi  &LN  quidem  re- 
motior fit  a vertice  B,  quim  H K.  z- 
qualia  igitur  funtret^angula  H D K, 
LMN  exhypothefi.  quare  HDcft 
ad  LM,  vtMNad  DKi  led  MN 
maior  cft  D K , quia  LN , maior  cft 

H K (vtpote  remotior  a vertice  B,)  reSaigitur  HD  quoque  maior  eftLM. 

Similiter  fi  remotior  qu^uis  a vertice  B>  parallela  airumatur,o(lendeturLMma- 
iorem  cfle  quauis  fibi  xquidifiante  intra  fe  pofita ; magis  igitur  femper  ad  inuicem 
acceduQC  parabolx  A B Ci  D E F;  afymptoticx  igitur  fiint  parabolx  A B C,  D EF. 

. P R O- 
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PARABOLA. 

PROPOSITIO  CCCXLV. 


VS 


E Ad  cm  pofita  figura ; propo- ' 
ficum  (icdacx  parabolx  pa- 
rallelam fiuc  afymptoiicam  dc- 
i^cabcrc. 

ConfirtiBio  dmonftnuio. 

Cic  AB  e parabola  data:  ponatur  m 
diameter  BE  ad  quam  otilina- 
tim applicetur  AEG.  pofitifquc  AC 
parallelis,  H K;  fccentur  H K in  D &: 

F,  ve  tam  HDK  quam  HFK,  fc- 
Aangula  aequalia  Hne  quadrato  A£: 
conftat  ex  ante  demqnftratis,  DEF 
punelaelle  ad  parabolam  parallelam  parabolas  ABC.  fecimus  igitur  quod  fiutpo* 
ilulatum. 

PROPOSITIO  CeeXLVI. 

A Sfumpta figura  propofiiionis343.fint  ABC*  D EG  parabol?  paral- 
lclxrcuafymptocic9,&  quxViis  ponantur zquidiflantcs  £CD  A. 
Dico  redangula  CEA,  inter 
fc,  vti  & CDA  rc6langulis  ac- 
c^uari. 

Demonftratio. 

*CRiganturex  D & E diametri  DB. 

•^E  B;  quoniam  igitur  parallela  fune 
diametri  A BC>DG£>  aequales  fune 
diametri  B E>D  B vti  ex  ipfo  ortu  con- 
ftacsfedquam  rationem  diametri  D B» 

BE  feruane,  eandem  quoque  conti« 
nent  rcdangula  CE  A,  CDA;  xqua* 
lia  igitur  funt  rectangula  C£A  inter 
fe,vii & rectangulis  CDA, 

Corollarium.  • 

EX  dictis  fcqu  itu  r rectas  C £,  D A clTe  inter  fc  atquales.  demonllratto  paeet,cmn 
CEA, CDA  rectangula zqualia Une.  . . , 


PROPOSITIO  CCCXLiVlI. 


p 


Arallclarum  parabolarum  dianwtfi  othnes  communes funt.^  ■ 

^emonfirdtio. 


Sfumatur  iigura  propoficionis  ^44.  Cnt  ABC,  DEF  parabolf  parallela: , & 

^qua:uis  ponatur  diameter  BG  in  parabola  ABC;  fine  aurem  ad  illam  applica- 
tatordinatim  HK»  occurrentes  parabola:  DEF  ih  D 8T  p.  diep  FD  lineas  in  Q 
bifariam  diuidi : cum  enim  FlK  per  conllructionem  ordiiiatlrt»  ponantut  ad  B Gi 
diametrum, recta;  HK  in  G bilTcctxfuhtt  funt  'aUcem zquates  oftcnfejHDiiFK; 
refidua;  igitur  D G,  G F quoque  ajquales  funt,  adeoque  ad  B'(>  ordinarim  applica*  h<‘***^** 
tat.  communis  igitur  cft  B G diameter  virique  parabolz. 

Ttt  1 PRO- 
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PARABOLA. 

PROPOSITIO  CCCXLVIII. 

COrxting«ns  parabolis  paral- 
lelis intercepta  in  conta<^lu 
biflecatur. 

Dcmonftratio, 

POnacurper  E punftum  quoduis  ia 
perimetro  parabolae  DEF  alTum- 
ptuih  contingens  AC  > dico  AC  m 
E biflecari  , polita  per  E>  diametro 
B G,  ponatur  quxuis  DF>xquidiftans 
AC  j occurrens  parabola;  ABC  in 
Y / \ \ H & K.  quoniam  igitur  FD,  aequi- 

diftat  contingenti  AC;  refla  FD  in  G,  abiffcflaeftj  fune  autem  xqualcsHD, 
FK:totaigitur  HK  in  G bilTcfla  eft : quare  & AC  baequidiftans  HK.  ab  eadem 
(w+.Aii.  diametro  io  E biflecatur.  ^ 

propositio  cccxlix.  • 

TRiangula  quae  fiunt  a contingentibus , parabolis  parallelis  interce- 
ptis ,&diaqictris  per  conta<fluutnpun6ta  dudlis  , inter  fe  xqualia 

funt. 

^emonjiratio, 

Sint  ABC,HIK  parabolae  parallela; : 6c 
IHK  parabolam  contingant  AC»  DE, 
F G : ponantur  autem  per  H » I»  K»  contaflus 

diametri,  B H,  LI,MK,inteliiganturque  iun- 

>a\  FMG,CBA^DLE  : dico  triangula 
FMG,CBA,DLE  inter  fe  eflq.acqualia: 
quoniam  enim  parabolx  parallelae  fiini  > dia- 
ietri  L L B H , M K «quales  funt funt  au- 
, tem  A e D E , F G contingentes  in  I, K 
e bifariam  diuif* » aequalia  igitur  funt  trian- 
gula ABC,  FMG,DL  E. 

propositio  cccl.  * 

EAdcmpof.tSfigutS:fimin  ABC  parabola  lineares  AC,  DE  FG, 

a:qualia auferentes fegmenta : fccentur autem  AC,  D E,  I G biU- 

"*Dico^n’aaH.  I,K  efle  ad  parabolam  parallelam  parabolae  A B C. 

Demonfir^tio. 

1?  Ri^anctir  ex  Hili  K poiw»s  diametri  H B,  MK,  "‘"‘g 

■^gmedta  DAE,ABC,  GME,  «jangulaquoque  DLE,ABC,FMG,  q 
. lia S,^quarc& diametri  xquales funt , Se  punfla  H,1,K  adpara- 

bolampar^clam  ARC.  . • - 


ims, 
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PROPOSITIO  CCCLI. 

Sint  AB  CjFHG  parabola;  parallelae  ,red£a  autem  AB  contingat  in 
G parabolam  P H G,-  ponanturque  D E arquidiftantcs  AB. 

Dico  AG  quadrato,  aequari rc(^tangula  fingula  DFE. 


^emonfiratio. 

pOnatur  A H jequidiftans  dianK;tro 
^ CG,  occurrenlquc  FHG parabo- 
la in  Hpundo  per  quod  recta  pona- 
tur  P H Q^parallcla  A B : vt  C G ad 
AH,  lic  AGB  rcdiangulum  id  cft 
quadratum  A G>  ( clt  entm  A B con- 
tingens in  G bifleda  ) ad  rcccangu- 
luaPHM:  aequales  autem  l>funt  dia- 
metri e G,  AH,  igitur  & PHM  rc- 
ctangulumxqualc  cft  quadrato  A G. 
fcd  P H M,D  F Brcctangula  e «qua- 
lia fune,  quadrato igicur  AG  xqualia 
funtrcctangula lingula  DFE. 

P R O P O S I 


e- 


T I O CCCLII. 


a 4 j.huttn, 
b Ex  i)}, 
huius. 

im. 


Ilfdcmpofitis  : reda  A H occurrat  D E lineis  in  I: 

Dico  DIE  rcdangula  aequari  quadratis  F L. 

Demonjiratio. 

QVoniam  DE  linca&inL  diuifx  funt  bifariam , & non  bifariam  in  F , quadrata 
LD  ^qualia  funt  quadratis  LF  vnacum  rcctangulis  D F E : eadem  de'  cau& 
quadrata  LD  xqualia  luntquadratis  LI  vna cum  reccangulis  DIE  : rectangula 
igitur  DFE  vna  cum  quadratis'  F L xqualia  funt  quadratis  L I fimul  cum  rcctan- 
gulis DIE:  xqualia  autem  oftenfa  funt « rcccangulaD  F E,  quadratis  Ll  id  cft  A G,  a 
refidua  igitur  rectangula  DIE  rcliduis  quadratis  FL  xqualia  funt.  . *<m. 

. . • . j 

PROPOSITIO.  CCCLIII. 

• * • » • 

INtra  parabolam  ABC 

alTumpto  quouis  pando-- 
D ponantur . per  D lineae  \ 
quotcunque  AB  , E C: 
fiant  autem  AD  , E<D  li- 
neis aequales  B E,  C G.- 
Dico  D,  F,  G pundaclFc 
ad  parabolam  ‘ parallelam 
parabolae  ABC. 

DEmonftratio  manifcfta  cft  cx_Coroll.huius,vbi  demonftratu  cft  politis  parabolis 
parallelis  ABC,DFG  redas  ED,  GC,itcm  AD,FB  cfte inter  fo  xquaics. 
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applicatio parabolarum  parallelarum  ad  hjperhotam  mttr 
a^mptotospofitarum. 

PROPOSITIO  CCCLIV. 


ANgulum  E DH  fubcendat  linea  E H,  qua  bifariam  diuifa  in  B,  po- 
nantur E H,  xquidiftantes  F G,quz  in  1 (ccentur,  vc  F I G rc£lan> 
gula , xqualia  line  quadrato  E B. 

Dico  B 1 1 ad  eandem  eife  hyperbolam. 

j^Emonftratio  babccuc  in  libro  noflro  dc  hyperbolapropolicioae  14. 

AffUegtie  frgfgjitimit  ^^^.huins- 

PROPOSITIO  CCCLV. 


EAdcm  poli  ta  ligu  ra. 

Dico  E D,  D H lineas  in  infinitum  produdlas , magis  Icmpet  ac 
magis  ad  hyperbolam  accedere,  nufquam  autem  conuenire. 


^Emonfiratio  lubecur  in  lib.noflro  de  hypcrbola  propor.15. 


K^pflugfitfrtfgfauHumuS.^^j.huigs. 


PROPOSITIO  CCCLVl. 

AB  redba  inter  afymptotos 
AC,  C B liypcrbolz 
F G N conftituta  in  G vertice 
diametri  KG  diuifa  (it  bifa- 
riam , & A B quidem  zquidi- 
ftent  DFE. 

Dico  O F A rcdlangula  a:- 
quari  inter  fe  vti  & rc^angu- 
lis  D N E , (iuc  quadrato  A G. 

1*\Emonftrationcm  vide  in  Iib.de 
*^(\}*perboIa  propoli 
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PARABOLA. 


Ctrollarium. 


~px  his  quoque  fcquitur, lineas  DF>NE  efle  inter  fe  zquales. 


AffUcttu  frtpefyt.h»ii0. 


PROPOSITIO  CCCLVII. 

Ilfdein  poiltis: 

Dico  DIE  redangula aequari  quadratis  LF.  < 

j^^Emonilrationcm  vid.Iib.de  hyp.prop. 17, 

AffUcttiefrtffJitunu  348. 

PROPOSITIO  CCCLVIII. 

X 

OMnis  contingens  hypcrbolam  & cum  alymptotis  conucniens  m 
pundlo  contactus  bifariam  (ecatur. 


mondracionem  vid.lib.de  hyperb.a?. 

ApfUcttic  frtpefoimis 

PROPOSITIO  CCCLIX. 

HYpetboIam  ABC  in- 
ter afymptocos  E D,E  F 
conftitutamcontingantdux 
linex  D A H , F B G qux 
triangula  conftituant  H E D, 

FEG. 

Dico  illa  c(Ta  inter  Cexqaz- 
iia.  < 

T~\Emondrationem  vide  ii^libro 
*-^de  byperbola, parte  fecunda. 

AppUcdMprtptJituni  ) ;;  Jhmu. 

PROPOSITIO  CCCLX. 

INtra  angulum  BAC  punAum 
alTumatut  quoduis  F , per  quod 
rc^tx  ponantur  B F C , pertinentes 
advtrumque  anguli  latus  in  C&B: 

Hantq;  BF  lineis  zquales  CE,  & 
vicillim  CF  xquales  DB: 

Dico  punifta  E F D efle  ad  hyper- 
bolam  cuius  afymptoti  fint  BA, 

AC. 


J^Emondrationcmvideinhyperbola  parte,vltima. 


PRO- 


PARABOLA. 


kmmt. 


510 

PROPOSITIO  CCCLXi. 

DAt.xparabolatrcft.t  ABC,  zqualcm  exhibere  inclinatam  , cuius 
ordinatim  ad  diametrum  pofuz  datum  angulum  condituant. 

FdrtbtUm  imlintltm  %nr»  , imtirm  ftrthdUm  tjut  Unem  hdhet  ireUmtim  tJJUme- 
tresfdfitdtdJtnguUithliijuiis  : forrt  nulUs  dtri  furtheUt  tx  attHrtfut  inclmsiud , exfi- 
qxexti  frapefilittit  confit  bil. 

CoaflnuJio  demonfirAti». 

, 5 

CIc  ABC  parabolx  axis  BE, 
^ordinarim  ad  illum  polita  AC. 
pofitaquepcr  B contingente  , du- 
catur ad  illam  linea  E D , quz  an- 
gulum EOB  zqualcm  faciat  dato 
F &:  deferibatut  parabola  A DE, 
habens  EU  diametrum,  dico  illam 
fatisfacere  petitioni,  cum  enim  v- 
traque  parabola  , communem  (ta- 
beat fubtcnlam  AC  , &e.indem  altitudinem, conftat  illas  inter  le  efle  zquales.- 
quod  autem  AD  E parabola  dt  inclinata,  ex  eo  patet  quod  AC  linea  & illizqui- 
dilfantes,  diametrum  D E ad  angulos  fecent  obliquos. 

PROPOSITIO  CCCLXH. 

Atz  parabolz  incliiiatz  axem  exhibere. 

(onHruSlio  & demonflratio.  ■ 

Sit  ABC  pa(»boIz  inclinata; 

diameter  BD>  & ad  illam  or- 
dinarim polita  AC  : ducatur  au- 
tem ex  C linea  CH  normalis  ad 
BU.  ,diuifaque  CH  bifariam  in 
I,  pbnttur  per  1 reda  I F zquidi- 
Kans  BDidico  IF  axem  elle  pa- 
.'  •u-'*  - ® rabolai  anclinaiz.  ciim  enim  FE 
xqpi^et  BD  diametro  , te&i 
FE  quoque  lectionis  diameter  ell;  qhiatrero  Irneam  FiC,  bilariam&adreffosfe- 
catangulos.coDllat  F E -axem cH'c parabolx  ABC.  exhibuimus igitut.datzpata- 
bolx  inclinatx  axem.  ‘ 

Hinc  fdtet  nnlUt  frtrfiu  inclintCtt  dtri  ftrtboUt  qnt  dinerft  fint  ntiurt  t rtSd  : •vtrij^ 
enim  efientitli»  ilU  ef-  primarit  ptfpo  cemmunu^nod  erdintiim  td txem  tppUcttt , enmdent 
tdtngnUs  fecent  re9ts.  id  cpnod  etiam  inteUipi  velim  de  hyperhelt  & ellipfi ; fimiliter  enim 
in  omni feSiene coni, fine  hyperhelt , fiueeUipfisfnerit,  eftenditnr,  ordinttim  tdtxei tppli- 
ettnt  eefdem  td  angulos  reClos  diuidere : v*df  nullus  omnino  dtri  coni  felfiones  natura  fnt 
inciinatus,fiue  quu  diuerjim  'a  reclis  habeant  naturam  confiat. 


PRO- 

.1  I > 


D*yi?iz-  i‘>y 


P ARA  BOLA.  ' m 

-PRQPOSITIQ  , CCCLXiII. 

IN  dataparaboU  diametrum  aflignare,  cui  data  linea  inleruiat  pro  late- 
re redo,  modo  miooi  ea  non  eziAac  latere  le^o  aaeos  datae  parabo^;: 

' ConfimClio  & itmonfiritio. 


k 


. j ' 

DAcaCtl&iea  A Aepatabola  BCD«  ^rteatexhiberediametrum  quzlatusre- 
ftumhabeatcquaiecbcaeliQex  A f^amiicquod petitur ;&  ML  Ccdtanic- 
ttfi  cul  A liaca  uferuiat  pro  latere  red».Iaueniatur  C G axis»  parabol;  BC  D.at- 
qualis  lateri  reflo  : linez  atltetn  C G zqualis  iiac  MI  > & ML,  CE  linez  linguis 
aequales  teflS  A:  ponanturquepcr  L,  & E,  item  G 8r  1 ordinarim  ad  diame- 
tros fUaS  linez  HPi  KD.  bT>  NQj  quoniam  igitur  Ml,  CG  linez  zqualcs 
funt)fegmenta>>KMDiHCP  zquantUr  : polita igiturex  D , linei  DS  normali^xi-t^ 
addemiiTatnexX diametrum  KSireflj  HP,  SD  ' squales ibnt.  iimiliter  *qua- **°j*][J,**’ 
iesoflendentur  RC^  BT.  Rurfurncilm  ML  Squalis  pOhatUllaterfruo  redo  As». 
ic  NL  ordinarim afTML.rcd?  NL,^M1>  squales font.  quiaverd  Mi  zqua-i*  >.*niA 
jisell  CG  1 & CG  data  clivii  ML  hocell  NL,  reda  quoqUe  Kl  dataCfl^ 
cum  iiiMt.ad  MI)  vc  NLqiiadratum  ad  quadratum  KI:  & quia  datz  quoque 
fuBtlineZ.CC)  CE  adeoqi&  HP>'BT>  redz quoque  SDiR  Q (quz illis ollctia 
/z  funt  zqualcs  jdatzAint;  igitur  ciim  anguli  KSD.JjRQrcdi  lint)  data  quoq; 
fune  triangula  KSD,  NS  t^&  anguli  SKD,  RNQ^delfRlMiN  LMl  compo- 
nendo igitur  data  M L reda  squali  A,  jc  pundisdiuillonum  I &L;  applicen- 
tur ad  1 Sr  t.,  darz linez  angulis  KIM,  NLMiredsantem 

KD)  N (i  bili^Slinlin  I & L.  tum  per  KiM,D,'punda  paraboli  deferibatun 
tranfibitiUapcrNScQ^cijmperrefoIutlonem  oftenfimi iic eile  M I ad  ML,vtKI 
qiadratumadquadratum  NL  : inticniatur deinde parabolz  KMD  fttS  CG:  8t 
ML  diameter  transferatur  in  patabolatb  datam,  ponaturqUe  ab  axeclufdemilntcr- 
nallo  ZM  normalisadaxcrn : palet  per  rcfbluiioncm , poCcioneinuentam  ciTc 
diametrum  cui  data  A fetuiae  pro  latere  redo. 

V V V PRO. 
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pRorbiiVrb ‘tccLXiy. 

- r'  j 7t  L : 'r  * ^ . 

DAum  tin«aiii«pplicarc«dMMi>oljm,qBZ  icgmeantasaofeiac  <ia- 
to  zqualc.  oportet  autem  lineam  D,  non  minorem  efle  linea  AC. 

CtnflruSi»  & demonftrata. 


Sit  ABC  Tegmentum  datum  & data  linea  D:  oporteat  redam  D applicare^ 
parabolam,  Tt  Tegmentum  auferat , dato  aequale:  fadum  fit  quod  petitut,a£lH 
linea  atqualis  D. Tegmentum  aufetat  HFC  dato  ABC  xquale  : bilecentur  ACi 
HI  in  E & G.pondit,  per  qux  diametri  ponantur  EB.FG-  quoniam  jgiwr  '®* 
ementa  A B C.  HF I xqualia  Tunf,  redq  » B E.  FG  quoque  funt  aequalesj  dat* 
•V*.*  igitutfunt  BE  & IG,  dimidia  HI  fiue  D.  fiahtiam  BE,IG.FK  propottion^ 
les.data  ergo  etiam  efiF  R:  inueniatut  igitur  per  prxccdentem  dia  meter,  cuius  EK. 
latus  reftumeft  St  ponatur  In  parabola  ABC.  fisdaquc  ¥Q  xquali  BE  ponatur 
per  G ordioatim  linea  HI  ipatetpetrefelutionem&conftniftiaoem.  HIlWM 
red?D,  St  HFI  fegmomumdato  ABC  «quale efifcidaumiginitliiKai».af«V 
Quod  erat  facicoduro.'  ' . ' ' ‘ . - 

• • Schotioa.'  • ■ ■ ' 

D,  Jm4S  slUt  Ptriti  ^ cmertimt , fTtftati 

Mmm  •dMrUm  Ukrju»  hvK . f »»  f^rti,lic*  fi{lu»ufrtfrieMes 

ir„  ;ra^«/r  msiim , q»*m  uUs 

pimAfvfJx>U\4tU>ustcr,miUtndi^s  ctmfUXtur,  qxtfixtjktir  ftrtitln 
tL. , xJ^ihitUxi  ftrfH*frm  efi  m »m  n,utum  fmftnip  *»aw  arfiar 

relumil.qutertimtmgfttm  $ir*lu  fgir*  lixum  reff4mtxhtbtl,qxtcMtir(iim^ 

htbtf prMtnuf»rth>UmHbMtii4i  frtfrMtUi ,t»m  ^ytnh$me. 

n,mpfii  pr*priJlihm  itrum . q»x  iufmtU>f»ntfr>pruUuhm 

ii  qfdJnJtn  difcrcpent.  mfifiUxjfrfh.  v»  lU  difm  i xqutleffint fittnJim 
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Parabola. 


*/  c$)t]uUrtU , 6-  ftcmJim  trdinutim  tfplicttat  additmelmm  in  htctt  men  dijfennt, 
^lui  ttrum  Mtmttri  Unt*  fiat  ftruttlut  • in  partholu  tntem  atu  feButus  ctnict  funt, 
nxesvelJumftri  relitfnnt  Unen.  Cmieeimiti  tuttm  trnattnmhuim  mtttrU in  Uhriimde 
dnaihmfUnnrnminpUnt^iKIHtJ  vfmvirtiuliimftrthcUrnm,^taettdjt(]n*tunesfir- 
mtndMcnmcTftrU^,  ifiu  futes  Cybndric*  funt,  concutnm  Mentes  faferfieiem  , vel 
enstexenti  Sed  de  hit  flur*  fius  Itcu. 

* Ltbn  qmntt finii , 


i, . • 


,1 
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